A propos de ce livre

Ceci est une copie numérique d’'un ouvrage conservé depuis des générations dans les rayonnages d’une bibliothéque avant d’étre nun
précaution par Google dans le cadre d'un projet visant a permettre aux internautes de découvrir I'ensemble du patrimoine littéraire mc
ligne.

Ce livre étant relativement ancien, il n’est plus protégé par la loi sur les droits d’auteur et appartient a présent au domaine public. Lex|
“appartenir au domaine public” signifie que le livre en question n’a jamais été soumis aux droits d’auteur ou que ses droits légaux sont
expiration. Les conditions requises pour qu’un livre tombe dans le domaine public peuvent varier d’'un pays a l'autre. Les livres libres de d
autant de liens avec le passé. Ils sont les témoins de la richesse de notre histoire, de notre patrimoine culturel et de la connaissance hum:
trop souvent difficilement accessibles au public.

Les notes de bas de page et autres annotations en marge du texte présentes dans le volume original sont reprises dans ce fichier, comme
du long chemin parcouru par I'ouvrage depuis la maison d’édition en passant par la bibliothéque pour finalement se retrouver entre vos

Consignes d'utilisation

Google est fier de travailler en partenariat avec des bibliothéques a la numérisation des ouvrages appartenant au domaine public et de
ainsi accessibles a tous. Ces livres sont en effet la propriété de tous et de toutes et nous sommes tout simplement les gardiens de ce

Il s’agit toutefois d’un projet colteux. Par conséquent et en vue de poursuivre la diffusion de ces ressources inépuisables, nous avor
dispositions nécessaires afin de prévenir les éventuels abus auxquels pourraient se livrer des sites marchands tiers, notamment en ins
contraintes techniques relatives aux requétes automatisées.

Nous vous demandons également de:

+ Ne pas utiliser les fichiers a des fins commercidesis avons concu le programme Google Recherche de Livres a I'usage des particu
Nous vous demandons donc d’utiliser uniquement ces fichiers a des fins personnelles. lls ne sauraient en effet étre employés
quelconque but commercial.

+ Ne pas procéder a des requétes automatidBesvoyez aucune requéte automatisée quelle qu’elle soit au systéme Google. Si vous effe
des recherches concernant les logiciels de traduction, la reconnaissance optique de caractéres ou tout autre domaine nécessitant
d'importantes quantités de texte, n’hésitez pas a nous contacter. Nous encourageons pour la réalisation de ce type de travaux I'utili
ouvrages et documents appartenant au domaine public et serions heureux de vous étre utile.

+ Ne pas supprimer l'attributioh.e filigrane Google contenu dans chaque fichier est indispensable pour informer les internautes de notre
et leur permettre d'accéder a davantage de documents par l'intermédiaire du Programme Google Recherche de Livres. Ne le sup
aucun cas.

+ Rester dans la légalitQuelle que soit I'utilisation que vous comptez faire des fichiers, n'oubliez pas qu'il est de votre responsabili
veiller a respecter la loi. Si un ouvrage appartient au domaine public américain, n’en déduisez pas pour autant qu'il en va de mé
les autres pays. La durée Iégale des droits d’auteur d’un livre varie d'un pays a l'autre. Nous ne sommes donc pas en mesure de r
les ouvrages dont I'utilisation est autorisée et ceux dont elle ne I'est pas. Ne croyez pas que le simple fait d’afficher un livre sur
Recherche de Livres signifie que celui-ci peut étre utilisé de quelque facon que ce soit dans le monde entier. La condamnation a laqt
Vous exposeriez en cas de violation des droits d’auteur peut étre sévére.

A propos du service Google Recherche de Livres

En favorisant la recherche et I'accés a un nombre croissant de livres disponibles dans de nombreuses langues, dont le frangais, Goog
contribuer a promouvoir la diversité culturelle grace a Google Recherche de Livres. En effet, le Programme Google Recherche de Livre
aux internautes de découvrir le patrimoine littéraire mondial, tout en aidant les auteurs et les éditeurs a élargir leur public. Vous pouvez
des recherches en ligne dans le texte intégral de cet ouvrage a I'glditps#Books.google.com |



https://books.google.fr/books?id=vmuKnQAACAAJ&hl=fr

Digitized by GOOS[Q



NN
N,
oY
N N
S




Digitized by GOOS[Q



1;)’\ 2 ~'{ I/\O



Digitized by GOOS[Q



Digitized by GOOS[Q



Digitized by GOOS[Q



Digitized by GOOS[Q



i ‘
, .
-
. .
. . . : .
. .
« ) .
. 4 '
B . .. .
-
R ' :
. . o
.
. . .
.
. . .-
.
. '
- .
’ . .
.
,
.
. . \
o . \
R .
- ' v
. - .
. N
. . .
. .
N . L
.
: . . - .
M - .
- -
- .
. . . .
. ;
- . - -
,
- i
4 .
. . . [
. .
. 0 .
. .



”

Vo -









NOVA

STERIEOMETRIA

DOLIORVM VINARIORVM, INPRI- .

‘mis Auftriaci, figure omnium.
. apnfsxmx, .
£r.

usus IN EO VIRGJE CLIBI-

_cz compendiofiffimus & pla-
- ne ﬁngulans.

e

Acccﬂit

dcac SLpplcmentum.

Authore -

:'Ioanncchplero Imp. Caf. Matthlasl |

. ejufq, fidd. Ordd. Auftriz fupra Anafum -
. : Mathcmauéo

* Cum pﬁdegn Cafares ad anmes X Vi

Excudebat JOANNES PLANCVS, fumpribus Authoris.

f

N . .
\
\

‘b—-._._. - : °

"STEREOMETRI:E Ar CHIME. |






i Illuﬁnfﬁmo Dommo e

D MAXIMILIANO

T T TN - s -,

poMINO DE LIECHTENSTEIN ET

Nickels urg, Domino Rabenfpur-
gx lgohenaut,a:, Butfchavizij
. Poferizij&Neogradi, -

_5ACR£ CESAREAE MAIESTATIS CONSILIARIO, |

Camcrmo & ftabnli Przfc&o e,

Nec non

Hlufty & Generofo Dommo

D.HELM HARDOIORGERO,

1Ny TorLer, Keprpacu, GREBING o

& Hernals, Domino Stmreccq & Erla-

- chij, Lib: Baroni deCreiifpach: Archi- ‘

ducat:us AwsTR1E{upra ANAsuM
aulx Magifkro provinciali -
hECI‘CdltaYIO‘

’

SACRA CASAREZE MALESTATIS AD. CAMERAM

- aulicam Confiliario; & pro tempore Provincizdi®zex = = -
S .Bagombchrdmno. ’ .

5 JJmnm nﬂf;mt f]h)

) |
1 :}K ’VM SV‘PERIOR! No:

Mgfi £ vembrii -menfe, TiLv-
SR STEISSIME DOMINB’

‘% A‘:’r S [ELVSTRES ETGENEe
rose L: BAno,DomiNl GRA'riosrs- |

o s 1 MT, novam nuptam domum: dcdu~
- _ A P xxfscms



xiflem; tcmpore tali, quando Auﬁna, '
vindemia coplofa,npc minus generola
colleta, plurimis. onerarijs adverfo
Danubio miflis, opes {uas Norico no-
ftro dividebat, Jltusq, omne Lincia-

num vafis vinarijs tolerabili preciove.

nalibus obftru¢tum vifebatur : conve-
niens erat officio mariti, bomq, patris
familias, ut domui mez de neceffario
* potu profpicerem. Doh]s"icri‘}ur ali-
quot domum- illatis & conditis, poﬁ:
dies quatuor venit venditor cum Vir,
ga menforia, qua vni & eddem cados
promtfcuc omnes exploravit-fine dif*
- crimine, fine refpedty. figurz, fingra-

_ tiocinatione vel calcalo. Demiffaenim |
~acie virge' acned in orificium infufo-

‘rium pleni-cadi tranfverfim ad calcem
Vtrlusquc orbis llonc1 ‘quos fundos

- vernaculo viu dléhtamus poftquam

Vtrmq, aaquails apparnit hec longitu-

do 4 ventris fummgq ad vtriusg; circu-
laris Tabulz imum : de nota numeri,
3uac erat imprefla v:"jgae co loco, quo.

cﬁnebat haec longlt O, propunciavit.

nume-



- diametrosorbium &

)
'

numerum amphorarum quos capcrct
cadus: fecundum quem numerum ratio
fuitinita precij. | |
- Mirariego, fi tranfverfa lmca pcr'
corpus dimidij cadi du&a argumen-
tum efle poffer capacitatis; dubltare. |
etiam de fide huins dimenfionis; cum
cadus inter binos orbes brevifsimus,
‘tantummodoorbibus paulo latioribus,
€Oq; perexiguz capacitatis, pofsu: ha-
bere eandem longltudmcm ab infufo--
ri0, ad orbis alterutrius imum. Subijc
‘memoriam laboriofadimen{ioad Rhe-
num vfitata: vbiaut cados 1mplent &
per fingulas hquorls amxhoras nume-
-rando tranfeunt, cumfa 1chofatcmpo-
ris Occupatione,notasg; capacitatisiny.
‘runt -vafts ‘exploratis :aut-etli- virgis
menforijs veuntur, vt plurimum tamen.
Eﬁngltudmcm ta-
bularum curvatarum metiuntur:easq;
wter [ multiplicant, ‘variasg; cautio-.
 Res adhlbcnt, de Orbium inter fe inz-
~ qualitate, ventris amplitudine, curva-
tura tabularum. ncq frbunvxccmfaus-

As fa-




- faciunt; quinalijalioserrorisarguune,
- Cumigitardidiciffem, ufum hunc
 virgztran{verfalis publicahicauthori.- -
tateftabilicum, & juratam illi menfora
" fidem: vifumeftnon inconveniensno-
VO marito, novum Mathematicorum
* laborum principium, certitudinemhu. .
- aus compendiofzx, & ad rem familia-
rem perneceffarizdimenfionis ad leges
(Geometricasex lorare,fundamcntaq,,;
| ﬁqUaccffcnt’,_infuccm proferres.
- Cum autem {peculatio hzc {upe.
- riori triduo jucunda quadam varietate:
 Mucceflifler, adeo vt certiquid pronun-
~ ciari poflet: jamg; ad perferibendam &
excolendam hanc demonftrationem |,
‘quippe quod jam erat mente compre:
~ henfa, calamum ftringerem : non:din
‘mihi quezrendi erant, quos dedicatio-
- ne,quod principium erat libelli, allo-
- Rucrérl; qui ingenyj rechitudine demon-
- ftrationum dxemzquarent, pulchrien-
“dinemgq; . carum - fingulari -cupiditate; -
~profequerentur’ talern enim Te, IHu-
~ Eriﬁimé Domire ._dc‘Licchtcnﬁcin,mhi-?U -
' A S 1
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hi praedlcawt Medicus tuus D. Ioanncs |

VVoddcrbormus Scotus, vir Mathe.

‘maticis artibus cxcrmtauﬂimus €og;

mihi amiciffimus, qui commodum in-

terveniens; Tui memoriam mihi pra-

{entia fua renovavit: Talem etiam TE

Tlluftris & Generofe L. B. IORGERE S

longo ufu cognitum habebam : quain

laude ita pares eftis; vtinjuriam alteru-

trifacere videri poffim,quippe vtriu{q;
cliens, fialterum {folum nominarem.
- Et qmd impediat, quo minus colle-

gas hic vos defig gnem? qui ppe 1n nego-

- cio,ubinonjam noblhtaus nondigni-

tatis, non virtutum polltlcarum non

ullius rei, quam Mathematicus cerne-

refoleat; fed ingenij tantim, & fi licet
addere, patrocinij mei aemulauo locum

‘habet..

‘Nulla igitur heeﬁtatlone ufus ftre. .
namGG.VV.in {ubeuntes Ianuarq Ca-

 lendas ex fpccu]auone mea concinnare

ftatui ; qua & de gratltudmc n Dcum,

~ proacceptis hisalijsq; tranfactianni be-

: neﬁcqs,vmnq, admoneremur, juxtdg;

&vos
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&vos Patront €X dedicatione rei grd.z" -
txe, & ego author ex leGoribus & afti-

matorlbus intelligentibus, mutua vo-

luptate frucrcmur utq; hoc Auftriz
noftra decus , Auftriace. potffﬁmum'

Nobilitatis Proccrcs Vlmque meniu-

randi ratio, vinearum latifimarum

poflefiores, quibus vinum ad ‘muni-

ficentiam uiq; fuppeteret patrong)s .
~ haberect.

ValeteGen: Procercs &fpeculat:lo--
nepulcherrima, delicijs veftris confue-

tis,anumos veftros obleGate, Annumq,

fubeuntem hilares & maéi bonis omni-
| gems tranﬁcrlte ‘meg;ut confueftis,ve:
ftra gratia POI‘IO quog; profcqulmlm

'meq x v 1. Cal. lan. Anno Chrlf’cla.‘ ~
norum Occxdcntahum M.DC.XIIL

- & IPFGG VV

. D&Mny

Imp Caef MATTHIE
| E)ufq, ﬁdc] Ordd Auﬁnxf A.

Mathcmzncns
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- STEREOMETRIA Dorigrvm.
. " Przambulum | f ‘
DE RATIONE FIGVRA DOLII VINARIL

LeaXsy Mris arificiofa & compendiofa dimenfio

O & fpacij, figuram- etiam ordinatam requirit; nam Vafa nullius
o % certz,nullius ordinatzfigurz, ingenium refpuunt, folamgs,
,&-,ﬁ,ﬁ;ﬁ manum & numerationes fucceflivasinfufiliquoris expeltant.
... 'Vafavinaria, materiz, ftruturz, ufusq; neceflitate figuram circula-
_rem fortita {unt, conicz & cylindricz affinem. Humor enimin vafismeral- . -
licis diutius contentus corrumpitur zrugine; Vitrea & tcftacea, nec fup-

- petunt, neceuta{unt Lapideafuntufuinepta ob pondus: fuperettigitur, ve
vinaligneisexcipiamuscondamusqs. At rurfum ex vnica trabe valanecfa-

. ¢ile, necampla, necin neceflaria copia parari poflunt, & fipoflent, rimas
agunt. Ex multis igitur lignisinter fe coaffatis dolia’conftrui oporret. - At
commiflurzlignorum nulla materia, nullaarte muniri contra cfluxum hu-
moris poffunt, nififolavinculorum conftri&tione. Vinculaverd cum fintex
materia flexili,ex Bera, Quercu; aut fimilibus, vrgente mole folubili re- -
rum, quas cum violentia quadam conftringunt, fefe diduntin ambjtum
omnium capacifimum. Summaigitar ratione Vietores rediguntur ad cic-
culos ¢ ‘ne, fi venter Cadi vt didum, circularem afte@at amplitudi-

- _mem, ipfi iguram aliam in oris' extimis inftituentes, diftortum & imbe-

cille Vas efficiant. Videreeft in Lagenis, quibus Italica vina trans Alpesim-'

ortant in Germaniam; quzcum , vfu cxigente, compreflz figurz fint, vt
ad Mulorum latera appendi, & per anguftias visrum tranfportari inoffente
poffint: & nc longius procurrentesd latcribus Mulorum, ex ratione ftaterz
plus gravent jumenta,& quaffadonemreddant violentiorem:qua parte funt

- complanatiores, illa & imbecillius impetum fuftinent, facilegs dehifcunt,

- Accedit & commoditasfigurz circularis feu Cylindracez,vt quiavina
plauftris tranfportanda (unt perterram; plurimum vinis minimum ligoi ha»
beant moles. Quo nomince fi Globus ex tabulis ligneis coaffari poflet,globo~
fa potiflimd vafa futura fuiffent. - Arquid’Globus vinculis conftringinequit,

-proGlobo Cylinder(ucceflic, Ney; tamenispurus putus Cylinder cffe po-
thit: nam vinculalaxata fatim'fierentinutilia;. néc poflent adigi violentius,

‘nifidolium figura conici 3 medie ventris viring; nonnibil coar&artctur. Eft

:& aptahzc figuraad volvendiim in dirc&um (vade Cylindtonomen) adg

‘vyehendam in plauftris; & geminata bafi, in quatdam fui ipflius Gimilitudie

nem, librationi commiodiffimams,vifu fpeciofam, compofita. - . .

- Cumigitur dolia vinaria’ Gireulo Cono & Cylindro, ﬁguris regularis

“bus participent, apta funthadenus ad Geometricas diménfioness quarum

. ‘principia opere precium’cft inveltibulo huius fpeculationis collocare;; v
jllaab Archimede funtinveltigata; quantum quidem huius.ad oble&atio--

.‘nem animi Geomerriam amanus {ufficiet.: abfolutz enim & omnibus nu-
meris perfe&z demonftrationes petendz funt ‘ex ipfis libellis Archimes
-dcis; fiquis afpinofale&ione cotumrnon abhoerrueric.. 1 .. - A
"~ - Liceattamenin quibufdamlocis, quznon atigit Archimedes; non-

* pihilimmorari; vrinveniant & da&iqtc_s.qnibnsjunvgnn_m,[‘ofcqsOb}c&;’tzf.r; :
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STEREOMETRIA
L Pars. .

- ckaORVM REGVLARIVM
ﬁcrcomctna. .

THEOREMA L

Principid requircbatur coguitie proportionis Circumfercntxz ad
Dnamettum. Et docuuArchtmcdcs,

‘Rationem circumferentiz ad diametrum ,efse pro-
xime cam, quz eft Numcnzz. ad 7. ‘

" Schema I

Adhoc demonftrandum viuseft .
Higuris circulo infcriptis & circumfcri-
ptis; quzcum fint infinitz; nos facili-
tatis caufa viemur fexangula. Sitenim
- incirculoCBD, regulire fexangulum,
cui®anguliC,D, B,latus DB, & tangant
circulumduzre&zin D& B, cocantgs -
ad communem fe&ionem F: & cen-
trum A cum F connc@®aturlined AF,
quzfecerre@am DBia G,arcumDBin
E. Cumigitur DGB fitre&a,i.c.duétus
aDin B brevifimus, DEBveroarcus,

ideft du&us aDinBnon brcvnﬂimus, longiorigiturcft DEB, quam DGB.

Econtra cam re&a BF tangatcirculum, omoesigiewr parces arcus EB
fun mtraFB vcr{us GB qubd #EB eﬂ'ct rc&a,pmmno brevior eﬂct,quam

"FB - EEBanculi zquipe
Brgo, EB fabtenfa minori angulo‘EFB mxnoroﬁ‘ quam FB, quippe quz

maiorickt fubtenfa. Licet autem argumentaride EB urdere@a,quiavis de-
monftrationis ccat circolum in drcus minimos,qui zqmpatantut redis.’
Quanquam intereaquz communi {enfu funt nota , recipi potelt, arcum -

" DBB, intratriangulunt DBF , minoremeffe lineis DF, FB,qmppcqun cum
- fle@atur verfus angulum DFB , nullam tamen particulam habet extra lincas
* DF, FB:comprehendens autem ; fenfu communi majus cft comprchcnfq.

Secns f\zbcrct fiarcus DEB cﬂ'ct lincaflexuofa &inordinata,
- Cumigitur DB fic latusinfcripri fexanguli, & DF,FB finc dux mcdnctz- .

tes circumfcripei fexanguli;arcus DER critcirculi pars fexta : majorverd

erat quam DB,minor quim DF,FB. Sexigitur linez DB,minores funt quzm
circumferentia cnrcuh ' & duodcctm linez DF, vel FB, funt maiores quam

" circumferentia. .

Eftautem DB latusfcxanguli regulans, zqualeipli AB femidiame-
tro. Sex igiturdiametri AB, hocefttres diametriCB, vel(diametroinfep-

Gum
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~ ARCHIMEDEA.
Vicifim cum DG , GB fintzquales, erit GB dimidium ipfius AB:
Quadratum verd AB zqualeeltjun&is AG, GB quadratis, & eft quadru-
plum quadrati GB, ergo AGeft triplum quadraci GB. - Proportio igityr

" quadratorum AB& AG cft felquitertia, lincarum igitur AB & AG propor-

tioeft femi-fefquitertia, fcilicetea quz numerorum jocooo & 86603, Ve -

vero et AGad AB, ficet GBadBF. Ergoctiam inter GB & BF cftpro-
ortio {emi-fefquitertia;ve quia GB et dimidiumipfius AB;(cilicetso00¢
Ftalium particularum habeat 57737 proxime. Duodecies igitur famptus
numeczus ifte, mator erit quam circumferentia circuli. Colligicur numerus
477974, qualium diameterhaker200000. Etqualium diameter habet 7,

talipm funtin BD duodecies fumpta 24, minusvoadecima. Maiorigitur

- elthicnumerusipfacircumferentia; Minorautem cadem cracnimerus 2)

X

Et patet ad oculum, arcum BE propiorem efle ipfi BG, quam BF lincz. »

Circumferentiaigitur propior eft numecro 2, quam numero 24, miousvaa
decima. Poniturigiturab 2; recefliffe per j,ab altero vecd per 2, minusvna
decima, vtfic nimirum 22. Hzc autem longeaccuratius demonftrat Ar-

chimedesin figuris multilateris, ve func figurz )2, 24, 46 laterum : vbietiam
apparet, paulum quid deefle citcumferentiz, quo minus fic22. Adrianus -

Romanus cadem Methodo demonttravit, fi diameter circuli fecetur in

partes — — —. 20000000000000000 *

tunctalinm pattium 62839853079795862 fcn‘:cﬁ'eincix:cud:fcrc‘ntia. :
- Epifagma.

. Exeribus lincis fe@ionum Conicarem, quz Parabole, Hypcrbolc;‘

- Eltipfis dicuntur,Ellipfisef circuli zmula, & demonftraviin Com. de Mo-
tibus Martis, longitudinem Ellipticz linez fefe habere ad medium arith-

mcticuminter duas cjus diametros, quz axis rectus & tranfverfus dicuna
wur, fimiliterve22,ad . fere. e
-. Tueorema 1L |
 Circuliarecaad aream quadratam diametri compa-
rata;rationem habeteam quam 11, ad 14. fere. - .
Archimedes viitur demonltratione indire&a, qua ad impoflibile du-

~ cit:de quamultimulca; Mihi fenfus hic effe videtur,

-~

R . Sclmrul!.

Jed T -

AR v J . .~ h . ec .
_ CirculiBG circumferentia partes habet totidem, quod punia,puts

infinitas; quarum qualibet confideratur vt bafisalicuius trianguhi zquicru-

ti, cruribus AB: vti ita Triangula in arca circuli infing infinita, omoia

B: ' yerrie
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STEREOMETRIA

verticibusin ceatro A cocuntia. Extendaturigitur circumferentia circuli

. BGinre&um, & fit BC zqualisilli ,& ABadillam perpendicularis. Erunt

igiturinfinitorumillorum Triangulorum, feu Se&orum , bafesimaginatz
omnesin vnare&a BC,juxrainvicem ordinatz : fit vna talium bafium BF
quaatulacung;, eigs zqualisCE, conc&aatur autem pun&aF, B, C, cum' A.
Quiaigitur rriangula ABF, AEG rotidem (unt fuperre&a BC, quot fe&os
resin area circuli, & bafes BF, EC zqualesillis, & omnium communis al-

‘ticudo B'A, quz ctiam et fc&orum; Triangula igitur EAC, BAF erunt -

qualia, & quodlibet zquabit vaum feGorem circulis& omnia imul in linea
BCbafes habeatia, id eft Triangulum BAE, ex omnibusillis conftans, z-
quabitfe&ores circuliomnes, id eltareamcirculi ex omnibus conftantem:
Hoc fib1 vult illa Archimedeaad impoffibile dedu&io. ‘

- Divifaigitur BC bifariamin H, fat ABHD parallelogrammum, ve
DH fecet ACin I Erit hoc parallelogrammum Re&angulum zqualc arcz
eirculi, Nam vt CB toraad GH dimidiam, ita& AB, ideft DH tora, ad

1H dimidiam, Igitur Hlzquat ID, & HGzquat DA , ide(t HB : & anguli, -

ad [ zquales,Dvero & Hre&is TriangulumigiturIGH, quod eft excra pa-

" . rallclogrammum, zquale eft triangule IA D, quo parallelogrammum ex-

ccdittrapezinm ALHB.

Cumi igitur diameter GB ponatureflc partium 7, quadracum diame- .
wrierit¢p. Etcumharumpartium 22 fintin circumferentia, fc:in BG,di-

midia BH habebit carum 11, paulo minus, vtfupra. :Duc 11 in femidiame-

~trum3 femis, fc:in AB : ictRe&angulum AH 38 femis.

- Qualiomergd Quadratum Talium Area circuliin.

- damerri - - feripti |
' hto 49, ] “he. ZsfcmiS.
. bis 98 — | 77+ o
Divifiper7, faciunt 14 — | — 1. Quodcratdemen-

. ftrandum.

Corollarium. 1.

_ Se&orisin circulo ( conftituitur re@is ex centro , & ex arcu interces

Pro Jarea cft zqualis re@angulo fub femidiametro & dimidioarcu.
- Corollarium. 11.

Ségmcuti circuli minoris (portio eft per vaamre&tam recifa) area .
~'minoreft fcGoris arei,triangulo fub feGoris & fegmenti re&iscomprehen- -

fo : Segmenti maiorisarea tanto maioreft fe&torefuo.

'Demonftracur autemin Geometricis, reétangulum fub perpendicu- -
lo trianguli & dimidia fe&ionis linca zquale cffe arez ttianguli. Ablato -

igitur plano huius trianguliabarcafe&oris, reftat area fegmenti minoris,
fedaddica, maioris fegment;j ared conflituitur, L
InSchemase 1. DABE ¢ft fe&or minor, DABCD maior; DGBEfeg--
aentuim mions; RGBCmaius: RBA wiangulum, quofc&or 5fcg:in§_mo _
-, o N : ' iftere.
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- ARCHIMEDEA.

differt. Idhabetduas partes 2quales & congruas, AGB, AGD. A ppofito..
igiturangulo DAGad GBA, fic ADG ad GAB s fitre@angulum altitudine

N

'~ AG, latitudine GB. Et diciturinTriangulprum do&rina, GB finus arcus

EB dimidyj , GA finus cius complementi. -
- Epifagma 1.

Circulocommune hoc et cum Parabola; quodin vtrag;, portiones

quomodocung; per vnam reGtamabfcifiz,fi 2quales babuerint diametros, -

«iplz inter feinqualibet figura finc zquales. ~Arch. de Conoid.I V.

Epifagma 11. -

Paraboles area eft fcﬁ;uitcrtia arez Trianguli, habentis eandem

cum Parabolabafin re@am, & eandemsaltitudinem,  Arch. de Quadr,
Parabolx Prop. XVIL&XXIV. A .

Epifagma 111

Ellipﬁsarca,adarcamdrculip&,vr’minorEllistDiﬁmctcrad maic-

rém : Et¢vtarculus ad quadratum diamerri, fic Ellipfisad Re&angulum

- diametforum, {cilicctetiam vt jj.ad )4, feré. Arch;: Sphzroid,

THEOREMA. L

“Cylindri veroad Pafal‘lclcpipc'du}ni colﬁmnafc fc-v

&angulum zgaltum, .quod‘ Cyhlindri ‘corpus ﬁ;inglt‘
quadratis fuis baﬁbus& parallelis lateribus, ratio cftea-,
‘dem, quz circuli ad quadratum circumfcriptum, hoc N

efteadem qua 1.ad 14,

Sckema I I L

ptum, ita CF corpus Cylindri,ad AE

corpus parallelepipedi retanguli, feu

columne, o
Arch: deSphzra & Cylindra.

i

oAy

i

]

altafunchic veluti quzdam planacor-

- planis, \
B3 "THEO-

VtenimCD Cylindrica,baﬁs_cx’r-' |
. cularisad AB quadratum circumferi. -

Cylinder cnim & columna zque-i'

- porata:acciduntigiturillis cadem quz



- STEREOMETRIA
Turorema 1IV.

Si Columnare&a parallelarum Bafium cum Pyra-
mide, {i Cylinder cum Cono eandem bafinhabuerir ean
demg; alticudinem, Triplumericillius, |

| " Gchema. I V.

- NamomnuisColumna, vthic quinquangularis BI, bafes ABCDE & - -
. FGHIK parallelashabens, & BAF, AEK czterosg; angulos rectos, folvitur
.. in{ua Pentaedrafeu Prifmata, vehicquinquangalarisin tria’GHF , FHK -
KHI, Trinis parallclogrammis & binistriangalis oppofitis claufa..

‘ * Piimi | Secundi | Tertij.
Triangula 'GHF| FHK KHI
- BCA ACGE ECD
" “Parallelo- GHCB |- HCAF KECH

gramma, HCAF| FAEK | HCDI _
~ FABG| KECH | IDEK =

Pentacdron verointria Tetracdrafolvitur, quorum binafemper, quz

vnum Planua Parallclogrammum ex zquodividunt, zquealtafunt.
. Sitverbigratia Prifma pri’mum fub GHF, BCA triangulis. Ducantar |

in Parallclogrammis BGFA & AFHC diagonijBF, CF,ex trianguli BCA,
-aogulis B, C. lisre(ccatur Tetracdron, cuus hzc quatuor triangula BCA, -
B_{'g + BFA, AFC. ReftatPyramys quadrangula, bafiBG HC, verticeF;
Du#taigitur diagonios GC fecat camin duo Tetracdra:vniustriangulaqua-

. . worfuntitaBGC, GFB, GFC, CFB: reliquifuntifta, GHC, GFH,HFC,

‘ Cimigitur Parallclogrammum GHCBlined GCfitfc&um bifariam,
&iriangulaGCH, GCB zqualia, & GFaltitudo cadem. (nam BGF reétus
cft) zqualia crutit Tetracdra GCBF, GCHF.  Similiter Parallclogram- -
mum GFABlincd BF feGum cft bifariam & in zqualiaFBG,FBA. Etpla-
num BCA re@um cftad planum GA ,igitur perpendicularisex Cin BA eft

" altitudo Tetracdorum GBFC, & ABFC:funtigitur zqualia. Eidemvero
GBFCfuitzquale GCFH. Omniaigitur tria funt zqualia, & Prifma HGA.
- baber triazqualia Tetracdra, | : : :
\ - o ' Suma-
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- ARCHIMEDEA., .
.. Sumatur {jamin bafi fupera FGHIK, pun&um L, quod conne&arur
cum angulis balisinferz ABCDE, ve crectur Pyramis quinquangula: Dico

illam efletertiam pattemcolumnz GAD. - Nam bafis ABCDE, lineis AC,

ECin triangulatria eft divifa veprius, fuper quz (tant & tria Pentaedra, &
tres partes Pyramidis, fc. ABGL, ACEL, ECDL,& perpendicularisex L. de-

miflainplanum BD, zquatrecta lateraKE, FA & cztera. Eft igitur cadem -

alticudo Tetracdrorum ABCF, ABCL ; funtigitur 2qualia. Sed ABCFett

teruia pars Prifmatis ABC FGH : Ergo & ABCL cjufdem tertiaparseft: Si-

militer verd fecunda Pyramidis pars ACEL, fecundiPrifmatiss & tertia

ECDL, tettij prifmatis tertiz funtPartes : Tota igitur Pyramis totius Co-

lumnz tertia pars clt; & hzcillius ergd Triplum. ’

Eodem verd modo & MNOP Cylinder, cuius bafesMN & OP pa. -
~ rallelz, zquat rresconos MNQ, vertice Q ad fuperioris bafis planum per-
tingentes, & candem bafin MN habentes. Demonftratio enim analogice
applicari cader poteft, fi perpendas, circulum, quibafis et Cylindri & Co.

ni, ninfinitatriangulacx centro dividi,quibus totidem Prifmata, totidemgy
partes Coni fupetitent, illainaxe Cylindri, hzin axe Coni convenientes, -

~ Turorema V.

- Superficies curva Coni Ré&anguli infcﬁpti Hemi-
{fphario, eft femiduplaBafeos, feu circulimaximiin {phz-
ra, dimidia Bafcos Conirectanguli circa Hemifpharium,

-

Schema V.

, Sphara BDC fecetut plano percentrum A , &fedtio BC continuetur
fant duo Coni Re&anguli, altertotusintra Hemifphzrium BDC, cujus

axis rc&ta AD, ex centro A , diametro perpendicularis :fitg BDC, baa‘inv]:?

A

~
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STEREOMETRIA

" & verticem D eundem habens cum Hemifphzrio ; altertotus extra Hemi-

fphzrium, firingens illud mediz fuz fuperficiei lateribus, quz int EG, FG,,
parallela iplisBD, C D, habens verticem G, inaxc prioris AD continuato,

“balinvero EF in planofphzram fecante. Cum igitur BA & AD fintzquay

les; erunt cuam EA femidiameter bafis maioris, & AD altitudo Conicextea

rioriszquales: kc quia EGFredus, eritigitur EG quadraticirculo circum-

fcriptilatus, coq; equalisdiametro @€, Sed EF quadratum,zquale eftduo-

bus quadratis EG & GF,zqualibus diametroBC : Ergo quadratum EFdu-

plum elt quadrati BC: circulusigitur EF duplas cft circul BC. Dicoetiam

" fuperficierum conicarum inter :¢ proportionem effe duplam , & minoris
coniczcurvz fuperficici proportionem ad aream bafis BC efle femiduplam.

- Namper ea quzdi@afunt Theor. 1 I re&angulum fub femidiame .

twro AB, & circumferentiatoraBC,duplumeft arezcirculiBC. Eodemve-
- rdmodo, cademg; demonftrationis vi, re@Gangulum fub totaBD & totacir.-

cumferentiaBC, eft duplum conicz curvz fuperficici BDC. Quareve

. ABadBD,fictuperficies planacirculi BC, ad curvam ConiBDC, Scd pro-

pottioAB ad BD eft femidupla, quia quadratorum proportio eftdupla; er~
go & fuperhcicrum di&arum proportio eft femidupla. - Erquia funt Coni

timiles; v igitur bafis BG plana ad Curvam BDC:fic planaEF adcurvam
EGC; & permutatim, vt bafisad bafin ;itaconicaad conicam curvam: du-.

pla verd clt proportio interbafes; duplaigitur & inter conicascurvas,
- Tueorema VI

Convexum Spharicum eft quadruplum, arez circuli

J v
maximi, qui Sphaxram per centrumfecat.

| Demonftrationes Archimedis & Pappi funtingeniofiffimz, necad-
modum¥aciles captu: veritas verd propofitionis, & prima demon(trationis

. clementa clucentex przmuffis, °

" Eftenim fuperficicsconvexa Coni,maioris EGF,maior fuperficic Hemia

fphznj BDC), minoris BDC minor . illa enim tegit Hemifphzrium, hze
fub Hemifphzrio tota latet.  Verifimile eft igitur, Hemifphzrij {uperfi-

ciem effle medium proportionale inter veriufg; Conifupetficics. Sed mi-

_ nor conica clt femidupla arex planz bafis, maior {efquidupla ejufdem; &
~medium femiduple & fefquiduplz , e@ dupla proportio, lta verifimile fir,

Hemifpherij fuperficiem effe duplam, & Sphzrz totius fuperficiem effc
quadruplumarczcirculi maximi BC, Demonftravverdid Archimedcs ne-

' ceflario ex confimilibus principijs. .

- THeorema VII.
Convexum cuiuslibet fcgménti {phzrz eft: zquale

Segmenta

“planocirculi, cujus femidiameter fubtendic fegmentida-
» titudinem a Polo ad bafin. o
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 ARCHIMEDEA.

Segmenta {phzrz hic reputaptur non qualibet portiones, fedillz

tantum; cum Sphzraab vno planototafecatur in partes duas, fic ve quz-
libet pars habeat fuum polum; Talisenim fe&io efficit, ve balis fegmento-
rum liccirculus planus.

| Centro A fit fupetficics Sphzrz BDCL , &hicfitciiss circalusma.
ximus, & aflumantur extrema diametri DAL pro polis fegmentorum

fucurorum, fintg; D. L. & per pun&um I,perd; AE centrum,tranfeant duz:
5 wewvt  perpendiculares HIK, & BAD, reprzfencantes {e-
: &iones, feu circulos ad planum DBL re&os. - : Sicut

DadL imum, (quod punétum jamin compatatione
- totiusSphzrz cum fuis fegmenus fuftinet vicem ba-:
| fis) fitfemidiameter circuli plani, zqualis toti curve

fuperficici fphzrz,per VI:  Sicetiam DC fabtenfa’
ipfi DKC dimidio arcui fegmenti BCD a polo Dad-
ad bafin C, fit femidiameter circuli plani, zqualis cur-»

--HKD, linea DX fubrenfa latitudini fegmenti 2 D po-.
- loadbafin’k, fit femidiameter circuli plani, quantis

mento HKL , cuius polus L, bafis circularis HK, fub-

Git {uperficiei curve fegmentiKLH. - 2o

\ Demonftrationem vide apud Archimedem.!
" Primam verd fidem tibi facict analogia. Nam cum fic

~'fitcomparatum curh'totafuperficic & cum dimidia;

T probabilc eft, candem rationcm obe

... Segmtnta {egmélitorum; quvé:
quidem?;:inq; circularibus . bafibus,

planum explicantur. Nam fit BHKG
fegmentudn fegmenti BDC, cuiusba-
fes circuli HK ,BC. primo &it circulus
zqua"lig‘fpgmcnto fphzrz maiori BCD
Deinde alius circulus fir zqualiscom-
"~ plemento’cjus quod proponitur feg
o ) . mentum fegmenti, ‘Nam complm
. hoe,elt fegmentum fphzrz minus HKD, five poluscjusidem fitcumprio-
tifivealius. Ergocirculorumplanorum DK, DG differentia-#quabit Zo-i
namRHKC. - & , e o I: x‘: - ',: .3
Alia vero fegmentafegmentorum , quz non integris circutis planis, fed
eorutn partibus terminantut s nifi polus D &axis DI tpt.msrfc'gmcp_u—m(-v
fucrit conftitutus in concurfu fe&ionum, nondum habent riotum zqua-,
~ tionis velcomputationisfuz methodum,. 7 oS :11:-.1‘56-

<

igitur tota DL fubeen(a dimidio circuli LCDB 4 polo: -

vz fuperficici fegmenti feu hemifpbarij BDC, per V:
Sic etiamin genere quocung; fegmentofumpro, ve.

fuperficiem curvam fegmenti KDH : - Ecfumptofeg-

tenfaKL, fic femidiameter circuli plani, qui zqualis

sincre ctiamin fegmentis czteris. - -
L) ¢ .

Corollarium, .~

terminangur, ijldém principijs facilein -

i
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- Tueorema VIIL -

- Spharicum Convexum & ejusaxis fecantur 3 plano
ad axem re¢toin eadem proportione. C .
Septimum Theorema fervit Geomertricz delineationi,hoc o &avum
atithmeticis ett vtilius & compendium jucundiffimum. Illud planum pro-
+ diczquale curv fuperficici; hoclincas oftendit zquivalentesfegmentis.

- 1o Sch.przcedeati, fiaxis.totus DL valetfuperficiem totam DKLH,
pars axis DI valet partem fuperficiei HDK , fiquidem DI fuerit axis. fe-
&ionis, id cft, i fucritre@us ad planum BK fecans, idgs fecet incentrol,

. SicparsaxislLvalet partemfupetficin HLK, . . =~ )
Namquia HDK eftad K LH,vtcirculus DK ad circulum KL rez,per

© ViLideft quadratum KD .ad.quadratum KL: At verd quadratum kD eft

ad quadratumK L, vere@a DIad re@am IL < Ergd ctiam vere@®a DI ad re -
&amIL,fic HDK fuperficiesad K L Hfuperficiem,

Analogia. Q_nemadmodum-iglturin:-lincisBA,HI,fncﬁpro ortio ..

circularium circumferentiarum BC, HK), centris A. 1. fcri prarum; ficin li-

neis tranfverfis DA DI, ineft proportio arearum BDC, HI K, terminata-

rum ad illos circulos : Et ficut DI ¥aletarcam HDK, & DA atream BDC, fic
JA valetarcam Zonz BHKC. -

Tueorema IX. .

.

 Cylindrirei fqpcrﬁc;cs.eﬁ.aéquélis Sphericz, qtiam |

ftringie. o o .
" CreanurenimCylindrica dultu totius.eircumferentiz KL (in fequ:fche-

' mate.in rotam diametrum K N-vef GB:at du@udimidiz circamferentizK 1,
4. 6.— 240 dimidiam diametrum AB creatur parsquarta prioris,cum fi-
. 2. 3.— 6,|gurzfimiles,fintindiiplaproportienclaterum:creatur verd co-
~————| demdu&u areacircylimaximi,per I 1. quzeft ctiam fphzricz
2.2, 4. |(uperficici pars quarta, per V.I: Dug ergo cjufdem quadrupla
. funtincer (e 2qualia,fuperficies{c. curvaCylindri KML,& {uperficies cur.
~ vaglobifeaiphérzfuzGB, vtrag quadruplumarez KL. S
TurorEma X.

 Superficies, globic ejuscylindri, qui glob ftringir,

 refezabeodém plano ad axemre&to,luntzquales.
.. Infigurafequenti Gt ¢Bg{b§ps.Lchd§gyﬁn\dc‘nﬁ:iugens‘ globum'in
medio& in GB. Bt fic planum PST fecans viramg; fupérficiem:dico Zoni
KPSTL cylindricam,effe zqualem curvz fuperficici fegmenti globi GR,
.- Videturfallym efle, cum Cylindrica fictam laxa, globi verofuperficics
furfyminanguftumcocar. - Sed memineris,quantoallalaxior, tanto hanc*
cflc latiorem ,cim pobliquitad candem tendat altitudinem. Sedfacilis et

dementratio, Ciim enim KP, & GR fint zquales & crecturZona KRSTL* .

- du&uxpvel 6r;intotam circumferentiamXoL, & ficctiam ZonaPSTMN
srcetyr duta PN vel R Bin candem circumférentiam totam:ergo ve re&ta.
. GRadRB,&BG,ficfuperficiescylindricakr.ad TN & NL. At vire&g GR

/




|  ARCHIMEDEA) c
ad RB & BG , fic fuperficies fegmonti globi GR ad RB fegmenium & BG
totam globi fuperficiem,per VII L Ergo & v CylindricakKTad TN & NL,.

fic fphzrica GR ad RB, & BG, Eftautem rota Gylindrica NL zqualis toti -

Spharicz GB, perIX. Ergo & pars Cylindricz: KOL PST parti Spheri-
czinfegmeno GR critoqualis, -~ < R

-

o o Teporemac XL o
. Corpus Cylindri ¢ftad corpﬁs Spherx, q'ueim {cri n-t

git,in proportone felquualtera. = .,

A

- Corpus cnim Sphzrzad Analogiam eorum quz}.i‘i‘&a'ﬁiml'heér.l‘f.f :

poteftatcia {o continetinfinitos veluti conos ,verticibus in centrofphzrz

. coeuntes, bafibus, quarum vicem fuftineat punéta, in fuperficie ftantibuse

- Sitigitut in fchemarte L BG Sphzra, A centrum, coni AB,AG & fimiles,

infiniti, ijqyminimi, id cft, quorum Bafes fintpunta B, G, vertexomni am .

communis A. Fiat novum Schema, in quo extendarur curva fuperficies,
fphzrz in planum circulare, cuius diameter fit. BC,'duplaad diametrpm
Sphzrz BG,quiaCirculorum proportio elt quadgupla per VL premiffums,
& fiac circulus ex BC,cx cuiug medio punéo H,fargas perpendicularis HD
~ zqualis femidiametro AB. Sit autem Conus BDC, bafi BC, yertice D s

. Conusiftc zquale corpus habebitcorpori Sphte BG. Omnium cnim co-
" norum AB, AG, infinitorum in fph£a,bafes B. G. minimz, cum fphzrica

fupetficic ipfain quainfunt,inplanum circulum BC extenfz & juxtain-

vicrm ordinatz funt,8 pro co quod<crantia $phzra Conireéti ABB,AGG,
£2&i funt hicconi fcaleniDCG, DBB, excepromedio DHH, qui manct

" re@us, habentg; omnes candemaltitudinem DH, & bafes zquales, quip- h

pe minimas, omnesigitur & inter fc & conis reis in Sphzra zquales funts

. & totas conus BDC cx omhibus compofits,@qualis crit toci {phzrz BG

exomnibus eompofitz. - . . .. oL
' Du@aigiwr arci circuli BCin femidiametrum HD, creatur Cylin-
der AICB ,cuius corpuseft coni BCD triplum, per 1V Ef verd cylinddi
e Schema VIIE . " fpharam ftringentis du:
| . plum, quiabafin BChay
' L bet, balisKL quadrupla,
altitudinem verd HD, al-
{ titudinis BG dimidiam,
DuocnimAICB cylindri
invicemimpofiti, effice-
rent altitudinem xqua-

A

lindri KLB, effentq;illius quadruplum, propter bafin BG quadruplam ba-
feos KL: vousigitur AICB cft cylindri KLB duplum: crat verd ':{nplnm
coniBDC, id eft corporis Sphzrz BG, equalis cono BDC. Ergo divifo cy-

" lindro AICB ini 5: dimidiumy huius , {cilicet 3, venit Cylindro KLB; tertia

verdparsde 6, {citicet 2, venit {phzrz GB.  Cylinder igiturKL B, ad
Poteft

i 2
T

~ fphzram fuam GB,cftvi3.adz, quzelt Ptopotct:io fefquialtera.

lemipfiBGaltitudini cy- -



STEREOMETRIA

Poteft idem-ctiarn pe(‘l'ffx. probari, fi Angamus Cylindrum fecariin
infinitapri{mara, inaxe cylindri cocuntia; pro bafibus werd, quas habene
prifimara, quadrangulis, habenrialincasrectas zquales axis quz bafes prife
matum omages juxia invicem ordinentur incurva Cylindri fuperficie, ve
{upra Thear. I L. decircumferentia circuli imilia fumus imaginati; - In

illo.caim Schemate 1 1. i circulus. BG vtrag; bafis Cylindri : & circumfe.

reatiaBG, reprzfentercurvam Cylindri fupetficicm , pun@um vero A re:
przfentctaxem CGylindri; zqualem ipiBG diametro, & .cxtendatur curva
fupetficics Cylindri.in planum, fitgs BG, quz reprzfentetre@angulum,
.cuiuslongitudoBG, latitudo BG; & conne@atur axis CylindriAA,cum
1c&aCC. ipfi parallcla, re@angulo AACC: vt fic Prifma A ABBGC,zqua.
TecorporiCylindrl, .Erunt enitn . omniut Cylindri Prifmawum minimo-

rum bafes re@angulz minimz(hoc cftlinez ) juxta invicem ordinatgin

fuperficie rectangula BC, & Prifmata in Cylindro re@a, fienchic fcalepa,
omnium tamen acics pertingent ad communis akitudinis BA terminuny

. AA cruntigitur zquealti &inviccm & cum reQisPrifmatibusipfius cylin<
dri. Du&oigiturreangalo BBCCin altitudinem BA, creabitur Parallel-.

.epipedum, cujus. corpus.clt daplum corporisprifmatis AABBCC, du«
plumigitur corporis cylindri.”At fupra etiam.duccbaturcirgulus zqualis
re@angulo" BBCC - fuperficici.curve .cylindri (fc.. quadruplus.circuli ma. .
ximi,per V1) inaltitudinemzqualem ipfi B A:femidiamesre,, & creabatur -

~ triplum coni, zqualis Spherz. . Idem ergacett triplumfpharz & duplum -

&ylindri: Brgovefupra, Gylindri ad fphzram proportio eftdelquialicra, .

. Tueoxrema-XII

" Cubi corpus.ad corpus Sphare quam firingic, et

duplum paulo minus, pimirum vt 31, ad a1, proxime,
i Nam Gubus STVX;infigurafequentiscft ad'Cylindrumfuum KLN
gucm ftingit, ver4ad.ryproxime, per 1, pramiflum yideft vt 42ad 33,

At CylinderKLN.cft ad{phzram PGOB ; quam communiter cum cubo
Rringit, ur3.ad 2, per X1. premiffum, ideftve 33,ad 22. Ergocubusad

{phzram eftve42.ad 22,idcft, vt 2),ad ),
e ) Schewa 1 X

Tu. XIIL

P

_ = CorffusConi,cujus alci-

U P A : tudo cft zqualis diametro

[ "5/ THENAN. | fphera,bafis, Sphare ma-

1 g ik i 20 o~ | ximus circulus , eft dimi«

| R =B dium corporis{phzrz.
= %‘?*S‘ i. o A g . Cylinder cpim KLN eadem
W I ”'f_ée_'%f’ ‘bafi & altitudine, ¢ft triplum coni

. e = fui NGI, vel ve 3,ad), Idemverd

.x m ‘ ‘ - A ) . ‘_

Cylin-



- ARCHIMEDEA. - .
Cylinder cft ad {pbzram fua;n, vezad2,per X L przmiffum: E;g‘o Conus

adSphzrameftveiada.

- -+ ¢~ Summaprzmififornta, . i
* Conus Cylindri - SpheraCylindd ' Cylinder Cubus STVX Cylindromftrin<
' NGY. KLYN PGOB KLYN  KLYN - gensin KN, CM,LY, & DE.,

-Eftvr 11, — 22 ey 33 i 42 .._. Spheram veroim
Velvt 1 : 2 ——— 3 e 4misss. G.O.BPQR.
-~ Corollarium.

- Porrd indidem'ctiam patet, Conum priorem in Hemifphzrio (ve,
" Theor. V,Conum BDC) c(}:_ad Cylindrum’ qui fphzram fluingir, ve Q-
&aedron in {phzra ad Cubum circa fpheram, fextam icilicet partern Cylin-
dri, quartam fpharz, & fic dimidum Hemifpharij fui , dimidiumg; coni
Theor. X 11L:deferipti, quippe cujus bafin habet intcgram, alritudinis
~ verofaleem dimidium. AT, , -
¢+ Hle verd conus major EFG ,in quoctt Hemifphzrium (Theor. V.)
corpus habetirrationale feuineffabile. Similesenim Conivt EFG,&BDC
funtintripla proportionealtitudinum AG, 83AD, ' Eftautem proportio
AGad ADfemidupla:ergo proportio conorumetriplex femidupla,hog.
oft; {elquidupla. Acfefquidupletermine vnopronunciato (quod filices.
- oonus BDC dimidium Hemifpharij BGDdicitur) terminusalrer fivinef-
fablis , nifide propinquo. -~ L .

~ Epifagma 1. N

-+ Eademeftetam pr mﬁocorpm‘sab«ﬂﬁpﬁgcn’cﬂti;quodSphz-.-,,

 toidesdicitur, ad cpnutszzpmlwm. Arch. Sphzroid, prop. XXIX, XXX.
Epifagma 11

_ Sicutfpharoideseftconi fui duplum: fic Conoides Parabolicumft
eonifui felquialterum, Videincodemlibroprop, XXIHIL XXIV.

- Goneidesverd Hyperbolicum ( qualiseit fere figura hulceris, mon-
tis, aut acervi frugum ordinati) {efquialeeram proportionem magis ad
zqualitatem-adducit. Nam ad lincas {efquialceram proportioncm con-
tinentes ( quas habent duplum & triplum é1us quainces vesticem & cen-

wrum figurz ) additvering; dinmmeswswmm, asx:em - o

" Turorema XIV.
" Segmento fphzrz zqualiseft conus fupereadem ba-
fi,habensaltitudinem tanto majorem, vtfitejus exceflug
ad fcmidiamccrum.Globi ,ficucefealticudo ipﬁf .ﬁ:gmcn.-
tiad refiduum diametri. o et

ey Sit



- STEREOMETR1A

~SitfphzraCLB, ¢julqs fegmentaduoHKD & HKL , eorumaxes -

DI, IL,partes diametri per A centrum duéz, quz continuctura D verfus
“0.P. Quariturconus zqualisfegmento minari. HKD. cuius axis DI, re-

- “fiduumg; diametridl. Facergo vilLad LA, ficIDadDQ;eritlO altigu- -

do', &:H K balfis, coni, cujus corpus.cft @quale corpori fegmenti HKD
minoris. ‘Sitdeinde fegmentum H KL, cjusaxis LI, refiduumg; diame-
triID. FaciteramvtiDad DA, {ficILad LP:eric IP altitudo ;& H K bafis
~coni, qui zqualis ¢ fegmente H KL maiori. ‘
Demonttratio noo. et popularis, ided petatillam, qui vule,exfe.
~cundafecundilibri Archimedis de fphzra & cylindro : non ¢ft enim mihi
«confilium , totum Aschimedem hictran{cribete. -Veritagautem cjuscir-

«c4 Hemifphzrium fic patet; it Hemufphztium BCD, cyjusaxisAD ,re- -

fiduum Diametri AL. Quod fifacio vt refiduum diametri AL ad femidia-
metrum LA, fcAD. axem,ad DQ, faciojgitur DQ zqualem ipfiDA, &,
altitudo AQ eritdupla adalticudinem fegmenti AD. , Conum igiturqui
habet bafin BL, alticudinem diametri DL, pono effe £qualem Hemifphz-,
rio. ' Idautem verum cfle, priori. Theoremate vidifti, vbi conus ifte erac
dimidium {phzrz. TR - L o

-Archimedes-etiam comparat proportienem fegmeatorumfolido-

sam cum proportione fegmentorum fuperficici , demonftrans folidesum -
proportionem effle minoremdupla proportienic fuperficierum ; maierem.
fefquialteri. Confticuitur antem propartio duplain numeris, dutovirogs,
proportionistermino in feipfum; fefquialtera yerd,ducta ciusdemscemiai:

radiceinterminumipfum.  Vefi fuperficies effent inter fe fegmentorum,
vt4.ad 9, quadrati numeriscorporafub illis fuperficicbus tecta, cflentinter
e ptopiora quam )6, & 8. dito vtrog; quadratoin feipfum; remotiora
quam 8. 327, (dultis quadratorum radicibus 2, & 3.inipfos quadraros } vel
6 454+ 1tag; fi minus fegmentum ponderarce )6 . Majus effecinter 548

- "Corollarium.

“Proportio binorum globi fegmentorum inter fe, caufa corpulentiz,,
invna quafsbet fe&ione; é{gthwprc%!?i: altitudinibus cenorum, {cilicetin
10, IP; ficurprius proportiofuperficicrum fegmentorum erat exprefla in:
ID,IL, Seddifcrimen maganum cft> qwod globi totius corpusin voaqua-,
‘libet feGione repréfentarar & pecularilinea OP : atfupetficiestota globi,

femperabcademdiamewro DL reprafensatuse Ciand

Epifagma 1.
- “Malta hic fant communiaglobo.& fphzroidiarg; conoidibus. Nare
vt fe&io globi fa@a plano . femper eft circulus; fic fectio fphzroidis non:

omnis; {ed quzfit plano axiparaliclo, ¢ft Ellipfis, fphzroidifimilis: Elhp=

fes vord diverfarum & diffimilium fpecicrum ,'aut eirculi unt, quoties vel
fphzroides vt cumg;,velconoides per virumgs oppofitorum lateri fecatur.
- Arch. Spher XILXIILXIIIL XV, o ‘

i

B Epifagma

’

N
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- ARCHIMEDEA.
Epifagma I1 =
_ Segmentorum fphtoidis ratiocademeft, quz lcgmentotﬁm gﬁ»
bi, (i reQafitfe@ioad axem: fin obliquatuncvfurpatur non dimidium axis, g

fed dimidium eius quz verticesportionum actarum (ideft puné&ta carum-
fupcr fetionemaltiffima) conjungit. Namin Ellipfi qua gignit (pharoi-. -

- des,axisquidemeftinter diametros, diametrorum vero mulez funt,diver.

I?longitudmis,quih‘bctbinbsoppoﬁtosvctticcaconjungcns;
- Ta XV. Problema.

o Qemédxo&um {hperﬁéiebus cutvis {fegmentorum, theorema |
V1L fecitzquales circulos planos, Theoremavero VIII, zquevalentes .
lincas re@as oftendit, comparabiles inter fediverfarum fedtionum : fic

ctiam folidirati fegmcntomm‘amin@rc poffumus non tantam

" Conos zquales ve Th. XIV, fed etiam plana gequiﬁalcntia;, feu:

proportionisejufdem, & comp arabilia inter fe diverfa-

rum fectionum : quam demonftrationem, licet difficilioris ¢aptus,

addo , quia 3 Geomecris prioribus tentatanoneft. - : L
- Quzrunturtria plana quz habeant interfe proportionem cam quam

‘ du9 fegmenta Globiinter {e & ad totum.

Sint fegmenta HKD, HLD. ‘E‘tg'o centro H
~ wel K, termine fegmenti in plano circuli HDK, di-

HDKinS, &ab§, per A, ducaturdiameter, cumg;ad
re&os fecerre@aexk,quefic KT, fe&ioR, Hocfatto
k fiantre®angulatria, primumfubAD femidiametro
A" & DL glritudine feudiametro globitotius, quodre-.
prefentet.foliditatem totius globi : fecundum fub -
AD femidiametro & DI altitudine fegmenti, quod

" \l U f reprzfentabit foliditatem {e@oris’ {phrz HAKD:

toreprafentare in eadem proportione conum HIKA
folidum : irag; ficut tonus HIKA ablatus 2 fe&tore

" .HAKD, relinquit fegmentum HIKD3 fic.etiam ter-
tium re@angulumiablacum & fecuido, rélinguer pla-
* num zquevalens in cadem propertione fegmento:
fphzrzHixD. R
Quod fifegmentuns fic maius Hemifpherio fc.
: -e - . 'HKL; pro DI, fumenda eft IL. , in fecundi reQangult -

“ formarione, ‘& adid eftaddendum re®dnfulumind

AL,RS, confticuerurd; planum zquevatens fégmento Bk maiord,

Demoanftratio. Primim inter lineas DI, 1L, & DL, eft’ pi‘opor'rid{e'g;?

- mentosum fuperficici & totius, per VIII, -Ergo ctiaminter rectangeia,.

dulis

Rantia Hivel K1, {cribatur arcus circuli IS, fecans,

tertium ex Al (altitudine coni HKA ) inRS8 ,quod di. -



"STEREOMETRI1A
Judis his lincisin candem femidiametrum AD, eriteadem proportio:fed
{c&orum HAKD, HAXL, & globi totius eft cadem inter femutud proportio,
- quzfuperficicrum HDX, KLH, &totius. = Ergo & inter faltareapgulaeft
proportio fc&orum HAXD. & HAKL.  Deinde AD altitudo du&a in bafin
 circularem,2qualem {uperficici fegment1 HDK, cuius femidiameter kD per’ * |
VII, )creat Cylindrum ,triplum coni zqualis fe&oriHDKC; & Alaltitudo.
-, duéainbafin Bk circularem , cuius femidiamerer KI; creat itidem tripluny
coninika. At vecirculus radioKD, ad circulum radio KI vel XS ; fic etiam-
quadratumkD ad quadratumKS : yeverd quadratum KD ad quadratum ks,
ficDIre&aad SR ,per V11, Ergo proportio bafium circularium, perkp &
RS defcriptarum , eft etiam proportio linearum DI, SR, - Sed propottio
- conorum eft compofita cx proportione altitudinum & proportione ba-
fium; ve habet Archimedes, X 1.  Sphzroideon. EBrgo proportié HDKa, fe-
&oris & HIKA, coniin co, eft compofita ex proportione ADad Al, & Dlad
SR,  Eftautem ctiam re@angulerum proportio compofitaex proportio-
ne laterum correfpondentium. Quare proportio nDKa fectoris, & HIKA co-
niineco, cfteadem, quere&angulorum fub AD, DI, & fub AI, SR. Ac.
proindeipfa funt ad mutuam corum differentiam, vt feQ&or HDKA-& conus
1ncOHIKA,ad mutuam corum differentiam, {cilicerad Hika fegmentum.
Hazc methodus concernit potiffimim.conum nika, qui eft communis dif-.
. ferentia, quafegmenra differunc-afuis fe&oribus, quem conum intcrdum
operzprecium cft notum habere. :

~ Epifagmacomparativum. -
: Sic fegmenta Gimoidisparabolici funt ih_:cr {ein proportione, quz
eftinterquadrataaxium, Arch dphzroid. XXVI ,

- Corollarium . -

. Segmentafegmentorum Spherz ealdem habentleges quod corpo-
raattinet, quz fuprafucrunt gjufdem generis fegmentorum fuperficici, 1y
corollarioadVIL. -~

e PR
o=

{

- Corollarium 11

... Zonafphzrz & fphzroidis, feu corpusannulare, contentum parte
fuperficiei{phzrz vel {phzroidismedia, quz Zona dicitur, & fuperficie cy-
lindricaintus , hzcinquamficinveftigatur. A fphzravel fphzroide aufe-
runtur bina fegmenta zqualia,& Cylinder Zonz zquealtus, bafibus ijldem
cum fegmentis ablatis; remanctq; corpus Zonz. Ogod {i Zona non fic
mediaglobivel fpharoidis,fed inclinata ad pelum feu verticem , auferun-
war fcgmenta inzqualia, & truncus coni, ve remaneat talis Zona.

- Inzelligitur autem Zona, cui circumcirca fit zquabilis latituda, & -
{ab quafitte&us Truncus conicus parallelarum baium,cujusdimenfiones”
J3m in proximo theoremate fequentur, .  rheor

: T T €o- -
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- Conus{ecaturvari¢:autenim pet verticemn & bafin, & id vel plano,
velfuperficiealia coniminoris,abentiscundem verticem. . .~ ~
. Invtrog;cafufegmenta Conizquealta,{unt vt ¢oruny
Bafesinterfe. . s e
* Nawm Conus cft hicveluri cicculus corporatus; idemigiturd fe&io-
nic patityr ; quod circulus fuz balcos. R AT
- ... Autfecarur Conusplano parallelo latetis, cuiuscircumdu&u Conug.,
<ftoreays; aus ueg; parallelo, fed fupra verticem extra figuram congur.; -
furo cum latere : virog; cafu funt portiones jpdefinitz,de quarum folidita.
tenulladumdifquifiio fa@a fuica Geometris, vfu quippe nonexigente.
| Aut fecaturConus plano per latus virumg; s fiuntgs paesesduz,Ver-
ticalis{uperior,& Truncusiuferior. Verticalem, plano ad axem obliquo,,
Archimedes portionem Coni maluit appellare; agnofcens Conos non a=
liosquam zquicrucos: Apolonius vero Conostaciensalios zquicruros,
alios{calenos ( cujus exemplumin Schemate 1 V.) talem pottionem,quan=
tumvisaxe pér obliquum feo, dummodod fe&io fitcirculus, pro Cono &
ipfamagnofcit. - . L U
« Quodattinet fegmentum verticale, ejus {e&io fitEllipfis, quzba- -
betoencrum fuem extraaxem , verfus latus Conilongius. . In Schemate
IX. Coni GY N axis et GAB, cujus fegmentum vetticale GNA, bafinha«
bet Ellipfin, quz reprafentatur pet lincam NZ, cujus centrum feu me-
dium, vbilatiffima, cRinfra A, {e&tiodemejus cum axe,verfus N.,
- - Atgs hoceft femper majus fegmento re&o illo, inquo planumad
bafin NY parallclum perterminum axis,ab Bliph fe&i tranfir, fc.per A.
Nam planum fecans, in A ixum, & ad axem GA inclinatum, plus de cor-
pore Coniacquirit pacze AN, quimamittit partc AZ. R

’ - Anautemhuic fegmenco GNA zqualis it Conusille, cujus bafis,
bafiNY parallela, percentrum Ellipfis infra A tranfit; id confideratione
dignum eft: mihi nondum liquet, necjam vacat. Vide dehocinfraTh.
fequentialiqua. - . , L : :

~ Interimin genere de omni fegmento verticali verum ¢&Th. X1
’Sphzroid. Archimedis; fecundum quod Coni, fcgmcntlvc Ver- |
' ticalis,ad Conum proportio , componitur €X proportio-
pibus Bafium inter {e, & Altitudinum inter fe.

i - Ergoarea EllipfisNA ,adaream circuli NY cft proportionis folido-
rum GNA.ad GNY pars vna:  Incft autem harum arcarum proportie
(per Epif. El.ad Th. 1 L) in re®adgulo diametrorum Bilipfis & quadrato
NY,tanquam notioribus, ~  Parsaltera proportionis corporum cﬁ inter
- GZaltitudinem fegmenti GN A fuperplanoNAZ, & GB altitudinem co4
mi NGY fuper planoNY.  Multiplicatisigiturin fe mutuo terminis pro-
portionum ZG in GB, & re&tangulo diametrorum Ellipfis N4, inquadra-
tum NY, vt pofterior fatus ad priorem;fic eft corpus coni NGY a;i corpus
o B , . , " fogmens

- -
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Jegmenti GN A, Porelt ctiam quodg; feorfim compurari; vt GNA, dﬁ&a

-altitudine GZ in planum Ellipis NA , prodittriplum<corporis GNA.
In {pecie fi planum fecans parallelum fuerit bafi

Ny : proportio corporum, fegmenti & totius; erit tri-

plicata altitudinum vel radiorum in bafibus circulari-
bus, velfélcuplicataplanorum. :

- Nimirum quiahocpa&o‘fegarentumverticale, ‘& conus totus fiunt

folidafimilia. .Multiplicatisigitur cubicefingulisfeorfim velaltitudinibus
‘vel radijs bafium;cric vt numerus cubicus majorad minorem, fic Conus to-
tusadfegmentum. Autfifolaplanabafeonnota cflent,quzrunturillorum

"~ radices muldplicanturgsinilla.

“Quod Truncosartinet, facilis clexdidis yillosinquirendi Metho-
‘dus. ‘Ex-vno enim modorum przmifforumcompucatur & conusveluti to-
tus, & fegmentumverticile deficiens, ex datavel altitudine vel bafisradio.

Quod finéfcitur cjus; vedeficientis, altitudofi quidem-eafucrit opus,quee-

“ritur ex comparatione bafium Trunci cumaltitudine; veenimdifferentia
‘Radiorumin bafibus,ad dlticudinem (fi Truncusfubyplanisperpendicula~
ribus fuerit) fic radius bafis minoris-ad dlitudincm{fegmenti deficien tiss
-ablatoigitur corpore fegmentideficientis 3 Gonototo, relinquitur corpus
Trunci quafituns, - e ~ . :
«In his verd Truncis,qui fub:paralldlis bafibus continentur, rurfure
-eft brevior methodusve prius. Nam quia bafes talium Truncorumignora-
‘rinon poflunt,éarum diametri(qualibetinfeipfam) multiplicantur cubice,

& ablato cubo minori 2 majori; eritvt maximusad differentiam,itaConus

totusad Truncum.

. <CLAVIVSalium docetmodum, ingeniofiorem quidem , fed &diffici-
‘liorem ; vemihividetur, Non minus enim quam fupra, computanda cfta. -
‘rea bafisveriufg;; & jam hocinfuper accedit, -quod quzrendaeft arcame.
‘dioloco proportionalisinter planum vtriufg; bafis. 1d aurem ficvel multi- -

: glig;atione & divifione-numerorum -prolixorum; vel duabus extra@ioni-

~ -busradicum ;caramgs multiplicatione : tuncaddenda omnia tria plana,&¢

‘fummainaltitudinespT rancimiiltiplicanda. Arquiexradijs circulorum
-quirequiruntur ad inveftigationem arcarum, multotaciliorincgocio po-

. -teft baberi : quicquid quzritur.

 «Cumautem Truncorum Conicorum, qui fiunt planoadaxemrc&o,
*multiplex Gt vius,& przfentimateriz cum primis necefarfus,ob doliorum

- figurams fubjungam hic pulcherrimum Theorema. & compendium exop-

tatiffimun; etfi demonftrationem cognationis caufa difterodeorfum in

-Supplementum Archimedez Stercomettiz, & Th. XX1I, Dividiturau-:
-tem Truncus in medium Cylindrum & circumje&am ciconicam velued -

"Tunicam,quifcgmentumeft Coni diffimile fuperiorum, (¢, fuperficie Cy-

“findricafa@um: Ergo fitres Diametri, duz bafis minoris; una
‘majoris, extendanturinvnamre@am: eritutrectanguli

fubtota & fubdifferentia bafiam, adtriplum quadrati
‘bafis majoris uel minoris, itacorpus Tunicz ad corpus
Cylindri velmajorisuel minoris. " Ergo

|
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¢ - Ergo duplum minoris addemaiori, fumimam duc in diffetentiam -
. raaioris & minoris,pro Tunica: deinde minorem quadra,quadrati triplumy
fumec pea Cylindro infcripto s {fummam &-huins& illius prototo Trurcosd
: Vfi fing balium diameuri, g.diffeientia 2, adbis3 adde g fiunt 11, quzdog
in 2, flunt 22 protunica, Erquadrarumdes, efto, cujus eriplum 27, eft pro Cylin.
dro:Ergo-49 pro Trunco, in quacung; proportionc altitud:nis. . Sed hzc perfe:
‘quensTheorgma, cjusgs Corollaiiom ficnt adhuccompendiofiora, ~  ° °

- Tueorema XVIL
* Segmenta Cylindri refta, parallelis axi fuperficie- .
“busrefcilfa, funtintérfe, vilegmenga bafis. -
Nam :Cyli'ndctcﬂ: hic veluti circulus aut Ellipfis corporata; quare .
hicidemilliaccidit, quod figurishifeein bifi, in feGione cadem. In Sche- |
mate V11 1. planum EFQXcft parallelumaxi BH, Ergo vt portio circuli
EFlvel XQC, 3d portioncm EFA vel XQB: fic porio Cylindri FFIXV
dporcionem EFABY. VideCoroll. ThAT, « - I
. Segmenta vero, plano.per axem tranfeunte, dum-
modonon lecet alteram bafium, funt vt legmenta axis

!

Nam Cylinder re@us, fe&us planoad axem re&o, clt velutilineacor-
porata, &quidem cylindrico corpore predita ¢ quare accidit illi idem -
Guodlinez Aliaverd fegmentaper axem, zqualia funt Cylindriscidem
axislongitudine.. 'Nam quantum ex vno latere Cylindri deficit fegmen-
t0, quo minus fit re&um; tantum ¢iacceditabalteraparte; quodin tetios
ne coni non fit, ob inzqualem cius craffiitiem. fo Schemate V111, plama
PST re@um, LSV obliquum adaxem GB, fecantillum communirerin R:
veigitur GR ad RB, fic non tantum portionesre&tzKTad TN, fedctiam .
" obliquz LVK ad YNL..~ Quantum enimipfi LVK deficita partibus Ly

filicet LRT, tantum ei fupereft ex partibus V, filicet VRP, fimileipli
IRT, IS B D

.- Segmemum fegmendi Cylindracei, quale. cernitur in.
_ Schemarte X I V. fecuturo, litetis GST , cobregitum - feilicer tribus faperfis
eicbus, femicirculo GT, femicllipi GS planis,® curva Cylindricd VISy
fic, vt feGionis planorum linea perpendiculariter incidac in G pua&umyad
xis HF; hocinquam fegmentum habet fe ad torum Cylindrom TY 2que-
- aleum;ve. ad 37. vel 14. ad 66.fere, adfegmentum verd HGS reidoumiad
{emicylindrum HGTS, ( plano feilicet per axem HG du@orefciffum’ve . .
14.ad10, ~ - Nam infra in fupplemento Archimedzo demonfirabituc
hoc de vna [pecie Cylindri, quando fcil, cius aktitudo 2quas circamfe:
rentiam bafis, Theor. X IX . XX. XXK : . Ar cim.oon: tantuay -
" votus globus fic zqualis toti Temi-cylindro, & totum ftriGum totifeg:
mento Cylindri , vbi vertices ellipfis fe&ricis tangunt bafes : fed ‘etiam
e Dz ~ partes

B

- o .
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partesglobi & Atridi zquales,fecundum aliquotatn circumferentiz partem
quibusfuntproportionales , fint zquales pactibus {egmentorum femicy-
. §indri & Cylindri di®orum, fecundum eandem quotam altitudinis, vi
ejufdem explicationis.corparum rotunderumin reGtum; fequitur ve & fege
mentaifta fegmentorum, .quoerum vniusbafis eft circulus, alterius femi-
circulus, fintalticudinibus {uis proportionalia, & ficinter fc in omai altitu-
- dinc retineant proportionem candem quz clttotorum, fe. 7.2d33, Qui-
. busvero bafes non funt circulus & femyicirculus, fed aliacirculi fegmeara,
illamifcent proportionem bafrum huic proportioni 7.ad 33,  Itagctiam
de his cylindraccorum fegmentarum fegmentis valctaxioma,non minus.
.quam de.conis & pyramidibus, quod qu infiftant eidem bafi,
fintinrer fevtalucudines. | o .«

~ 'Denig; Cylindri peraliamfuperficiem cylindricam epdem axe fe&i
‘limbus exterior, -dividitura fuperficic conica, cuiusfuntbafes, infcra
.circulusamplios, fuperaanguttior, in duo nova fpecicifegmentacircula.
ria é:]uotnmfinterius Th. priore Tunicam appellavimus, putacylindrian-
_guftioris. - , -
‘Horum'igitur Limbi ‘fcgmentorum proportio inter
feeft,'quz duarum medietatum Arithmeticarum, qua
_.conftituunturinter diametrum minofem & diametrum
maiorem. - o ',
"Divifp -enim -numero, -putadiametri majoris, in parres duas, in
.diametrum minorem & in exccflum, fadisg; quadratis, tama minore,
quam 3 majore, majus quidem quadratum continebit partes quatuor,
. 1.quadratum minoris, 1. quadratum differentiz, & 111, 1 V. re&tangula
. .duofub minore & differentia. Triplicatis deinde quadratis, cxiftentpro
majoristriplo ,triaminoris, tria differentiz, & fexre&angula, Ecthzetria
-quadrata differentiz.cum fex re&angulis funt differentia tota quadrato-
rumtriplicatorum. -Quare vt quadrata ad fuoscirculos , adg; cylindros
zquealtos, fichzcdifferentia ad limbum cylindricum totum. Atqui Th,
-antecedenti differentiam juffi fumus multiplicare in vnam majorem &
duas minores;id eft, in {eipfam & in tresminotes,pro partelimbi interiore,
.quzTunicafuitindigetata. Ablatoigitur quadratodiffercatig vno & tribug,
roQangulis, 3 quadratmslbus&fcxrc&angulis,rcﬂ:ant,quadratadiﬂcrcn‘ .
tizduo & triarestangula ;prorcliquolimbic  Eft autem trium re&angu-
Jarum & vnius quadrati, ad tria re@angula& duo quadrataproportio ca-
dem, quz trium minrorum cumvnadifferentia ad tres minores cumdua.-
bus differentiis , cadem§; quz vnius minoriscum partetertia differentiz.
advnam minorem cumduabustertijsdifferentiz, Atfiad minorem addis
psimo pastem ynam, pOft partes duas diffcrentiz, conftituis duo [me-
- diaari icaidterminorem & majosem.  Atg; id eft quod propofuc-

e - Corolla.
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Corollarlum I &Praxxs

. Hinc facxlchabetutpropotuoTmnélcomcnau- yhndros, Trunco
infcriprum & circumfcriprum, Inter diametros conftitue duo mediaariths

metica, & muluphca differentiam totamdmmctrorum in homm mxhus ‘

pro Tumca ,quaminduc Cylindro minori hocelt addd quad!ato cjus dua-
metri, pro Trunco. Eccccxemplum. y ,

. Satdiametri 3. §» Differentia 2. quz nén comummea cum ternarie
Ergofubfticue triplosg. 15 Differentia 6, Qngcadcm manet pro%omo

i
\

Ergodiamecer | Duomedia 1dmeter. yl. mi- "¢
winor Arithmetica maior nor 81 .
9, . v I fl;. % SRR | S 'I'unt’c'a' 86
® ‘D'f 6. 15 —]Truncus 147
; 8t, 66, ,78. - " 228 Refidpum.
" Pro Cylindro Pro Pro refi- P.oCyiindrocis-| limbi 78
- inferipto - .| tunica - duokimbi] - wmfcﬂpto 1 Gl maior o,
" Aliud Exemplum N Almdcxcmplum
- Dis- - - mewei’ - § Dia - - merrit
R T R R
‘o‘ 6. ¢ . . l ]9 ’ . . <
Cyl 2§ Tuu.q-x-—Truncus 7. CyL;B&.Tua.éo —_ Trunwcax
‘ Vclquodeodem recidit,

Multipltcadumctronnucrfc muluplnca ctiam differentiam mﬁn
partcm tertiam, & adde fa&os; provenit Truncus mead;gncnﬁonq,_ Yt

,uﬂ|be:damctn quadratum valet ﬁmuCylmdrum Bnluyenotamz _

Excmph . . : N P
> 6.9 ] s 6 ¢ 19"’-;"’!9' :

1y 2 9 SRS SRS B SRS AR S

- I;f 12 '81 Cyl ir 12 1“76},]: - 418‘ .i-\". . .;5l:ql’l
e ¢ : minor 12 miavr 2374 1.7 minor,

147 Troneuws™ | . “67. Truncus 421. ‘rnlncn& R

“ Corollarium -1 L -

. 'Segmenn limbi cyhndn enaioris circd minorem, fuperﬁcxe conic?
fa&a, ftantia fuper cidem bafi, non minus quam cylindsi ipfi , adedq; &

* Trunci toti fubijidem baﬁbus circu!anbus parallelis, funt in propomone

. (('Olt’

foarum aliirudinum,

" Edfiverd fuperiort bais aon fueritinferiori parallela, nec circulus , f-d
Ellipfisad axem obliqua :nihilominysbina limbi fegmenta, execrive& in-
terius, funtin propordoncillarumaltitudinum , quashabet Ellipfeoscen.
trum & diameter minor, ud:mq; diameter cylindricz bafeostekz, Itags,
nondecnihilo eft, quod Th. przcedenti, poruombns conicis, obllquo ad

sxem planorefe&is , quafiyi methodam dimenfionis a diametro Ellipfis |

loagiore. Edli [uperficics, talem limbum inzquabilis altitudinis difpefcens,
- nonckConireti, cui ﬁtidelﬂ axiscum Cylindris , fed' com fealeni, = .
'~ D3 Apo-

-
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Apof’crophe ad Patronos. .

- Cvm LIBELLVS ifte manuﬁ,rlptus .
pcr -menfesfedecim apud librarium au.
guf’canum delituiffet, commendatusil-
l1ab eximio illo Gcrmamas noftra de--
core, meiq; dum viveret ,amantiffimo
Marco V Velfero; neq; tamen typis ex- -
cuderetur,vterat mihifa&apromiffio: -
vix tandem, V Velfero 1arc§us huma-

" nis exempto, libellum met extorfi de-

~ tentori, poﬁhmlmoq recepl.

Exeotemporeconfilium cepi, libel-
lum, quamvis in magna operarug pe-.
‘nuria, excudendidomi: qua occafiong!
poteftasmihifadtafuit, non corre@io-
rem tantum, fed& auctiorem, quam
erat initio confcriptus, extrudendi.
Nec diffiteor , temporis aliquantifub-
tradtum ﬁudl)s cateris, impenfumgs;
- hivicipeculationi; necpoenitetjacturz.
Nam fieri nequaquam poteft, vt im-

" mortalitatis frutum metat labor , qui*

fcmcntcm temporisfecitnullam. -
Etcenfuifti Tu quidem, [II* & &G*
L B IORGERE quazdc ﬁgurlsab Ar- .

C chm:c
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- chimede non tactis, ad rationes tamen’

doliorum proPruﬁime pertmcntlbus

affe@ta tantum audicbas, vti nequa ua

omitterentur, quin potius operi ?llb |

]uncrcrcntur appendicis loco. ,
foo vero & perfeci potlfﬁmam €o-

rum partem, vt quod demonftratio-

nes attinet, parum, quod vium, nihil
ad perfectionem fuperfit: & tradtatum
-~ ipfumlibellum hic.inferui fuoloco,
cumg; partibus czterisitaconnexui,vt |
nonappendixcauda, {fed caput autcor
- Ipeculationis totius, vt eft quidem,vi-
d[:erlpoﬁ"lt quod&Te L.B.I6rRGERE,
‘& multomaximé Te, [ILLvsTRISSIME
- Dominebe LiecHTENSTEIN (cujus
in hac Philofophiz parte exercitatio-
nes afliduas, facultatemq; comparatam
cgregiamjudicandiexquo Teprimum:

- 1in pra:fatlonc libri fum allocutus, mul-

~ t0 nunc rectids & copiofits habeo CO--
~gnitam& perfpedtam)’ vbi tempus ad

ithac cognoIP enda vacaverit, ipfos
cenfiturosexiftimo. Valete &ﬁ'ulmml;

Id Iuh)sAnnowls' o
. | . Sup-
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~ Supplementumad Archimedem.

DESTEREOMETRIA FIGV-
"RaRvM CONOIDIBVS ET SPH &

| roidibus proxime fuccedentiuny. - -~ '

Huc ufg; Archimedes & Geometrz veteres pro-, -
- rgreflifunt, inquirentes Naturam & Dimenfiones figurarum ordinatarum
. re&ilincarum & curvilinearum, quzg; ab ijs folicfa proximo gradu gi- -
gaunwur, T o o : .
. Catetim quia figura Dolij longius a Regularibus excurrit, oper2.
precium me faturum puravi, fi genefin illius & cogaatarum , gradusgs co. -
gnationis carum cum Regularibus,cidem quali T abella comprehenfas ob
aculosoxhiberem , cim videmonftrationes feccuturz plus lucis haberents
tum verd ctiam,veinduftriam Geometrarum hujus ztatis excitarem , pore
tif4; fpaciofiffimi.agri Geometrici panfis, quzad hucineoexcolenda,qug -
indagandarcftent,przconio meo promulgarem. - | _—

~ De Secripnisvs ConNr,
folidorum genitricibus.

.. Se&tiones Conicz curuzfupetficiei, qua uaria {o-
lida progignunt, hac vice confideranda, quatuor funtcurvilinez; quas hic.
o - Scheme X, v 1 - in Schemate exhibeo inter

' v ir. . %~"~"fe comparatas, Nam omnis

e —~ \ - , hujufmodi fo@io aut Circulus
o S clt CFE, aut I'arabole PCQ,

- autHyperbole MCN,auc £l«

liplis C HI,
| urarum caufd

. ' o Harum fig
% i~ '\zlﬁmpli‘citacis' hic eft ordo, vt
. : - primus fit circulus. fequatur

m Y, \ EMipfis, inde Parabole, vlti-
P' to k— A .

; ‘moioco fitHyperbole, Inter
' | < 1. N1 has duz primz infeipfas re-
deunt,Circulus & Ellipfis ': duz verd pofteriores figurz, Parabole & Hy-
pcnboleﬁc funt compa:acz;-,‘vcininﬁnitum ,fi continues , excurrant; fem.
per quidemadre@itudinem magis atg; magis accedentes; nunquam verd,
cam penitusaflequentes; &id hec difcrimine, quod brachia Parabules CP,
CQ,vnirc&zGl,adedg; inter feipfactiam, magisatgs magis funt paralle:
‘13, quamvisinterim infinito intervallo abinvicem difcedant :brachia verd
Hyperboles GM, CN fequantur ductum duatum Re&arum RY,RZ,con-
cusrentiumin R , coqs vetfus Y. Z. in infinitum ab invicem difcedentium;
TR bk quz
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quz brachijs Hyperboles femper approximant magis magisq; , nunquam
tamen cumjs concurrant; a qua proprictate, Re¢tz RY, RZ dicuntur -
Afymptoti. . k :

Rurfumex virag; biga elt vna,qua{ola fuam implet fpeciem, ex fi-
‘nitisquidem circulus, exinfinitis Parabole : Ellipfium ver¢illinc totfune
formz, quot poflunt cfle formz reGtangulorum parallelogrammorum
LK: Hyperbolarum hinc formz tot, quotangulorum YRZ,3 binisre-
‘&is RY ,RZ formatorum. Sanequia, vt circulus CE fehabetad circum-
fcriptum quadratum voniforme DB, & v Parabole PCQ,ad Axemfeure.
&am Clvnicam, fic Ellipfes CI, fe habentad Re&angulorum LK, Hypet-
bolzMCN ad Concurrentiumre&arum YR, ZR, Ipeciesinfinitas, quz-
libetad fuam. ‘ o

Et nota propter defcriptionem figurarum , quod ficut in circulo
omniaintervalla AC, AF, AB,interfe funtzqualia, ficin Ellipfibina fem-
perintervalla AC, OG ;non i centro E, {éd 2 duabus Focis A,;G, zftimata,
binis quibuscung; AH , HG, vel AC,CG, vel AL IG, funt zqualia.In Pa-
rabola, cujus focus A ,du&aquacung; Ki in codem plano, reétzad axem
GI, rurfum binzlincz AC, GL. binis quibuscung; alijs vt AO, OK zquales .
funt. In Hyperbola,cuius focuswnus A intus,alter T.exterius, & circa
eum figura {imilis VSX ,intervallabina cuiusg; punéiut N, & fqgoram A,
T ,{femper vham & candem habent differenuam CS ,lincaminter vertices
C, &S, &c. Vide plura pauldinfra de figurarum{olidarumnumero.

- DemodisGenefcos.

Porro excircumdudtu circulariquatuorharum pla- -
narum figurarum (de alijs enim formishac vice non loquimur) creantur
S Schema  XI. )  dinfnitz folidorum formz,

o quarum fuperficiesnon,viCo-
ni & Cylindri, alrinfecus re-
&ilinez, ied quaquaverfum
curvilinez fuoc, -fecundum
magistamen & minas: - - - -

‘ Gircumadisautem fpe-
- cies genetaliter funt quing;, -
fed qu¢ minutiuspofteafubdi- -
~“viduntur, cimad figuras ma-
. giscompofitas ventum fuerit.
v inadje@toSchemate expreflz
- 1\l funt hzfpectes vecung;. Nam
j.Axis CB, citcaquem figura
11 /| eftcircamagenda, vellongius
3 ftatacentroF. figurz ED cir-
~ cumducendz, quam vt con-
Voo curratcum figurd, Tunc figu-

ta DE dire@e circuma&a in circulumECG.tcum laticudine fua Cl'c‘;f:;
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<creat Annulum,in quo fpacium eftintermedium,cuius centrum A. ILVel

tangit axisifte gencicos, vt AB, figuram FD circumagendam; Tangatin

A,& manente pun&o circumferentiz A, totus circulus circa CB circuma-

gatur: wnc figure gignuotiir, quas poflis Angulos ftriGtos apellare. L Vel -

" fecar axis genefeos figuram circumagendam éxtra medium > vt i maius
<irculifegmentum MDN circafe&ioncm MN, fircircumagendum, jtaue
cencrum F per G tranfeat, gigniturautem figura in duobuslocis oppoficis
cava, fcilicet circa M & N, quzMali fru&usarborci tormaeft. IV, Vel
tranfitaxis gencleos peripfum centrum figurz,, ve fi femicirculus CDB cit-
camancntem Jiametrum CAB fic circumagendus; & tunc gigaitur Sphz-

RN

 ra feuglobus perfe@us, ‘V, Vel denigs fecat axis genefeos figuram circum.

agendamintra medium, vt fi refiduum feu minus fegmentum CDEdc air
culo MDN, fit circumagendum circa fcQionem fuam CAD : &tunc gi

- ghitur figura, in lacis duobus oppofitisacuta, quam a Citrij mali figura pof-

41y denominare.

DE FIGVRARVM NVMERO
- &differentys.

' ‘Qm‘dﬁ tres figurz réliqua,feGtione Coniorta,tamef-
fent ﬁmp?nces, quim circulus, de quo hattenus : figurz folidz his V.modis
procreatz effeg t in vniverfum Viginti, & qualibet carum, vt ha&enus dcir.”

-culo, quing; , proquings modis Creationis circularis. Sed propter mixtam

reliquarum figurarum Natutam , “Vicenarius ifte folidorum numerus ad

Nonaginta extenditur, - .
Ciim enim figurz tres proprie di&z Conicz, non fint vn dig; fimi-

“les:Brve querefpedtucirculi vnica ek linea,pro axe genefeos afumpta,re-

fpe&u harum figurarum fiantdiverfz, pun@um in Circulo vnicum ,diver-
fapun&a fintin czteris, Incirculo Vertex vno & codem modo dicitur, &
omne circumferentiz pun&um provertice fumi potelt : In czteris Vertex
primarius c& ; non nifi extremitasalicuius cerczlineg, fciliccreius quza-
_ xis dicitur, quz cftin figuris duabus fequentibus, CI, cuius vertices3 G re<
prefentantur: conrra Vertices, latiore fenfu, totidem funt,quotlinezin fi-
. gura proaxe gencfeos, vel ei parallelis, eliguntur; quos lubet Vertices pofi-
tionisappellare, quia‘lined taliad perpendiculum ere@a, pun&um touius
figurzaltifimum, fitvertexéjus. Vefequenti Schemate XI1L clettadia-
metroOS proaxegenefcos, A ficvereex pofitionis : contri cle@a contin-

-gente EF inaxemgencfcos, Vertex vel nulaseft, inHyperbolis fcilicet

obtufangulis, & certa carum pofitione, velcerte longe alius,quam A, puta
ciraQ. -Incirculo Centrumidem eft cum Foco, failicer A in Schemate
X. przmifo: In Parabola Facus vnus A, centrum verd nullum cftinifi con-’

cipias, centrum ciusinfinitointervallo, focumgsalterum, intervallo duplo -

majori,inlineaGl,A VerticeG, recefliffe : In Ellipfi & Centrum et E, & foci
duo A, G. omniaintrafiguram : In Hyperbolaitidem Ceatrum & duo fo-:

* ef;fed centrum extrafiginramin R ; focorumalterintra,in Ajalterextraia -

T. quieftrefpe@u VSX tefionis oppofitz, intraillam, In circulo diamerr:

emnes pro axc{unt, incascris {zpealind axis, aliud diamerer, vraliud ¢lt -

fpecics, aliudgenus. Ee
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- PrinParabolaquidem;vtredeamus ad Schema X I 1L fequeps dia-
metri omnes zquidiftant, vtCI, OS5, HA. in Hyperbola verdarg; Ellipfi
. omcs percentrum figurz R traducuntur,quod eftin Hyperbolaextra, in
Ellipfi intusin medio. Incirculo 2quales funt omnes diametri; inEllipfi -
diffcruntlongitudine, ut CI, OS; in Parabola & Hyperbolanoneft earum
finitalongitudo, Incirculo & Ellipfi omnis lineam tangens haber zqui-
~ diftantem fibi diametrum, in Parabola & Hyperbola, quz tangenti cui- -
cungszquidiftat, ve PK ip FE, diameter figurzeflc non poteft. Secun-
dumhorum igitur punorum lincarum§; differentiam ﬁgurz plana cir-
- cumadz, variasctiam , & requidem femper, plerunq; vero etiam ad ocu-
lum differentes fpecies folidorum procreant : quas figillatim recenfere
non pigebit , non tamen repititis quing; fpeciebus ex circulari Conifc&io-
_ ncortis, quz fingulz familias fingulas ducunt jam fequentium, quafdam
interim communcs habent clientelas. ‘ ' :
.~ Incipiamus ab is in quibus defjc Archimedes, & fit inSchemate
adje@o, axis figurz CI; circa quem figura RCQ circumagarur, fic vt ma-
 Schema XIL nente Cl,pun&um
—x N,perpun&umO
__ tranfear, Q perP.
Creanturigutur fo- -
- lidaduoConoidea |
' Parabolicum &Hy- -
perbolici,& Sphz-
reideslongum, feu 2.
figura Ovi: cuius®” -
vertices C, I; cira .
culus ampliffimus
ERK;dequib’Ar-
chimedes libro de

°,
‘wemssmenana.ill,,,

- ‘u . .. 4
B G Yo n{(t ‘Conoidib? &Sphz- '
; fX=- |d”  roidibus, Modus
n 1- gencfios cft ¢ Nu-
: RN [ mero 1V, idemy
LY ¥ ﬁ |7 quiglobi. Species
“a | P " ~ funt 3, numecro li-
LIS £ nearum. _

| _Sitjam axis genefeosnon ipfe axis figurz CL fed eiparallelus. Erit .
fpitor vel excra figuram, vein DF, vel contingens cam, vt LH contingens
§nE : quzduoinfola Ellipilocum habent. Namin cztetis, omnislinca
parallela axiin codem plano, fecat figuram continuatam. In Ellipfiigitur, -
‘manente DF, &toti figura NOPQ indiftantia centri RG circumlata, gi-
gmiturannuli fpecies. quem arduum dixeris: fimiliscft {crto pucllarum s -
fticarum, quippe fpacium habetin medio.Sicmanente LH & punétocon: ‘
£a@us B, tora itidem figura NOPQ circumlata,, fit folidum cjufdem no- °*
aminis, led fine fpacio in medio, hoc cftannulus ftri¢tus. Vtrangsimaginare -
tibi in Schemate X1. ad Numecrosl. 1L fed pro circulis fe&ionum in- -
~ zellige Ellipfes ere&as, " . Ez2 o V;l ~
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Vel eritintra figuram axis circumdu@ionis; it OK, & confiftatvel
citraClaxem figurz, ficvtaxis CI cum portione figurz majore OCQcir-
ca OK agatur, & manente O, vertex C per Stranfear> & Q per V:tunc Pa.

6. rabole & Hyperbole, magis ifta , figuras faciunt QGCOSV,montis Ezna (i-
7. miles, proptercavitatem ejusin vertice, quam Gracivocabulo Craterum
8.celebrant : Ellipfis vero figuram hoc pa&o creat fimilem Mali C otonei,
-quam imaginaberis inSche. X [ preced. apud Numerum I 1 I:fed pro con-
feris circulis fe@ionis intellige confertas Ellipfes ere&as,vtin Schem. XII.
‘Confiftat ctiam dicta OK vltraaxem figurz Cl fibi parallclum, ficve PO
- minor parsfigurz,quz axem non habet,circa manentem OK circumagen-
9. dafit:cunca Parabola atg; Hyperbolafpecies quzdam nafcuntur Cornuum
30, reétorum MNP, quorum alia funtacuta aliaobrufa, vt in pecudibus quan-
7). do primim conifcantcornibus. Ellipfis yero dat OQ figuram Olive vel
Pruni, fimilemilli Numero 'V, Schematis premiffi X I. '
lamomifloaxe ClI,fuccedat cjus perpendicularis ineodem plano,
y2. &l primimextrafiguramve TX.  Ergocircum TXa&z figura, folida
7. creantaonulariaordinata, Parabole quidem & Hyperbole extrotfum in-
finita, brachijs CP, CQ extrerlumverfis & hiantibus, in circulum circum-
latis. Ellipfis verocircatatemaxis CR perpendicularem TX exteriorem,
intervallocentri RY ,manente Y, circumdu&a, creavannulum fupinum -
feufeflilem, fimilem fulmento preflo bajulantium firulas, capitibus fuppo-
fitis, Rurfumhanc figuratvimaginarcin Schemate XI,preced. Nume-
ro L. fed pro circulis fehionum fint Ellipfesjacentes, verticibus invicem
obverfz., Contingat exinde figuram in-C vertice, perpendicularis ifta -
y axis,fitq; CS; & figuris circa eam.circumagis, tresgignentur fpecies Ahnu-
) s. lorum ftri®orum ordinatorum , duoinfiniti extrorfum, veprius, vnus fi-
" nitusab Ellipfi GI, manente pun&oC, eft§; fupinusvel feflilis vel preffus,
vtprius; imaginandusin Schemate X I praced. apud numerum I |, fipro
circulis fe@&ionum cflent Ellipfes verticibus fefe contingentes.  Secerde-
ni§; figuramiftaperpendicularis.axi, fitg; ON: fecabit figurz planitiem
in partcs duas,in Parabola & Hyperbola femperinzquales, cum alterapars
PONQ infinita fit, ONC finita,ita vtlincz conicz fiant triafegmenta, duo
infinita,vaum finitum; in Ellipfi verolicet verag; finita fit, altera tamen ple-
‘runfpmajor eft, N1O, altera'minor, OCN, Igitur fex hifce figurarum
_‘{fegmentis citcaON circumagis ;totidem exiftent nove fpecies, duzcirca
)8 medium vuring fc.in O, & N .excavatz, exterius circumcircainfinitz,
9. quippea partibusinfinicis PONQ circa-ON circumadtis, vaa que eftab
gllip(co:fg’ghicnto taiori,leaticularis, fupra& infra vmbilici forma. Pro-
* venictali formagenus quoddam Melonis {eflilis minuti, qui totus editar:
-proveniunt tali'forma (uperius etiam boledi aliqui. Haac in Schertare X{1.
przcedenti, Numero 11T, apud figuram Maliimaginare, fed pro confertis
- citculis fe@ionis,intellige confertasEllipfes codemaxe,vt inSchemara pre-
-* {enti XIL.Deni§; minonibus figurarumpartibus ONG, tresreliquz figurz
* ), folidzfiunc, afpetu fimiles interfe reipfadiverfz; Ellipticam quidera
. 22, 'OCNL i Prunoctaflo, Parabolicam verd & Hyperbolicam OGNIa Fufis
- 23, diftintionis caufi nonibepté denomimaveris.  At§; h&duz, prafertim
: ' illa,

J
20

\
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‘illa, quzeftab Hyperbola multim obtufangvla, pracipue funt notabiles:
‘Fiuntenim-figurz verticol®, cum ventre circulari, rotunditaris confpi-
_“tuz, reliquo corpore ver{us vertices viring; magisad Conorum re&itudi-
nemaccedente. Inhis eritnobis querendagenuinafigura dolij, prafectis
‘verticibus O, N, ' ‘ -
- Di&um eft,in hac forma fe&ionis , fegmenta Ellipfeos non femper
eflcinzqualia. Cum ergd hzcaxi perpendicularis per centrum figurz R
. wranfit,quamaxemvel diametrum re¢tam & breviorem appellant, tunc
figurz dimidium, circahanc ERK circum attum, fic vt manentc E, ver-
tex Cper I traducatur, creatalteram fpeciem Spharoidis lati,cuius vertices 4
in EK, circulusamplifimus CRI,de quoitidem Archimedes. -
- Hucv(§; recenfere & diftinguere figuras folidas fuffeciffer ad Dolia
vinaria, Atcum pradixcrim,mecin hac fpeculatione pauld longius viera
libelli hujus metas profpicere; adjungam cognationis caufa ctiam reliquas
. Tolidorum fpecics. L
" Succedatigiturin przfenti Schemate XIILproaxe CI aliaquzcung; |
diameter OS , &incaftatuaturaxisgenefeos. Hic Ellipfis quidem fecatur
schems X112 percentrumR, in duas medietates fimi-
- g ~les, quaram veralibet circumdu&a circa 25, -
. OR manentem, creat formam Pyri,qua -~
" jure cognationis poftulatadiungi Malis &
Cotoneis & Prunis, vt conftet his bellariis
* fua integritas. At reliquz duz figure fe-
canturin partes diffimilesinter fe, verasg;
* ipfinitas,fedinHyperbola obrufangulaca-
fus duo funt :Nam autfecatur angulus ob-
fusabelé@a diametro in duas parresacu- .-
tas,aucvnafolaparseftacura, alrera obtu-
favelre@a. Partesigitur figurarum, ex-
“cepto cafuvltimo ,circumdu&z creant fi-
guras, quz ad oculumnihil differunca .
Crateribus & Ceratoidibus, Numeris 6, 26-27.
-.9.)0.infignitis; etfi reipfadiverf funt, ' 28-29-
¥ obaxis CI circumvolutionem, hic coni-
“cam illiccylindricam, totiusq; hic partis-
| gencrahitisobliq@itatem.
ik In obtufa verdfe&ione anguliobtufi

Hyperbolcs, pars maior figurz circa talem diametrum circumdu&aad- o
ditvnam fpeciem ,veridsnon fpeciem. Nam & deorfum & extorfuminfi- -
nica cft (nifi, vtin omnibus talibus, fuperficie conicavel cylindrica,quz 30.
oriturduGurc@z, inem ei ftatuas(caretd; Vertice, fed ciusloco,cftinme- -
dioin vmbilicum depreffa, circi afcendit furfum leniter, idg; fine termino.

" Prodiametro OS fumatur ciparallclaBD, quzin Ellipfinon hdbet
feparatam confiderationem 4 parallela linez contingeotis, quippe omni
diametrorefpondetfua parallela contingens figoram. -Reftat vt illam pa-

' allclamapplicemus reliquis duabus figuriss fic igitur vel extrafiguram vel
- Eg3 intra,




3}.‘ 32.
33.
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intra. ExtracflcinParabola& Hyperbolanon poteft, cum omnes diame-
triparallele figuram continuatam intrent. Ducaturigituraliquadiametro
Os parallela, intra figuras hasduas. Rurlumautem inParabola linea quz
clt diametro parallela, ipfa quog;cft diameter, nihil kinc gignitur novi,
In Hyperbolafola cafusifte locam& confiderationem feparatam haber 3
quam cum diameter OS in duasdiflimilesfecueritpartes ;jam hzcParalle-
laipfi OS velin minori eius paree ducitur, velin maiori, Ducaturin mino-
ri& (it BD, fecatigitur & ipfafiguram in partes magisadhuc diffimiles,
quarum maior creat aliquid Craterum Numero 7, fimile, aut infiniti Nu=
mero 30. minor fimile Ceratoidum , Numero jo, Ducatur jam in maiori
parte OQ, aliquaipli OS diametro parallela; quodin Hypetbolis acutan-
gulishabercafusquing, Nam autinter diametrum dividentem & verti-
cem primariut ducitur, vt inter C, O. aut peripfum verticem primarivm

~ C,aut inter vertices duos, primarium G, & pofitionis A , aut vlera verti-

34. 3y
36. 37,
38. 39.
’ 400
4). 42,
43, 44

4.
46.
37.48.
-49.

g0,

IS

5.
Sz

§3.
’ . 540

interannularesfaxas & ftrictas,

cem pofitionis A Scdin obtufangulis Hyperbolis vertex pofitionis non da-
tur. In vno qualibet cafufecatur igurain duas diffimiles partes.Speciesigi-
rurnafcuntur tredecim, quarum quatuorfunt fimiles Craterum, Nume-
ro7. tres fimiles figure cave Numero 30, quatuor fimiles Ceratoidum
Numero yo, quippeacutz : duzrefiduz funtrotundatz in vertice, fimiles
Conoidi Hyperbolico ,numero 2, vna quidem, quz eft 2 parte maiore Hy-
crboles vel acutangulz, vél i obtufangula jconvenienti diametrodivifz;
vediGtum (debetenim illa fecare angulum Hyperboles obtufumin duas
pactesacutas) fimiliseft obtufangulo, quz vero a parte minore, fimilisas
curangulo Conoidi. L _. o
 Vltimalinea fic, Contingens fe&ionem , extratamen vertieem pri<
marium G, vt EF, circa quam fi circumagantur figurz Parabole & Hyper-
bale, duasgignunt {pecies infinitas, fimiles ijs quz funt numero )<, )6, mi-
nus tamen ordingtas, infinitas enim fe cxtenditin tranfverfum, Ellipfis vee
racircahanc EF circumdu&a gggnit annulum ftriGum ¢onniventem , co-
gnatum illi. Numero)7. quem imaginaberis in Schemate X 1. quings
modorum circuma&us, apud numerum 1L fed pro ciroulis fe&ionum

-concipe Ellipfes ad mutuum contaétum zqualiterinclinatas. Contingen-
tibusaccenteri poflct: Afympratos, eft enim quafi contingensfe&ionemin

pun&oinfinitim diftanti : & hic gonfideratur nova fpecics, quafi media

- . | I

Sitprocontingenti, Gjus parallcla, & firprimum extra Bgutam‘. &

_circahang velutaxem circumagantur figarz;-quatuor fiunt folidorum an-

.nulorum fpecies, ex Parabola & Hyperbolainfiniti in tranfverfum, quo-
‘rum dorfum in Parabolico femper circulariter eminet, in Hyperbolico
quidam eminens dorfum habent, aliiextror(um fiuntaltiores, quam quo’

loco funt angultifimi,non mulcum ablimiles figurz numero )3, ExBl-’

lipi verd circa GH circuma@i fit annulus finitus connivens, ex altera*
partcamplior, in formaferé Tiarzfeu Globi Turcici, fi dempferis ciapi-*
cem. Hanc etiam imaginare apud primam formam circuma&us, vt ta-
men pro. circulis fc&ionum concipias Ellipfes ad fe mutud’ zqualiter’
inclinatas, ) S " o ' ‘
' \ o ‘ o Parl-

/

~
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Parallela Comingem'iﬁ fueritintra ﬁguraﬁ;irt LK,fecaascamin pai-- -
tes duas, multz fiunt Ipecies, quiactiam cafus multi, Vel enim LKnoa * |

dccataxem intra figuram, veleum fecat, Etdi {ecar, tum vel tranGeverd.-
-cem primarium-C , vel eum intercipit, excludens verticem pofitionis cir-
:ca O, quiad erc&ioncm figurz fecundum EF fequitur; iramen aliquisda.

tur; namin Hyperbola obtufangula, i LK vel FE cum Afymptoro contra-
ria R B, fecerit obtufum angulum verfus figuram, Vertex nulluseft : Vel
perhunc pofirionis verticem tranfit: vel etiam hunc in paree refeainclu-
dit. Gafus recenfui quing & omnes in omaibus tribus figuris locum ha-

--bents feGiones ergo quindecim, & binain fngulis figurz fegmenta. Sed

in Hyperbola tria majora trium primorum-ca{unm duplicia, refpe&u cffc-
¢&tus; autenim deorfum excurrit infinitas ibi , vtin Parabola, aut furfum.

- Solidorum ergofpecieshinc funt tinginratres »quarum tredecem infinitz 55. §6
in tranfverfum,& cx his novem vuring; invmbilicum excavatz,(quarums, ¢ 53,

~ cum emineanti labro circulari, veCrateres Numero 7, fed in hoc diverfi, 59, 60,
quod zquiparantur menri etiam fubtus excavato; 3, verd finceminentila- ), 62,

bro, quarumnoneft finita altitado, fimiles figurz Numero )9, } duzacu- 63
minatg,Geratoides,ut Numero jo. & duz bene rotundato vertice,Conoi- g4, 65,

des, ut Numero 25 quando filicetlinea, circa quam cft circumagenda - 6, s,

gura, per verticem tranfit pofitionis , ubi is datur. Harum tredecim,quing; ,
funt Parabalicz, o&o Hyperbolicz, Reliquz viginti funt finitz, & altera 8. 69

arte crafliores,reliquatenulores. Ex ijs caim quindecim ( quinzex figu- 80. 7

ris fingulis) fpecies funt in acumen definentes, novem quidem vtring;, ter- 72, 73,
 ne ex figuris ingulis,quos Nucleos appellemus:tres vero,lingulg ex figuris 74~ 75.
fingulis,a parte craffiori bené rotundate, affincs ided Sphzroidilato; quas -, “°*

Fragis aut Nuci Pincz comparare poflumus: tres denig;,(ingulz rurfumex 88
FHguris fingulis , 3 parte crafliori cave, a tenuiori acutz,in modum foHiculi 79' ’
Veficariz, quam Germani Cerafa Iudaica diitarit, occulté fignantes g 8.
glandem peniscum przputio, Quingsverd vitima {untPyrorum fpecics, g,

4 parte majori Ellipleos,quikd; diis cafibus fc@ionis hujus, generatz, 83. 84
cavz omngs, tres yirag; parte, duzalterd folum, parte veroreliqua tenui gy~

" . wparotundata, & Sphzroidi imilis; vna acura, feré concidens' cum Vefi- gg,

“medis;; qui ex hifce,quataor folas ;& quititam, Globum ipfum,confidera-

garia, cx Ellipfeos partc minorinata. ~ Summa C&uagintafeptem,quibus g7,
additzfigurz quing; ex circulo, veluticapitafamiliarum, efficiuntformas
ponaginta&duas, T
“Tot igitur funt genera figurarum Solidarum a fe-
&ionibus conicisin circulum a&is refaltantinm; vtjam fegmentafingula.

fum,autcompofitai fegmentis, fe6rfim non numerentur. Verbi caula,pa~
tina ftannea conftar plerung; tribus fuperficiebus, -io fundo, fegmento:

S pharz. circlim,crateré Parabdlico , limbus vetd eft ex fuperficie conivale-

de obtufi, aut etiam Zona Globi obliqua. Etfi verd complurium dimen-
fiones artificiofz in idem recidunt; non funt ramen ignoranda Geometrz
difcrimina generationis tam multiplicia, neincautus, circanonnallarum-
fpecialium generalem corifiderationem,perttahatur in infidiasinexplica-
biles. Circa hasigitur fingulas excrceantfe Geometrz, exemplo Archi-

vit:
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~wit ¢ nonquod vtiliflimz aut communifimz effent, 'quid enim hic h#bct. ,
Conoides parabolicum prz Annulo,Mala, Pyro,Pruno, Nucleo; fed quod

fimpliciflimz, & proximzglobo, & ingenio fe przberent. Nosinprzfens

illas tantum-contemplabimur, per quas-accefus patetad Fufa Hyperboli-
'.ca, quoram Truncifuatnoftratia dolia: fubijciam igiturde ijstheoremata

fequcatia. ' . -

Tue orema X VIIIL

‘Omnis Annulus fe&ioniscircularis velelliptica,eft
xqualis Cylindro, -cuius altitudo xzquat longitudinem
circumferentiz; quamcentrum figurz circumduétz de-
{cripfit, bafis veroeademeftcum {eGtione Annulj.

TIneelligo fe@ionem,quz ht,plano tradu&o percentrum fpacij annu.-
laris, ad (uperficiem annularem re@o. :Huius Theorematis demonftratio
patctpartimex Th. X VI;&ijj{dem clementis inftitui pozeft , quibus Ar-
chimedes Sterecomerriz prin cipia tradidit.. ‘ o ‘

Annulaenim (in Schemate X L. ) GCD fed integro, .ex centro fpacij

A, fe@oinorbiculos infinitos ED ,eo0§; minimos, quilibetcorum tantde-

ric teauior ver(us centrum'A , quantd pars eius, ut E‘,fucrit;ptopior centro
A,quamclt F, &reca pecFipti ED perpendicularisin plano fccante - tan-
.tdctiam craffior vetfusexteriora D : extremisverddiis, fcilicee D, S, G-
-mul fumptis,duplum fumityr eius craffitici,quz.cltin arbiculorum medio,
:Hzc:zatio’locum: non haberet, fi orbicilorum E, D, partescis &
vleracircumferentiam FG,lineas§; per F, G, perpendiculares,aon zquales
-zqualiterd; ficz cllent, . o S v

- Corollariun} 1. -

Hzc ratio dimenfionis-valetram in .circulari forma annuli, quam
‘in elliprica ardua, feffili, connivente, tam in laxis annulis, quam in ftri&is:
quinimoin omnibus annulis;quzcund; cius, pro circulo ED, exitat figura

exfe&ione.ciusre@i: dummoddin plano per’AD ad annulum re@o, fe-

&onis, partes cis & vira F, fuerint zquales zqualiterg; fitz hinc & inde?
Quod explorabimusin figura fetionis quadrata, Sitannulus corpore qua-
drato, &.intelligatur.fub ED quadratum. Hicannulus habet rationem di-
menfonisetiam aliam, Nam.cft pars exteriar Cylindri, cujus bafiseft cir-
- culus femidiametra AD, altrtudo DE : huicCylindroex Th. X V I. adi-
mcadaeftmedullz, fet Cylinder, cuius bafis ¢ftcirculus femidiametro
" AE,altitudo ED. Qparequod fitdu&a ED incirculum AD, wminuscircu-
lo AE ,zquat corpus annuli planoquadratocreati. Erfiduceretur ED in
quadratum AD, minus.quadrato AE, proportio corporis fa&i, eflet ad
corpus quart partis.anguli, veeft quadratum ad circulum, fcilicet j4. ad
».SitAE).Ergo AD 4. cuiusquadratum)s, fed quadratum AE. elt 4 Ergo

differentia quadratorum et 12. quod ducin altitudinem 2, exiftit corpus .

24.cuius

~




DEZ SVPPLEMENTVM.
24 cuius quadruplum oc.vtverd)4.ad ). fic 96.ad 75.cum tribus feptimis, .
Annuli quadrati corpus.  Hzcfecundum rationem Th.XV 1, Atfecun-

 dummodum prafentem, cum fit AF 3, FG 5. veverd ». ad 22. fice. ad o,

minus vnafcptima: eritergo hzc longitude circumferentiz FG, pro alti-
tudine Cylindri: Etcum EDfit 2, & quadrarumeius 4, probafi Cylindri,

- ducigitur4.in )9 minus vnafeptima, prodeunt 76 minus quatuor fepti-

. perF,

mis, ‘Eccc verum éciam fic theorema,
T'aeor. XIX. & Analogia.

. Annulus ftritus eft zqualis Cylindro, qui habet
bafin, circulum fe&ionis Annuli, altitudinem zqualem
ciuscirculi longitudini. B | L
Valetenim modus iftein omni omnind. proportione iphius AE ad
AF, valetgsadhucin Annule ftricto, ubicirculi EC citcuma&i centrum F,

)
-

~ defcribitcirculum FG, zqualem ipfi DA citcuma®o. Nam fecatur tale
. ftritumex A, inorbiculos, qui in A babent craflitiem nullam, inD du-

plam ipfius craflitici in F, ficuc cizculus per D.duplus et ad circulum
Corollarium. |
‘Corpus Cylindraceum, quod fit (in Schemate X I) circuma&a qua-

- drilatero mixtilineo MIKN, vi cjufdem ‘demontftrationis zquale eft co-
- lumnez, quz hoc quadrilateram habet probafi, & longitudinem circuli

perFGproaltitudine, Limbusverd exteriorIKD, cylindraceum exte.
riusambiens, utcircalus ligneus dolium, plane nihil attinet ad hoctheo-

- rema, {ed alijs principijs eft indagandus, 2

~_ Analogia- |
Rurfus autem valetifte modus per omnia corporafen fegmenta Ma:
li(vt& Cortonci)cylindracea, magis magisq; tenuia, donectandem 1K &

"MN coincidant, quod fit ingenefiglobi,numero IV. ubiproduabus MN

ctIK,cftvnicaBC, quare inillo corpore primum cefatin folidum,huius
theorematis demonttratio & ufus. , - -

 Corollarium.

Globuseftad circulum ftriGum , eodem circulo créatum; ue 7.'ad
$3. Nam tertiapars femidiametri, du&ain quadruplum circuli maximi,

‘velduztertizdiametriin aream circuli maximi, creant cylindrum zqua-

lem cube. AtCylinder zqualis ftricto, habet bafin quidem candem; altitu- -
dinem verd, circumferentiam, Ergoutcircumferentiaad beffcm diametri,
33, ad7. italtritumad Globum., ’ '

K

F - Theo:
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ZonaMali'-con‘rponitur cx Zong globi, & fegmen-
1o refto cylindri, cuius fegmenti bafis eft fegmentum,
quoddeficit infigura, qua gignit Malam, altitudo vero,
xqualis circulo, quem centrum {egmenti maioris de-
{cribic. | S -
. "Demonftratio. Explicetur corpusMali ijfdem legibusin Cylindri-
.cum fegmentum, quibus Archimedes Theor. 1 L. explicauit circuliarcam
" schemas x1v. (intriangulum re@angulum; & fit AD femidiameter cir-
-culi-maximi in.corpore Mali,.excuius punto D, eriga-
Ll |.1 o tur DS, cjus:circuli maximi longitudein re&um exten-
=" fa, quz cdncipiatur in fuperficic.cylindrica, Nam linea
= AVEMN eft veluti.communis acies,ad quam terminantur
s omniafegmenta folida circularia, Extenldverd maximi
circuli circumferentiain re@um DS, fegmentaillafolida
# circuliria. fimul extenduntur, & fiunt Elliptica MSN,;
[Z| preterquam primum MDN. Sed clarius-clucefcer vis
:Z huius _transforniationis -in “fequentibus. ‘Secctur arca
32 MDN lineis parallelis ipiMNin.aliquot{fegmentazque-
Z) lataminima, quafi linearia, &connefantur A. S puna,
73 &:in'lincam /AS ,-ex AD diametri:punéis , per fe&iones

RS

[

AN i

T nanet,

: _é’ .arex falis,; ducanturperpendiculares FG, OL. ficautern
f /& .57 Fcentrum, &quz exF perpeadicularis, fecet A SinG,
+=- 5] 8 per Gducatur ipfi FD parallelaGT. Sitdenig; C pun-

I,!
N

25 N3 Gum medium fc&ionis 1K, & ex illo perpendiculans
=" OL,fcc\ps AS in L, & per L-ducatur ipfi OD parallela -
-} LR, Gumigitur figura.circa MN circumagitur, nihil
. “fere creat arcola MN, quia minimim movetur; at cius
-paralicla per F, jam ‘movatur.m circulum, longitudine FG, lincaper O,
in circulum longitudine OL, & ficomnes : & partes corporis cylindra-
cei,perFG, OL fignatz, funtzquales cylindraceisillis veluti tunicis in
Globo, quas gignunt line# in circuma&u figure MDN circaMN : per
X VI. Theor. Toraigitut ﬁguta,fcilicct,('.‘ylixidri prifma MNDS, con-
ftans ex omnium tunicarum corporibus,in re&um extenfis,zqualis eft to-

- ti corpori Mali, ex tunicis coaftanti. : -

Amplus, cylindraccum corpus fuper bafi IMNK ufg;inL, cylin- -
dro fe&o per planiticm,inquafunt OL &K1 linez, erit zquale cylindra.
ccoMali, cui dempraeft zonaexterior. Etigitur Partieula cylindri, refe-
&a pethocplahum, ilicet LSDO, erivzqualis ZoneMali, =~ .

4,'“

Cum
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Cumautem G T fitzqualis ipA FD, & fit {emidiameterillius globi»

ctius maximus circulus e® MIKN, & TS itlongitudo illius circuli maxi-
mi(quiaut ADad DS, ic GTad TS Prifma cylindrifupraGT vig; in S, e”

riczquale Globo: Et pars GVL fimiliter erit zqualis cylindraceo corport
globi FD, per circum a&umlinez 1K ad FO rectz, deferipti. Etigitur par-

‘'

~ ticulacylindti LSTV reliqua, eritzqualis zonz globihujus, cuiusfcétio -

cltfegmentum KDL . '

Sed ODSL componitut exVTSL.&exODTV » fegmento cylin- -

draceo, cuius bafis IKD fegmentum, & FGalurudo, zqualis circulo,quem

- Fcentrum fegmenti maioris MIKN defcribit, fi figuracirca MN circuma-, -

gatur, Ergoctiam horum zqualiaficfunt; fcilicer, vizona Mali compo-
natur ex Zona Globi ab codem {egmento defcripta, & cx dio fegmento
eylindracco. - 4 , S ~

Corollarium & Praxisftereometrica.

Malum menﬁxri_,’ fic zgc'uius. Datam cffc oportet longitudinc‘m' ~
M N deficientis fegmentiapud A, in proportioncad diametrum circulifeu

femidiamerrum FD. ex qua datur fector MFN ad :1K,per Goroll, adTh IL.’

Nam fi dimidiaMN, hocetIO, explicetur numecro,qualiumFDeft -
. 300000,MN erit fin°re&us arcus DI ; quo dato, datur & OF finus comple-
menti, & ODaltitudo fegmenti deficicntis, {eu fagitraaut finus verfus in.

tabula finuum. Muldplicato igitur FOinIO,proditarcatrianguli ifK , qua
ablara 3 fe@ore 16K, relinquitur fegmentum IKD, quod duc in circum-
ferentiam femidiamerri AF, per Th. prafens, & creabis fegmentum cylin-
dri, {uper bafi, fegmentoccirculi, & altitudineFG; qua el pars vna Mali,

pars (cilicet Zona Mali: auferautem duplum fegmenticirculi abareacir-.

culi, reftabit fegmentum circaliinter 1K & MN; quod ducin candem cir-
. cumterentiam cicculi per AB deferipti : & creabis eylindraccum Malis,
quzclt parsaltera, ’ ' '

Etquiafcicur K, fciturigitur & IM, Quzro ergdfegmentumglobi -

XM, cuius bafeos diamever IM , per Th. X1V; candem verd bafinducin

altitudinem MN, Greabisgs cylindrum fubhoc globi fegmento, per Th, "

111 cuiadde duo fegmenta globi inventa,conflabifgs cylindraccumglobi,
inter IK, MN id aufer 2 corpore globinoto,per Th. X111, reftabitgs zona

globi, cuius fe&io .KD3 quzeft parstertia Mali, parsfcilicet altera zonz

Muali; tribus vero partibus compofitis , totuth repra{cntatur corpus Mali,
o e "\ ! ‘ ‘ ! {

- Corollarium. 11.
_ Siczona Cétbnéi ,& zonaCucurbitz feffilis, componunturex zonis,

- iltaSphzroidislongi , hzc fphzroidislati, & ex cylindripreffi feu Blliptici
fegmentis, illaex planiori, hzc ex dorfuali :quorum fegmentorum bafes,

funt Elliplcos fcgmenta,, deficieatiain figuris, quz cotoncum & feflilem

“cucurbitam creaverant : altitudines verdzquales circumfereatijs inlon-
- gumextenfis, quascentrafigurarumin cirgumactu defcribupt,

Ez ‘,'Ihco;' ,
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- THEOREMA XXI.’

‘Corpus Citrijeft differentiainter Zonam Globi &

dictum fegmentum Cylindri. -
: Demorifiratio. Nameodem modo, veprius, cum figura{fuperius
-inSchemate X, Numero V. CDB circa CAB) hicverdin Schemate X1V,

IPK Girca 10K circumagitur : fegmentumarcolzin ipfam ICK terminans, -

“eré nihil ereat, quia pené nibil movetur : atpartes remotiores, iam mo-
-yentur perlongitudinemcircumferentiarumifuarum ,donecvltima D, vel

- -eirefpondensR moveaturinlongitudinem RS, quanta.cft circumferen. -

:tiacirculiam pliflimi per corpus Gitrij: ex quibus clementis conficitur, vt
-corpus Gitrij ({CDBE, inSchemate X L. ) fit hicin Schemate X1V. zquale
fegmentocylindri LRS. Atcim A® dupla Gitipfius FO, id c@ GV, erit 8¢

‘OL,duplaplius CZ, Corpusigitur ODR L reGum,duplumipfius VIRL; -

parsigitur . © DTV, zqualisparti VIKL. SedRLSecftdifterentiainter
‘LSTR ;& LR TV, quorumillud zquale Zonz Globi yhoc zqualc fegmen«
20 Gylindri VDTYV. Patetigitur propofitum. o o

‘Corollarium& Praxis.

.Oportes effc datanlongitudinem axis Gitrij,& diametri circulimaximi

:per corpus medium, Multiplicatoigituraxeinfeipfum, & fa&o divifo per

-diametrum huius circuli maximi in corpore Citrij, pradit aliquid adijcien~
'-dum diametro Citrij:vehec aggregatum cftad diametrum circuli 200000,

ficaxisad ingm fegmenti quod ereatcitrid; Sic & diameter Citrijad inum
" -¥erfum,Ex o fimilis,fed tamen brevior,eft calculus vnaoperatione,quim
;prius. Non indigemus enim cylindraceo Mali ; fedinvento primumfeg-

-mento VTKO, deindeZona Globi LSTV , auferturillud ab hac, & re-.

~ ftat LSR corpus Citrij.

Corollarium 11

- *Siacorpus Oliwe vel Pruni Eliptici,cft differentininter Zonam Sphz.
woidis illiclongi, hiclati, & inter diGtum{egmeatum Cylindsi Elliptici.

Turorema XXIL

ZonaCitrij truncati vtring; @qualibuscirculis,com-
rponitur ex corpore minoris Citri1, quod creaturab co-
dcm'circu-l’i.fcgmcnto » quo& Zona propofita creatactt, -
& exfegmento Cylindii, cuiusbafiseftidem minus feg-

mentumcirculi, altitudo zqualis circumferentiz circult

truncantis, o
. , Repe-
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Repetaturenim Schema XIV. Etfitin co fegmentum I SR Cylin-

draccum, zquale Citrio maiori. Explicetur autem hoc fegmentam feor--

schema X177, fim, vt bafis ciusin confpe@um veniat, cltautem bafis

ifta; fegmentum plani Ciccularis, quod creavie Citrium -

maius,fcu truncandum. Intelhgarur fegmentum hoccir-
/i culifubre&a YBLH, & fubarca YCRQ. Sit autem Cj-

1

£ cteatum effe non integro fegmento circuili, fed parte jus

5;” Reprzfentabuntigitur re¢tz BC, HQ, femidiamerros

R L

2 circulorum Truncantium : & Bafisifta fecabitur io partes

. quatuor o

1. BCY adlatus vnum,triangularis mixtilinea.

2. Alteravliera HQ_ad latusalterum, priori Graulis.

3. Parallelogrammumre&angulum BHQC in medio,

4. Segmemum circuli minus,a tergo,retd CQ & arcu
- CRQcontentum, . o

toti,erit RS altitudo folidi, zqualis circumferentiz circuli
| permedium huius Citrij corpus, Et quia planum YSH,
idemcit,inquod in cidunt hypotenufz re@orum angulo.

viradius circuli ad circumferentiam fuam: crgo& BCad CZ Geeft. Itagy
cum BC ficfemidiameter teincantis; erit CZ circumferentia truncantis,

- Quatuorergo diétisbaleos partibus, totidem folidz {uperftant; |
3. Super BLY, (tar BYCZ Pyramidalis, mixtis & fuperficicbus & lineis.

contenta, o |
2. Similis ci ultra HOX. Ethz duz fuat zquales duobus Verticibus

folidis,de Citrio ecfodtis. ;In Schemate XVIL1, fequenti,vertices hifpeétan-
difuntlitcrisGEI.&FNH.)Pn‘ on Pentahed ‘ . :
3. Super BHQC ftat Prifma feu Pentahedron BCZXHQ, qui
quod contigctur tri%;quadrilatctis BCQH, GQXZ, xzBH., %;luoll;ﬁ:
triangulis CZR, QXH; ciusaltitudo et Cz, inter QC, XZ. parallelos. Hoe
folidum eft zqualc Cylindro medio, in corpore truncati Citrij, bafes ha-
benti, circulos truncantes, (Hic Cylinderin Schemate XV 111, fequenti
adumbratur literis EHFG, totusq; latet intrazonam FCG, HAE.) .
4. Denigsfuper fegmento parvalo CQR , ftac folidum sRQGzSX, fi-

mileilli. in quod zona Mali explicabatur. Cum autem tota figura folida

HYSR zquet totum Cirij carpus, & tresrecenfitz partes, totidem partes
Citrij zquent ¢ refiduactiam ifta Cylindraceifegmenti, refiduam Citrij

- partem zquent, neceflecft; Eftautemzonaambicns Cylindrumjam mo-

dodu&tum,in corpore Cittijtrruncati, :

- Avqui v fimiliscft ifta pars folida priori, quz Zonam zquabac Malis
ficetiam duas, vrilla,partes babet, manifeftis fignisab invicem difcreras:
vhaclt fegmentum cylindri re@um, cententum fuperhicicbus quatuor,

Fg3 plano

J=7 {Y/¢ trium hoc utring; truncatum : quale, fchemate fequend.
s / V XVIIL cerniturliteris EAH FSQCG  Gicutintelligamhus .

"> interiori BCQH ,arcu CRQ circaBH axem circumado.

Cum autem ponatur folidum zquale Citrio maiori

rum BCZ & LRS:quareve LR adRS, icBCad ' Z. Sed LR eftadRS,
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plano patallelogrammo GQXZ, fuperficie cylindrica XZCRQ,, & duo-
busfegmentis parvis circulis quorum vaum apparet, literis QCR , alve-
rumad XZ nonapparct, Et huiusfegmenti altitudo CZ, vtjameftde-

monftratum, zquat circumferentiam circuli Truncantis.” Alterahuius
zonz pars clt Prdma ZXS$, {uper codem {egmento parvo ftansad ZX. Cim

- autem LR dixerimus fic fehaberead RS, vt femidiamr eft ad circulum;

&fitetiamBCficad CZ; eritetiam fic differentia LR & BC , ad differen-
tiam RS& CZ : quzeft altitudo huius fecundz pattis de zona fupra ZX,
Sed differentia LR & BC eftlatitudo, velfinus verfus fegmenti CQR (in
Schemate XVIILIL AP,quz cft femidiameter Gitrij minonis,arcu BA E circa
axem HE defcripti) Ergoetiam differentia RS & CL, hoceft, altitudo
huius Prifmatis Cylindracei, eftzqualiscircumferenuzcirculi, per me.
dinmcorpus Citrij minoris. Pereaigitur, quz Th. antccedentifunt dicta,

Prifma hoc Cylindraccum zxs, eft zquale Citrio minori, fegmento patvo
-CQR defcripti( quod eftin Schem. X VI11. feq. HAE.) Etecceinzona ..
Citrij truncati duas partes,qualesin Theoremare defcripfimus. Veitacon .
ftev.corpusCitrij truncati ex tribus omnindElementis, ex corpare Citrij
aninoris,ex Cylindro, & ex fegmento cylindri re&to. ’ :

Corollarium & Praxis.

“Menfuri corpus Citrii vtring; truncatt, icagemus. Datam oportet.

«eflc longitudinem diametrorum tam circuli maximi in corpore medio,

-quam circulorum truncantium: datum ficeriam intervallum iater circu- .
lostruncantes,omniaincadem menfura, Tuncaufer diametrum truncan-
‘tiuma diametro-maximi, qued remanet, dividat quadratum intervalliine
rer truncantes; quotientiadde diviforem, Veergo compofitumhoc addi- -
viforem, fic 200000, menfura diametri ufitata inCanone finuum, ad fi-.
num verfum fegmenti,quod creat, I Citriudaminus, 1I. Zonam Citrii
maioris, H1. Zonam Globi. 1 V. Zonam Mali, quod creatur ciufdem
.cum Citrio minori circuli fegmento maiori : fic etiam idem, numerus:
200000 cftad diametros intervallumg; Truncantium in cadem menfura, |
- Iamigitur per Corollariunmyad X X I, .quare corpus Cigrii parvi, per
Zonam’Mali & per Zonam Sphzrz; hoc corpus eft pars vna Citrii Trunca-

- ti,Deindepernumerum diametri truncantis ,iam inventum, quzre longi-

rudineny eius circumferentiz in eadem menfura,cam§; multiplicain feg-
-mentum circuli inventum; prodibit Citrii truricati pars altera, &iun&z
hz duz partes, conftituentcius Zonam, Tertid-multiplica planum circu-
litruncantisin numeram intervalli truncantium, iam inventum , prodi-
‘bit pars tertia Citrii truncat, Omaibusin unam fummam conic&is,com--
yjponeturotum corpus Citrii truncati, L

Corollarium 11.

* .- 'Zona Olivzaut Pruni Elliptici truncati componicur fimiliter excer-

- pore:Olive aut Pruni minois , quod codem Ellipfcos fegmento creatur ;

&ex

~
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¥ ex fegmento Cylindri prefli, quod eidem Ellipfcos fegmento ruéétﬁar;

aliicudinem habens zqualem circumferentiz circuli truncantis Olivam
aut Lrunum. ' ' :

| Epjfagma;

Huc diltuli demonftrationem Theorematis X VIL de Zona fen

. TunicaTrunci conigicirca Cylindram ; proprerea quod cognata eft de-

mouftrationi Theorematis prafegtis,

Sit Kt Mt Trunci Conici regti fe&io peraxem VX, ko diamerer cir-
<ularis bafis PM , diamerer circuli Fruncantis K¢, cui pasallelz fint KO,

" schema  xv. - LN, vtfintzqualgsKL & ON, & KOPfigura fimilis figurz

: LNM, & kvX0quadrilaterz, fimilis LVXN. Explicetur
24 autent trurct {foldiras inte@um, #fdem legibus, quibus
haGenus omnis generis figuras, feperficiebus, inomnes
plagas cutvis, terminatas explicavimus, Cumigitorlinea
vK conicz {upcrficiei fitin hasplagas 'K, re@a, explica-
 ta igitur fupetficies <rit plana, fcilicet ABKP, & DA erit
zqualis crcumferentiz bafcos PM : xBverd zqualis cir-.
cumferentiz circuli K1 truncaatis, cui zqualis erit OC:
fiar tanteny cidem 2qualis & PD;, & pun&ta DCB conne-
&antur; qua formabunt triangulum zquale & fimile tri-
angule pok , & lateravnius, lateribus aleerius parallcla, vt
& planum plano. - .
\ Duo igitar Penraedra feu Prifmata, BCVXOK &
l‘ .| KOPDBC funt zquealta, -quippe fub parallelis planis:
Scd difcrimen cltinterilla, quod parallelepipedum bafi

ki

P KOXV »altitudine OC,eftduplum prifinatisCBVXOK,

 at Prifinabafi rxo, altitudine cadem , eftipfum {ui totiusmenfura : cftta.
. “men &iplumtriplum Pyramidis zquealtzrokp, Deniq; {uper DCBbafi

ftat Pyramis DCBA , habensaltitudinem DA, differentiam gjrcumferen.

. tiaramkr, PM, cum bafis DCB fit zqualis bafi Pyramidis POK D.Cdmau-

tem Pyramides fuper zqualibus bafibus, fint jnrer fe,vtcarum altitudines;
Pyramisérgorertia, bafi POX , altitudine PA, compofitiex PD, DA, (hzc
autem zquat circumferentiam PM) etit 2qualis Pyramidi vtrig; , Pokp &
DCBA, Et Prifma baf & altitudineijfdem, eritilliustriplum s altitudine
verd, tertia parteiplius PA, erithis 2 Pyramidibus 2quale: Quod verode
Prifmate humiliore KOPDBC reliquum ¢, puta DOKBC, duas tertias reti-

“netPrifmatis. Ergo huiusreliqui cerpuscrearur, duis duabus tertijsalti- *

“tudinis CO ({ecu circumferentiz circulixL vel oN)inbafin POk, Hz funt

igitur partes corporisde Trunco ,quod Zonamfeu Tunicamappellamus.

eliqua pars, Cylinder{c, intermediug, zquat Prifma cBvx0K, quod eft
velutitriangulum COX corporatum, craffitic ok , XV, CB, ubig; zqualis
fitigitur vt cum triangulis, vt bafis koxv,du&a in dimidiam altitudinem
CO (femicircumferentiam ipfius KL vel ON ) creet corpus huius Cylindri,
Hzc degenefi: reliqua quibus compendium noftrum inititur, brevitatis &

lucis caufa , per Synopfintradam. -
‘ , Per
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.. Perdemonftrataha&enus,
Pro Tunica , ) . Pro Cylindro
. DuciturKOP . ) ’ Ducitur KOXV~™
Per xquipollentiam dimidia PO vel 1pfaI’0 vel OX, vel ejus dupla ON
N » Intrientem PA, & Beflem OC A In f'ekniﬁ'em ocC oo .
Per zquipollentiam , Intrientem PM & BeflemON | Infemiffem ON, hoceft, in QX
Per zquipollentiam, In totam PM, & duas ON ¢ InON, NX. tresfcilicet OX.
, Ducitur ergo permutatis terminis
_ PO, velcjusduplumPO ;NM . ON, NX, vel ejus duplum, qm‘)d cft
_ hoceft differentia diametro- uiplum ipfius ON diametri
rum KL ,PM. ) minoris.
Intotam PM & duas ON .} InONdiametrum minorem:quod erat
. - ' demenftrandum.

~ Compendium quod exhac demon(ratione refufeat opportaniffi-
mum, pete cx Th, XV, XVII, qz.huic {fupplemento imputa, cuius

eftornamentum fingulare, '
Exemplum prazcedentium

. aliquot Przceptorum. |

* *Sit,inSchemate X VIIL fequenti,corpusCitrij Truncati HAEGCF,

- &diameter cifculimaximiineo AG,fit22, Truncantium EG, HF, 19, lengitudo
interje@ta HE vel MK velFG, fit2y, Ergoetiamdimidia harum lincarum LA,
KE,KL funtinter (ein cadem proportione, fc.ut22,19.27. Differentia igiturin-
terAL, Lo\(:s‘ualqmipﬁ EK)cft;,  Qugrendumeftprimd, arcus HAE quora
pars fit fui circuli. Cum igitur AC fitportio de diametro hujuscirculi, &EP inil-
tam perpendicularis, vt igitur AP ad PE, ficPE ad refiduum de'diametro fupra AP..
CimergoPE fit27,qudmlejos 729, divide hocperAP3, provenit refiduum Dia-
metri 243 ,cuj addita AP ; conftituit didmesrum 246, femidiametrum 123. Vevero
. -canonefinuumuti poflimus , linex omnes debent nancifci numeros, inilloCanone
" wficatos:quod fi 123 fit1 ooooo, ergo APpros fiet 2439, &hic eft finus ver{usar-
‘cis AE quzfiti.Quare fecundum doétrinam de ufu Canonis finuum, ablacus i radio
100000, relinquit 97¢6 1,finum complémenti huius arc®. {¢.G.77.M.19.5.9,Ergo ar-

’

cus AEeft,G. 12. M, 40.8. g1.¢jusd; fin° PEex Canonceft219¢1. Idemex regula, fifi- "

at ve 123 ad 1 00000,fic 27,quanta fuic PE in prima dimenfione;ad numerumhuius
dimenfionis, prodit enim259¢1.1tad; totusarcus EAHeflt G. 24, M.21.8.42.
: ‘Etquia,per Th. XX 11, opusnobiseft cognitionearezin fegmento EHA, in-
quirentus illam per CorollariumI1. ad Th. 1L inhuncmodum, ~ TotiusCirculi -
areavalettalium particularemg r4159 26735, qualium funt in Quadrato diametri
4 00000 ,00000 :intellige particulas quadratas,longas & laras vnam talemvnita- °
tem, quilium funrindiamerro2 oocooolonge. Parsigiturarezcirculi, ci:ntenta
fub EH arcu &lineis »quz E,H, terminoscum centro conne&unt, feGor fcilicet
arcus EH (qui femper eft proportionalis {uo arcui) valet 22132 22936, - Ab hac
area feroris auferendum cft triangulum, cujus vertex in ceatro, bafis, re¢ta EH,
Cumautem ab A in centrum,fint 1 00000,fedabAinP,2439: ErgoaPincentrum, -
hoceft,perpendiculum Trianguli, erit, vt prius, 97561. Duc hoc perpendiculum
inPE,dimidiambafin,quzinventaeft 2195 1: fiet 2141¢ 61411, area Trianguli,qua
deduéta defeétore, reftabie 716 61425,areafegmenti EHA, '
Exhac area fegmenti nobis innotefcit {egmentumretum Cylindri, cujus.
bafis, ¢ft hzcarea fegmenti circuli, nimirum pars minor de Zona illius Mali, quod
- defcribirur i fegmento circuli, poft ablatum EAH, refiduo,8 majore,circa axem HE
circumacto. Nam per Th.X X, ducendaeft hxcareaincirculum,quem cen}:n’xm
: . - : uius
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hoius fegnventi majoris defcribit. Hujus igitarcircumferentiz longirado inquiri,
tur fic. Perpendicalom Trianguli, eft diftantia centri, ab axisEH,puacta P medio,

{c. 97561:& hiceft quafiti circuli radius ; cdm autem circulorvam ad {yos radios vna .

ficeadem(; proportio,per Th, I. Veigitur 1 00000 radius,ad 6 28318 femis,circum-

fercatiam circuliEAH, ficg7¢61 radius,ad fui circuli circumferentiam6 12994, -

qua ducka in aream fegmenti, efficic 4392 80235 (6450 o .
Igitur qualium cubus, in quem globus, ex circulo EAH fa&us infcribicur, ha-
bet8 00000 00000 ©0OOOG partes cubicas,vnam centies millefimam femidiametri
longas laras & alcas, quarom 4 18879 02047 86301 fuatincorpore Globi; ralium
cubifcorum fumma cxpreffa eft in prodeunre fumma,& tot omnine exiftunt in par-
- teillaZonz Mali, quam zquat fegmentum CylindrireGam,Th. X X, defcriptum,
Pars altera huius ZonzMali, cft Zonaglobi EAH, per idem fegmentum
EPH A, circareliquum corpus globi,defcriprum, per Th. XX.  Ergoqugreadaecit
Zona globi , cojus maximuscirculusfit EAH.  Refpiciaturigitur SchemaV I M
inquofit KC N arcus idem,de quo hactenus egimus, Ergo globi CDBL Zona,qug

Schos

per KDN & HBM tranfic, eftinquirenda. Ergoper Th.X V. Coroll. 1], qugratur

corpus fegmentiglobi KHD. CumergofitNK.G,2¢.M.21. S. 42. &cCK. G.1z.
M. 40, S; g1 eritigitur KD, G.77. M.19. 8. 9. cuius finus KI eft 97¢61. Atcirculus
per KIH,eft Bafis fegmenti HKD, ficut Kl ficeius {emidiameter. Non poteftigitug

iﬁgnorari«area. Namurquadracam-CA radij, 1 00000 00000, 2d aream ¢izculi fui,

ficetiam quadracum K1, quod eft 95181 48721, adareamcirculi KIH,2 9902 1
46098. Hacfi ducaturin tertiam partem ipfius 1O , ut altitudinis Goni, creatcor-
pusfegmenti HKD, Inveniendaeft igicur 3O, ex prafcripto Theor. XIV. Cim

. enimXC fitnoca, & 1A, cjus finus, fuprafueric 21951 : quare ID eft 78049, & IL
3 21951, VeautemILad LA, ficIDad DO. DivifaID 78049 (aucta quinquecy-
phris)perIL, 1 219¢5prodit DQ 64000, TotaigiturFO.1 42049, & pars cjuster-

tia473¢0:qu¢dutainbafinK.H, erear1 41¢88 66177 40300,corpus fegmenti
- HKD, cui eft #quale fegmensuminferius MNL : ctim totius Globi corpus per Th.
XILfit4 183879 02047 86391.Ablato verog; fegmento, reftatin Trunco HKNM

1 3701 69693 0g791. Pofles hucufquepervenire etiam fine cognitione arezin
- bafi,pec X1V.Coroilarium. Nam IL ettalticuda majoris fegmentide fphzra,& ID

siusrefiduum ad Diametrum.  Veergo IDad DA famidiametrum, fic ILaltitudo

majorisfegmenti,ad LP : vade habetur roca IP, pio fegmento majori, & crat IO pro
fegmento minori. ficutcompofita OP gquiparctyr Sphargtoti : Proditenimea- .

" dem fegmenes HKD quantieas, que ansea, :
. "Por/6 de Trunco HK NM adhucreiciendus it cylinder medius, cujusbafis
- «sgademqug¢ legmenti, fc. HIK , alsitudo verd , KM yvel duplymipfius 1A, Eratau-
gem 1A 219¢1. totaigituralticudo eft 43902 , qu¢ du@a'in sream circuli HIK, creat
¥ 31276 40179 94396 Cylindrum, Zuna quefiri amium, quo ablato de Trunco
‘HK NM> reftat Zona KCN,HBM 4429 29933 11396, . o
Veasuremredesmusad Schema X V11 L. hujus ulsimi cylindri algicudo in il.
lo reprefenrator per EH, & Zonag'obihibetidem fegmentum EHA ,quoderatin

Schas. .

prioni fegmento cylindri recto. Ex h s crgadusbus partibus, cxillo fegmentacylin-.

dsizecto,& ex hic Zona globi,comppfita et Zana Mali, g »

. Hincverd,per Th. X X1. facite habetur corpus Gitrij,quodeodem fegmento
EHA defcribitar, fubduédo illo fegmento cylindri 4392 etc. abhac Zona globi
4429ctc: Namreftap 36 49277 v494f.corpusfarvi Citrij,per {egmentum EAH,
circa sxem EH circama&um, defcripri : cujus ufus jam fieenceeflarius, ’

' 1am tandem ad Citrium majus IANC, ejusq; Trancum mediumHAEGCF,
Conftaren:m & hig Tryngns,cylindro FGEH,& Zona cylindrum veftiente, que de-
feribitur fegir-eato HAEPH, circa axem MLK circumaéto, ficut H per F iranfear, A
petC,PperO,& EperG. . : : .

Cylinderigitur FGEH fic inveftigabirur: qualium AL eft 22 ,talium PL vel

HM dabarur 19, & AP ;. Sed pro ufu canonis finuum,ex AR3,faktacft 2439,qualiom
' {cilicettotius circuli EAH radius,eft 1 ooooo. Veigitur 3 ad 24395 velur 1 23 ad
~ 1 coooo(ueprius Ylic19ad 15447 . Tantach iemfem(i;diamem HM, circuliHF}

cujus

.
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cujusareaeftinquirenda. Veantemquadratumradij 1 00000 5 quod eft 1 beoco:

00000,ad aream circuli3 14179 26¢36:ficeriam eftradij 17447 quadratum 23- ~

86 09809,adarcam fuicirculi 7496 14823. Hzceft area HF vel EG,bafiscyl n-
dri. Sed'&altitudo eivs exantecedentibus conftat: eft enim (utprius :n Cylindro
Globi) 43902.° Du&aigitur h¢c altitudoiin areamBafis modo inventam, creae
corpuscylindri FHEG 3290 9§89 19346. Reftat Zona Citrij majoris, Per Ths
X X 11, verd, Zona hec Gitrij majoris NAIC,, vel Trunci NAEGCF,compenitur ex
corpore invento Catrij minoris, per HAE defcripei, & ex fegmento cylindri, ftante

o faper EHA;& habentealtitudinem #qualem circumferentiz circuli HF truncantis:

Rurfumigiturueradius 1 oooooad circiiferentiam 6 28318 ficradius' HM, ad cire

 cumfereatiam HF 97046, quamdcc in fegmentum circuli EPHA initio inveftigas
ti7i6etc:&creatur fcgmenmm cylindri reQum é9¢ 31712 64800, ParsZonz .

in Citrio Truncato, Cuiadde corpus Citrijminorisfupra invencum 36 etc:prodie

* Zonatotacirca troncatum Citrium 732 00990 19745, Addeultimo & Cylindri

. corpus,intra Zonam abditi 3290 etc : conflabisque rotum corpus Citrij truncatl

)

4022 96889 79091, cujaspars major quinta, minor fex<a,infarétacftinZonam,
Lubéteomparationiscaufa compurare etiam-corpus, non Citrij, fed compofi«
tum ex duobustruncisGonicis ACFH & ACGE;, ficutAH, AE.cF; CG fintredte:
computandum igitur eft-corpus Coni GBE, & Conica, exTh. X VII, Sitergd
conus GBE, hujus bafis,area circuli GE,iam in' fuperionbus fuitinventa 7496°etc,
Altitudoverd KB fichabecur. NamutAP 3,ad PE27, hoceftut1.ado, ficEK
1¢447.ad KB. cimaurem pro-Conicorpore tertia folumpars altitudinis fiemul

tiplicandainbafim,per Th,IV. Ergd triplum EK, 46341 du@um n bafin, creat :

3473 79008 12643, corpus-.coni GBE.  Iam ad Conum alu}rum,cuius bafis ac,
sreanondum cft nota , fedfacileinveftigaturex areacirculiEG.. Nam EXK vel
PLeftadLA,ut 15. ad 22, Ergo quadiara funtad invicemut361ad 484. Viverd

adrataadinvicem; ficfuntetiamarescirculorum. EftigicurareacircaliAc,qui
bafiseft coni ABC, 10040 23661. 'Rurfimqueut AP 3 ad PE 27, hoc eft 1.ad 9;fic
&L,17886 (compofitaex AP, & PLvel HM fuprainventis) ad LB altitudinem:co-
hi. - Quare etism hujusnoncupli parcem verciam, hoc eft, eriplam ipfius AL ¢36¢8
ducin aréam inventam, creabisque corpus. Coni ABC 1392 7{§96 o1938. Hincaue

fer conum'GBE ; reftat truncus unus ACGE, 1918 96590 89297 , cui 2qualis cftalrer .
aAcF. . Torum igitarcorpus ex truncis conicis compofitum, erit 3837 93181+

' #8¢90, Ecceurminushabeamusquam anted, peria¢ 03708 oogor feilicer tane

1um eftinfar&um in duas Zonas obliquas, arcubus HA,AE,& re&is HA, AE, adume

bratas: puta partem ulo minus Vicefimam o&avam trunci duplicis. ‘Quodfial-
tera breviori methodo ufus, utin Conis fimilibus, feceris, ut 10648 :cubumdez2y .

vel 68 ¢9,cubumde 19,ad eorum differentiam 3789,fic Conum majorem s392 etc:(vel
_etiam minorem ; fi prior daretur ) ad quartum: prodibit truncus idem, ut prius,
~ Acfecundum Th X VII. ejusque demonitrationem in proximo Epifagmate

. "' premiffam; cdm{itinventus Cylinder FHCG j290¢te, quaredimidium cjus 1849
#7949 796731 {ciatur verd AC 22 (in fua ppria menfura ) & PO,vel HF 19,cujusdu~
plum3s, & addita AC 22 . fumma fiat 60, & differencia dismetrorum fit3, ductisers

03 in 60, creatur re&ar;gulum 180;repreefentans Tanicam : quadratum verd 15 mi-

- moris diametri HF, id eft quadratum de 19, cft 361, cujus eriplum 1083 reprafentat

cylindrom Truncoinfcriptum, Veergo 1083 ad 180 fic Cylinder 174 ¢erc: ad Tunis
cam. Velbrevius, fecundum compendium corollarijad X V11. ficagemus, -

Dis- 19. 20. 21. 22, metri, Velfic 19 3

a

19. 3 _ 22 3 3
61,60~ . . 418 9.
| 421 | 3 4

L Vi iturgsxadni, ﬁcCylinderinvenﬁm&uetc:td:.y; 4868971691 fuprs

werd, Cylindroablatodtrunco, erat hoc “corpus 273 48641 09622 1 differentiam
minutulam faciunt finus quibus non penicus exadtisufi fumus, ) D
‘ - ' e
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DEE SVPPLEMENTVM.
" De Fufis.

Hadenus Cylinder & Globus, aut ejusloco Sphz-
roides,in fegmentum cylindri fui transformara,nebis fubfidio veneruntad
-prodeadas inenfuras Malorum, Citriorum, Cotencorum , Melonum (ef-
Ailium,Dlivarum , & Prunorum Ellipticorum, Ciim enim corporum toto-
gum legesinipfis figuris non inveniremus, partium corporis menfurasin
‘Cylindrorum parubus invenimus. At cum partes quedam Cylindri defi- -
nitionem quidem habeant certam, {cientiam vero feuleges corpulentiz
infeipfisvelnullas, velnonduminlucem prolatas; Globus & Spharoides
fucceerunt, quz cum dimenfionem corpulentiz habeantantea, trans-
formaraintalem Cylindri partem,cafdem leges corpulentizinillum inti-
ierunt. Reftacnunc difficilior de Fufjs Parabolicis& Hyperbolicis con-
templatio, in qua nos demonftrationis methodus hactenus adhibitarur-
fumdchicit.  Nam etfi Fufum_eodem modo quo Citrium & Olivam &
Prunum,transformesin columnz prifina, quod cutvaturam lincz Conicke
{(inSchemate X.) fe@ionam OCH,PCQ_veIMCN,toto dorfoereQoreti-
.meat; Huius tamen figurz corpus nihilo magis'demontftrari poteft, quam
Fufiipfius.Primim enim hic totum nullum eft,ad quod prifma peffic com-
parari; quippe columna, ut fe@ioipfa,ad latus MN vel PQ infinita erit:de-
1inde non congruit globusfuo circulo maximo,non Sphzroides,in ralem
‘columnam conicam:aut enim tangit circulus conicam intusin pun&o unj-
€0, fi fuerit cx foco figurz A, perejusvertioem C defcriptus:auc fi pauld
amplior circalus per C tuerit defcriptus, tangit quidem figuras exteritsin
'C, fecat verd cafdem ftatim binis puncis ipfi C proximis , de reliquo peni.

* tusdiffiderafc@ione. ' L .
) Reftac igicur, ve ficut in corporibus; A Circulifegnrento creatis,ad
“globum confugimus, in Ellipticis ad Spharoides; ficin ijs que 4 Parabola
& Hyperbola, confugiamus'ad Conoidea congenera : quod nifi fuccedat
'exallc conatus, dercliquo Geometras in fubfidium vocabimus.

~ Turorema XXIIL

‘Coniduo;creatiatectangulo fcaleno,alter minori,

alter majorilatere eorum,qu circarectum,proaxecon-

“ftitutis, funtin proportionelaterum, qua bafes ipfis Co-

nisdefcribunt. - | E o

, SitRe&angulum ABC ,cujustatérum circare®um angulum, minas

BA, fiataxis, & figuri circuma@i, fubtenfa BC creetfuperficiem Coni-

. Sems xvi.  cam CBE, cujus vertex B, bafis CE. Rurfum fiac

<UL maius latus AC, axis;& figura citca AC manentem.

‘\e circumacta creet Conum BCD, verticeC, bali

* = BDcirtculo. Dico utétt BA ad AC, ficeflecorpus,

. quod circuloCE, & fuperficic conica CEB , conti-

| netur;ad corpus Coni BDC. T o
| o Ga - Demon;

1



[

STEREOM. ARCHIME-
" Demonftratio. Nam perallegata Theor. XV II. Proportio Coni

"EBC,ad GonumBCD;eft compofitaex proportione Circuli ECad circu-
“Tum BD, & ex proportione altitudinis AB, ad altituding A C, fed circuli EC

-ad circulumBD proportio,duplact proportionis ACfemidiametriad AB -

femidiametrum. Ergd Conorum,EBC ad BCD ,proportiocft compofita
- exproportione ACad AB & itctumrexeadem ACad AB;, & tertio ex AB
‘ad AC. :SedprgportioACad AB, compofitacum proportionc ABad AC,

‘conflat propottionem zqualitatis ;quz eft proportionum minima, heceft

‘terminus;& zqualitas,quzaddita-vel ablatad proportionibus reliquis,nihil

‘mutat. Igiturextribuselementis proportionis Conoruns ,-quorum duo

. ultima fe mutud tollunt, folum primumreftar, & Conus EBC,ad Conum
"BCD, et ut AC,femidiamr circuli EC,ad AB .femidiametrum circuliBD,

- Turor. XXIV..

~‘Sphzroides longuminfcriprumfphzroidilato, fic

-utcaldem habeantdiametros, fed axes in iis permutatos,
eft ad Sph#roides latum,ut diameter brevior ad lon-

jorem. ' . ‘
:Sit in 'Schemate X1I. 'Sphzroides lopgum CEI, ad dexttam ,
-cuius vertices C,1,JacumKCEad finiftram,verticibus K.k, & fitilliusaxis CI,
-zqualis huiusdiametro Cl,;illius verd diameter KE, zqualis axi huius KE, di-
co Ellipfin longam;feu Ovumad dextram ‘cflead latam feu Lentem ad fini-
firam,ut KE brevior diameterad Cllongisrem. Defcribantur enim Coni,in
dimidio Ovo KCE;cuiusvertex'C, bafiskecirculus; in dimidia verd Lente

- 'cKI, cuinsvertexK;bafis ci:circulus, ‘per,przmiflam igitur, vrxr femidia-
meter circuli £x; ad R Cfemidiametrumecirculi CI, fic Conus XCEad Co-
‘aumIKC.  SeddimidiumSphzroidesfemper ¢t duplum Coni fibi infcri-
-ptiad cundem axem, & fupereadem bafi circulari: Ergo etiam Sphzroi-
~dum dimidia, & ficSphzroidea tota,{untin propartione, vt kR ad RC,hoe
«ft,vtcorumduplakpadcr. ' : _

. Tueor. XXV.
. Segmentum Globiad Citrium, eodem fegmento
circuli defcriptum , videtur ¢am habere proportionem,

-quam habet femidiameter bafis fegmenti, ad axem feu

- altitudinemfegment. | |
. Demonftrationem legitimam quzrantalij: Ego quod non éoﬂ'um
apodictice, comprobabo di&tice; quatuor ufusdocumentis. Primum eft
‘ab.Analegia: Quod ¢nim jn dimidio globo, velut in maximo fegmento,
quod eft principium fegmentorum,verum eft;vt & in dimidio Spharoides
quoditeminminimo fcggmcnto, & velutiin y]timo omnid fcggncntorum
. - ter-

’
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termino, id videturctiamin fegmentisintermedijslocum habere.  Atin
dimidio globoresira habet: quemadmodum enim lateracircare@uman.
gulum quadrantis, habentinter fe proportionem zqualitatis, fic etiam
quodcreatur, quadrante circa perpendiculam voluro, zquale eft ¢i,quod
. creatur, codem quadrantecirca bafin voluto.  In minimis verd fimiliter
‘Jocum habet iftaproportio: quiaquo'minus globi fegmentum , & Citrium
inco, hoc minusab hifce differunt Coni, figuris ipfisinfcripti : Conorum
verdiftorum, ve habét Theor. XXII. eft dicta proportio: quare & circum-
{criptorum folidorum. Etfi fatcor, ab co quod cft abfolute minimum,ad id
-quod minimo proximum, non ubig; tutameflecolle&ionem,
Secundd,Proportio di&alocum habetin Sphzroide dimidio,etiam-
fiibinonregnet zqualitaris proportio inter diametros, utinglebo, & qui-
-dem ininfinitis Sphzroidibus, & infiniris diametrorum per illa proportio-
nibus: vieftin Th.antecedenti. At ficut Sphzroides longum infcribitur
Sphzroidilato fic etiam Citrium totum,fegmentoduplicato Hemifpherii
infcriptum eft, & generatio utring; fimilis intelligitur; Ergo cumdi&a
proportio obtineatinter Sphizroides longum & latum, obtinebit etiam , ut
videtur , inter Citrium totum & fegmentum duplicatum femiglobi. Ter-
uo, vicem demonftrationis plenarig fuftinet hoc,quod,in Seh. XVIII. feq.
fegmentum Circuli obliquum, coptentumfub AE re&a& AE arcu, qued
creat exceffum tam {egmenti,quam dimidij Citrlj,fuprafuos Conos,fupra
apud A,&infraapud E zqualis cftlautudinis:itags quzcft proportio PEad
PA cjufdem proportionis motum faciunt partes £ circa PA circumadz,
ad motum partium A circz PE dircama&arum. Corpus igitur obliquarum
Zonarumin cidem propostioncaccumulaturad Gonosinfcripros, inqua
funtipfi Coniinterfe, uartd hisaccediccalculus & teftimonium nu-
merorum: qui licet operofifiimétra&entur & fubtiliflime,, per divifionem
diametri in particulas ) 90000 , tandem tameninepti fiuntad refutandam
hancproportionem, . , ,

" Infuperiori exemplo erat PEnoncuplam ipfius PB, fit ergo etiam fegmen=
tum Globi HEA noncuplom dimidj Cicrij,ab AEP circa PE immobilem defcriprtis
Quazratur fegmentum HEA. EratAL 22,LKvelPE 27. Quadrataergofunt484.

& 729. Cum autem arez circulorum fine vt radiorum quadtrata ad fe invicem, &
ACcirculus ﬁépu habuerit10050 23661 : venieat in aream HPE, qug bafis eft feg-
mentipropofiti, partes1§137 64977, '

Et cum pA fueric 3,& refiduum ad diamerrum 243, femidiamr 123. Veergoz43,ad
123:vel huiusloco ad 100000, fic 3 ad 1234 femis, au rum alticudinis enti»
proaltitudine C oni #qualis,idque in dimenfione ufitata Canonis: cum ficalticudo
fegmenti PA,in hac dimenfione,2439 ,Ergo altitudo Coni #qualis,3673 femis cuius
parstertia 1224 {emis, duéain aream bafisfuprainventam, creat corpus fegmenti

. 18¢ 28483 31848, cujus parsnonaeft 20 872036872,  Arquifupracorpus Citrij
totiuserat 36 &c, dimidiamergo 18 24638 77472 » quodelt quidem minus nons

. parte defegmento, minus eriam decimi ejus, fedin hacinfida, circaminima, nu-

meroram traltatione. Nam agitar de quantitate corporis,quod minus et quim vi-

. ciesmillefima Globi, Etoritur quidemdifferentia hujus corpufculi(mulco major

codequo controvertimus)ex vnica centiesmillefima particulafemidiametri: quia

* finusarcus AE, hoceft PE fuicafflumptus 2195 1, qui paulo erat major, minortamen
%uam' 219¢2.  Quod fiaffumferis 2192, & cum hocrepetierisproceffam, corpus -

itrij prodibit 42 %7320 62479, cujus dimidium 2. 1 &c, jam eft majus nona parte

fegmenti hicinventi, nimiram quizetiam 21952 cft émiot jufto, Perhos igil:::f

o : 3 nume-
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numeros nihil deprotm potelt concra cxpreﬂ'am in Thcorcmate proportionem di-
- midy) 3 Cmq ad fuumyglobi fegmentum, :

THEOREMA XXVI

- Si rc&a quaedam fectionem conicam, & gcmtum abil-
la fegmentil Spharoidss , aut Conoides, contigeritin cir-
icumferentia baleos, concurrens cumaxe; & circumdu-
. &zlinegcircadiametrum bafeosimmo bllcm,crcauermt
" folida, contingens quidem Canum, fe&tiones vero Co-
‘nicze, Prunum Olivamvel F ufum, qua:llbct fuum conge-
- .nere, cadem vero contlngcns , c1rcumducta clrca axem
immobilem, creaverit Conum allurn proportio dimidij
‘Pruni-vel Olivead chmentum Sphzroidis, Fufi vero
ad fuum Conoides, proximgerit zqualis Proportlom

'prioris Coni, ad Conum pofterioren..
In'Schemate XII. fit fe&io Gonica ocN,{aperius Parabolesin mcd;o .
“Hyperbole,infra Ellipfis,cuius axis CI, & fe&ionis o0cN dimidio cN citca ON
xmmobnlc circumao,fic ut pun&am fe&ionisN maneat, c vero per [tranf-
‘eat,creatum intelligatur, Pruni,Oliva vel Fufi ocNrcorpus dimidium cIN,
“Eodem fe&ionis ditnidio CN,circa ctimmobilém circuma&o;fic, ut-C ma-
aente, N per 0 tranfear, creatum intelligatur fegmentum Sph zroidis,aut
‘Conoides ocN,verice C, baficirculo ON.Dico, (i qualioea tangac fc&loncm .
vel folidam in N vel O terminis, illaline4, Conos duos proximc talescrea-
1i , circuma&ibusijfdem,qui jam funt di&i,utinijs conis infit proportio di-
xmdu corporis Pruni, Olive,vel Fufi CIN, ad fegmentum Sphzroidis, aut
“Conoides 0cNHattenus ad declarationem Theorematis opus nobis fuic
<Schemare XII. ‘Nunc reliquaex SchemateX V111 petentur.
'Eftenim Theorema,defegmento S phzrondls, dcq; binis Conoidibus,
Parabolico & Hyperbolico; habetg; poteftate in fe partes tres, prima & fe-
icundafuntcertz, quodifta proportio fit minorilla Theorematis przmifli;
- & fecunda;quodaliqua proportio dcmon(traturma;or, tertianondumett -
- certiffima,quodprzeife fitiftaproportio, quz in Theoremate hoc expri-
‘mitur, Cumautem cvidentiora fint omnia in Hyperbolico, fit ergo in
Schemate X VIII, fe&tio Conica quz Hyperbola dicitur, FCG, linea
pundisfignata; ckautem & arcus circuliper FcG defcriptus; illum i igitur
‘Hyperbola fecatin F; vade citculus quidem verfus S,Hyperbola veto ver-
“fus R pergir,femperiaterior circulo,donecinc verticetangat circulum in-
‘terius; vt demonltratum eftin 1V. Conicorum Apoll, Pr. XX V. XXV L
Fiat autem ex F¢G Conoides, cu‘us vertex c, axis vco, bafis FG circulus,
«jufg; femidiameter FO : & fit V centrum ﬁgurz, & VX, VZ afymproti,
-quarum fc&ionescum FG continuarta, fintX. Z. contipgatautem figuram

1nF,cnrcumfcrmuabaﬁ »reaEY, quz cum axe concurret inter V cen-
' trm
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trum & c verticemn, oncurratin Y. Infcribaturautem figure fupctc’adém
. bafiFG,triangulum £CG. L;ag; cim antea dimidij Citrij corpus,deferiptum
arcu circuli F5¢,circaF O immobilem,ad fegmeati{pbarici Fce corpus,de-«
fcriptum eodem arcuFsc fed circa coimmobilem circumatéto, proportia-
nem cam habuent, quecftipiuscoad OF : jam hoc theotemade Fufo di.
" midio, quod defcribitur E yperboles dimidio Frc, circa FO immobilem,
deg; Condide,quod eddem FRC,{ed circa coimmobilen, defcribstur,affic -
matproportionem aliam,{cilicet cam,qugett’Y O'ad OF;hec enim cft pro-
portio Coni,abFY contingente, circaFO defcripti,ad Conumab cadem

- FY,fedcirca YO,defcriprum. Manifeltum autem et YO proportionem
minorem effe ad OF, hoceft, zqualitati viciniorem, quamcoadof, .
cumg; concurrant VX & YF verfus partes X, rueflumigisur ipfius VOad

QX minorcft proportio, quamipfius YO ad OF.
nemadmodumigitur YO ad OF eft quantitate mediainterCO ,

.ad OF, &inter VO ad CX,ita.demonftrasi poteft, & Fufi dimidij corpus -

- .ad Conoidis corpus,cfle quantitate mediam proportionem inter CO ad
. OF &inter VO ad OX, . , . ‘

Prebetur primum de CO ad OF, valebitautem demonftratio etiam
- deParabolico Conoide. Igitur manifeftum ek, Fufum linez FR-C, minus
efleCitrip arcus FSC: fic ctiam ConojdesFRCG,,minus effe Segmento
. Spharico FSCG.Cim autemfiguraplana;contentainzer arci circuliFSC
& Hyperbolam FRC,ad pastes F & C.fitinzqualulatitudinis, cicca Fenim
fatioreft, ubilinez fe mutudfecant, circa Canguftior , ubi fe mutud tan-
gunt: tunicaigitur, quam fegmentumglobicircumiecit Conoidi, craflior
<t verfusbafin FG, teonior verfus verticem ‘C. Contra, tunica quam

Citrium-circumiccitFufo,tenuius eft verfus bafin ad C, quamwerfus verti-

* cemF. Nonamittuntigiturproportionalia,Conoides & Fufum ,fed plus

. Conoides, minus Fufum. Etfienim circaverticem viciflim minus amittit -
. Conoides,quam Fufum circa verucem:F: nonfit tamenomniimoda com-.

penfatio, quia partium ad verticemnotus brevi fpaciofinitur, partium cir-
ca bafin motus, in ampliorem diffunditur ambitum, Fufum igitur pro-
pius eft Gonoidi, quam Citrium Segmento Sphzrz, vel CO (per Th, prz-

.cedens)ipfiCF : quemadmodumetiam YO propior c&ipfi OF ; quam

COipfi OF. : ' o o
‘ " Hicfumus ufi Theoremate antecedenti, quod nondum babetde-
monftrationem legitimam. Sedvaleteadem methodus etiam tunc, fipro
fegmentoFsca, & citrio, ConosFCG fubftituamus. Copus enimalinea CF

<circaFo fa@us,ad Conum-élinca eadem Fccir¢a co fatum,proportionem .

habet eam,quam coad OF. Jamverdfiguraplana, %uz-continctur Hyper-
bolarrc & re@arc, creansexceflum Conoidis & Fufy,(upraillorum Conos,

TatioreftverfusC, quia ibi Hypetbola eft curvior; anguftior verfusF,ubi
Hyperbola paulatim degeneratinre@um. R urfumiguur Cenishifcenon

adijciuncur proporrionalia ; plus cnim accedit Cono Fufi, ut fiat Fufumin
fua proportiotic, quam Cono Conoidis , ut fiac Conoides: majusigitur cft

corpus Fufi,refpeu Coniodis, quam COrefpe&uOF sideft, minor &2«

qualitati propior e mincris (Fufi ) ad majus( Conoides) propartio,

- o o hm'

v
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- - Iametiamde VO ad OX demonftrandum, quod hzc proportio mis
nor fitproportione Fufi dimidij ad Conoides, Eft autem demonttratio pro-
pria Hyperboles, cim Parabola careat Afympratis. Rurfum igiur ut pri-
~ s, figura contentatribus reé&is FX, XV, VC, & Hyperbolid CRF, latior
cttverlus V, quam verfus X : corpus igitur feu matrix, in qua latet Cor
woides ;craflior ettin vertice V, quim ad bafin XZ; viciffim macrix, in qua
latet Fafum,efttcnuiorad verticem FX, quam ad bafin circa VC:plusigi-
tur acceditCono,cujusaxis XV,in fua proportione, quim Cono, cujus axis
VO, in fua. ‘Maior igiturille Conuseft, refpetuhuius, quam Fufum re»
{peu OX, minor igitut proportio VO ad OX,& zqualitaci propior,quam
dimidij Fufiad Conoides. = - . - '

Gimautcm interproportiones, CO ad OF, & VO ad CX, infinita
aliz ﬁnrpro‘gortioncs intermediz, nonvnafola quzeft YO2ad OF: non
igitar neceffaria, fed verifimilis falcem cft colletio in terua figuraargu-
.mentationis,affirmaroria expuris particularibus. :

T 4 .
. ‘Analogia. |

‘Cogita num in ‘Globi quidem fegmyentis femper valeat propottio

- 'Conoruminicriptorum.: in Sphzroidis verd yjam Coniilli, quigenuinam
habent proportioacm folidorum (puta‘hic Pruni ad Sphzroidislari, aut
-Olivz, adlongifcgmentum ).alter verticemalter bafeos extremum fuprs
- -verticem Ellip(is proferant, intra contingentem ‘tamen; inParabolico
Conoide,;hzcipfa contingenscrect Gonosproportionis quzfita,fic utali.
tudg Coni unius;fic pracife dupla altitudinis fegmenti Conoidisiin Conoir
dedenigs Hyperbolico, Vertex & Bafis Conorum horum,excurrant fupra
contingentcm,verfus figurzcenirum, :Magna quidem & prope demon-

' ftrativaviselthuius Analogiz, . o T
:Neg; amen fufficithoc'habere demonftratum, oportet etiamipfif-
fima pun&aindicare,inter contingentes & Veerticem Ellipfis, aut Centrum

- -Hyperbeles,

Turgorema XXVIL

- 'Si cuiuslibet Trianguli latus alterumcirca reGtum
-angulum,fecerur & in duo zqualia,& in proportionela-
- terumreliquorum: inangulo vero oppofito concurrant
{e@iones Comica variz , communiter {eipfas, 8 lacus re-
Qo rngulq oppofitum, tangentes, Vertices primarias in

latere fe€ko habentes : que{untafummo ad medietatem,
ompes grupt Hyperbolz : quzin ipfam bifectionemin:
«cidit, Parabole;qua hinc usq; ad fectionem proportrigna-
lem ; omnis generis Ellipfes rectz: qua inipfam propor-

| ’ : tiona-

. - e———— .. B




“ticnalem incidit, circuloss quae denils hine uly ad re-,
~Gumangulum, omnis geacris Eiliples trantverfa erung,:
in quibus vertex impropric dicicur, [FTO CXIICMOo axis’

DrE SVPPLEMENTVA. -

)

brevioris. | o
Sit Re&angulum BAC, cuius latus AC feGum ficin z:qualiainO,

bileceturetiamaogulusCBA linci BN, utficurelt ABad BC,ficfit ANad

scheme xvii. . NC, Erit propterea AN brevior ipfa AO,

Tuncinter CO fir pun&um Viinter ON punuan:

Y‘ - I I; mrer NA punétum £ : tangant.autem fein vi-

~ nica, quariiveruces fint hoc ordine, V. O. 1. N.E:
dicoBVetle Hyperbolas,BO Parabelen, B! Hli-
plesreétas, BN cicculum,,BE Ellip{es tranfverfas.

O, tangarre&aBCin B, convenienscum diame-
. tro extra feGtionem in C, {itg; 4 ta¢tu B, ad dia-
metrum ordinatim amplicata BA, quippe per-
pendicularisaxi CA ;& cum fit CO, zqualis ipfi

A\t converfam.

fitVvertex, & cv minor dimidioipfius cA, dupla

- " hecadcv,ficcvad ¥ in partes exteriores. Cum
jgitur,quod ex CF & refiduo dicto, zquet quadratum ipfiuscv : addantur
wtrig; commaunia, quadratum a CF, & bihare&angula vCF : utex vna parte

confletur retangulum CFa;exaltera parte quadratum ab Fv: quzeumfing |
zqualia; quare per37. 1. Apollon. converfam, {e&ioBV eritHyperbole,.

cuiuscentrum F, :

Tertid de B, BN, &BE:  Manentibusiuperioribus,cam fint], N.

E,vertices, & 1A, NA,EA minores quam dimidium ipfius ca : duplzigi-
wuripfarum [A,&c:auferancura ca; fiane§sucrefidua hecad 1A &c:fichzc
ad AD;in partesintcriores:de reliquo demonitrabitur eadem methodo,ut
prilis,quadrataab Fl &c. zqualiaeffe rectangulis CDA ac proinde per can-

* dem Apollonij converfam, fetiones Conicz Bl, BN, BE erunt finitz,

quarum centraD,intrafigutas, cog; Ellipfes,aut circulus.
uvartd de BN , przfuppofitis quziam tertioloco de eafunt demon.

ftrata; cuminfuper AN fit ad NG, ut ABad BC, quzeft proportio unica

" invap quolibettriangulo, cim Hyperbolz & Ellipfes varias habeant pro-

portiones, Parabole unicam quidem, {ed proportionem zqualisatis : non
poteritigitur BN efleallaalia feCtionum conicarum,praeterquam circulus,

Etfanéitaficincirculo,Sitenim BN circulus, eiusg; centrum F , quod con-
H nedta-

1

-cem,& rcétamBCin punétoB,variz fectioncs Co-.
. Prumode BO. Cam igitur fe&ionem Co-

-nicam BO,:cuius axis {en diammeter CA , veriex:

VL '+ Secundd deBV.Manentibus czteris, ciim -

d o ~ igituripfius cvauferatura ca; & fiat ue refiduum

¢OA: quare BO erit Parabole >»perz;s lmiApoll,
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' neBatarcum puné&oB contatus; erit ergo CBD rectus, fcd& CAB re-

&userar; ergoutCAad DB, fic "B, hocef DN ad DA, Atqui DN et
ad DA,utCB, ad BA, & utCNad NA. Circuliigitur arcus fecailatus,in

-quocontinuate centrum habet,in proportione latcrum AB,BC.

Corollarium & Analogia.

‘Hyperbolz igiturin hoc triangulo poffunt efle infinicz,quatumob.

- -uififfima,utloquaranalagice,cft BC,cuius vertex V,& centrum Finipfum

‘C,angulum Afym ptdton coincidunt; ipfag; fe&io planein duasrectas de-
generat (cono fc. per verticem feéto) acuriffima verd Hyperbolarum in
:hoctriangulo ,elt analogice ipfa Parabola, ceius vertex in O bife&ione,
centrum F.in infinitadiltantia, Quod i CV fie parstertiade CA , zqua-
lesfieat CF, CV; fiCV minor, fuperat CV, finmajor , fuperat GF.
SicElliplesre&2BI, inter ON tranfeuntinfinitz ,.quarum acugiffi-
mainvertice, cftanalogiceipfaParabole BO, cuius O vertex, D centrum
ininfinitointervallo, obtufiffima verd harum Ellipfeonin vertice, cft BN
circulus. A quo incipiunt Ellipfes tranver{z rurfum infinitz, quarum acu-
tillima circaverticem (improprié diGtum , cum fit venter ;eft circulus

. ipfe ON, ex co obtufiores BE, {emper,donec tandem evanefcant inme-
- ram rétam BA,verticem inproprium. E,& centrum D, in ipfo A pun&o,

verticem verd propri¢ ditum in B habentem, & obtufifimam citca
A, quippe mere re&tam. Quodfi AE fic pars tertiade CA, zquales
fient BEA, AD; fiverd EA minor, fuperat ipfam AD, {in major, {upéra-
«gUur abilh. ‘ L . o ’ ,
Corollarium 11.

“Hine, nimirum ex -contingentibus, facile fic judicium de fpecic‘ -

~pibema:z. TTUNCA.  Nam Gduzcruncatum contingentes in puniis circumferen-

tiarum cruncamium,in Schemate X VIIL in G F. re@2FY;GY ;s mutuam

. fe&ionem Y fecerinttalem, ut YC fit zqua ipfi CO dimidiz differentia

circdlorum, medij & rruncantis: erit Fufi Parabolicitruncus, fin CY mi.
nor, Truncus erit Hyperbdlice Fufo,fin major, ex Prunorum primo, de-
in ex Citriorum ( fifuerit YFad FO, ficut YGad CO ) deni§; ex-Olivarum
ZEllipticarum genere : utfifitCY duplaipfius CO.

‘Tueor. XXVIIL

\ 'Si quatnor fpecies fe@ionum Conicarum, Circu-
Tus; Ellipfes, Parabola, Hyperbolz, fefe in communi ver-
tice contingunt,prateread; in duobus alijs punétis,®qua-
litera vertice remotis, concurrant, omnesin lis duobu

| : e pundtis
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pundtis fecantuiab omnibus, 8¢ circumferentia circuli .

intrafe@iones elt exterius, contihctq; Ellipticas; ha Pa:
rabolicams intima funt Hyperbolicz, 8 ex is interiores,
quzobtufiores, exdemg; {uis Afymptotis propiores.

. Cimenim ponantur{eQiones diver{z{pcciei, & diffimiles ctiam u-

- nius{peciei, non poreruntigitur habere partescafdem; fed ant contingent

fe mutudia voico pun&o,aut fecabunt fefe mutud, arcus verd inter pun-
&ainterje&i diftabuntabinvicem rou atotis, per XX 1V, quarti Apollo-
nij. Eccum ponatur, omnes fefe mutud contingere in Coni vertice, con-
‘currere verd criam ad alia duo pan&a : nullaigitur carum cum ullareliqua.
‘rumin aliis pluribus puriis concurret ;etiamfiParabola & Hyperbolzin -
infinitumcontinuentur, per XX V1. quartiAp. Ciim§; ponaotur con-
currercin tribas punéis: monigitur fefe contingentin corum pun&orum
ducbus; Nam fiin duobus fefe contungerent, in tertio non concurrerent,

PperXXVIL quarti Ap. -~ Sequiturergd, ut concurfusduoreliquiffinefe- |

&iones; omniscnim concurfusautcontauscft, aut feio. In feGionibus
autem permutaturordo, ' IR
' lg tcim ponantur pun&atriain circumferentia circli, circulusigi-
urperillatranfibit unicus, per demonftracalib. 111 Eudlidis. Similicer 8¢

- Parabolacrit vnica Pone.cnim diverfasefie; & cim'pofrcum fie, continge-

redeféin Conivertice, fi diverfz funte , & fefe fecant, diverfas etiamconun-
genteshabebuntin communi feGtione: quare cademdemonftrationis me-
thodo, quautitur X X'V I 1L quarsi Ap, probans, daas parabolas fefc non
contingerein pluribus uno pundis, res ad impoffibile recidet, & torum
fietzqualeparti, Nonfuntergd diverfz Parabole, fed vaica, quz per
tria punéta wraofie. S o .
Cumg; Hyperbobz,quo obtufiares , ioc magisexterits procurranc |

ultra le@ioncs, ut ¢ft perie manifeftum; ergo intra fe&iones neccllesft

effe tanto interiores: Et-quia ex imilibus Hyperbolis, fc.codem angule |
Afymptoton fadis,illa maiorcenfetur,quz maioribusiaretibusformarur:

" Obtufz igirur hic funt minores in (ua ipecie, -quamacutioresin Ua : due-

bus igitur neminibus, intcrior -habet Atyu}?tqtos viciniores, & quia mi-
norin fua fpecie , & quiarefpe&ufociz obtufior : obrufiores ebim, ut pra-
gedenti Theo: ditum,magis magisq; appropinquant fuis Afymprotis, tanis
dem§s cumiiscoincidunt.  Quin etiam hocdemontftritum <ft Theore-
mate przcedenti,centrumin obtofiorum aliqud ferie, propius efe tontins -

genti,quam hzc cft vertici,in reliqua acutiorum,remorius. Et verd contin= |

:giori eft ipfa ctiam interior.Potcft hoc ctiam abloluté demoniirarf

| per z7.L A‘fﬁll,: " Sic cum Hyperbelz extecius comple&antur Parabo-

lam :intra fc&iones igitur> Parabola viciffimi cemple&ctutillas; cidem de
caufa, cim Parabolatxtra fe&ioncs comple&arur Ellipfes, intra igitur{e-

~ ¢iones, Ellipfes viciffimincludent Parabolam, Denig; ciim circulus Ellip-

igicur,arcs Ellipfeon erunt intra arcum cicculi,

fes rangens invertice; ponatur cas fecare duobuslocis: Lunule igisur El-
lipticz refecabunturicirculo, & confiftent extracirculum: ante fetioneg -

Hz - - Theo.
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Turorema XXIX.

‘S1Cirrtum, Pruna, Fufum Parabolicum, Fufa Hy-
pperbolica, & Conusdiplicatus,omniatruncata,habue-
rint cosdem circulos, tam truncantes, quam medium
‘corporum: Citrium erit maximum, reliqua eodem ordi-
e magnitudinis corporum ,'quo hicfuntrecenfita.

“Demonftraturfacileexantecedenti. Nam ‘Citrium creatur fegmen-
‘tocirculi, Prunacxfegmentisverticalibus Ellipfeon,, Fufacx fegmentis
verricalibus Paraboles, & Hyperbolarum,‘Conusduplicatus cx Triangu-
“Jo lolcele. Ciim autem corpora ftatuantur-habere cosdem circulos trun-
gantes: arcusigitur omnivm linearum:creatricam fefc mutud fecabuntin

- punéisduobus, perquzcirculitruncantestranfeunt, Ercimidem omni-
gus corporibus:tribuatur circulus - maximus-corporis medius sergolincz
greatices omnes fefe: mutuod tanguntin zcommuni*verticc, ‘quiexcircume
du&u figurz . cujusgs creat illum circulum-totius corporis medium. Cim
_autem {e&iones Coniczifefe mutud ample@antur ordine hic actributo: -
fegmentactiam fefemutud excedent codem ordine. Conusigitur duplica-
:zus & truncarus(in Schemare XVIIL re&is lincis HAE:GCF contentus )e-
:ritminim?: Ei primim Hyperbolz fingulzfingulas tunicas circumducent,
art fiancFufa Hyperbolicatruncata; fuperinducet & Paraboleunam, ut fiac
AFufum Parabolicum : tum Elliples fingulz:rurfus.addent fingulas, ut flant
‘Pruna Ellipticatruncata, Tandem Circulus.;arcuFSQCG ultimam ia-

«ductritunicam, facierg Citrinmtruncatum,
T 1 9 Y . . .
- ITr XXX.ProblemaGeometris
S propofitum.” - T T
* Proportionem indagare fegmentorum Citrij, Oli-
‘v, Pruniaut fufi, facrorumplano axiparallelo.. -
- “Vfuseijusnon potéftéfle obfeurus, fcicntiadect. Inexrenfione ve-
.0 folidiratis Citfii in re@um, fc.in Prifmatis cylindrici portionem, refpon-
. detalifegmento Citrij , fegmentum portionis illius cylindricz,fa®umid.
perficie,quzfimilis eft cylindracez,feu porius partiinvolurz charez quo-
dammodo :naminunam 'p_l:gaxﬁeﬁ-rc&a', & re&zin bafi portionis Cylin.
dracez parallela; furfum vero e curva, nontamencurvitate neg; circuli,
quod cerrum ¢ft, negsfe&ionis conicz, quantum mihiconftat: etfiinter
conicas, Ellipticz fitimilior, quia fuperius magis fle@itur. Etfide huius
curviratis lined conftarer; nondum tameén ¢x ea, perhia&enus quidem
- conftituta, dareturfoliditas talis portionis, = - SR
. . ,,Con{cl&{i{;huius Supplcmédd. ' , :

Agenunc,S N 5 L L, Geometrarum woffri [aculi decms,legstsmam buyme Problematss,caterirume, qua hiche-
fiderantwr demonfiranomemn wobss axpeds : 1e[érVatus , wifallor , hac mentio Tibs, ws exiftat Mecanutum als-
qn# s qus tue fortuna [plendorem reputans, QQmmnM{uﬁgdu, digmum aliguid bac follersia, qwo  fcths-
<ek wornbslss aliqua tna res frat amjﬁ’o, rémwnereswr , prog, Citrso nEmersce, Malwm anreum npi»ilarp

R N . Pars,
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" AD QVOD GENVS FIGVRARVM PRAEMISSARVM

- pertineat figuraDalij Auficiaci, ‘
' Premiflisigitur generalibus ; quz'de ftereonerriare-
gularium tam ex Archimedequameex proprijs inventionibus, ad demon-

ftrationes intclligendasvtilia videbantur . ;jam propius ad ppofitumvenio,
-multag; ab-Archimede itidem non ta@ts; decorporibusin eadem Sphzra

Parsllclepipedis, corumds Cylindris & Gonis, fed quz dohyj Auftriaciga-
turam vnice attinerevidebantur, fubtitulo Stercometriz Dolij Auftriaci

. infero, & przmiflo Archimedrs fuppleménto adjungo. Dolijnamd; figura

et Cylinder ventricofus; feu aceurauisloquehdo, dolium intelligitur di-
remptum in duos velutt Truncos duorum Conorum, quibus verticesin

. contratiavergentes, intelligunruriprafe&i lig'néiiddli)' Orbibus,Bafis vera

communis, divilionem Conorum faciens, <ft Circulusper dolijventrem

amplifimus:. D s
~ InSchemate X VITL hic fubjun&o, Cylinder intelligitur HEGF,

- Conus ABC, & alter huic aqualis.ab AC verfus ND : vertioes prefeti

. EBG, & zqualisillialterab BF, verfusND, Tranci AEGC, AHFC;com-

munisbafisAC; - - - o o %
«Quzigitur de Cylindris& de Gonorum trancis vera funt, eadem
etiamadfiguram dokii poffustapplicati,quippe quz parum 3Cylindro,mi-

, nus§ i runco conico abit; dim aflerum conniventia, bic per reGam

CRF intclle&a, cxtrorfum verfus,in buccafitatem nonnullam fle@itur. -

- 27 Accurifiime , omnisdbolij figura; éft mediustruncus, vel Citriiex
 circuli ffegmeato, vel Pruni ex vercicali parte Ellipfis, vel Fufi Parabolici, -

plerumg; verd Hyperbolici,prafeétis utring; verticibus zqualibus, Ratio
cur Fufum Hyperbolicum dicadh Jefthgaquiadolia buccofitatem plerdds
recipiuntin ventzem medinm: verfusextrema & orbesutriggslignedy,ma-
gis ad re@icadinem conicam‘accefunr;ut circulilignei facilius trudi ad-
firingigsadigendopoflint. #loc vérd facic & Hyperbola, & naraabilla,C o-
noides & Fufum,utbrachiaciusa medipflexufenfim degenerentinredi-

‘tudinem Afymptiton, Fackidensex parte& Fufum Parab?licum & Pru-

num-Ellipticuna, fed eviderilime ﬁypgrbolicum Fuofum: :Ptununi.-v'crb
: EIlipdcummi_nugminun’wpgqgmge',f;@gracilc tantum, & queda feg-

. mento verticaliBJhpfis ¢/, 'rﬁmiﬁpql’; truncationem, ad Focum uigs

BoRn pertingat: qupcautio. stiamyin. Pazabplico ?u(q‘ld:cmn{ habet. Oliva
verd, cx Ellipfis fegmonto iaterxertices medio creata, contrarium facit,
mam verfus exmremamagis Ac&ityr, quamin medio, quodabhorret ido-

'lij figura. Efi non negaverim:prapter infeunfibifem diffctentiam jftarum f-

gurarum, effg dolio quandog;£tiam ex Olivz tranco figurant; atnon ftudio
aeaficis,fcdaberratione manus conftitutam. " Nunquatn vero :ullnu;..dp-
~ : - -H7 P ium

- - oo . 1
. H

-t
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lium conftitutum puto ex ventre Sphzroi-

’ : dis Archumedei; quam, ut verz proximam
. (nondumaotisaliis, quarum genefinfupra

3 ~ docui) cuvwsiubxecnt : paratusta-
men interim (verba Clavlj)ﬁ‘

quls accuratlorcm anCIlCI'lt,

- eam libenti.animo & grato ac-

ceptare. Nam Bpharoidis longi, quod
4in medio jultam & delijs aptam habeat

.buccofitaté, flexura verfus truncatos ver-,
. tices nimiaeft, necalla vincula in ea pof-

(entdauhztcre. Sinautem fumf{eris me-
.dium ventrem fphzroidis valde gracilis;

- minuesquidemhoc incommodum flexu-
_ .rz nimiz in.extremitaribus dolij, at vicif-
fim ventrem dolio nullum permittis, acfi

:ex puro puto Cylindro illud conftrucres,
1o hacigitur Sgura, duoarcus HAF,
iFCG, circuli cuius diameter. zqualis ip

- .BT,defcribunttruncatum Citrium, cuius
. verticestruncati funt HNF, EIG, linea

verd pun&isnotata, inter reGam FRG &

.arcum FSC, Fufum.denotat Hyperboli-

-.cum, cuius Hyyctbolcsvcrtcxc centrum

'V, Afymptoti VX, VZ. quarum retitudi-
}ncml;lﬂ:fe;bolp CF, verfusF magisma-~

.&hic i .contingente fua
Q_, fcaqtqatcnmeCm(L«_i:ﬂicuhc:
-diftinguigur. )

'A Qui ratione quis Vuu

~.g2m menforiam falfitacis ar-
 guere pofljt; & quomado fides

CL e]esaﬂ'eutn.r

~ Tgiturue.ad exordium dlsquh
“fitionis huius revertar, Blenchus meus Vie

o gz Medforiz primum crathic, quod ca

em cidslongitedo A F diffimilibus figurie

- --deliorum: ‘competerot, quarum tam‘en
\ noncﬂenthua( acia. . -

Ve hanc rem in plano demon&m~

[i7>4 rem:vifum eft, pro Cylindri corpore, afu-
N raere Pasallclogrammum , quoCylindct

- ( ) F:

o
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raxem fecatur. Nam quz de Cylindro vera funt, cactiam Teunco coni-
" co AHFC, ewfqs Trapezio, quod illum per axem fecar, {c. de plano
AHFC,inquodctiam XF virga menforiaincidit, applicar pofflunt. Nam
planum hoc cum cylindri corpore & crefcere & minui videbatur, Sirigi-
wrhacdere . C ' .

~ Tueorema L

. ‘Cylindrorum rectorum {ectiones per Axem,qua dia-
gonios habent zquales, nifi proportio Diametri bafis ad

.

altitudinem fueriteadem aut permutata, inzquales ha-

bentareas : eftginter hasillius arcamaxima )l quz fecat
Cylindrum zquealtum diametro fug bafis. -

Efto Bafcos Cylindracez diameterCl, altitudocylindri TA. zqualis
Diametro Bafis, reprafentansjam dimidium Dolij Vinarij; fe&io C ylindri -
" Schema XiX. it AICO Re&angulum, quod hic-

eftquadratum, lincadiagonios AC,
reprzfentans Virgam menforiam

1 &F RS a— —Oygncilc,alccmc,qan(verﬁmdef-
/ 5 ( reQus. Bifecetur ACin N, & cen-

i | AIC rc@tus, Ec quiaAl IC zqua-
R e les, crunt igiturarcus AL IG, qua-
' ' ntescirculi ; & connexis pun&is

ab infuforio Orificio A , ad orbis li-

NN cendens. Et quia cylinder przfup- -
," X " ponitur Re&tus, erit CIA angulus

NI A tro N, fpacio NA feribatur femicir- -
1y ™ culus AIG, qui perl tranfibit, quia

0\ L N, I,anguliINA,ING crunc rei,

\ & IN perpendicularisin AC.
¢ ~ < lo Eligantur jam pun&a quz-
‘ cung; unius quadrantis: & fint verbi

gratia H,B,conac&énturq; cum terminis diamewi A, C. hneisHA , HC,
A, BC: fic, uc mancatc cadem diagonio AC, quadratum AIGO, vel -
cius pars dimidia,fc. triangalum AIC, mutcturin alias figuras AHC,ABC,

angulo I manente re&o,ctiam apud H& B, quippe omnibusin femicircu-
lo codem confticutis; utica AHC, ABC, fint iterumre&orum Cylindro-
" fum fe@ionesdimidiat, fintgsjam diametri Bafium CH, CB, altitudiacs
Cylindroram HA , BA. ‘ IR |

Dicoarcam AIC effe maximam, AHC minorem, ABC ( puhétd B

- remotiori abl quadrantis termino ) icerum minorem. S
Demittantur enim i punéis H. B, perpendiculares in diametrume
AC,quzfint HM, BK.  Igiturper demonftrata Euclidis, areacuiusgs
trianguli zquat Re@angulum fub dimidia bafi AC, &altitudine triangu-
lorum, fc. NI, MH,KB"  Quare utINad HM & BK, fic AIC a:ltl ::d
. . d

\
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AHC,& ABCareas. Atin quadrantc AT, omncsl{c&x,p‘ml!c!m "cnu-b:
diametroIN, vt funt BM BK, (funtmino resipfa femidametro IN . & mi-

nor BK, remotiorabilla ,qaam HM prepingicrilli. Mioorigitur cltarea

AHG, quam AIC, 1tcrumq, misc ABC, quam AHG. Rectangula igi-
- tus horum triangulorum <upla, funt codcm crdine maiora, - .
Dicoctiam Cylindzi+; qui proportionem altitudinum ad diametros.

Bafium habent permuuatan, elle (e&ioneszquales,
. Eftocemum /B diameter Bafis, & BC altitudo Cylindri : patet, trian.
gulum 4#BC, quod eft dimidia fetio Cyl .ndri per axem, manere idem

quodantea, cum BCeflet diameter Bafis, &.AB altitudo, .cog; proporuo_ _

barumn lmca'um pcrmurata,

Porrd non celandus eft errorin quem me conjecit primo diefupina.

" Theorematis huius confideratio.  Nam hzc commermoratio admoncbit
lc&orem ,urd fimilibus fibicaveatetiamalibi, Sicenim {fum ratiocinatus

_perperam : Clin arearam fimilium proportio ftdupla proportionis. late-’
ram, Corporumvero fimiliumtripla : foreetiam in diflimilibus, eidem
tamcn diagonio AC utenubus, corporum propottionem, proportionis

.arcarum hnecarumq fem pcranalogam Hoc vero falfumeft :  etegofi
vicroribus id confilj dediffem, ut femper diametrum orbis lignei confti-

'tu¢rent{ubduplam longitudinis Tabularum;quod fecuritasarcz metiendz
requirit, ac fi etiam fecuritati corporis meticndi fic profpe&um eflet : plu-
rimum ipforum artinocuiflem, longiusgsilles afcopo abduxiffem. Non
.enimubimaximaeftareaplani, fecantis cylindrum, ibi eft & maximum
cyhadri corpus. Sedidpofteaapparebit; Nuncquzdecylindrore&to. funt
.dia ,accommodabo ctiamad Truncum Gonicum.

I'neorema 1L

'In Trunc1s Conicis rchqua omnia manent, nifi quod
Inter.truncos proximos abillo, qui 1latus diametro bafis
habuent, xquale, plus variatur arearum fuarum pmpdr-
tio, quam {i Cylindripro Truncxs Conicis cffent, inter

- gruncos remotiores minus.

~Cum enim angulus comprehenfus 2 latere Trunci, &3 diametro

bafis minoris ,: fitmaior Reéto, competet nonin femlcxrculum fedinar-"

¢um femicirculo minorem, Ducatungxtunpﬁ ACparallclaPQ, fecans
femicirculuminpundis P, QypcrpcndlculatcsIN HM, pK,in punéis
R.S. V. & connedtantur punda L H.B, cum pun&is P. Q. Reprzfentat
jgitur jam PQ_ Virgam menforiam, QI, QH, QB diamctrum bafis de-
truncatiConi; IP, HP, BP, latusrruncx dimidialongitudo Tabularumin
dolijs: & anguli QlP QHP,QBPobrufi& :rqualcs inter f¢, quippeince-
dem fegmentbPOJ ftantes, caufam przbent zqualem per has omnes fi-

guras, variationis eius, quam hic explicandam fumpfi.

Rutfumigiturarea PIQ; eftadaream PHQ & PBQ, utIR ,ad HS; .

&BV cum igiturab ma:quahbus IN, HM, ablatafing zqualiaRN & SM:

refi-”




_dranus, diltantes etiam dimidio arcus HI, Et cum dimidiard CI,CH diffe. -
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refidualR & HS cruntin jpportionemaiori : magisigitur et fenfibilisdif-

ferentiaatearum P1Q,.PH Q.quam arcm'gk AIC,AGC.Contradecrementa,

perpendicularid funtmaximaapud A: minoraigitureruntapud P. Erapud.

- P qvanc{c{mt perpendiculares Truncorum.,apud A vero evanefcunt per-
~ pendiculares Cylmdrori: minoriigitur pportione decrefcuntarez PBQ,
propioresfini P: quamarez ABC, propiores fini A. At prius propioresini- -

tio Igmaiori proportione decrefcebant PHQ ,quam AHC. Hoctheorema
przcipue notabile cft propres hallucinationem aliam diutirniorem, circa

- comparationem Truncorum conicorum inter ¢, cuius infra ficc mentio,

~ Porro elenchum hallucindtionis ditz continet fequeans
- Tueorema IIL -
Cylindrorum Reétorum , quorum fefiones ha-

“bent eandem Diagonium , Corpora non habent inter
fe proportiones analogas proportionibus Arearum, qui-

bus fecantur per Axem: nec cujus eft maxima feérix a-

rea, eiuldem & corpus maximum eft. .
InSchemate ptiori, cum AIC Grdimidium arcz 1O, fecantisCy-

lindrum 10 peraxem,IC Diametrum Bafis: du&iigitur AIGOareain IC

corpus. Per I11. premiflz ftereometriez Regularium. Ergoin quafigura,

e£xijs, quz habent eandem diagonion AC, maximum eft hoc parallelepi.
~pedum, ibi & Cylinder eft maximus. Acin figura cuius AIC cftdimidia
pipedum, quantumvis area fe&rix

fc&io,non eft maximum hoc paralicle

AICO fit maxima: quod fic demonftro,

. Sitinquadrante IA pun&um H, proﬁ:{mum pun&ol, quippe adfi.
. nem Quadrantis. Cumergo AHC fitakiafigura, quam AIC; & habeac

eandem cumilladiagonion AC, fint vero AIC,AHC arezad fcin vicem,

“yeperpendicularescarum IN, H M : eruntin fine quadrantis inter fe in mi-

nima proportienc, & proxime zquales, quiactiam linez IN, HM interval-
lo certo interfe remotz,in minimaad invicem {unt proportione; quz pro-

quadrantis, codeminteripfas intervallo manente, acceflerint,

-~ Arqui,utcorpuscreetur. linez CI, GH ducendz funtinareas AIC,:
. AHC, & per zquipollentiam., ut Re&angulum fub NI,IC,ad Reétangu- -
- lum {ub MH, +iC, fic corpus Parallelepipedi AICI, ad corpus AHCH3 atqui -
- maioreft pportio HC ad CI, quam IN ad Hv, Nam Gl fubtendit quadran.
. temCH, pauloplus, &ipfarum dimidia funtperpendiculares dimidijqua-
" .drantis & paulo plu sillz vero hon {untinminimainter fe pportione, quip-

pe quzin medio quadrantismaior eft quimin fine,codem utring; perpen-

d:cularium intervallo fuppofito. Ergd exiftente eodem perpendicularitiin- -

tervallo,quod fitdimidium arcus H1,perpendiculares circa finem quadran-
tis I,funtin minore propertione,quam dimidiz CI,CH circamedium qua-

gentiafit maior; quam perpendicularii adJ, que dimidio arcus Hl diftant,
o TR I . tota.

' Diametrum Bafis, creatur parallclepipedum Re@angulum, quod Cylin-
~drum (tringit. Veigitur )4 ad)), fichoc parallelepipedum ad cylindri firi

_portio inter caldem femper evadit maior, quo propius illead A itium
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StereoMETRIA Do- .
torarumigitur CI CH differentia, prioris duplex erit maior quim perpens
diculatium IN, HM ,tatoarcu HIdutantium . Iraconficitur, maiorer ¢{-
fe ditferentiaminter IC & CH ., quamintert HM & IN. Itag; et HM fecua-
dzfigurz clt paulo minor quam IN primz: viciflim tamen CH fecundz
fgurz cft multo maior-quam CI prima. Majus elt igitur Reftangulum
‘MHG;quim NIC, & Gc.maior Cylinder,ciulg; parallclepipedum AHCH;
quam AICl.came coatrarioipfius Cylindri AHC H,,area fe@&rix A HC, mi.
noranteafuerit,quam AIC, = Noneftigicur proportio Cotporum AiCl,
A r.analogaproportioniarcarum AiC,AH¢. EtAICquidemelt ma- !
xima arearum fuper.cadem diagonio, corpus verd A1Cl.noneft maxi-
.mum, {cd 11CHeltcomaius. '

Praxis& peream fucceflus.

-Cum corporaexIadhuccrefcancverfus H,inquifivilogitice,ubi eft
fet corpus maximum; non-enim - crefcic corpus:continué.ufq; inA,fedin
viciniaipfius A ,rurfum attenuatur, & uni cumarea ABC ,tandemin A, in -
nihilumredigitur , quandoaltutude Cylindri, analogice loquendo, pyn- -
.Gumeft,fc: A, diameterverd Bafis AC, cioncidens cum diagonio.
: Ptocetlus hicfuit: finumarcus AH. AB . multiplicaviin finum dimi-
dijarcus HC, BC. per omnes quadrantis gradus ordine.
. Cum autem fit tzdiofa multiplicatio inaum, accipe praceflum bre-
- viorem: fitdiagonios 20 ;quadratum 400, fitaltitndo AG ), quadratum 1,
! o . -bhocablatoa 100, reftat quadratum ipfius
‘Hoc- §acto Ai fuerit Gc 790.: quod duc.in altitudinem, venic
Altitu-|Bafisdia-] Eritcorpus|390, procorpore huiuscolumnz, incom= |
. do .| meter ] .columnz  paratione cumczreris. o
' :Sed in priori praceflu arendi, ubi

‘30Qumwpwu~7

120 399 ‘| primum . confifterent quotientum, feu
20=- | 734’ ’ corporum, incrementa; ab .coqg; termino -
20== 178+ literum decrefcerent; illos igicur fnus no-
20 1536 tavi, -Quoscliminterpofiti vna no&e re-
o+ U878 peterem {ub afpe&um; apparavit, G pun-

LN 2184 &um circumferentiz, apud quod maxi-
"9:_» 22;; mum - corpus terminabatar,’ connexum
’g__ 1287) ‘jcum AC ;prebere GA, latus cubiin Sphi-

‘ ;7_, | 3000 -{ram AICinfcripti, & GC, diagonium pla-

) 37— 3069 |nicubici, feulatus Terraedriin cadem. 1d
' Sub fe-{midupla {3080  |igitur &ql\lcntlbus Theoremaribus de-
)2 . lzozz monftrabitur, Ecnotaquod hifce Theore-
3 15—+ 2003 maribus tradatur : |
“ e (2850 1 10N1 -
e o |3 |Ratio pportionis ufi-
A “;i { tatzinfabricadolij AuftriacL
8. )2 23 ‘ s
7= e Tueor. IV.
;3 ?: S | Omnium Parallelepipedori
20. lo, |1 e | ‘ feu
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. {eu columnarum inferiptarom fohara eidem, quec bi-

‘nis exoppolito quadratis Bafibus conftant, Cubus efe

maxinio corpore. . , |

 Theoremaeft haltenusdefideratum + etli haber.dixin evidentem
ex Analogia.  Circuluselt omaium planorum, zqualibus perimetri: con-
‘tentorum, capaciﬂ}mum >utdemonftravit Pappus, libro V, Sed &plano-
rumcqualilaterum numero conteatorum, & zquali perimetro, qua funt
circult fimiliora, capaciorafuat. : ' A
~ Rurfum & fegmenterum ex diverfis circulis , quorum citcumfcren-.
“tiz funt zquales, capaciflimumeft, {femicirculus, ’ o
. Adcundem modum & Cubus eftfolidorum omnium, quz zquali-
buscumillo, fuperficicbus continentur, capaciflimus. Et Polyedroram
Hoperimetrorum, quo fuerit quadlibet Spharz fimilius, ordine & nu-
merolaterum: hoc capacius cft : Icofacdron-quidem capaciflimpmn, quia
plurimis Ba(ibus -contentum, ut circulus infinitis quafi Balibus, Hzc
" omniaPappus habetlibro V, - . . - -
© Sed &de fegmentis diverforum globorum, Ifoperimetris demon-
-fhravit Archimedes, capaciflimum ctlc Hemifphzrium omnium globi feg- |
amentotum, quz zquali (uperficie conuoeantur. - - ‘ o
" Hac quidem przftat figuris cateris, circuli & globi.natura, ciim
funtlloperimetrz. Quando verd remittitur ijs zqualitas (uperficiei, vicif-
., timg; dacur Polyedris eadem fphara circumfcripta; contrarium contingit
-nonnullis, ut Dodecaedron it maius Icofacdro, quod demonftrarunr
- Apollonius & Hypficlesad Euclidem: athoc proprercandem globi natu-
ramaccidit, & proprer{imilitudinem figurz cum globo, quz hicregnat,
Prius enim cum zquales eflent fuperficies , fimilitudo cum globo confifte-
bat in multitudine fupcrficierum: Hic cum angulorum in varijs figuris
ponatur orbis zqualis, & difpofitio perillum ordinara: fimilitudo cum
globo confiftitinmulticudine angulorum , qua maior cft in Dodecaedro,
quam inIcofacdro. o - a ._
Cum hzc fichabeant, facile apparet, etiaminter corpora, quzpla-
‘norum zquali numero conunentur, id ellet capaciusingloboy quod eft
‘globifimilius: Vbifimilitudq confititinzqualitate & fimilitudine fupers
ficicrum, & ordineangulorum, HzcigiturCuboadfunt, przreliquisglo-
biParallelepipedis. . Quare Cubuserit capacior. Hzc quidem dixis et ex
:Analogia, Nuncplenam f{ubjjcicdemont(trationem , que fane difficulta- -
temaliquam habet exco,quod folidifetiones minutz concipiendzfung
in Schemate plano. -~ . ‘ S ' -
- InSchemate proximié fubjedo fit Spharz circulusmaximus AGB,
- diameter huius, idemg; & axis {phzrz AB, & fic Latus Cubi in Sphara
AG, diagonios unius gnadrati CubiciGB. Colummz igitur binisquadra-
- tis Bafibus ; quz fpharz eidem in{¢ribuntur, aut funt altiores Cubo,, Ba-
fes§; quadraras Gubicis minores habent, aut funt humiliores Cubo , Bafi.
~-buys quadratis laxioribus,” . .~ v
T , - T2 . . . Sit.
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Sitptimod ColumnaaltiorCuba, Ducaturigicur ipfi GA altitudini |
Cabi, patallclalongior in circulo quz fit DF, fecansGBinK : Similiter &
‘ Schome XX. ipfi GB, diagonio quadrati
. ., 1 1 ; . . Cubici, ducatur parallela ex
_ ) pun&o D, finc alticudinis co-
) // lumoz, quz fit DE,diagonios
5 quadrati Columnaris, dico
/ . columnz FDE corpus, efle
/N / ‘minuscorporccubi AGB, Eft
S enimDKad BK,ut GK adKF;
, w &vicifimutFKadKB,fic GK
: . a ad KU::fed AG clt minorquam
IK, & GB eft maior quam KB,
Maior cftigitur proportio AG
-ad GB, quam FK ad KB.Maior
igitur eft carundem AG ad
'GB, proportio, quam GKad
- D KD:fed AGad GBeft propor-
-tio fub-femidupla, Minorigitur cft proportio GK ad KD, quam fub-femi-
- -dupla, &GKvel plus porc'ﬂ:dimidioiplgxs KD, velzquatKp, veleactiam
~ longior - . - »
i -FaQa verd eft appofitioad corporis cubici altitudinem per du@um
" ~duorum quadratorum columnariumi utrin, in particulam alticudinis XD,
~ Econtrario fa&a cft diminutio 2 corporis cubici craflitic, per duG&um qua-
tuor Quadratorum, columnaris zqualiumycirca cerpus columnz,in parti-
-culam|decrementi, quafemilatus quadrati cubici differt d femilatere qua-
drati Eotumnaris: quod decrementum eftad GK decrementum fensidia-
-gonij,ut AGadGB, nimirum cius fub-femiduplum, Negtamen hicex-
prefiacft omnis diminutio , quia quatuor hofce laterculosipeciei quadra-
tz, minoris, quam cft quadratum cubicum, circumjacentadhuc duode-
cim columellz, quzitidem decraffitic cubi funt diminutz, Quodfilater-
culiquatuor ci¥ca columnam,diminuti de cerpore cubi,maiores funt later-
«ulisdaobus fupra & infra adjetis ad corpus cubi; multd magis totadimii-
. nutio de corpore cubsi, fuperabit adje&ionem altitudini faGam. Atqui mai-
:oresfunt quatuor laterc‘uﬁ laterales , duobuslaterculisalticudinis , quod fic
probo, cnim unusquilibetlaterculorum lateraliumad laterculumal-
titudinis, ut decrementum lateris cubici, ad inerementum altitudinis, fc.
cuiugdimidiumeft KD, Sed decrementum lateris cubici, ad incrementum:
aldtudinis;habet proportionem compofitam ex proportionc AGad GB,&
GKadKD. Namutdecrementum femilaceris , ad decrementum femidia-
gonijGK, ic AGad GB, quacft pars proportionis una : altera cftipfa pro-
" ,portioGKad KD: Atqui proportiones hz duzjun&z confticuuntaliquid
. sinus fubdupla. Eftenim AG ad GB fub-femidupla, 8 GK ad KD minorx
~quadn fub-femidupla. Semisautem & minus quam {emis compofita ,fa-
~ciunt minus quam totum.Si ergovnus laterculus lateralis ad vaum akitadi-
mis,habet proportionem minorcm {ubdupli; vaug ergo altitudinis, no? cft
‘ . , T . plane

A




. L.
D

Lit AVSTRIACL

e

S

plané duplum vaius lateralis, & vnusaltitudinis,nonplané zquat duosfate- |

rales, fed minorctt: & per confequens duo altirudinis,{funt minores qua-
ruor latéralibus : Er igitur adjectio falta alticudini, minor eft diminutione
fa&a delateribus cubi. Columna igitur Spharz, altior cubo, eft minor'
corpore cubi. '

Sic fecundd columna Cubo humilior , & ducaturipfi GA altitudini

Cubi, parallela incirculo minor LN, proaltitudine columnz, &ipfi GB

‘diagonio planicubici, ducaturex L parallcla LM, prodiagonio quadrati

columnaris cubicomaioris,fecans GA in O. : S
Rurfamigitur,ucprius,cft,ut MOad OA, fic GO decrementum al-

 titudinis exvpa parte ad OL incrementum femidiagonij Sed BG cftmi-

nor quamMO, & GA et maior quam OA. Ergo proportio BG ad GA,
quzcftin Cubo femidupla, minoreft quim GOad OL. Maior eft igitur

~ proportioGOad OL,quam {emidupla, R
Sed proportiointerincrementum femidiagonij OL , & incrementum
- femilaceris quadrati, et femidupla.  Brgo compofitis femidupla & plus-
quam femidupld in voam, eritproportio GO decrementi dimidizaltitudi-
. nisadincremeatum {emilateris, maiordupla. Sed per du&um duorum
quadratorum cubicorum in GO, creantur laterculiduo diminuti de altita-

dine corporis cubici. Contri per duum quatuor quadratorum cubico- |

. rum, inincrementii femilateris, creantur laterculi quatuor,qui funt maio-
~ rescaadje&ionc & circumpofitione, quz fata elt circa corpus Gubi, Nam

ctfi appofiuis his quatuor laterculis, adhuc hiat columna, deficientibus
quatuor columellis,, apud quatuor cre&acolumnz latera; ramen viciflim
excedunthilaterculi altitudinem columnz; o&oalijs columellis 2quealtis
cumillisdeficientibus, craflioribus tamen, quamillz, Harum enim craf-
fitieset GO, illirum craffitics et ad OL , ut AGad GB, minorfc, quim
OL,multoigitur minor quam GO, Tribusigitur nominibuso&o craflzco-
Jumellz excedentes, funt maiores quatuor exilibus deficientibus, ' Qua.
tuorigiturlaterculi di@i, funt maiores appoficione, fa&a ad corpus cubis
Quod fiigitur incrementum femilateriscfier pracifé dimidinm ipfius Go;
quod creaturd GO, du@d in duo quadrata, zquale effet ei,quod creatur ab
incremento femilateris,duto in quadrara quatuor. Atminus eftincremen.

L}

tii femilateris, dimidioipfius Go, ut demonftratd. Quare & quacnorlacer.

culi quadrati, minores funt duobus laterculisalditudinis, Multo igiturmi.

norcltadjéio,fataad latera cubi,quim diminutio,fata de akitudine.Co-
lumnaigitur Sphzrz, humilior cabeSphzre , miner ef corporeCubi in
cadem Sphzra.  Atprius etiamaltionCubo, minareratillo : npllaigitur
Columna fphzrz, quadratarum ‘bafium & re@angulorum laterum, afe.
quitur corpusCubiin cademSphari : quod erat demontranduam, ’

ToeoreEMaA V.,

* ‘Omnium Cylindrorum, diagenipm eandemhaben-
tium, maximus & capaciffimus eft is, cujus diameter

Bafis, eft ad altitudinem in proportione femidupla, feu
o I3 S

i



| STEREOMETRIA Do-
vtlatus Tetraedriaut diagonios quadrati cubici ad larus’
- cubiineadem{phara. - ,
Repetatur Schema Theorematisprimi, & Gt AClinea dia;go'nio’s Re-
&anguli, quoconus fecatur per axem, reprzientans virgam menforiam, 8
' E ' | fuper AC conlti-
" «tuatur femicircu-
. . lus AGC, divida=
. tur vero AC in-
- _partes tres zqua-
.les, & fic AL pars
vna, L@ duzx, &
ex Lerigaturper-
_pendicularis LG, -
Aecans’ circulum
-in G, & connc&ta-
turGoum A & C,
Quia igitur- GL
ipfius LA cft du-
\\pla, erit CA ipfius
,LA tripla. Vtvero
CA ad. AG, fic
AGadLA. Tri-
_ bus auté exiften-
‘ibus _proportio-
-nalibus continue,
- LN 7 vt prima eft ad
~ BT y . tertiam, ‘fic qua-
dratum primz eftad [ecundz quadratum, quia ergo CA pimascit riplum
- tertiz LA, quadratum eriamipfius CA diametri erit triplum quadragi AG,
fecunde. Etquiaquadratum ACzquat quadrara AG,GGC,jun&a, quo-
rum AGeftcertia pars, crit GC duz tertiziplus AC, & fic quadratum GC
duplum erit quadrati AG. Igitur AG eftlatus Cubi infcripti fphzrz AGG,
& ACeclt diagonios quadrati Cubsici, vel latus Tedracdri infcripti eidem
iphxrr.Dico.Cylindrum , cuius diameter bafeos, eft GG, gdtitudo‘ GA,cfle
omnium Cylindrorum, quibus elthzcdiagonios AC, capacifimum ;feu
fiaximo corpore, Nam quia ,GC,puntta {untin fuperficic {phzrz, & li-
nea GC eftdiameter bafis unius: totaigitur ciccumferentiaillius bafisfta. |
bit in circumferentia {phzre; (ic & balis oppofita,cuiusunum puntum A,
Atfi AGlatus eft Cubi, & GCdiagonios lateris Cubici. neceflarioin cir-
culo GC,& ficin Sphars, infcriptum erit quadrarum cubicum, cuius oppo-.
fiti duo anguliG, C, fic & in citculo bafis oppofitz per A tradudz. ltag
_Cylindrasjam definitus , habebit infcriprum Cubum ciu(dem fecum alti-
‘tudinis, caius omnesanguli ftantin fuperfcie phere. o
"~ Eodemmodo etiam in alio quocung; {phzrz circulo, cuius verbi -
gratia IC. diameter, intelligitur infcripum quadratum columnz, cu{ug
v ’ SR ' Lo alu-
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altitudo TA', & quadradi wnius,anguliduo 1. C. 0p_poﬁti,quadrati'a'1tcrius :

anguli A,X:itaq; Cylindro AlC columna zquealtainfenipra ett,
Arquiomnium Columnarum ad Cylindros ®quealtos, quibus in-
fcribuntur, eadem eft proportio; Cubuas verd omnium in fphera Columnas
rum eft maximus, Cylinder igitur AGC, cubo fphere circum{eriprus,

omaiumaliorum C ylindrorumin {phara,ut AIC,maximus eft.
- Eadem demonftratio potelt etiam perSchema X [X. in hunc mo-
dumin@itui, Cylindritresterminenturin H,G B, punétis, candem ha-
benres diagonion CA, bafes CH, CG,CB, altitudines HA, G A,BA, Sit
autem quadratum CG duplum quadratiGA, & CH brevior, CBlongiot
ipfa CG. Defcendant perpendicularesin CA, qua fint HM, GL, BK.
Cumigitur it CGA rectus, erit urquadratum CGad quadratum GA, fic
tc&a Clad rectam LA, dupla fcilicet eius; & ut quadratum CH ad quadra-
tumHA ,ficCMad MA, &utquadratum CB,ad quadratum BA , fic (K
ad <A. Viveroquadrata CH ,CG, CBinterfe, fictunt etiam bafes Cylin-

Scherma
XIiX

drorum circularesinter fe, Quarcut CM,CL, CKinter fe, ficetiam {unt .

bales cylindrorum inter fe. Componitur autem proportio Cylindrorum

, ex propottione balium& proportioncaltitudinum. Ergo re&angularria,

~ 4ubCM, CL,CK, qux habentproportionem bafium, & fubHA ,GA,BA
-alucudinibus, habeatinterfe proportionem Cylindrorum.

Permutatim autemus AM, AL, AK inter fe ,fic funz inter fectiam
«quadrataaltitudinum AH,AG,AB,  Eftigicusquantitaseadem LM, quz
adijciturad LA, & auferturab LC; & viciflim quaatitaselt cadern LK, quz

- auferturab LA, & adijciturad LC, Cpm aum.autem CLfit duplaiplius

LB, proportioigitur CM brevioris,ad GL longiorem, eft maior dimidia,

proportioneeverfaipfius M A tanto longioris,ad LA breviorem, VifiCL
fit20,L A jo,deinde CM j0,MA ), proportio 20 ad )9, maior eft dimidia

proportione ipfias yyad yo, hoc eft 22ad 20. Nam proportio 2zad 20 habet -

. duoelementa, 22 ad 2), & 2),ad 20, quorum wrumd; minuseft propor-
" tione 20 ad . Eftigitur proportio MAad LA, &{ic.quadrati HA ad

quadratum GA,minorquim dupla preportionisCL ad CM. Sedre&arum
ipfarum HA ad G2 propottio eft dimidia quadratorum, & duplz propor- .

uionisdimidia,eft fimpla, Ergoaltitudinis HA ad alticudinem B A propor-
* tiominoreft. quam LCad MC, proportio baGum, Re&angalum igitur

' fubHA, CM, rcprzfentans cylindrum CHA, minuseft reétangulo fub |

GA, CL, reprzlentante cylindrum CGA, quia CM eftbreviorinfua pro-
portione,HA longior infud, , ’ o

| Idem demonftratur verfisargumentis etiam de cylindro cBA, Nam
proportio CK longiorisad CL breviorem, eft minor quim dimidiapropos-
tionis everfz AK breviorisadalL longiorem. Vt fiCLfitzo,La jo,deinde
CK 21, KA 9, Proportio 20 ad 2y minoreft quam dimidiaipfius ¢ ad o, vel
ygad 20. Nam proportionis y8 ad 20 elementaduo, jgad )9, &9 ad 20,
funcfingula maiora propostione 20ad 2), Proportio jgitur La ad AK, hoc
ek quadrati G Aad quadratum AB, maior eft quam duplakC ad CL : &fic
linearum GA ad AB proportio maioreft,quamKCad CL; nec quanto BA,
brevioreftipfaGA in proporuopefua, tanto viciflim lohgior gCK quam

A CLin

ey’
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StereomeTrIADO-
“CL in fua; & re@angulum fub BA, CK minuseft re&angulo fub GA,CL,

cylinder igitur CBA minor cylindro CGA : folus igitur CGA omnium
maximus, - o

(

- Corollarium 1.

+ DoliaCylindracea finc Ventre, fivelongioris fuerint figurz quim
Auftriaca five curtioris, minus funt capacia Auftriacis. :

-~ Corollarium 11. .

Patet hinc bono quodam & Geometricogenio effe fa&um, quod
Auftriaci Vietores Regulam hanc obfervent conftruendidolij; ut tertia
ppartede longitudine Tabulz utantur pro femidiametro Orbis lignei.Nam
hacratione fit, ut Cylinderinter duos erbes ligneos mente adumbratus,
-iluam proxime habeat duas medictates,ad Regulam Theorematis V., qua-
drantes, & figurz capaciflima participes, etfia perfectione Regulz non-
nihilrecedant. Nam figurzaliz, terminat®ad pun&aipfi Gproximacis&
. -ultra, minimum variant capacitatem ; quia capaciras figure AGC maxima

©ft: circa maximam vero utring; ciccumftantes decrementa habent initio
. infenfilia. R e : ' -

In Schemate fequenti CG ad GA babeat rationem femiduplam ,

" eam nempe quam j0000c.ad 707)) sduplicata AGex hac regula debebat -
‘habere ja)42)s atvietores pro hoc fumuntlongitudinem j50000. fefqui-
~-alteram bafis , pro longitudine tabulz GX, quod paulo plus eft , quam
34142). Ec hoc ipfum facit ad figurz capaciflimz imitationem accuratio-
‘rem. Nam tabulz & curvantur & marginibus utrings extant & procurrunt
“fuper crenas . quibus capiunt & ftringunt orbesligneos.  Quodigitur ni-
-mium eftin bactabularumlongitudine, quz cftad diametrum bafisin pro- . .
~portione fefquialterd, id his marginibusimputatur, qui in eXaminarione
‘figuread regulam Theorematis V,non cenfebantur, P

»

(luls neget Naturam inftinctufolo, fine ctiamra-

" ‘tiocinatione docere Geometriam? cum Victores noftri, folis oculis &
“fpeciei pulchritudine dudi, capaciflimam in dimidiato doliofiguram ex
‘primere didicerint¢ ProdeatGeometra, doceatd facilierem Methodum
“conftruendidolij, quod dimidia fui parte ad capaciffimum Cylindrum
propiusaccedat, quameft hzc ipfa, quam Vierores Auttriaci ex antiquo
tenent, proportionis fefquialterz : doceat idem Geometra figuram ad
-~ compendiofe menfurandum aptiorem, quam cttilla quam ftruit Auftria,
' Credere poteram, extitifle olim praftantiffimum aliquem in Au-
ftriaGeometram , qui Vietoresiftadocuerit; nifi me hoc retinuiffer, quod
-pulcherrimz demontftrationis veftigia nufpiam extantinlibris Geometra-
“rum : quodgs ratio hzc conftruendi dolij, quod equidem fciam, ad Rhe-
‘num, caterads locavitifera, ufitatanon eft; feré ehimlongiora doliafaci-
‘tant, Quodigitur publicéreceptum noneft, qui poffic cfle verifimile, ex
‘hbrisaucinflitutione Geometrarum, abvna fola natione petitum cﬂ-:1 ¢

- L. o : A mo-
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N "Adn'xon'ilrio. .

L Quis tam eft ingenio perfpicaci & circli‘mfpc&.o;

‘quiclu&arus exhallucinatione ifta, quaCylindrorum candem diagonion
babentium illis maximum' corpus tributrac, quibus elt-area maxima fe-

&ionis peraxem s poftquam didicit , ijs Cylindris effe maximumi corpus, in

quibus diameterbafis ¢t femiduplaaltitudinis, per Th. hoc V ,jjjs verd, qui
lincas has habeant zquales, arcam fe@ionis effe maximam,pet Th, I, huius

partis : &verd candem cfle circa areas & Truncorum Conicorum ratio-
nem, per Th.lL, huius: qui inquamhis perfpe&is;, non fatim ctiamde
- corpore Tranci ¢onici prefumatidem, quod de corpore Cylindri : quod

{cilicer etiam Trunci conici illius corpus it maximum, in quo diameter

‘bafisminoris,ficduplalateris acclivis? Atgs id ego & credidiper huncfefs

quiannum, & {coutus furn: iamds in hoceram , ut hocnixus tundamento,
dolia Rhenenfia promifcué omnia, fine difcrimine ventrium, Auftriacis

poftponcrem in capacitatis cenfura : quod nulldquidem illorum cum jn

duriafeciffem - fed tameniurenop zquali.  Itag; commoditati Typogra-
phizprafeatisacceptum fero , quod aurem hic vulfix Geometria, cditio-

nem.curandi, fequentiad; Theoremats, velut augendo fupplemento ad
* Atchimedem, mihi fuppcditavits quibus fimulaltera, multog; priore mis= |

. #abulior proprictas doln Auftriac eraditur,

-addiagoninmi -7 Gl

PRI - ” D\CﬁnitiOo

Cylinder & 'ftunci 'Comcn cdiﬁqgati dicantue, :quando'!c-l

Bionibius utroran{; per axem fucrit cadem,vel zquales diagonij, & ut dia-
eterbafis cylindtiad cius alitudinem; ficdiametriminoris bais Trunce-,

. qumyad eorunilateraacchivia, - . - - o R
- Tueergma VI Problema.” " "

. Date Cylindro & ‘Frunci ébfﬁ ﬁgati latere, vel ba- -

Y

fis'nminoris diametro, inychire trunci'conjugatilingas te-
tiquas. Oportetautém propostio figm laterts uclbafisin

Cylindro ad darum latas+ el bafin Tranci ,efleminprem
proportionc diameérn et altivudinis; Cylindti juntarum,

ST
DA QN

" . Das cfto Cylinder A GCX ; balis diamserzo CG, altimding GA,

: di’agbhio AC: &Trunci data cto diameter bafis CT; & propottio CG
ad CT ficminor proportionc GG ,-GA jiirttarati ad CA. Oportetinvenl=
.ve latuserunci & diametrunybafis maioris. - Fiarut CGad GA ; fic.CT, ad:

aliquam , puta AT : & fuper CA.,: ftwatur tsiangulum ex CT, AT. Nam

.quia proportio CG, GA ad'GA cft maior;quami proporticCGad CT,

“eritedam masor quam GA:sd AT, &jundis terminis , maior eit propar-
1ioCG, GA ad CA, quim carundem CG; G,:2dCT, TA. Ac proinde
CT, TAjun&zmaiorcs crunt, quim C 4, poteritigr ficritriapgyliexCT,

- TA foper CA, Scribagar autom circulus citca ¢.1,4, *mn&aa&rxgzpﬁ

. | K-

-
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TA équal?s extenfa, applicetur circulo inV, & conné&antut,AV, dico \

TA, GV eflcTrunciconiugati lateraacclivia, AV diametri bafis maiors,

' g Connexisenim
TV punglis: cum
TA ficiph €V z.
qualis, communi

adarccTA& CV,

- TV,zquales, pro-
inde & fubtenfe
AC, TV zquales,
& angulus ATCG,
angulo VCT ; 2.
-qualis;quadrilate-
zd’ igitur ATCV,

circalo infcripti,
- wadem diagonie
.ACwel TV, cum
parallclogrammo
AGCX,& cadem
. proportiene CT
ad TA, qua oft

€£GadGA; Trun. °

<us igicur, cuinsfe@icperaxem ATCV , & gylinder, cuius feitio AGCK,
<opjugaderunt. . . oo o S

" Tueorema VIL

S fuerint Cylinder & Truncus Conicus conit~

gati & differentia diametrorum in bafibus trunci fe<
xcetur in proportioné ;-quam habent intet {e quadrata,

* diametti Bafis, & altitudinis Cylindri; erit hoc diame-

i quadratum, zquale recrangulo, fub minore diame-
tro Trunei, & fub cotnpofiraexhac & fegmento, quod
,diamen‘o‘Cy_l_indr,i.;dpqndés.‘f?l'f; L -
"3 St AGCK epflitidri fettio, disgonios AC : dividataurem hancpet-
perpenlditalaris 1Gin partes €L, LA jficur CLrefp ondecatipfi CG. For-

hetdtetiamfedte Truaci ATCV, lupéreadem AC diagbhio, per VIpra- -

“miffati, cuidsdrametri, minot CT; maiorAV, &ablatdabAV, ip CT
“#4ualiVB, fefidubmcloBA, = Lo
SRR .5 gitur ‘ATﬂpV‘_‘qmdrilaterum ftet in circulo} quadratunt ab
UAG st zquatete@angudts duobus, &1ab TG, AW, &lubTA ;CVidelt

- . . . ' q“a"

[

“

arcu TC appofito

crunt arcus AC,

Nerit ordinatum &

-
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'quadr#to dc TA vel CV, jun&is, . Ablato igitur quadrato ipfius AT, 3
quadrato iplius’AC, reftabitre@tangulum fub TC, AV, hoceftfub BV,

VA, Atqixi ctiam quadtaro ipfius AG, maioris, quamet AT, ablatoab

- ecodem quadrato AU, rehinquitur redangulum GC, AX, hoceft quadta-
wumGC, quodideod minuscflt reGanguloBVA. )
.. Eritigiturre&angulumaliquod minus'quam BVA , 2quale quaraco

. GC:fic BVD, rcfiduum igitur fub DA BV, eritexceflus rectanguliBV A,

.. {uper quadratum GC: Sed exceflushic, et zqualisexceffui quadrati GA;,

fuper quadratum AT.  Etquia re@angulum BVD, pofitum fuit 2quale

quadrato GC, & re¢tangulum DBV cft exceffus re&angul: BVD, fuper qua-

(dratum BV vel TC; cft igitur DBV etiam ¢ xceflus quadrati GCfuper qua-

dratum TC. Componcndoigitut, cumfirquadratum AGad quadratum

GC, ut quadratum A T ad quadratum TG; eritetiam, ut quadratum AG
adquadratum CG, hocelt, ut AL ad LG, fic exoeflus quadrati AG fuper
~quadratum AT, hoceft,reGangulum fubDA, BV, ad exceflum quadrati
‘GCfuperquadratum TC hoceftadretangulum DBV.  Vreigitur AL ad
- 3C, ficretangulum {ub AD, BV, adre@angulum DBV ; quare cimre-
&angulahabeant candem longicudinem BV, erum etiamut AL ad L.C,
sficlatitadines AD ad DB. Quarcreflc&cendo fi fueritdivifa AB in D fic,
.aufitBDad DA, ficuteft CLadL A, hoccft; utquadratum CG ad quadra-
1um GA; re¢tangulum DBV, zquabit quadratum GC, quoderatdemon~

ftandum. ’ , o , X
Corollarium 1. & Praxis. |
. . ’ r .

’ 'Sidanturquadrata altitudinis & bafis Cylindri, cum diametro bafis
_minorisin Trunco, divide quadratum bafis per diametrum bafis trunci da-
tam, 3 quoticnte aufer diviforem, quod reftar, multiplica in fummam
. ~quadratorum fa&umdivide qer quadratumaltitudinis cylindri, provenic
~differentia diameerorum, adjjciendaad minorem datam, ut componatar

diameter Trancimaior, S ' C -

1

Exémp'll‘im.

‘Sitquadratum AG, 20000 guadratuic GC etiam 2.000v 167+~ Quotiens .

~ Etfic TC 120° | 126  DivilHr
| o AU 47- Differencia
Summa quadratuye 40000 4 »
[ I S, N -t
. L .. FiQtus 1866665_1 93+ QuotiensAB
e quadratumAG . 20000 | 120 TG

-.

o . Corollarium11. |
Sivesd econtrd darur folim proportio quadrati altirudinised quad
" dratum bafisdiametri, & diameter utrag; bafium Trunci ; Diameter Bafis
C ylindri ficinvenitnt,” Addenumeros, quibusexprefacft quadratorum
proportio, & muluplicata differentii diametrorum trunci; innumerum
uadrati maioris, faGum divide per fammam utriufq; Numeri, quotien-
“tem multiplicainminorem Trunci diametrum, provenictquadratum dia.

‘memiinbale Sylindm, - .. L .
L | ] Kz -7 "Si

a4

. 21, 4compoﬁt;,:&"(: |



- StEreoMETRIA Do-
' SicCGadGAur 3. ad 2. Fa&as 234. o
r -'quadracaut 9. ad 4, Summa’ 13. ' 18" Quonriens

S\
- 8ieCT. 130, PA 156 differentia 26. 130 CTL
: ' Fiftus 234 . Fa@us 2340.¢dmCG. '

Vel quod idem et , numerum quadrati maioris multiplica in dia-
. metrum minorem, & fac, utfammam quadratorum ad differentiamdia-
. mesrorum trunci, icfaGumad quartum, quieritquadratum CG. -

Corollarium 111.

- Siquadratum AG,ad quadratum AC,cftut j, ad 2. DV ¢ft duarum
- 'medictatpmarithmeticarum intcr',l'_(-;,.AVmaipr; .HincPraxisbrcvipr.;
. ’ Da- 19, 20. 21, 22 ;nptri', )
19. R
399, qgadr,amm GC, :

-~ Corollarium ‘1v. .

Sicqt fp_babét bafisminer Tranci, ad bafin Gylin;lti ,aut quadratum

 ateripgoclivis Trunci, ad quadratum altitudinis Cylindri, fic fc haberdia-
-meter minoris balis, ad compofitam DY, ,

Tugorema VIII

In Cylin@tg & Trunco conico contugatis,altitudi-

‘num prepostio compenitur exproportione Diametro-

‘ruminBafibus , minori Cosigi trunci, & utraG; Cylin- -

dri, & ex p:qporfibnc' perpendiculi, ad latus aeclive
Trunct. : | | -

Io Schemare XXI. Sint figurz conjugatz CGAX & GTAV,in

uibus dismetri bafeon,Cylindri GG, X A, Ttunciminor J CT,maior VA,
~ firgsperpendiculum Trunci TR, latus acclive TA.  Dico proportionem
alticudinum Cylindri GA ,4d Tranci TR , componi ex proportione GCad

€T, &ex proportionc AT ad TR, Theorematisipfius faciliseft demon.
fratio, ncc minystamen feparatim fuit rradenda, ob Corollaria& Analoy

giam notabilem, Cimenim§eCGad GA »ficutCT ad TA, permutatim
igitur, erit GCad CT,yt GA ad AT : Sedproportio GA ad TR,compofita
eﬂ:ax pto‘izortiqnc GAad AT, & cxproportionc AT,ad TR : ergoctiam

GT, &cxATad TR.
. Corpllarium & Praxisquerendz
‘ | aleitndinis. . ‘.
* Daris QT. & VA, pet Pl'zmxﬂ'am. dﬂtuteﬁm quadramm ipﬁus CG‘

| _ dataverd proportiong huius quadrati GG, ad quadpatum GA , dauretiam
[ N .. ‘ - . qm-
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quadratam GA , & quadratum TA. Sed % differentia ipfarum QT , VA,
_notactt, fc,BA: & quadratam TA, minuseft quadrato TR, partcquarta:

quadrati BA ,in omui conjugatione. Angulicnimad C& T,zqualcsfunt,

& CT, VB zquales, ex Hypothefi, atg; enam parallele: connexis igitur B,
T, erit BT 2qualis ipfi CV: fed haceftzqualisipi TA,ex hypotheh:Ergo

- “BTrAifofceles et caius TR perpendiculum:itag; BR eft zqualisipiRA,

, edqsquadratum BA , quadruplumipfiusR A,  Ablataigicur parte quarta
quadrad BA 3 quadraco TA, reftac quadratum TR, aleitudinis Trunci,

quod comparatumcum qpadrato GA,conftituis qualiram proportionem,

' * - Exempla.

s

e cm e s - e wmoewom oA L v

~ SitTC 19 AV.22. Quod fi quadrarum GC foerit ad €A duplum : erir qua-

.dratum GC utprius,399. Ertigitur quadratumGA 399 fequifes, vel 798 quadran- |

tes: proinde cim quadragum de 1y it 361, erigeriam T& 361 femiffes vel 722 qua-
~~ drantes. DeniquecumdifferentiaCT & VA.fc. 19& 22, fit 3,quadratum 9, pars

.quarte,9 quadrantes: aufer hotd 722,reftant 713 quadrantes pro quadrato TR. lta |

conftituiturproportio quadrari GA ad quadratum TR, quz 758 ad713.

Sit verd aliaconjvgario, quadratafc. AG,GC zqualia, & fic etiam quadrata "~

- AT, TC: & mancat CT, 19, VA 22. Eritquadratum T A 1444 quadrantes, toque

- .quadratum TR 143§ quadranres: ErproportioquadratiGA adquadrdtam TRque .

. 1§96 ad 143¢ » vel in minimis, quz 228 ad 205. »
: AliudExemplum. SicTC 19, AV 20.feuquodidemelt 57, & 5o.utcommaus-
aicent cumtergario, propeer uvfus fecuturos. Deindefitquadrarom GC ad guades-

tum GA, non duplum, ut 2.ad 1. velut8.ad 4. fedminor,uc7. ad 4, € dmergoper

‘praenhiflam, differentia, quehieelt 3, fic dividenda in properrionc 7 & ¢, totaigi-

.torcltiue 11, edque aljj terminifont affumendi, communicanres cum 11, fcilicer

627, & 660. ut fit differentia3;. de qua pars refpondens quadrato GC, et 21, Com-

' pofitaigimur VD e 648. qpamduc in minorem dismetium 827, praveait3o6 296,

quadratum GC, quod eftad quadratum GA, cx hypothefi,ut7.ad 4. Ergoquadratum

GA 232 169 com feprimi,fen 928 57y-|quadranves. Eft ansem quadrarom minoris .

TC 39; 129,Etut7ad 4, ficquadratum TCad quadratum TA, quoderitided 224-
§45& 1 feprima, fea 898¢81- quadnntu.,'Diﬁ'cremia;diemetrorum eft 33, cuius

‘quadratum 1089, & eius quarta pars , totidem quadrantes. Aufer koc 3 quadrato

" TAjrcliquontur8oy4gz-,  Hicergd eft proportip q. Gaad q. TR, que 928 636
rad 897 491,vel3 714 7p8ad 3 §89 9p8;in minimis,ur 444 377ad448 746. -

o Sig au!:cgn_pmp‘qrﬁq quadracarpm, nopurg.ad 4, fedutyad 4. ipfaramf:,
JYinearym GC ad CT,que3ad 2. & fitVC 19.AV20.  Oporter ergd differenciam 1,
_dividergin proportioncg.ad4. . Totaergofecandachtin pa'rtiwlss_xtl,_&'pro-

ptercommunionem gnm ternario, in 39. Fient autem termini, VA 80, TC 741,

quadratum {49 o81. Veanvemo ad g, fic quadrarum ho¢ ad quadratum TA
‘244 036, dequosufer quastamde quadratg 39s¥%, 1121 quadsantes, reftsato74 633

-quidrantes,pro TR.. - {am w;%iznﬂimfpmdsns quadrato GG, ¢ft 27 :compo-
- fivaigitor, eft768, quadndts indiamerrym 741 ;provenic quadratum GC 69 038,
neverdgad 4 fichogad 2z 928 fed 1011 712 quartas, Ergo proportio quadrati

GAad gqad;.atgm't'k,e&iu.a,qu;‘xoxx 712ad974 623 T T

Corollarium 11. & Analogia.
, Toeanjugacione equalisaris puiélimcsiﬁi{ fesies proportionuminter
' quadrataaltitudinum ; calisnémpe, K S

’
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8 fucrit | Eric qdm - ,Incclmingatione;dupla talis. © Ancrem:
TCadAV | GAadq.TR [{TCAV|qdmGAl qdmTR |1ma|2da
‘us 1. ad 2|urr. ad 2 L 2fue "3 |dff7 1)
' 2. 3 - & |2 3 210 11, 32 sa[12
1 CE O F E O T N Lo RS LS P L
4 il 7 8 4§ 93¢ I9aInf gfrz
T 61 o. 10 |4g§. 6 147. 23.170, 70' iz .
) 6. 7{ 1. 12 |6, ¥y} 213 27.240.| g, |12
) .7 8| 3. 13 7. .8] 29y 3r.3ia, os|12 - %
L 8. 9l 148, . 16 8. o 381. | 3¢.416, 106' 12
9. 10| 17. 18. ||9. 10} 483 39.¢21. ]

 QuiapuataD,Rehiccoéunt-Tale qui;i 6ccurritinﬁmqullibeqConjugatione
Tueorema IX.

Sidifferentia diametrorum Trunci fecetur inpro-
portione laterum Cylindri conjugati, & addatur pars
“refpondens diametro Bafis Cylindriad minorem, fiantq;
reGtangula,l.fub minore & maiore,II. fub minore 8 mo-
do compofita : Proportio ‘rc&anguli primi, audti tertia
parte quadrati a differentia diametrorum, ad rectangu-
lum fecundum, & proportio altitudinis Cylindriad ak

~titudinem Trunci, in voum compofitz, conftituunc

jugatt. : , | -
~ In Schemare X X1, manentibus-czteris, utprecedenti Theorema-
“te, fit BA differentiadivifa in D fic, ut ficut quadratum AGad quadratum
‘GC, ficlit AD,ad DB. Dicoproportionem re&angulifubCT, AV, vnd
‘cumtertia parre quadratia BA, adre&angulum CT,VD, & proportionem
GA ad TR ,inunum<compofitas,conflicuere pportionem corporis Tran-

rproportionem corporis Trunci ad corpus Cylindri con-

_ .xiad Cylindri coniugati corpus. Nam per X V11, primzpartis, eftutre.

Qangulum CT, VA, jun&a tertia parte quadrati de BA, ad quadratum, ,
*CT, lic corpus Trunci CTAV, ad corpus Cylindri 2quelis & infcriptil, ; erceais
(uper bafi eadem CT, Veverd quadratum CTad quadratam CG,itacorpus

. Cylindri fuper CTbali,ad corpus Cylindri 2quealti, fuperbaliCG, per
di&aadllI & XVLp, primz.Vicrgoredanguli CT,VA jun&iterdid parte
quadratide BA ,ad quadratum CG, hoceft, per VI. przmiflam,ad re&an- "
gulum CT, VA, 2quale quadrato GC: ita corpus Truaci, bafibus CT,AC,
ad corpus Cylindrizquealti. Si ergo Trancus baberetaltitudinem Cylin-

_driconiugati, fc. GA; valerethzcjam di&aproportio fola. Jamverduc

'GA , altitudo Cylindri conjugati, ad TR, altitudinem minorem ;ficCy:
Jinder coniugatus. ad Cylindrum altitudine Trunci,baGbus yfdem, pgr

““Th, XVII p,primz; & fic ctiam Truncus altitudine GA, ad truncum

coniugatum; altitudine TR, Hzcigiturelt proportionis pars all:cra-c6 L
, . fo
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Corollarium 1. & Praxis. |
“Data proportione Trunciad Cylindrum zquealtum, bafi CG, per
#miflas: data etiam proportione quadrati GA , alutudinis Cylindr, ad
quadratum TR, altitudinis trunci coniugati, quia quadratorum propor-
tionaliumradices ctiam proportionales-fuat, fed proportionis dimidiz:

quadrabimus igitur numerum, quo cffertur corpus Tranci, & faciemus, -

nt quadratum GA, ad quadratum 1 R, ficquadrarum aumen Trunci, al-
titudine GA , ad quadratum numerijulti trunci, hoceftconjugati, akitu- |
dine TR :Radix ex hoc quadratonumero, prodit numerum corporistrun-
¢i,in proportione, ut quadratum GC, valet Cylindriconjugati corpus.

. SitCAquadratum ad quadratum GA uty. ad 4. & intCT, 19.AV.20,velue
in exemplo Th, V1, 627.660, D fferentia 33. Minore ergd medietate Arithme-
tica6381n 627 du&a, addito quadrarode 627, vel toti 66cin candem 627 ducta,
addicorectangulo.ex 11 in33, conflabitur 414183,procorpore Trunci. Suprave-

B ot

%0 quadrati altitudinis cylindri conjugati, ad qdm altitudinis Trunci proportio * -

eratqug 464377 ad 448746, Sifeceris ergo, utillum ad hunc,fic quadracum numeri
erunci hic inveatiad quarcum, proveaiet 165773240994, cuius radix 407143 pro
Trunco: cim quadratum cylindri, reprgfentans cius corpus, eflet 405296. En
Truncum maiorem cylindro , plus quim parte quingentefima, cumin eadem pro- -
portione diametrorum, ied conjugatione proportionisduple, in hoc Theoremate

. propofica, Truacus eflecminorcylindro, minus quam parte termillefima.

Age verd etiam conjugationem rentemus proportionis dupla maioris.  Sit

- TC19.AV.20,& q. GCad quadratum GA,ut9ad 4, Erancfupra, Th, VII I, termini
TC641.AV780. Etquadratum GC 869088. Etquadratum GA ad quadratum TR,
utro11712ad974623. x

Ducoautem 741 in 780, & differeatiisg in partem tertiam 13, faltisque

-additis, conflatur numerus Trunci §78487. Denique huius quadrato multiplica-
toin 974623, &fadto divilo per 1011712, prodit3223 9900 7006, Ethincradix
367802 eft argumentum Truad coniugari, cim §69088 fic argumentum cylindrl, -
Truncusigitur hic, minot eft plas qaam parce fexcentefima,  Minor autem erac
in coniugationc proportionisduple, minus quam parte termillefima

Corollarium 11 |
* In coniugatione duplz prdportionis, duarum medietatum arith-
meticarum utrags fervit calculo; minor pro Tunicz corpore, maior pro
quadrato GC, & corpore cylindti coniugati, : :

R . Inhacergoconjugatione8e

Exé¢mnpla )

- -Diffesentis. Dia- s, cumetriy,  Proportione _reperitar
L3 19 20: 2§, %2, - Diametrorum {Cylinder, Truncus
3 ‘19. Diff. 3. . 19. BN 2NN T S T2 1=+
9 361, 60 399. O - 46?
4 . = 4. s 168. = 167~
1444 42T 1998, Coge 6 |age 2p4e—
P 421 ;n-l;l:mh per7io 60 7, | 360, 39—
; 228, %20 8 ] s 2—
el N
Maltiplicato 177241 per2o¢, faltodivifo ~ 5, 10, 283 782+

per 228, provenic 158362 cuius, radix 398 ~+de- &e, ‘1 - :

nique arguit corpus Trunci in ed propertions, 19, 20, ¥ 3363 3362 ++
-'ut'Cylinder conjugatus Valec3o; - B s

.' Cdtolg
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-~ Corollarium 1rr. |

In figuratione proportionis equalitatis , feu cum akitudo zquar dia-
" metrum balis,utdes funt, primd duarum medieratumarithmericarum mie
nor pro Tunica,deinde vnica medietasarithmetica pro diametro GC.' -

" Exemplum .
. . ol
1  Medi-  -aduo S ~Hocpaltoin| Reperitur
Dif. | Dia-. - Unum  -metri. proportione | Cylin: Truncug
- ~ ’ ’ . 2.0 ¢4, ‘60 '
3. 19. .20. 2. . 22 P 3 " 180. 197"-“
Vel € 38: 40. 41. 42. 4. 3 4] 378, 4o5+
' 6 38. 6. 38, - PR 648. 68 ¢~
' §- 6.] 990, J036-—
36 1444. 1400 If‘s. \ S. 7'.1 1404. 1476_,.‘
4 91444 = 7. 8| 1890. 1846—-
- 8. 9.]|"2448. 2521
9] 1437.1684. .- o
faminiwmis 35. - - - - 38, percom. diviforem 41. ,&Z 10| 3078 3160

Tunica eft 240. inferiprus Cylinder 1444. Denidi1e.20! 13328.13468
Truncusergo 1684, cuins numeri quadratom 2, 83¢- !
-85 6 multipticatum in 24, & fa&us divifus per 38. -parsminorcentefima fecuny
prodit2611972, & hincradix 1616+ procorpore, = dainexcefluctt,
“Trunci,quatium corpus'Cylindri conjugaci eft 1 558, S C
. ) o

-~ - Conlfideratio Analogie. =~
“Ha&enus fucrunt Theoremataaliquot, quibus utitur Calculusinquis
~rendz proporuoniginter Gonicum Truncuth & fuum Cylindrum conju-

~ gatum. Exhocverd calculo multa defumuntur confideratione digniffi-

ma. Nam primium per Corollarial I, & 11 1. praxesq; variasinter fe coms

paratas, apparct , non femper candemvefle proporgioncm Trunciad Cy+

dindrum, 1n vnaaliqua confugatione, fed variari cum variata proportione
Diametrorum Trunci. Erin CorollatioquidemI L, inventuseft decrefco-
¢ Truncus manente Cylindro: in Corollarioverd [ I1 crevic ITURCUS, TULe

fum manchte Cylindro. Nam ininfirga hnca exceflit Cylindrum, parte

mious centcfima, fuperius part® minus triccfima odava, ‘indetriccfims

! 'terta, & fic femper maiori, ufg;ad fummam lineam, ubs crat pars omni-
“nddecimainexceflu. Neceffcautem ¢éft, icontisuetur calculus ultenis,
“Truncum tandem fieri iterum minorem cylindro; in cadem con’ugatione.
Qyzriturergo quis Truncysin qualibet conjugatione firmaximus, quis
-item cylipdyo conjugato zqualis. - Sccandbd apparuit ex«ribus Corollarijs
-& calcule adjun&o, Viafitudinem hic aliquam eflc inter capjugationes

~proportionis duplanaioris, &1imerconjugationes; minoris..  Namin

“quaconjegatione reghat propornodapla, in ca primiun omnium, Trun-

_.cus omnis videqur minor eXiftese cylindro, hcc;in(i:n’(ilii}itcr,,ﬁc, aecy- -

linder ipfe, velpei Trancérum omnium primus, & praportio diametro-
<Tum cjus,.qug et proporuo zqualitatis, fit Truncorum omnium maxi-

gmus & fibipfezqualis; in qua verd canjugationc tegnat proportio maior

dupla,

3
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* fumma'quadratorum proportionalium, & ficiun&os
Tricates. Veverore&angulii,cam triente di¢to, ad quadrara bafium trunci,

-

ctit AvsTRrACL 0 -

- dupl&,émnciomncsietiam proximi ipfi cylindro,fenfibilicer mindfcsﬁunt

‘cylindro conjugaro :anergoviciffim jin qua proportio regnat miner dupla,

Trunci primum. cylindro evadant maiores,ulq; ad certam metam; inde -
rurfum decrefcant, fiantg; tandem cylindro fuo zquales,deinde minores;
donccrandem Truncipenitus evanefcant ,manente cyfindro conjugatio-

ms? Tertid, cum omnium coniugationum czterarum cylindn tint mi-
nores cylindro conivgationis dupla propottioneufz : crefcant vero trun-
ci aliquarum coniugationum fupra fuos cylindros coriugatos : quzritur
num hicexceflus tantus (it utzquec vel fuperer cylindrum per coniuga-
tionesomnes maximum, & fi hoc, quz fint ergo diametrorum proportio-

. T e
P A LRI

nes, inquibus truncus fat cylindro maximo zqualis? Hezcigitur fequen- B

tibusaliquot Theorematis nobis funt expedicnda, quantum quidem eius
per meam (cientiam fieri poterit : funtenim ad ztimationem & compara-

tionem deliorum cumprimis neceflatia, -

Tueorema X.

- In omni conjugatione, Trunci per augmentum

proportionis diametrorum tandem fiunt minores qua-
cum';g data quantitate folida. | |

‘ it coniugatio quzcung;,cuius proportio GGad GA:dicodaritrun-
cum, ut CT A,ciufdem coniugationis, fcilicerin quo it CT,ad TA,wtCG
ad GA, minorem quacung; propofitaquantitate folida,  Hocverdde-
monftratuclt facile, Nam minui poflunt laterafigareGT, TA, femper

manente inter eaproportione, quz cftinter GGad GA, edulgdum CT,

TAzquentjunétz dragonion CA, quandotrialatera VG, CT , [A juné&a, -
‘zquantquartum VA ,quz et proportio diametrorum CT,ad VA,quanta

potelteflein hac coniugatione , maxima: quo cafu truncus omnis ia bafin
feuin planiticm circuli VA fubfidic, Superficies verd quantacungs, minor

- e¢fomniquantitacefolida, /

Tueorema XL

‘ Cyﬁndéf 'a;qualis"Truhc'o zquealto, bafin habet \
" compofitam exduarum bafium Trunci & earum medij =
~proportionalis Trientibus fingulis, =~ - "

© . Nam re&angulum fub diametris Trunci, et 2quale qu;‘tdtatb me-

- dizproportionalis inter diametros,per y7. VI, Bucl. & duo taliare&angu-

la, vni cum quadratodifferentiz, conftituunt duo quadrata duarum d.a-
etrorum, fub quibus re@tangulacontinentur per 7, I1. Eucl. Triaergo
260 e bis go“'rc&angula. vna cum quadrato differentiz, fiint/zqua-
_3;'5'. ‘Diﬂ-'Z.Zo 4 . e S R
— “—— | bus, & mediz pportionalis.ReGangulum igicurunum,
»257-34.]"  34{cum triente quadrati differentiz,zquat tertiaa: partem

anuloa fingulorum

ficcorpustrunci ad corpora Cylindrorum zquealtori, {uper trunci bafibus,
per XVIL p. imz. Quare ctiam ut tresdicti tricntes, ad quadrata bafium,fic

Cor=- ~

lia tribus quadratis, & duarum diamettorumin bafi- -

hea 7 TS 4
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corpus trunci (& ficetiam cylindri rrunco zqualis) ad corpora Cylindros
rum {upertrunc bafibus zquealtorum. ‘Clim autem talium balesi plz, finc
ut corpora; ctiam ficerit balis cylindri,srunco zqualis,ad bafes duas truncis
itag; coriftabitex earum & medix praportionalis trientbus fingulis,
., * Claviuslib V-Geomerriz Pra&icz, cap.111. unturhoctbeoremate
.non nihil transtormato, ‘quod & fupratetigi : fed principia demoaftratio-

nis adhibetdifficiliora, necevidenter.cum meisconnexa; luciscrgo caufa
‘meis principijs uti malui, : o

" Bxemplum, Sincdiametri19-22 ,-ducutramq-einfeiplam, & infemutud:
 -eruntquadrata361. &-484'& med:um proportionale 4i8, Summa omnaium 3263,

" -cuius parssertia421 pro eorpore Trunc:, ut 361 €t corpus Cylindriminoris.

. Tueorema XIL
‘Cylindri habentis.altitudinem.eandemcum Trun-
~ corecto ;& diagonioneandem,diameter bafiscft medi
“arithmeticuminter diametros bafium Trunci,
‘Sitcylinder CEAS; diagonium’habens CA , & fuper catruncus re&us
CT AV, cuusaltitudo TR , zqualisaltitudini oylinan BAvel CS, Dico
bafiscylindri diametrum CE, medium ¢fle arithmeticunvinter CT, AV,
diametros bafium trunci. ' *Cimienim:truncus:ponatur re&us, & latera
acclivaCV, TA jzqualia, zqualesvero-ct:am EA & CS, & anguli§, B,
re@i ; quippe in fe@ione cylindn peraxem :-quare ctiam ‘VS:&TE, latcra
~ enangulorym'VSC, TEA ;crunt zqualia (Eft-autem=qualis CEipfi SA:
quantumigitut . Eexcedi¢GT, fcquantitate TE; tantum ctiam ipfa AV
- excedit AS yel CE; quaatiracc fc:zquali VS. ERigitut GE medium arith.
-meticomimnerCT,VA.q cd. B o o
T Thporema XIIL
. d ' HEOREMA AlllL C
‘Exceflus trunci, habentis candem cum'Cylindro aldi-
~tudinem, candemg; diagonion, proportionemad illum
~ habet, quam parsduodecimaquadratidifferentizad qua-
dratumdediametroCylindri, B .
" ‘Concipiaturcylinder, bifi CT.,altitudinecadem TR, quamhabet
- truncus CT AV.:ent huiuscylindriproportioad cylindrum, ‘bafi CE, altic
‘todine eadem ; quz quadrati CT -ad quadrarom'CE - &uthze quadrataad
' communiem differentiam,'fic cylindn CT,'CEad limbum ;'quem maior
- cylinder CE,minori CT circumponit. :Seddiffcrentia-quadratorum cons
- ftat re@angulis dudbus fub®CT, TE, % quadrato TE, quz cft dimidia
-differentiaCT, AV, dimidia feilicetAB,hocet AR. ~ Vic.flim cy-
lindro bafiCT ,: circumjc@a eftrunica truaci CTAYV, cuius Tupicz pros
portio_ad -irifcriprum ‘Cyhndrum CT <&t cadem, quz teanguli fub
AB, BV (vel CT) cum Triente quadrati de AB, ad quadratum ‘T,
Re&angulum verd{ub-AB, CT ot zqualeduobus re@anguhs fub ET,TC
‘quia ABcft dupla ipfius ET. . Ablaus igitur bis urem§s zqualibu: s il
‘quidem, quadratum CE maions, fuperaddic quadrate CT , quadratum
‘ P Lo d . )

D A
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AR, hoceft, quartain partem quadrati AB:Hicvero fupcradditug ci‘us'-l --
- dem quadrati AD Triens. Scd Tricns quadrantem fuperat Vicia : u..

I naigiturunciade
D ¢ , - quadrato AB plus
> ... additurhicquim
~ illic. Tanto igitur

- cylindrifuper ba.
- fi CE. Quarc
~ communi utring
cylindro {uper ba-
. fiGT addito, trii-
~ cusCTAV,cylin-
 droGEAS maiot
crit, parte dicta.
4 - . Exemplum,
S s \ - ' A~  _pTruncus habeatdia-
oW X I d metros,CT 19,AY
A SN - o - 22. Erit, ex pradi-
X - &isycylinder CTRS
S C .7 Trunco infcriprus,

N L 4* - ut 361, qucdratumy

N\ Rad B . deji9: Truncus ve=

o NN\ '. 16 CTAV addet ei .

" . , S . ~ - Tunicam. TR_A.,’
€SV, 60. dudi feilicet differentii AB, 3. & inCT. 19, & in partem fui ertiamy
1, hoceftinzo 3 ﬁet‘iuccorgus‘l'mnciGTAV 421 Medmmvcroamhme-
ticuminter 19 & 22 eft 20 femis, & habet quadratum 420 cum quadrante, pro

“corpore cylindri CE, Nam differentiz AB ; dimidium TE, fefqui, mul~
~ eiplicatum in mjnorem T@ 1o bis, creat ¢7 : idem TE fefqui, in feipfum, creat
~ dudcumquadrante, - SammalimbiTE circa TC, g9 & quadrans:quem addecy-

'~ lindro CT 361, prodit, ut ditum, 420 cum quadrante, Cylinder igitur CEAS, mi~- -

not eft Trunco CTAV, tribus quadrantibus unius, qui funt pars duodecima de quas,

. drato g, votiusdiffercacir AB 3.

‘Corollarium & Analogja.

Au&i differentia diaméttorim Trunci, mancnte altitudine & cy-

" tindrozquealto fuper cadens dt:gnio , augetur ctiam higexceffustruncia

Atqui poteftaugeri differentia AB, ufg; dum fiatzqualis medioarichmeti-
cointer diametros,, quando filicet CT in pun&um vanéfcit, VA verdfie
«duplum diametri CB,in bafi cylindri di&i: tunc enim venitur ad cerminum
truncorumomnium, {cilicdtad Conuni, ‘qui diagonion cindem ‘ habet

~ cumlatere; creante fuperfiéiem Goni. S
Talis verd Conas, alticudine cddem cum cylindro CE; bafi verd,cuius -

diameter fic dupla, utidi@um, ad diametrum cylindri-GE, eft'ad illam
Yuum cylindrum in proportione fefquitertia, Cim enim diametroram fic
proportio dupla, circulorum erit quadrupla, quare & Cylindrorum zque-

. alroram fuperijs bafibus, i cylinder; faret fuper bafi Coni. Per Th1il.&
- XVIH.p. prime, AtConicorpus,pcrIV.1lhus,c&ﬁ1§triplﬂmcylind hui-
- wsquadraadi, bafifc, & altitudincijldem, 'Lz . Hig

maior eft Tunica -
Trunci, limbo

i
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Hi"cig’iiuncrminuﬁe& , quem nullus Trencusafequitur, Nuflud
inquam truncusCylindro :zquealto, medium aritchmeticum habenti 15y
diawetro bafis, adjicit partemcorporis tertiam, :

!

- Tueorema XIV.

| ‘Cylinder =qualis Trunco & zquealtus ,’maiorcrin\ ;

jllo diagonion'ha'b'ct. | |
‘Nam per premiflam, Cylinder-eandem'habenscum illo,aut Zqua-
iem, minorcft Trunco, fizquealtus; maior igituraliquis, Trunco fcilicet

. .zqucaltoayualis;maioremctiam habet diagonion,

Tuneorema XV. .

‘Omnes ;proportiones-diametrorum Trunci, locum
habentes in coniugatione proportionis «certx, locum
“ctiam habentin coniugationeproportionismaioris.
‘Nam quia’CT, TA inqualibet conjugationc miinui poflunt, ab zqua-
~ “litate ,ufg;-dum jun&tz fianc zquales-ipfi CA :: AV yero wiciflim augeri,
ufgdum zquet AC, CV,v¢él AT, TC,CV:quibus crgdconjugationibus
* minor cft proportio AT,ad TC, maierfcilicet AT, refpe@u TCilliscuam
plus vatiari pot¢tt diametrorum CT , A¥proportio. -Omnisigitur muta-
.tio propottionisy que-vilet, ubi AT:eft parva, valet.ctiam, ubi AT cft
.faior;fed ibiubi A T eftmaior, plurcsvalemr. *
- Propterhuncigiturconeurium’Gonjygationum varisrum; injjldem
_proportionibus diametrorum ,locum habetfequensicomparatto.

~ Taeorema XVI .
‘Omnis Cylinder ,-altiormaximo, fuprreadem dia:
'gonio , habetex Cylindrismaximp humilioribus,{ocium

%bia:quélcm,'qu'cm’ﬁ,ibton‘tfgfjur_f;‘dicemus. .

- .

.. 'Nam-cum proportio bifium pcrmutara clt -proportionis altitudis

num; Oylindri squalesexifunt Relpiciaturigitur ScbemaX1X, in quo
~ it GGA Cylinder maximus, bafli CG, altimdinc GA. Sumatur altior illo
CHA, dicoinveniri humiliorem, utCB A cuius BAltitudo, fitad HA
alticudiaemprioris, utelt bafisvelquadrarumCH , adquadraum CB.
Nam ubi maius datur & mimts, ibi dagm& 2quale.. . Sed CH quadratum
" erelcitirquantivate nullagcontinué cumlineis CQ,Cl »CH,CG,CB,CP,
niq;ad quadratam diamewn CA , faciens prgparnonesomnis gencris. Vi-
<iffim altitudo, initio fumpto 3 longimdine diametri AC, decrefcitcum
lineis AQ, Al AH, AG, - B, AP, per ommes tidem propartiones, fic

- sufiat pedportio quacumd; data proportiong maior, donecalurudo abfu--

-matgr

—~—
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matur in pun&um A. Ergo ubi decrementa altitudinum AB, pracipi-
tanturper omnes proportiones, ininfinitum crefcentibus proporuonum

augmentis, ibiincrementa quadrarorum CB, magts magis minuuntur, &

~ inctementaproportionum decrefcunt. Ercum detur Cylinder humilior,
quam CHA, idem§; maior co, utelt CGA, eog; minori propettione HA
adGA, quam quadrati CGad CH: delcendendoigituc veefus B, tranlitus
eritperaliquod punum, ubi proporzio BA ad HA, quz priuserat minor,

~ (quippe plus crefcens) fiat equalis proportioni quadrat BC ad quadratum -

- HC, quippe minuscrefcens, cim priuscfetmaior, Exemplaluntin cal-
culoadTh.1IV. &V.Cylindgordquualium.- ' = o

- Turorema XVIL |
In vnaqualibet coniugatione, qu quadratum dia;
~ metrihabet minus, quam duplum quadtati alvitudinis,
- omnes Trunciab ipfo'Cylindro proximi, paulatim fiunt
Cylindroconiugato maiores, non obftante quod minui-

‘tareorum altitudo, pofteadecrefcuntiteruin,femper ad:.

huc maiores Cylindroconiugato ,quoad altitudinem ha-
buerint maiorem, quam ‘Cylinder coniugari {ubcontra,

minuselduplo quadratiHA, & Cylinder huius coniugationis CHA ; illi
' © Scheme XIX. - verdfic {ocius, hoc ¢ft zqualis cor-
oo - pore,exaliaconiugatiene, Cylindet

CBA,bafi CB ,altitudine BA. Dico
primim; omnes Truncos coniuga-
S.tionisCHA , quibus altirudo fuerit
inter HA & B A, maioresefle Cylin-
drisCHA velCBA. Naminterfo-
cios, CHA, CBA zquales,intereft
Cylinder maximus CGA, in quo
quadracum CGeft duplum quadra.
ti GA. Omues igitur Cylindri
CGA, inter-CHA & 'CBA, funt
haiores extremis ad H & B termi-

" natis, per Th. V. huius : Ethabent
ij altitedines medias inter HA &

- XI1L verd huius, Trunci 2quealti

Eytindris fuper eidem diagonio CA, funt iis maiores. Quare multd

maioresfuncextremis min_oribus adKkB .terminais.
' | o Lz . Theor

-
“

InSchemare XIX: ‘Bt’cgniugntio,invqua"quadrdtumdiametri HC

- 0BA,queémadmodum & Trunci.Per



- StEreomETRIA Do-
Tueorema XVIIL

In coniugatione proportionis duplaminoris, Trun-

-cus zqualis Cylindro coniugato, habet attitudinem, mi+
norem altitudine Cylindri, qui coniugati{ocius,cidemg;

’ éequ-aliscf’c ,:c'oniugatlonis tamen diver{z.

Nam truncus zquealtus talifocio cylindro, quiconjugato fitzqua-
lis; maior eftillo, per X I1I. Maior igiturelt etiam conjugato fuo cyline
dro. Quiigitur coniugatofuo eft zqualiscorpore, non erit ciufdem cum
illoaltitudinis. Autigituraltiorauthumilior, Non verdalticr, perXVIT,

przmiflam: Ergobumilior. Exco verd Trunci,perX hmus,ﬂ-}mt minorcs

;c_ylindmc_onj ugato, doqccxandcm ovancicant.

Corollarium.

Pofito quod dolia conftenrpuro Trunce conico duplicato: dcfiaobs
"longa, ventribus tnodicis, capaciorafunt cylindricis cidem figurz longucu-
-dine,ventre carentibus: nunquam verd fit,ut habeaat ventresaded imma-

mes & prodigos, per quoés rurfum fianc minus capacia dohjs cylindricis ;

-.cadem bgurz longitudine, :

TuHeorEMA XIX.
Tn omnibus conjugationibus Truncorum & Cy-
lindri , quibus diameter bafis minoris, eft minor femi-

duplalateris acclivis, datur bis aliqua proportio diame- -

trorum Trunci,per quam Truncus fiat zqualisCyhndro
" ex omnibusconjugationibus maximo. . -.
_ . SitGC,diameter bafis Cylindri ,ad GA altitudinem ( inhoc quidem

.Theoremate) minor quam femidupla.  Dicoinhacconjugatione duas-

.occurrere peoportiones diametrorum CT, AV, quibus pofiit fier Trun-
cus zqualis cylindro maximo, cuius diameterbafis,eft dupla ad akitudi.

nem Nam iGC minotcft femidupliipfius GA, maioreftitagyGA,quim

" fubfemitripla ipfius CA potcttitags fumialiqua minor ipd AG, quz fit

AT, &ad AT comparari TC, inea pro’Portionc, in quactAGadG :fic
. -utperpendiculum ex T, hoceft TR, fitfi ubfemitriplaipfius CA: Ettrun-
-cus ATCV et zquealtus cylindro maximo cuius diameterad altitudi-
-nemfemidupla.  Entitag; tahs trancusadhiic maior hoc cylindro maxi-
ano,perTh XITIL huius partis. Etquia, per X 1V, huius scylinder 2quan-
dus, fi fuerit Trunco zquealcus, diagonium habet maiorem : diagonum,

igitur habens minorem, fcilicet candem cum Trunco zquali futuro, de-

betrtraberealtitudinem Trunco maiorem, ut quod amifit, abbreviatione
. . ‘ T diago-



' minores.

. A : A e
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diagonij, recuperet incremento alticudinis: 1d eft, Truncus illi futurus. -
zqualis, debet ficri minotco, qui elt zqueattus cylindro maximo, fuper
€adem diagonio conftruéto.  1d autemfieri poteft duobus modis, Ere-
nim, cum Cylinderin vna qualibet conjugatione (it Truacorum omnium
principium: Sitverd in conjugationibus hic propofitis, cylinder minor cy-
Jindro maximo, eruntetiam Trunci, 2cylindro {uo conjugato. proximi,
cdq;altiores, cylindromaximominores.  Indeverdperaugmentum AB
', difterentiz diametrorum CT, AV, crefcunt, ui§; dum fiant maiores cy-
hndro maximo,utjameft demonfrarum. Inhocigiturincremento ipfius
-AB,quoad TR minor fueritaltitudineGA ,cylindn fuiconjugan, maior
verd alutudine cylindri maximi; contingit femel, Truncum zqualem fieri
cylindromaximo. Atnon crefcuntininfinitusmtruaciciufdeth conjuga-
tionis, crefcente AB, fed per X & X VI huius, itcrumdececicont:quain
variatione contingit fecundd, Truacum fiertzqualem cylindro maxino,
Et quia, qui 2qucaltus crat maximo (cuas TR fubtemitriplaipfiys AC)
maiorerat illo max' moyminorisigicur fadus alticudinis,quam cyinder ma-
ximus, fictillialiquando itcrum 2zqualis. Adhucigitur ckminuenda TA
amplius. Minurd veroTA, & cumea TC proportionalicer, minuitur
. quadratum TA : Manect vero quadratum CA ; augerurigiturre@angulum
TC,AVectduum: fed ciuslatrudo TCminuitur, utdi&umviciflim igi-
tur, & duobus quidem nominibus, augeturlongitudore@anguliAV:qua
 ratienecotfucuicyr proportiocerta TCad AV,quaulus Truncay fitzzqua.
liscylindro maxime fecundd, Quodcratdemontteandum,

Turorema XX.

‘ ‘ " TﬂlnCi Vaﬁafum CLOniUQSt;‘anllm’ candcm habcn. ‘

tesinter fe diametrorum proportioneim, quo propiusaf-

{ecuti fuerint altitudine Cylindrum f{uper cadem diago-

. nio maximum, ho¢ erant maioress quo altioresillos hoe
. STt R ,

Inopinabile&hoceft. Quisnon dixérit malorém efle Truncum,
cuiusaltitudo fitIA, trunco alio, cmusaltitudo GA : ficadem ucrig dia-
" gonios GA , cademgy proportio balium minorym ad maiores:  Arqui di-
verfumcft verum, Sitenim Cylinder maximu:,cuius CG diameer bafis,
. ad GAaltitudinem, per Th. V, femidupla : & fictruncay;, cuius diameret
" minorinGGline3, maiorin AX (continuatd) fitg; caram proportio quz=

cunp;, mediumGsmrerillasarithmeticum GC,per Th. X 11 C Uin igiuf
bafium binatum inter fe per diver(os Truncoscadem ponaturcfe propor-
tio: ent etiam differenuzearum ad medium arichmeticum proportio per
omnescadem, Accumomuistalis Truncusfuperetcylindrum zquealruay

. inproportioneVocizde uadratodiffercntiz diamerrorum rrunci,ad qua-
." dratum medj eorum arithmetici, per Th. X T11. huius; maiorigitur crie
hic exceffus trunci, uby maior cylinder. Sedeyliader CGAclt pmn;;:n_n.
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. ﬁxpétéid:cmdizgoniomaximus:etgocxccﬂusTmncihaiusfcancia dis .
&2, -critomnium reliquarum per reliquos truncos ,candem diamctrorum,
praportionem habentes, maxima. Acproinde, quamyis maior fitaltitus
dosrunciquam GA: quiatamen minor cylinder huusaltitudinis; minor. .

cuam erit truncus, - o | , ,

s Verbicaufa, fumatur proportio diametrorum trunci omnium ma-
xima, hocel,infinita, fumaturinquam Conuspro Trunco., inisomnium
. . : « truncorum,  Sit
' " GomaltitudoIA,
cuius quadratum
eft femiflis qua-
drati AC Sitg; ba-
fis cylindri CIA
~ zquealti, incaCl
zqualis altitudini
Al EtquiaClceft
~ meduianchmeti-
cumintet diame-
.Lrum wunci, ca-
sum vero altera
<t o, et igityr
reliqud » fco dia-
meter bafis Coni,
dupla ipfius GI,
" Hic igiur pro
. «<orpotrchuiusco-
ni . ducenda. efk
pars tertia de A
in quadratd du- -
~ pla Cl,quod ek -

'

quadruplum quadrati C1: duplumergo quadraiCA: . .
At Conusalius (rurfum pro trunco ciufdem proportionis diametro-
rrm) altitudinem habpas GA., cuius quadratum cft wicas de quadrato
- €A dimiliter dupla ipfius: GC, ‘habebitdiametrum bafis, quadratum
«rgd quadruplam; Eft autem quadratum GC bes quadrati AC; quatuor -
ergobefles, funtofto tertiz ;qué duplum feu fex teruias prioris cont fupe-
‘rant duabus tertijs, cum écontra illius quadratum altitudinis, femiffem ba.
. bens quadrati CA , huius altitudinis ‘quadratum , quod-cfixricns quadrati -
CA; (aperet tantum und fextaquadeatiCA. Nec hoctameén detrimentum
omneclcenfendum: quianon quadrara, fedaltitudines ipfieducuntur in
bafess imd nec altitudinesipfz, fed rrientes tantim, Maiusigitur lucrum

ggﬂ::‘,Coni in bgﬁCGloogioxi ',quam‘damnu’m in'GA alttudinebreviotis . ..
o . .Turorema . XXL & =~
7" Ex.gmnibus truncis_conjugationis ciufdem, ma-
ximaus eftille, quihaber altitudinem Cyliﬁdri.ma;;ir;}:

) NPTy
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* {abfemitriplam fcilicet Diagonii: Ab hoc vero faftigio
cateriomnes, tam quialtiores , quam qui hurruliores, i-
terumdecrelcunt. 7 o o

‘ Demonftrationem legitimam aut refutationem, fi opuseft,expedi-
anc, Sncllius, aur Adrianus Romaaus, Apollonii Belgz. * Parergon qui-

- dem efthic, & Epifagma, quod fcopum artinet libelli; cognationis tamen
caufacum precedenti hic ad fcriptum ¢ cuius imilitudo cum hoc, primam
mibifidemfecit: ecfi trunci precedentis Th, non fic coniugarti funt, ut
mos ha&enus hanc vocem ulur pavimus; fuper cadem tamé & 1pfi diagonio
funt defcripti, & habent candem inter fe proportionem baliuin: quema
admodum czteri coniugati habent candem iater {¢ proportionem dia-

_ -metri bafis minoris ad latus acclive. : R
"~ Alteradixis eft ex proprietate coniugationis cylindri maximi, & quod
in przcedentibus demonftravi, effc aliquam alditudinem trunci coniugati,
maiorem altitudine cylindri maximi, aliquamilld minorem: quarum u-"
trarumg; trunci fint zquales cylindeo maximo:illum ipfum verd, quicft 2-
quealtus maximo, truncuscylindro , corpus habere maius : & utring; tam
verfus cylindrum coniugatum ,quam verfus truncos humilimos,decrefce~
rewruncos,  Caufaigitur nullaapparet, curalibi in vicinia confiltat meta
corporisinctementorum ,quamin hacipfa. - ‘
Adde indicium calculi, Sit coniugatio, inqua diameter GI, zquet
altitudinem A, & £t huius coniugationis truncus, zquealtus cylindro /
CGA hicmaximo, fc, cuius diameter CG, femiduplaad GA altitudinem. -
Ergo minor trunci diametererit in CG, eft autem zqualis lateri acclivi,
quippeponituradidefle, urCI,ad1A. Ef igitur CF diameter minor, fe-
<aus IN , perpendicularem excentro N, in punéto F, & FA latus acchive.
- ViigiturGLad CGficCNadCF.  Sed CL eftbes deCA, & quadratum
CL quaruor nonz de quadrato C A3 & quadratum GNeft quartapars de
quadrato CA, deni§; quadratum CGefltbesde quadrato CA,  Veaatem
CL, quatuor nonz,ad beflem CG, fic pars quarta CN ad CFtres o&avas.
Prgo quadratnm CF erunt tres o&avz quadrati CA:tantum verdeft etiam .
quadratum aleitudinis A,  Ablatzignurireso®avede quadrato C4, re.  2c v wver
- linquunt quings o&avas, re&tangulo fub CF diametro minorc & oppofita =~
~ diametro maiore, quz cum AX coincidit, excurrens ulera X, Cum ergo
~quadratum CF, & re&angulam diametrorum CF & maioris, habeantla-
* eitudinem eandem CF'; longitudines carum cruntut planaipfa, feiliceruc.
triaad quing;, Hzceft igicur proportiodiametrorum trunciqui ex has
~ conibigationeeft zquealtus cylindro maximo. Qudre, per XIllhuius, ut
quadratum 1 5, medii corum arithmeuici +,(c. ipfius - ,ad Vociam qua-
drati 4, differentiz diametrorum :, (vncia verode 4 efturiens) fic corpus
eylindri CGA maximiad exceffum CFA trunci zquealti: truncus ergd ex-
cedit cylindrum maximum triente unius {edecimz, feu parte quadrogefi- -
“mao&av] corporiscylindri ‘GA, Quzraturig tur proportio cylhindri ma-
- ximiCGAadcylindrum coniugarum Cta.  Fit quadracum bafis CI, feaiifs
- fisquadrati CAs fed quadratum G, eftbes quadran € 4 : quareproportio -
¢ » baliumGI adg&it 3ad ;. Vicifim quadraium al»t/ittudinig 1acit femiflis,
. N o ' M qua:

¢
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quadratum altitudinis G 1 éft triens quadrati CA: proportio igitur quadra-
~torum, 1AadGAcftcaquzz.adz.vel quzoad ¢ ipfarumigiturlincarum
1Aad GA pportiocft dimidia,fc. qug 70000 ad 24495- vel huiusad 20000.
Componitur.autem proportio corporumcx propottione bafis & propor-
. tionealtitudinum. Dudisigiturin fe mutuoterminis analogis, proportio
cyhndriCIA ad cylindrum CGA, pveniteadem, qug 0000ad 9798-- Supra
Theor. 111, Columnarumex his conjugationibus, propottio erat quz
2828-ad3080+ Quodfihuncnumerum cylindri-CGA , commutoin )6,
{fcuin 4 trientes, numerum priorem, eritinhac proportione numeruscy-
dindri CIA a4 Bt ergocylinder CIA ,ad truncum C FA conjugatum,, ut
' .44ad.i9,&truncus maior parte pauloplusnoni. Id vero confonum eft
huic Theoremati& Corollario 11 1. Th.I X. huius partis; ibi enim cum cf-
~{erproportiodiametrorum, quzz ad 3, hocelt quz 20.ad 70, truncus ex-
cedebat parte paulo plus undecima, crefcens: crevit igitur ufg; dum eflec
proportio qu 3. ady ,idelt;quz g ad 30, tunc maximeé wuncus cxceflic
parte plusnond, uthicprobatum.  Vlterius, quandofuitproportio, quz
j-ad 2. bocelt quz jsad 30, truncus iterum decrevit, ut excederet parte
tantum nona, ‘Quod igitur in vna conjugatione fit, uttrancus zquealtus
. -cylindro maximo , plurimum excrefcat fuper cylindrum conjugatum, id

.inomnibus fiericonfentancumeft, ‘ " .

- TurorEma XXIL

Inconjugationibus, qua quadratrim diametri habent
duplum quadrari altitudinis auc maius,trunciomnesfunt
minores cylindro maximo,conjugato{cilicet fuo:& hoc

tantoplus , quantorecefserimus a proportione dupla.

~ InSchemate XIX, it CGA, conjugatio proportionis duplz qua drasi
'CGadq.GA, & itGA pportionis minoris, & {ubcontrarij cylindtiad H &
- B:funtigitur omnes cylindri inter H & B, & proindectiam trunciillis 2-
-quealti ,maiores cylindroad H vel B terminato, & pauloinfraB ulgin A,
omnestrunci minorescylindris H& B, per XV, & XVI premiffas, -
- Quopropiusvero fueritH ipliG, hoc etiam propius erit Bipl G, &
hocminorarcus HB, in quotrunci maiores: tandem ergo cylinder CGA
cftidem,iple & fuus fubcontrarius,vicem & H & B fultinens.Quemadmo-
dumigitur omnes cylindri poft B,minores funtipfo I,& trunciomnes pau-
loinfra B,ficeuid hicomnes cylindripoftG,& cum ijs trunci zquealti,erunt
minoresipfo CGA conjugato, QuodenimiillictruncinoninBfed paulo
infra B in¢ipiunt ¢ vadere minores; caufactt, quiainipfo Bdatur cylindro
truncus zqucaltus, conjugationis CIA, AthicinipfoG,non datur truncus:
.cylindrozquealtus ex conjugatione CGA; primiigitur a Cylindro CGA
trunci, ftatim funt bumilioreslineaGA , plus amittentes per altitudinem,
‘quamacquirant per adje&tionem trientis. o -
Badem analogiaapparet ctiam fic, Namltrunci conjugationis hujas,
omnesab iplo Cylindro, funtillo humiliores, quippe conjugationis fuz
capite, Qui cum fitipfe Cylindrorum maximus, omnes igitur ei conjugati
Trynci funt eo ordine minores,per Th: XXI, quo ordine abfuntab alticu-
dineillius: maximusigiturinterillos Cylinder ipfe: quippe feipfum, folus
interilles, zquans altitudine, ‘ ‘ - Hze
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" “Hze eft demeonftratio inconvincibilis per analogiam, fed qui?
Geometrz minus aflucfecerunt fc ad analogias, age operoforem & plan®
e . , _— ~ Geometrica ten-
p . - temus: demon-
' _ ftrationem, revo-
,cato  Schemate
XXI: In quofit -
cruncus CTAV,
. €BjugatiGisCGA:
.& continuctur
CT, donec fecet
circulum in E:
- connc&anturque
-pun&a BA, cy-
linder ergo CEA
minor cf cylin-

droCGA,perTh, -
V. Eivero zque-
7 altuseft Truncus
CTAY, ex con-
ftru&ione, quia -
EA,TR,zquales. -
- Maior cft igitur
. cruncus cylindro
_ " o . CEA trientequa-
A Y - i dragi deAR, per
XIILptzmjfam. Probandum cft, proportionem GA ad AR maiorem
eflet, quam praportionem quadrati CE cum triente quadrati AR vel ET,
adquadratum CG; fic uecylipder CEA plus amiferit per humihitatem BA,
quam lucratus et per tricntem quadrati ET. Primum itad; quadrarum

TR vel AEminuscft quadrato TA, ipfo guadratototo AR,

- Sed& quadratum CE minus eft quadrato CE cumtrienté quadrati
- AR,ipfohoctriente quadrati AR, Differentiam igiturillicintertermi=
nosfacitaliqua quantitas, queeft tripla quantitatis, quz hicterminos dif-
ferrefacit.  Etfunt praterea hitermini maioresduplis illorum termina-
rum. Nam cim quadratym CG fir duplum quadrati AG, hic quadra-
zum CE, maiuseft quadrato CG, & quadratum AE, minus quadrato GA,
_Cimauteminteraliquos tesminas uk 24, 2¢. differentiam facic aliqua quan=
titas, Ut ), ciusvero quantitacis triplum, ut z,differentiam facitinter termi-
-nos,minores dimidis,vel {alt¢m pofteriorem po@terioris dimidinm;utinres
30+ )3- proportio minotum termjnorum, cft maior fextupla proportionis -
maiorum; ut yo ad )3, vel20ad 26, preportionem habet maiorem, quim
foxtuplam proportionis 2¢ ad 26: & multoclet maior, fictiam pofterior
xerminus 13 @inor fuiffec dimidio pofterioris 26,  Manente enim
zquali diﬂ"etcn;ia, que minores fiunt termini, hoc magisaugerar propo,i'-
~¢io, Eftergo proportio quadran TA ad qhadratum%& vel EA, max‘cjf
dex tupli proportionis quadratorum CE & uicntis de AR, adCE, ™ Ipfa~
’. i atort _ M2 _ rum

’

.
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ruth igiturlinearim TA ad TR vel EA, proportio et maioz'tripla quadra..
torum CE & wrientis de AR ad quadracum CE. - .

Eodemmedodemonftrabimus ctnan,,quadratumchEiﬂ ﬁnadra- -

+um CG minorem habere proportionem ,,quam re@as GAad AT, Nam

quadratum CG' eft zquale re@angulo BVD, divia BA in D, ucfic
AD dimidium.ipfius DB ,{icutquadratum AG dimidium eftipfius GC,per
Th. V1L haius, - Sed CEclt mediumarithmeticuminter VB & VA, per

Th XL bus. Ergoquadratum CEzquatre&angulum BVA totum, & -

inluperquadratum AR, dimidiz ipius AB: fiergo ad BV vel CT adijciatur

fatallclogtammum »zquale quadrato AR ,accederad VA, latitudo paral-

clogtammi,quzfic AH, QuadraiumgiturCE zquale cric re@angulo -

BVH. Sed & quadratum CG erat gqualere&angulo BVD. Ergo ut HV:
ad VD,fic quadratum EC,ad quadratum CG. DicoHVad VD proportioe
nem efleminorem,quam DV ad VB. Eft enim BD duplaipfiusDA,&BA
-duplaipfius AR : ergo ctiam AD duplaipfius DR ; quodfi AH zqualis ef-
fctipfi AD je0; zqualis HDipfi DB : tamen minor eflet HV ad VD,quam
- DVad VB:lamverdé AH oft minor quim AD, adeogs ctiam migorquam
DR,  Nam quadratum CT vel VB femper maius eft duploipfius BA,
per Th.X. huius. Namficfetduplum, aluitudo truncieflecnulla, corpus
-nullumefemper igitur.quadratum VB eft maius o&uplo ipfius quadrati
‘AR, Cumigitur intcontinue proportionales, VB, AR, AH. ~rir .tiam
ipfa re&a’VB fempermaior o&uploipfius AH, acproinde Al-medium
proportionaleinter AH ), & BV 8 —+, Qualiumigiturcft AR ndixdeg—+

 qaliumAHeft).” Sedradix de geftinter2 & 3, in altitudine truncinulla, 3

corpore nullo;& titofit,vel in minimaalritudinetrupei;utex g fiat 9, quan-
- doradixciuseft3, &inaltitudinibus maioribus femper maior. Ergo AH
-ubi maxima,inter dimidiam & tortiam pastemipGus AR confiftic, fitgs,per
-augmentum altitudinis truncorum conjugatorum , quacung parte 1pfius
AR miner, ficuttandem cumipfa AB evanefcente (truncoin merum cy-
lindrum tranfeunce) fiatinfivicz parvitatis portiode AR.- Atqui i abigs
AH cflet, proportio AV ad VD effet minor dimidia ipfius DV ad VB, quia

AD cftdimidiumipfius DB: & cim proportio DV ad VB firduplaipfarum

LSRN

‘GC adCT ,vel GA ad AT : ¢rgo fiabig; AH effet, proportio AVad VD,, . |
‘& ficetiam quadratum EC ad quadrasim CG, femper eflet1a minori pr_‘o_f- i

~ “portionc,quam re&z2GAadAT. -
"~ Cimauteminter AR & AH, per diverfos truncos, fint omnisgeneris
pportioncs-fiealicubi,fc. in truncisproxime &quealtis cylindro,utAH noty
“tantumadsjciat, ut propestio HV ad 'V A zquet proportionecm GAad A T.
‘& tuncrescit cerea, duocnim clementa funt pro'pbrtio‘nls GAad AE,alue-
- tumATad EA vel TR, alterum'GA ad AT, duobus clementis proportiio-
‘ms, quadrati GE cum triente quadrati AR ;ad 'quadratum GC, ' ~gula fine

- -gulismaiora;, © , , ‘
. In wuncisigitur proximis & cylindre conjugato decrevi: altitudo
~ *fnaiori praportione, quam qua crevit bafis tylindri , 2quandis cruncunas
‘atghoc folum demonftrandum fuit,dato eniminitio trancorum cylindro
mdoost, deinceps trunci continué minuuncur, doncc evaneicant, Scquen-

tcs

- &
. ]
.
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tes tamen cafus pertinent ad demonfrationis maiorem evidentiam. . -
Velaquatur proportio HV ad VD proporcioni GA ad AT, in truncis
humilioribus; & fic proportionum di&arum elementa pofteriora ,funt -
* . qualia, fed priora adhiic inzqualia, & plus triplo maiorexceflusre@z AT
fuper TR in comparationecum TR, quam triens quadrati AR ,in compa-
ratione cum quadrato GE, & id fine compenfatione; tota igituraldtudi-
num proportio , adhiic maioreft proportione altitudinis baliam. .
Veldenig; fuperat proportio HV ad VB, proportionem GA ad AT,

fed intruncisadhuc humdioribus, quando CElonga cfficitur, TR breviss

abiquadratum AR 'magis magis§; zquatur quadrato TR, id§; tandem fu,

perat, magnam cfficiens proportionem inter TR & TA; quz quidem fta-
tim initio ,'& {emper ,cft maior triplo proportionisinter quadrata CE cum -

- eriente quadrati AR ,& inter folitarium quadratum CE:cum econtratricns

quadran RA,non in eodem proportiopis incremento, augeat quadratum

- CE, quippe hocipfum per fe crefcens. Etcum cito fiat, ut elemeatum pro-

pertionisaltitudinum, quod et proportio AT ad TR ; flat maidg tertia par- -

te proportionis GA ad AT:cx co deinceps femper fit, ut exceflusclemen-
ti huiusin proportionealtitudinum, aon tantum compenfet, fed etiam fu-
perctmagis magisg; cxceflum elemeniillius , in proportione bafium : Hic
enim totus as crefcens quadrati AR ,auget proportionem terminorum mi-

norum & decrefcentium; illictriens Gltem, zqualiter crefcens, auget pro- -

portioncm terminorum maiorum & crefcentium,  Plusigitur hicpoteft

proportionis augmendi pars tertia, quam illic totum proportionis aug-

mentum. _ y o ‘
. Hzcigitur deilla conjugatione fuerunt demontftranda, in quaqua-

dratum GG, duplum cft quadrati GA. Quod fi quadratii CG fuerit maius

duplp illius; multeiftaomania magisobtincnt. Nam quod analogiam atti-
net, Truncorum talium cylindri zqueala , (in Sch, XIX. CBA.) funtz-
ualium fed altiorum cylindrorii CH A {ubcoatrarij,de quibus Th. X VI L

emonftratum, quod trunci ab illisincipiant fieriminores, etiamij, qui

cylindros altos CHA conjugatos habent: quanto magis illi, quifunt cum
hisillorum fubcontrarijs CBA , conjugationisciufdem, & qui hic demum
oriuntur, primo ortu fadi humiliores conjugato cylindro CBA,

-, Iamverd quodreliquam domonfirationemm concernic : cimin Sches
mate X X I, cylindriipfi, conjugationum capita, ponantur humilioresefle

¢ylindro GA : crefcit sgiturinijs CG, fed incrementis decrefcentibus; mi-

‘nuitur GA fed decrementis crefcentibus. Diminutd verd GA & fecundum

. eam&TA, ctiam AB differentia diametrorum, licer crefcentium, cref-

cit,fedincrementis decrecentibus,per Th. X, huius Fitigitur diminutio |

corporis cylindri conjugati , pet curtationem ipfius TR, ma}lgna » quippe &

fecundum bafin CG magnam,& fecundum differentiamipium TR& AG
multo maiorem ; appoficio verd ad corpus cylindri coniugati, fecundury

“Trientem quadrati AR , & augmentum quadrati CE per BA, fic parva 8¢
minoris zltimationis. Retexat, qui vult,omniademonftrationis przmifie

elementaadhunc modum; invenictnon minus lucis,quamfupraTh. IX,

“hujus, ex calchloemicuit, fuperhuius partisveritate, ~ *
' e M3 - - Corola

2}
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- Corollarium. -
Pofito, quod dolia Vinaria conftent truncisconicispuris, inijsqui-
dem, quz curtafunt, venter omnis diminuit zimationem capacitatis; in
- Auftriacis vero perindefere e, five ventrem habeant, five cylindricant
. figuram propiusimitentur : quia nunquam -ufu venit, Utventer in tantam
excrefcat amplitudinem, ut-habeat profunditatem duplam diametri or-
bislignei: quo cafu fane, per-Corollatiaad Th. IX, amitteret plusquim
quartam partem,  -Sed nec dnqudm profunditas fir fefquialtera diamerri
orbislignei, quo cafu venter amitterer partem circitertricefimam.  Acfa
- fefquitertia, qirod valde infolens, jamattenuatum et damnum ventns ad
partem {eptuagefimam. - ‘ ' . e
~ Atghzceft alterailla, & nobiliflima quidem pro-
prietasdolijAuftriaci, Sicucenim Th. V, nibil magnum potuit cinocere
-variata nonnihil figura per errorem artificis, propterea, quod Lege &
‘Moreducibus , ad iguram emnium capaciflimam afpiravicartifex, inci-
densin figuras capaciflimz proximas, in quibus, ut proximis, defectus, ex
klciibus circuli ;non eft oblervabilis interinitia : ficnunc etiamnihil feré
in

oc dolio variatventeramplus an ftri¢tus, res cumprimis grata epificis -~

gquianonitafacile elt, ut proportionemtabularumad orbes, fic ventris am-
- _plitudinem pro lubitu exprignere: nec ad amuflim przvidet, quantus dolij
venter fit evafurus,redigereturg;in anguftum, filex amplitudinem certam
ventrium prefcriberet.  Quodigitur lege talitam molefta non eftopus,
. did commoditati proportionis Tabularumad Orbes, quamobfervat Au<
diria,acceptumeftferendum, - ' o

- THeor. XXIIL Problema GEeo-
- ... metrispropofitum. .
~ Daraproportione diametrorum Trunci, coniuga- )
‘tionem invenire, in «qua talis truncus zquet Cylin-
drumconjugationismaxime. I
. -Primiminipfa conjugatione Cylindri maximi, jam truncus omnis,
- & fic ctiam truncus datam habens proportionem diametrorum, et minor

.¢ylindro maximo, per Th, XXI. huius. Ergo coniugatio quzfita, eft fupra -
G,conjugationem cylindri maximi,verfus conjugationé trunci,maximo z-

:quealti, datam diametrorum proportionem habentis. ¥Vefieruncus zque-

-altus cylindro maximo CGA, fuerit CFA , & conjugatus ei cylinder CIA,
_Fuerit verd ctiamin conjugatione CGA,truncus CT A, & Fuerit, ut CFad
~diametrum oppofitam parallelam per AX, fic etiam CTad AV, corpus
.rrunci CT A, conjugationis G, minuscrit cylindro maximoCGA, Con-

_iugatio ergo quzfita cadet fupra conjugationem'G, verfusI. Quarequz- -

s truncus habebit altitudinery maivremrquam GA, Et ¢ylindri zqués

A
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alt” liameter bafis, quz medium ct arithmeticumincer diametrostrunci
quéfiri ,longitudinem habebitminorem quam CG. Dico conjugationemn
~ quzfitam eflc ctiam ultral, & altitudinem trunci quafitimaiorem quam

Al, quod mirum videatur. Nam quiadatur proportiodiametrorum trun~
~ ci,{cmperetiam datur carum proportio ad medipm {uum arithmerticum.
VtigiturCF ad CG, ficeritetiam quezfiti trunci diameter minor, ad {ui - -
- quenlti cylindri diametrum. Atqui minor heceft,quam GG, & remotior ab
A ‘ninorigiturctiamilla, quam CF,& remotiorab A:minorergo propor-

. v~ -adFA,vel Clad IA,quam diametri trunci quzfiti adlatus fuum accli-
v ceft, drametri cylindri conjugau ad fuam altitudinem. Maior erga
(""" econiugationisalticudo, quam AT, minor diameter, quam IC. Ha-
& "“:sdemonltratio : reliquum huius Problematis Adriano Romano, &
& . aliuseft, cui Geberplacer, expediendum tran{mtrto. ‘

~ Cum enim truncus omnis fic maior cylindro fuo zquealro , ifi pro-
“or.ioue Vncizde quadrato differentiz diametrorum, ad quadratum dia-

. .icylindrizquealti : Quare quadratum CA ficjubemur dividere,uc

' . vna,aucta portione per differentiam diametrorumdara , & dutta in
- 18 partis aleerius, 2zquet quadratum CG, dudtum in re&am GA.
- aiultushacde re Geber, refpondit ex Cofla fua, inveniendam altitu-
" em tantam, ut,tribus poftillam continue proportionahbusexittenti-
. yir proportione ,utettipfaad CA, primzaliqua certamultitudo,2zquer
“ 'm numecrum abfolutum, cumahqua certa multitudine tertidgrums
"~ smodi verd zquationes in Geometria adhuc quazrunt cofliftz, nec, -

Tt iudicc,‘invcnicntupquam, /
‘Trueor XXIV.ProblemaGeo-
, metris propofitum. .

- Dara coniugatione, in qua quadratum dianietri in
bafi Cylindri,minus eft duplo quadratialtitudinis, inve-

‘nire proportiones duas diametrorum, quz Truncos con-~

1gationis eiufdem efficiat zquales Cylindro maximo.
- Data fic coniugatio CIA, in qua quadratum CI, minus fic duplo
uadrati [A, oportet invenire truncorum"coniugatorum diametros, a+
quantium cylindrum CGA maximum. Erit igitur altitudo trunci unius,
maior quam GA altitudo cylindri maximi,alterius minor, per X X I, huius.
Per confequensigitur, illiusproportio diametrorum erit minor propertio-.
~ nediametrorum zquealti cylindro CAG maximo, huiusmaior : uterg
" {uum habebitcylindrum zquealtum: quinon erunt fubcontrarii ipfi - fed
fubcontrariis proximi: quia ficflent fubcontrarii, eflent zquales, per XVI
huius. Accum illorum trunci fint proportionis inzqualis diametrorund,
quippe in e2dem coniugatione diverfas habentes altitudines; inzquales
igituradjiccrent vacias quadracorum, differcntiis fuis,per X I IT huius:itags.
- trunciipfi ficrentinzquales, Atrequirimus zquales, utrumg; quippe unf
CGA zqualem, : B : Haée-

< } . '
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Habtenus demonfiratio : reliquum Coffiftz conficiant, Dataenim
«efto CF, quz quzritur: daturigitur & FA ex conjugatione , & quadrarum

, eius: quare & tc&tangulum diametrorum , & hoc divifo per datam CF dia-

metrum minorem, etiam diameter maior: quare nota crit& differentia
' maioris-& minoris, & eius quadrati vncia, & quadrans; quo fubtra&toi
quadrato AF, reftabit quadratum altitudinis; quod cum quadrato GA.
comparatum, oftendetcorporum proportionispartcmunam.  Sicdata
.trig;diametro, datur cylindri,qui babet trunci CF A altitudinem, diame-
terbafis, erus fc: quadratum, per X 1 1 huius: cuiadje@a Vacia prius in ven-

ta, facitcompofitum, quod cum quadrato CG comparatum,oftendet cor- -

porum :proportionis partem altcram: Oportet verd partes iftas propor-

tionis corporlim, efle fubcontrari¢ zquales, utinunum conflatz confti-

tuant proportioncm zqualitatis, : ,
Tollite Coffiftz, quam fixi, crucem ingenij, & me{equimini : in-
_ venictis, nifi me averfarefpexit Minerva, continué proportionalium pri-
masfecundas & quintas, zquari numero abfoluto cum proportionaliuaa
tertijs & quartis, cerro quibusg; numero fumptis.  Nec igitur Geometri-
cacft zquatio, fed tochaltica Nic. Raimari Vrfi, autmechanica lufti Byr-

gij : necproblema, qualia Pappus ex morcantiquorum, Planaappellavie,

ideft, abfolute Geometrica & fcientifica; fed folidum, &cuimconditione
Geometricum, datis {c. duabus medijs, continue proportionalibus, quod
explicatum fcientificum habetnullum. Et praterea non unactt refolutio
huius zquationis: demonftratum enim ¢ft, Truncos huiusmodicfle duos.

TaeorEMA XXV.

*Si diverfarum conjugationum Trunci habuerint

. eandeminterfe proportionem diametrorum, conftituti

- {uper eadem dia%omo; proportio corporum erit com=-
‘pofitacx tribus clementis, ex proportione Cylindrorum
coniugationis , & ex proportionibus Cylindricuiusg; ad

fuum Truncum conjugatum, prioris quidem Cylindri .

everfa, pofterioris vero dire&a.

SittruncusCFA, conjugationis CIA, truncus verd CTA, conjuga~
tionis GGA, fuper - cadem diagonio CA ;& habeat fe CF ad diametrum
- maiorem per AX prolongatam, ficut fc habetCT ad AV ; dico corporis

CFA proportionem adcerpus CTA trunci, compofitam effe ex progot.-

‘tionibus rribus, ), CIAadGGA ,2. CRAad CIA, 3, 'GGAadCTA.,
plex et fubfumptio ad axiomartritiffimum,quod quatuor quantitatibus or-
dine callocatis,proportio primzad quartam, fit compofita ex proportioni-
businterje&is : tantum in collocatione cautio etadhibenda: quia?nim de
proportione fatagimus truncorum inter fe, oportet truncorum alterum
collacare loco quarto, alteruni loco primo, cylindros in medio,cui§; fuum
coniugatum proximum, NamperCoroll,adTh, 111, columparum .r&
: i o : fic

ime
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Sicetiam cylindrorum datur proportio, fc. CIA 2d CGA. Sédpcr ThiX,

datur proportioeverfaCIA adCFA, falicet CFAad CIA, & proportio di-

rectaGGA ad CTA : date verd proportionis corporibus deinceps colloca-’

tis, refultatdiaferies, ‘

~ Corollarium & Praxis.

- Rite collocatis terminis, quibus exprimuatur propottiones tres,

multiplica tresantecedentes, duosiater fe & fa&umin tertium; fic etiam

age cum tribus confequentibus, & comprehendent, qui prodeunt,ptopor-
uonem quzfitam, ' ' ' K

‘S1c CIA conjugatio zqua!ic‘atfs » CGA conjugatio prcPoitionis{ém}duplc'

!

lincarim, duple quadratorum. Eftigitur in Coretlario Th. 111, proporrio CIA -

ad CGA ut2828 ad 3080. vel 1or ad 110, In Corollario vero I'ad Th.1X. cum eft
proportio diamctrorum, qua 1 ad 2): Truncus eftad cylindrorum priorem CIA uc.

6oad ¢4,hoceltuc 10.ad9. in Corollaripalcero, cumefteadem proportio dia- -
'metrorum quz 1.ad 2 cylinder pofteriar CFA eft ad Truncumuc 1§ ad 21—+, Ergd

T'runcus, Cylindri. Trunc®. Termini Antcc. 10, 101, 15.fadus 19150 Truncos CFA

10— 9. {1g—11—~+ - ' confeq. 9.110.11—+fa&’10800—+Tr. CTA;

101~—110 " Iamirimis, ot so§ ad 363 —+fic Truncus CFAad Tr.CTA,

\

. Corollarium 1r.

In conjugationibus /Equalitatis & duplz quadeatorum vel femidu:

plzlincarum propertionis, ratio corporum per diver(as diametrorum pro-
portionescttifta,

In Proportione | Truncus zqualitatis - -
" -diamctrorum :
- N A {fuperacplustriente L.
2. 3 fuperat nonadecima 4 .
3 4 eqaliseft Trunco alteri -
, 4. ¢ deficicparce gada. -
. 5. 6 deficitparte26ta.
. 6. 7 | deficitparte2;tia
L 7. 8 deficicparte2oma ‘
. 8.:9 | deficitparte18va ' ' A
9. 10- .| deficitparte17ma .

-principium ,deficiatpartc vadecima. . . -

~ ~-Inproportiombus verd. iametrorum maioribus: ptz‘vci'tiwr’_t‘i.fur(.‘
wusconiugarionis duplz, cvancfcondo. P

[ o ' v

..~ ;Pofito,doljacflcex puris trpincis Conicis duplicatis,f éndem habues

- Jintproportionem diametrosumy ;capacius plerumg; eft, quod Auftriacam
- figuragh, proportionis {c. femiduplz diametri orbis lignei ad dimidiam

4abulatum Jongirydinem s guim Rhenenle,quod zqualen haber diame-

#rum dimidiz ggbularum longitadini. | ' Rariffimé verd & forte nunquam
e A S )

-

v

» B ~

. Exindeconginué plus deficit, ufg; dum cylinder, cSﬁoifuﬁ 6nﬁﬁium :
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fit, ue zquentur capacitate; quiavix vaquam profunditates ventriumad
', diametrum orbis hignei,attigunt proportionem fefquitertiam, . '

" Ha&enusdefiguta Dol Auftniaci,fequitur, '

- Devirgacubicaeciufg; certitudine.
- Turorema XXVI.

In dolijs, qu funtinter fe figurafimilis. propoitié)

- apacitatameftriplaad proportionemillarum longitu- -

- dinum, quz funt ab-orificio fummo, ad imum calcem

alterutrius Orbislignei. - | -

‘Sintddlizdiverfzmagnituélinis.’fpecie‘e‘aﬂém'SGQ\I(T,)(GCZ,.-qu& :

rumor:ficiaOA, dametri orbium ligncorum QK, ST&'GC; XZ, co-
T . Schema XXl l : ' ’l'um(,li ima

. T,K&.Z.C,
(¥ longitudlines
7\}\1;EP.().OT2.
' quales, fic&e

0 AC,AZ Di.
co, capucita-
- tes  doliord,

| —— ] — ‘\ i
: m%\ T — -
- DTLWNW=

——

N

ropottione
ngl:udwu

OK,AC. A-
- gantur ¢anim

= "Wng

D).

<
L

- 0aOV,AY,
23 parallela or-

. € bibusligneis,

* & - fint duo
ﬁ/ ! trunci Conie
ST e . ‘ ¥y - i, SV& VQ,
 6cXY, & YGinterlelimiles, ‘Quzigtrut deproportione ditmidiorum do-
Yiorum funtvera, Mactiam dedoplicatisctumt vera. Sint igitue propofire
figurz nv'KQ_AYCG,”corii'ci't'run'ci«,'ﬂnttp‘lmeu‘ﬁfg&t@um 0Q, VK, &
AG, YC. Diametri Bafium mito-um QK ; GC, diatwetri bafium maiotum

M))))

WWI
' ))))J{} ALINHIES

s

- OV,AY;&0Qxv, AGCY feliones quadtilaterz ﬁgurgrum per fuos

axes, fimilesinter (e, carumd; diagonij 0Ky AC,

o Brgbcum‘ﬁgurz‘.ﬁniﬂcs;ﬁn&dfc’ibvicem‘itmip“apmponieﬂéanaé ,

| logorum laterum, ‘erit praportionis AG laterisad OQlarus, aut GC4éide

metri, ad QX didmetrum wipla, proportio GY corporis ad QV corpus,

At in higuris planis tnlateris AGC & (“o\ﬁ(rﬁmilibgs, ut GCad analngurh
‘QK.» vel utAGad analogum OQ, ficcdam diagomios ACad ana‘lﬁ:g‘:i:

~effe in cripla

perO.Apla.

- i em——— e—a——
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diagonion OX, Quarcetiam proportionis AC. longntudmns ad OK longi-

- cudinem tripla clt, proportioGY corporisad QV corpus: & ficeuam to-

' nusGZaolnjadtotqul:dollum. ‘
Corollarium 1 &ﬁrué’tumvu‘ga‘c

‘Manifeftam hinc cft, {ivirgamenforia dividatur in partes zqualcs :
“tantas; ut prima & infimaillarum fitlongitudo OK dolioli , quod capit A m-
phoram unam:ad fingulas vero partium zqualiumadjciantur numeri,qui
~ funtinter feintriplicata proporuone numerorum divilionis zquabilis, ni-
" mirumad finem prime pattis Vnitas, ad finem partium ~, numerus 8, ad
“z+Numerus 27.ad 1. Numerussg ,ad « Numerus )2y, & fic confcqucntcr,
& numerireliqui, qui caduntinter hos cubicos , ordinentur in fpaciainter-
media; ficut pars fecunda fubdividacur in patuculas 7 alias, non zqualcs,
{ed propertionales, quibusapponi poflintnumeriz. 3. 4.5. ¢. 7, medijin-
ter ). & g. & fic de caresis : quod Virgain dolium riteimmiffa, numeriad
quosulg pertingit interior rabulz fuperficies OA, principiovirgz inK,C
~ vel T, Z ftante, fint indices Amphorarum, quas capitdolum, propottio-
_ “pisnimirum ¢cius,quam habct doliam, verbi cauﬁ\,GZ ad dolmeI' Am-
__phorzunius. o

Corollarium 11

- Eodemrecidic rcs, quod quidamin triangulo AGC, prolaterc AC
metiunturlaterum AG, G C {fummam, pro virga cxrcumgcﬁantcshmbum
€X pergamena convolutum/ amphorarum numeros eadem lege inferip- -

- tum, cuiuscvoluti principiumapud calcem C affigunt, longitudinem aC
inG & porrdad A cxtendunt, de notaciusquztetigentpunctum A, pro-
nunciantes numerum amphoraram, Nam marginis apud G, procurren~
tem longitudinen, & circulorum ligneorum, viminibus revin&orum,ta-

_bularumqs & orbi: 1:ignei GC craflitiem, quam amplcétuntur circumducty
Jimbi, przfupponum peromniadoliafimilem. ‘

 THEOREMA XXVII

* Etiamfi binz medletatcsdolq Auftriaci non plane
* Fuerint fimiles , fed orbium ligneorum aleer paulo mi-
nor& angufhorrchquo dummodo longxtudo In men-
Toria fiteadem. , infenfibilis erit capacitatum in vtraquc

"medietate differentia.

.. - Di¢tum enim c(t in Corollario ad Theor. V. fecundz partis, do-
-lium: Auftriacum verfaricirca figurationem capaciffimam, d qua figa-
rationes omncs ad Jarus ucrumque, hoc eft, dolia ram lom-glora quam N

breviora Auﬂnaco,omma fint minus capacia, quim Auftnacum,
: N2 . In
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Inijs verd articalis, in quibusa minovi 2d maximum iterumé; ad minus fit

iputario, lege aliquacirculi, femper cft aliquoufq; infentibilis illadifferen-
tia. ‘Quodigitur verum et de dolijs integris, candem habentibus diago-

_mon:idetiam verum erit de brisuniusdolijtruncis, utde AY X, AYGsuz -

«etli orbiumalter,pusaGC, fuctit minorrelique XZ3 dummodd AC, AZ
-zquales,capacitas tamendit utringsad omnemdentibilitarem 2qualis,

Tueorema XXVIIL

At fi longitudo virgz per utrumg; dolij truncum

non fit zqualis, quod ufu venit ¢ tmedium . propor-
tionaleinter utramg; virgzlongitudinem, ideft medius
numetusmter duos.abura & abaltera medietate nowar
tos, fineerrore proindice capacitatisufurpatur.

© Namminerlongitudoin{criptum habet capacitatis, quz cft fuitrmn. "

' «ci,duplam; maior itidem fui trunci duplum babet infcriprum, Virag; ere
o longitudo, jun&is numeris, infcriprum habent duplum-capacitatis to-
uusdolij. Medium igitur arichmeticum inter numerosutriusgs longitus
dinis, quod zquevalet medio propertionali inter lineas, arguitfimplum

touusdolij, L ,
TaneorEma XXIX.

Curvatura Tabularum,fen buccofitasinterorificium
. medium & otbem vttumgsligneum, in dolie Auftriaco

nihil derogat indicio Viigz, in Oblongis doliis auget
capacitateth a virga indicatam ( per fequidem , cateris
_paribus) in Curtis thrinuit, | -

Nam etfi, per X X TX partis primz ,dolium figura Citrij, Pruni, Oli-
- vz ,FufiParaboliciaut Hyperbolici, truncatgrum, fuperat capacitateda- -

. lium Cylindraceum, vel-meri trunci duplicari-figuramrhabens,, hisgradi-
- bus,quo hic otdine figurg funtrecenfitgillud tamen & per fe cft per parum

* utiapparerex Th. XXIl p. primz; & quicquid cius fenfibile cft, jamin vir-
' g2 numerosingetum ¢lt. Nam primum dolrum, cuiuscapacitas pro vnius
- Amphoreindicid, virgz fuitinfcripra, fimiliter ut cztera omnia,fuam ha-
buitbuceofitatem : arguic igitur Virga doliaomnia buccofitatis fimilis;quz
etlinonomnibus Auftriacis ¢t (milis, omnibusramen eftaliqua, cog; mi-

‘norértbrciréaillam, Atcum doliafuerint longiora Auftriacis, longior
ctiaminijs fiexuscft tabulaiumab orificio ad orbes, itag; maioris capacita-

tis, ‘ctiamfi {imilis vtring; ponatur flexura; quemadmodum etriam,
- i bteviora Tuerinc Adttiacis, fAexus iftc et brevior. - Avqui virga fle-
xum longitudinis mediotrisarguit,qualiscftindolie Aufiriacot tonafle-
"quituf igiturvirga (catetis paribus ) longitudiacm fiexus in delio oblen.
;gosluperatindoliobrevi. -~ . . -

\

Pars
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Vsvs torivs LiBri circaDoria

1. Comparatio doliorum per vir-
gam tran{uerfalem exploratorum.
[P . v : . - . ~ 1 .
‘Si dolium fit proportionis Auftriacz, fidito vir-
g line refpeu ucl ventrisinterotbem urumg, vel baccofirausfive cur-
vaturzincer Qnificinm 1nfuforium & orbem ucrumlibethigueum; &tale
doliam alijsommnibas przfer, excepto ilfo Rhenenfi, quod habet profun-
ditatem ventris maiorem fefquitertia diametn orbis lignei, fitamen ollum
haber,  Excarerisigitur clige Oblongacum multoventre, qualia funtali-
~'qua Rhenenfia: compenfat caim nonnibil gracilitatem & prolixitarem
- corporis,amplitudoventris medyj, & longitudo buccarum. Incogtempris
habero dolia oblonga & cylindraccafinevenwre 7 poft hzc Curratibi cen-
fenror, cuiufmodi aliqua veriunt ex Vngaria, parum autnitul 3 cylmdro
.y puropato differentia.  Accurta ventncofafugito modis omnibus; tres
coimnotas pauperatis habent, unamex Th.V. magnitudinem propor-
“tionis Otbium ad dimidiamlongirudinem Tabularums fecundamex The
X X1, ventris magnitudinem» tertiam ex Th, XXIX, buccarum tre-
yitatemns - : ) _ ‘ -
" 11. Confidéeratio methodi menfu-
randi pet virgam tranfverfalem cubicam.

*. Colligitur igitur ex his omnibus, fimul confide-
yaris, nullam inter rationes menfurand: dolia, compendiofiorem fimel
at§ circamfpe®iorem efle, ufu virgz tranfverfalis cum divifiombus ce-
bics, indolijs Aultnacis.  Omnes,enim caurelas menforumin fe con-
minct Primia virgaintrorfum immiffa eliminac craffitiem tabularum, <it-
culorum , quivincula funt, viminumg; quibus circuli lignei ftringuntun;
Eliminac & exceflum Marginum, quorum in‘crenis hzrentorbes feu Ba-
feslignez.. Hocautem ratio alia menfurandi, uni & eadem opera praita-
renullapotelt; quznonrationes menfurzapud orificium A'exigic,ubi in-
timafuperficict tabularum inapertoeft. Irags Menfores aliquiregulas hic
n.nnullas memoriz mandant & fequuntur , 2ftimandiczcam hanc tabu-
larum Orbium{s crafliiem : quarom incertrrudine circa inconftantiaex-
empla, omnis reliqua in menfurando fcrupulofitas eluditur. Secundd
:modusift¢vaver deinzqualitate balium lignearum feu orbium , idgscitra
-tediofam muluplicationem, cittad; reperinonem éxplorationis,voi& ea-,
‘demopera ut Th, XX VI huius di&um. Atreliqui menforesinhocmul.

-2t fantyut doliorum orbes inter{e zquent, mediumg; corum proportiona-
- - ¥, dong; inter capacitates medium<conicum inveniant; ufum virgz pla-
: v i ‘ N 3 . " : nime-~



-~

SterEoMETRIA Do-

* mimetrz conjungentes cum calculo moleftiflimo.  Viderecentiffimum,
_ Yoannis Hartmanni Bayeri Medici Francofurteniis librum de ftereome-

_ trialnanium, . . ‘ _ ,
' Tertio, neds diflimilituio Cadorum (quantula quidem in Auftriaca

doliacadits dum doliorum Opifices Regula fua crafle utuntor, autdolia - -
‘vetera prcifis marginibusfarciunt ) multum derogat fidei huius menfu-©

rationis, utdiGtum Corollario I, ad Th. V. & Th, XX1I huius, Quarto,
non negligiturhic, fed ipfa'methodo adlcifcitur amplitudo ventns, feu
circulus maximus AY : abilliusenim fummo A,inttituitur menfuratio ad
altcriusimum C. Eius re1 fundamentum pendet & Th. X X 11 huius partis.

-+ Quinto necbuccofitas Trunci Conoidis hic quicquam noctz, pep
Theor. XXVIIL,- Eftenim & per feexigua, & peromncs omnium dol: o«
rum medictates, fere imilis connivenua Tabularum, ad ftro@urz ratio-
nes pertinens , quz nec meram Conicam re&itudinem , nec infignem a'is
quam ventricofitatem ,magistamenillam, quam hanc requirit.  Atde
hac buccofitate pleri§; menfores-valde funt{olliciti : adeo ut Clavius, ac

fupra diGtum ,ad Ellipfes & Conoidea confugiat: neg; tamen quiiquamils -

" Jorumadhuc genuinas doliorum figuras calcnlando fecutuseft, quasego
nung primim & cognofcendasdedi demonftrationibus fpinofiffimis, & iR
numecros conicci operofiffimo calculo: fed quod Auftriaca noftradoliaal-
tinet, ingeniofa magis quam utili vel ncccflaria machinatione, tantumut
cxcomparatione calculi cum ufuvirge Auftriacz, & commoditas huius di-
menfionis tantd magis clucefcerer, 8¢ -cxterifcrupulofi compuratores (cia
refpicerent, perpendentes,quam ha&enus fultracerebrum fregerintcoms.

putationibus laboriofiffimis, culicem excolantesfra&tionum minutiffima-

rum, fed camelum errorum deglutientes: fola hac alterare, par:cer ipfis
ignorata fulices, quod nullius-tere momenti funtplerzgs ram fcrupulofia
1ates, quam errorescircaillas, , .

. Plurimum igitur ad.privarorum fecutitatem frau-

~defgseliminandasrefert; utlexilladolijconftruendi, quz tertia partel ne

-gitadinis tabularum jubet def¢ribere circulum orbium Iignecrum . Magi-
-ftracuum authoritate diligenuag; confervetur, peedifq; & pr.:icr-prione
~vaforum, quz hanc figuramnon habent,vindicetur: aurcerte, ut virge

- ‘menforiein cnormibus illis dolijs dimetiendis, fides publice decrcto ab-

-togctur.

111. Quodufus virgze tranfverfalis,

- infcriptashabentis divifiones Cubicas, fit ‘
' Auftrizproprius. ‘

.~ Patethincetiam, curvirgz tranfverfalis ufus mul-
,tofic Auftriz familiarior , quam nationibus czteris : Nimirum quia hane
_dolij figuram receperunt, ad quam collimantes Victores, minimum no-
. centcapacitati, manuum aberratione, Atpenes natonesczteras aliz
. ctiamdoliorum figurz in ufu funt; inquibusventrium amplitudo rabula-
.rumd; longitudo murata, ftatim fenfibile quid nocet; Quare etfi ve-
rum cft, ulum virgz<ranfverfalis vniverfalem efle, in ommbus dolijs
: inter

- N
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§nter fe Gimilibus, fecundum Th. X X'V huiuspartis: atnullalex nullains
Ttitatio fufficic Opificibus, utfemper tencant ¢andem pracife proportio-
nem tabularum, multof; minus profunditaus veneris, ad Orbes; ucin qua -
conformanda calusplunimumvaler, confiliam opificrs minimum. Cum
iraq; figur2 inftitycz proprietas non fubveniat abetrationi manuum, utin.
Autttia, fic ut hgurgdillimiles zquipollcant fimilibus : dillimilbus igitue
‘figuris quotidic provenicatibus doliorum, nec capacitatis fimilis , non po=
telt Virge traniverfalis cubic folivarizz penes nationes czteiastam Jatus

_eflcufus, finccrrorisaled, , , A
1v. Ratiometiendi quodvisdolium .
circularium Orbium , fine Virga divifionis .~
L Cubicz. .
_ Sed cum generalem hoc libro fpeculationem pro-
- - pofuerim, praxiscuamad omnesalias doliorum figurasexténdenda vide.
- tur,cam utfructumaliquem Stereometriz huius percipiant etiam natios
tiones czterz : tumetiam ut Auftriaci noftri circa dolia peregrina(quz
identidem Vel fecundo veladverfo Danubiv invebuncurin Auftriam; aut
- vino exotico plena, autexportatuia vinum Auftticuny)tanto magisjus
ventur: neve,ufu virgz fuz, damoum vel inferantalijs, velipfi‘accipiant.
Etenim Iuttiriz imulachrum pingicur cam bilance,menfuratum omnium
. exadarum {ymbolo;pertinerd; curahzccireamenfurarum fidetn;ad huius
~ wirtatis, fuum cnig; tribuebtis,cultums ut,quz & falvas preftacRefpubli:
tas , & ornat, iplaquovis fole pulchrior; abeius amico & fereno vult, om-
" nesnubeculzcrtorum quim lobgilime dimoveantur; difcutianturgs,
. Virgaigittin parato fit,divildin pareés zquales minutiflimass cum
illainotificinm dolij imu2 getire primo profunditatem venttis medij, de-
inde tran{vetfas longitudines, ab inhiforijmedio; ad imos calces utriut; -
~ orbis ligyci; tertio virgam cxtra&am fifte foris ad calces orbium ligneo-
© rum,aci¢ etiamih crenas imprelJi, fipotelt, metiens utrinfquée orbis li-
goei diamectum in altitudinem protre@amicorfim} cui 2quales pohun~
" wurefle omuesalizdiametri unius okbislignéi, proptet fructurzrationes,
- - &quiahic nonde lagenisagimus, Sitamenaliqua notabilis divetfitasef~ -
+ {fetindiametris unius & ciufdem otbis lignei, orta velex aberratjone arti- -
ficis, velex natura ligni, qiz ¢um venatum longitudineth praftet invs-
siabilem , latitudinem tamen tabularum habet aur2 mutationibus obno- -
Xiam; tunceriam txanfverfas otbium lighearum diamettos metire. -
. Et quia firinterdum , ugipactiam ventiis inedij amplitudo sioii ot-
‘dinetnt in perfe@um citculum ¢ tenget igitur accuratiis meafot; (cuiad
omuem cutiofitatem inftruments modosg; poflibiles fuppeditare animus
ft)viamaliani difcendzarez, quadoliumin medio feGum efle intelligis
tur. Eapoffir eferalis. o L L
Limboex petgameno, ant alia materia flexili, non tamen, ucfils,
dudili,circumdato medium ventrem dolij, metiarisq; ; quor partes{virgz
- contincatlimbustalis. Pofitoigitur, quod doliumin medio foris exacte

fie .-
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* Givcirculare ,exnumero partiumharumfacile per Th. L difces, quanta dia-.
meter debeat effe huiuscircuh: Vefipartesinambituinveniffes 628z cum
una quinta, diameter debererhabere partes 2000, Atquijam exploratam

habes diametrum interiorem-{cu profunditatemventris : auferigitura.
computatacraflitiemligni, quam potes metiriininfuforio, & proalicrata- -

: bulan dolijimo aufer tantundem : quod fi diameter profunditatis inveni-
turzqualis huic computatz, ex ambitu extoriore, & diminutz: dolij ven-
terexa&eé circularis credipoteft; quiafi defle&ita circulo, canfanulla cft,,
.curpotius obliquz diametri (quod tamen etiam ficri poteft).quam ereéta

- & tranfverfafintinzquales, Sed omnem certitudinem huiusrei fiforteéfic
anatcriametienda precifiorauro, quantitatis ciufdem ) difces lignis paralle-
. lis,intervallo, quantum requirit dolium, firmiterinter fe coatlatis, quibus

omnescircumcircadiametros,, fi trabes binz dolium fultineant, explora-

repoteris, Quod fiigitur deprehendanturinzquales diametri, crecta &
srandverfa, velalia quzcungss tunc figura eft Ellipfis: quare per Epif. ad
Th. L p. primz; diameter computata, medium erit anithmeticum inter
cretam & tranfverfam, Itag quantd cemputata & diminuralongior eft
" diametro_profunditatis, tanw viciflim hzc erit lengior diametro-tranf-

verfa, « ‘ | :
éliciesarcam, tam orbis lignei, quim fe@ionis imaginariz pcr medium
ventrem,per Th. 11, & Epifagma 11, partis primz. Multiplica diametrum
ere@am in tranfverfam  fivé fuerint zquales, five inzquales : eritg; factus
ad{ummam parvalorumquadratoram ; quz funt unam virgz diviflopum

zqualium longa & lata, ‘contentornm in area talis-orbis lignei, ficut

14.ad yyfere. Accuratius, (quod dicto Theoremate omiffum hinc fupplc)

utnumerus poft quaternarium ordinatashabens Cyphrasfedecim , ad di=
‘midium numeri, quo ¢ffertur citculi circhmferentia Th, 1. - Nam utobi-
terhocdicam 2 nemincadhuc demonftratum, nefcioan d quoquamob-

fervatum: - In omuibus figunis regularibus; circulo circumfcripus, & fic
_etiaminipfo circulo, qualiinfigura infinitdngula, ufu venit, ut-ipfarum
- perimetri, quando diameter habere ponitur partes2, numcro contineans
tur ,quiduplus et numeri, quocontinetur argaﬁgurz.: , '
f Proximatibi cognitio ncceffaria, ettlorigitudinis dolij, quam nonira
facileforis, velintus metiri daturvirguld, qura curvanturtabulz, procur-

,runtg; ultra crenasorbesgsligneos ,quoruth etiam craffiticsignoratur. Ve- -

-ramigiturlongitudinem ficdifces; quadratongitudinemtranfvetfa'em;ab
hocquadrato aufer faum ex diametro orbis lignei t diametro ventris
. (fumpto medio arithmetico fi non fucrint omhes vnius figurz diamctri z-
.quales).refiduum ferva, deinde orbisTigtiei digmetrum aiifer'a diametro
venris, refiduum quadra, quadrati partem qbartam aufer 3 refiduo priud

~ aflervatosradix cius quod remanert,éft longitudo medietatis illius,cuius or- -

' ‘bem bigncum adhibuifti; technicé dicituzaltitudo rrunci. Quodfidohd eft

regulare, du glum crit hujus, longitudo totius dolij; fedtutiusages, repe-

-tendo proceflum cundem cum alteralongitudine tranfverfali, alrerog; or-
cialtitudo, | Do R

' ' Exem:

.beligneo:quo patefict ltcriusmedictatis longitudo,hioc cft alrerius Trun.

.Excggnitai,gitur('diamc‘tmvéldiaméttis cuius§; circuli vel E!lipﬁs;ﬁc .
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] Exemplum, Sic inventa inSch. XX {1, tranfverfulis AZ longirudo pa;'-'
tium zqualium virge 2 4 femis & pauld plus: ue fireius quadratum 602 { Sincctiam
invenrzdiamerriAY 22, XZ 19,partiumearundem, Hazinfemutuo multiplicara,

. faciunt 418, quemaufer i 6oz [ reftat 184 £ Diffirunt diamerri per3, cuiusqua«

dratumelt g, & hin¢ pars quarta, 2 cum quarta: quam aaferab 184 f. reftar 182 c:ime
quarta, cutusradix 13 £ dimidij dolijlongirudo interna, uttora GX fir27 ionga
Ercumquadracumdeaz fit 484,de19;fic 361 ¢ Ve igitur 40000ad 31416, fic 434

& 36134380 —+8283 (. areascirculorum AY, & XZ.

- Inveptis arcis circulorum, & longitudine medictatis utriuf@;, tri-
vium occurrit; aut enim pro Truncis Conicis habentur, binz dolij cuiu(gs

~ medietates, aut pro Trancis Citnij, autpro figurisintecmedijs, pro Pruno,

Oliva, Fufo Parabolico, yel Hyperbolico, truncatis : hoc eft, curvaturz
tabularum tribuitur vel mera re&itudo ab infuforio ad marginem, vel
merus circulus inter atrumd; marginem & intulotium), vel figura ex u-
Ila vid femperpauld minus jufto colliges, iftd promifcué vel plus

iufto, vel iuftum-awtingicur; hac femper juftum. attingeretur, fi tam facile
perhanc incedetetur, quim perillas, : ‘ I
1. Prima via dividitur Truncus quilibet in cylindrum regularem,’

quafi tantem fuperbali, orbe ligneo, & ip circumic&umilli fegmentum.
limbi Cylindracei Gonicum, quod Tunicam apellavimus. Ergo Cylindri’
corpus, per Th, I11 partis prim, computatur, du@a altitudine dimidif

. dolii,in bafin orbis hgnei fuprainventam: namnumerusinde fa&us, fum-

mam continebit parvulorum Cubifcorum,qui funtinpropofito cylindro,.
quorum quiliber unam virgz parriculam divifionis zqualis, longuslatus
& profundusfit. Trunci verd, feu dimidii dolii proportio ad Cylindrum’
fuperbafi, orbeligneo, habetur per Corollarium ad Th. XV 11 partis pri
mz,du&tadiametro orbislignei ,& in f¢, & in diametrum feu profundita-
tem ventris; duéa ctiam ditferentia harum diametrorum in fui partem ter-
tiam : & nuero Cubifcorumia cylindro priusiavento, multiplicatoin
fummam fa&torum pofteriorum, fadtag; divifo per quadratum diamerri
orbislignei: prodic enim fumma Cubifcorum in dolio, Bodem verd modor

ndum ctiam cumalteradolii medietate fi fueritdifimilisautinzqualisa

- Quotautem huiufmodi Cubifcorum faciantunam menfuram, non’

eliterdifces, quam fiex amina ferrea vafculum oblongum,Cylindraccum’ * |
exa&e, & zqualiterrorundum truxeris, cum fundo optime complanato,

deindeinfufloliquore unius menfurz in vas ficcum, virga tua menfus fueris
gliitudinem quam (ignaveratliquoranteimmiflionem virgz in vafculums’
menfus ctiam fueris amplitudinem circuliin fuimmo, debet enim zqualis
effeimo. Namexamplicudinedifces aream circuli, modofupradito, ex’
hac& altitudine, corpus feu sumerum Cubifcorumin vna menfura: quo’
numecro (i diviferis numerum Cubifcorum cuinscung; folidi , babebisin
quoticnte numerum talium menfurarum, quas capit locus folidus, feu do-

1}

bjfeuCupz, Atg;hzceft primamethodus, qua dixicolligi minusjufto. -

Exemplum habes poft Th. XX [ parus primz.

- Sedvontinuavimus h'cenam priusinceptum. Ducigirur 13 femisin 283

bafin minorem , orbis fcilicet lignei XZ, fiet Cylinder 368¢ f. Inhac verd proportio~

ne diametro; G, cft cylinderad T un:-um, ut36x ad 421.Exgofi361 fir368¢ £ quid 4212
fzquitur 4298, tot cubifcosvalet dimidium dolium: totum ergo 9 96. dfizo
huiufmodi cubifcoram imp'erent unam menfuram, divifo 9§96 per 30,prodirct 320
fere,totmenfuras caperstdolpmtotum, - e 1L Al
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1L Altera methodus, quadolium confideratur, ut Gitrium utring
truncatum, quad; trequentur jultum pronuaciar, fed zque frequenter
plusjufto:jam fuprain Exempload Th.X X 11 & XXV p. ptimz prolixé
& ferupulofiffimefuit traditat necaliarepetitione et opus, nifi urmoneam,
dolium illicapellari Citrium Truncatum, dohjventrem illicefle circulum
maximum per medium-corpus Citrijs Otbes vero ligneos illic appellari cir-
«culos Truncantes. ‘Deinde & hoc et addendum, fi orbeslignei non fuc-
rint-zquales, operandum eflebis, femelper minorem orbem ; acfi uterg;
tantusciler, itcrum-per maiorem, acfi utergy maior; quodd;pofteriorcals
.culus differens prodet a priori, eius partedimidia hinc detracta velindead<
je@a,jultum (utin perfeta Ciurij figura  copltitucumiri. .- - :
-+ IT'L Quodfiibi ferupuloficates 'iﬁ;wondum fufficiunt, o quod
«cuirvatura tabularamnen femper habeat figuram Citculatem exa&te, & fi,
uteflt Gcomcuicorumﬂi‘ngcniorum natura, nonex aliena & contidta, fed
cx genuina & propria cutu(q; doly figuraluber argumentari & calculare:
.age, prius inquirito »'Qualisomniné tigura fichuiuscurvitatss Tabularum ¢
~ 'Quasdam ijgitur vifu fimplici dignofces, -quibufdam indagandis
-opus tibteritinftrumento & dexseritate manuum, circag; hocexercitium,
Aubtilitate curiofiffima '+ -qualdam denig; & pleralgquidem;nulloinge-
‘niodifcernes a perfe&to circilo, propter radem tabularum coaffationem,
impedimenta circulorum igneorum & viminum, inzqualenvtabularum. -
. Craflitiem ; & ipfarum figurarum affinitateminter fe. C
~ ‘Quod b in-oculos incurrat.curvaturz tabularum in ‘medio ventre
-diffimilitudo & curvaruraverfus cktremos margines, dolium-erit Truncus
Fufi Hypercolici, & quo anguftiushzccurvatura ventrem circumftteteric, .
hocmaior Hyperbolespars erit ’hoc proprius etiam .capacitasdolij ad ca-
_pacitatem Trunci Goniciaccedet. :

" .Reliquahocinftrumeatscxpedics. ‘Caperegulamex ‘ferro vel ori-
chalco,- quadratam,’bené pdlitam,‘longitudine delij, non fiexilem fuo
pondere;inillafint filiferrei graciles & acutiutclavi, trufatiles per longi-
tudinem regulz, ficutrin quacung; eius,parte hzreant irmi non vacillan-,
1cs; pofﬁntautcm.Cochlcis arcgula extrudi-reducigsadillam : fintnume-.
ro, cum minimum, quings; melius i fcptem; quorum medium fufficic fi-
xum adhzrere Regulz mediz, 'longitudine , quz fuperet craffiticm om- .
miscirculiligneiin dolijs, - Statuto igitur ftilofixo in vna commiflurarum, .

“qua duztabulz cocuntin mediodolijveatre, reliquos ftilos trufatiles, bi-
nos & binos, vel fiad funt, ternos,, ordina verfus dolij margines, inrervallo .
illisindulto medico&utring; zquali; cochleisgextrude,uc omnes tangant
commiflyram candem, extimi .zqualiter- 3 medio remoti, in mat-

inibus -extremis; -czteri in ‘punés vicinis, infinuantes fc inter binos,
circulos ligncos - qua datur corum tantulum intervallum.  Itacompre.

.henfaftilorum extremitatibus quinavel feptena figurz pun&a, cumRe-
gula transter in planiciem sabulzbéne complanarz, falisin ea pyn&is to-
tidem; ‘utfifintin Schemate X VIII. pun&a exirema F, G, mediumC,
interje@a Q, S, & refpondentia in parte altera. Bt ne quis ferupulus
fuperGr, metire criam craflitiem tabularum, tam in orificio infu-
fiotio, quim in marginibus; ea quanta fuerir, tanto intgrvallo verfus
ingeriora, & centrum veluti curvaturz, facito pun&a alia, deletis p:iw

‘ - | ‘ : abus,

e
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- ribus, utinteriorem curvitatem dolij, quinis vel feptenis pua&is in plano -
~ habeas propofitam. ‘ - S -
\ Primum igitur conne&epun&aF, G, perre@am FG; deindecim,
CG, CF ex procedus defcriptione fint £quales; ex C perpendicalarem duc
" inFG,quz it CO, continucturgextrorium aliquoutgs.  Tertid perbina
~pun&aextima, utF, S, & refpondentiaexalcerolatere, ducre@as,& conti-

. nuaillas,ulgin perpendicularem CO continuatam. Quod fireliqua pun-

- &anen fuerintintra complexum harum linearum inveata omnia, velfals

- tem exteriorain hac ipfalinea; aut fiduz hz linez concurrerinealibi,quam

- inipfa perpendiculari CO contipuarta, utinY; tunc operamlufitti, cer-
tumg; babes,vel dolij figuram, velinftrumentum, vel manus tuas,ad hanc
fubulitatem efleinepras. Poflumus autem hisduabuslineis, etfi, accuraté

‘loquendo, fecant Hyperbolen, in pun&is fingulz binss, uuloco contingen-

. tium ;utigsindolijs, quz mihi videre contigit. QuareperTh.XXVII
partis primz, diligenter metire, qua (it proportio CC (dimidiz differen-
tizdiametrorum , ventris & orbislignei)ad CY, Se@ocnimangulo OGY -

. inzqualia, {i fecans tranfiverit per pun@um C, figura ex circulo erit, per-
tincbitg; ad methodum fecundam proprie.  Sed quod maximeé facit ad
comparationem cum czteris,quaricur tunc fegmenti Globi FGC,deinde
per Th. XX Vp. prime, fitut GO ad OC, fic numeruasfegmenti globi,ad

+ numeram, qui exprimet dimidinm corpus Citrij parvi : cutus proportioad

© Zonamccircacylindrum HFGE doceturin Exempload Th. XXII, ,
o Siverd tuerint zquales NG, CY, figuraeftex Parabela ; quare per
Th, X111, Epif Il quzritur Parabolicum Conoidesex cond zquealtos
Nam areacirculi cuius diametdy FG,duca in partem teruiam OC  creat
! numerum corporis Coni, at Conoideseft [efquialterum Coniz ergo corpus
~Conoidis habetur . du@aarca FGin femiffen CO' Tuncex Conosde quz-
ritur Fufum parvum in Conoide, per Analogiam Th, XXVII partis primas
feilicet ut GO ad YO, duplum ipfius CO; fic Conoides-inventum ad Fufs
cius corpus dimidium.fnvento corpore Fufi parvi,proceffus reiquus idem

- eft,qui cum Trunco Citrij : Aonaenim cicca fufum,habet partes duas, alte.
raclt Fufum parvum,jam-inventum, reliqua & maior gquidem pars crea.
tur, duda circumferentia circuliorbis lignei in iguram planam FGC , quaz
paraboladicitur; cuiusareahabérurex Epif 1lad Th 14. du&i enim par-
tedimidia, id clttcibus fexiis de CO, inre&am FG, creaturarea rrianguli
FCG, cuius fefquitertia cum. fit arca Paraboles, creaturigitur, duis qua»
wor fextis,hoceft befleipiusGQO inre&amFG. - o S

;- Quod fifuerit CO maior.quim CY , figuraeritexHyperbola, pro-
ximéq accedet dolium, ad conum duplicatrm :idg; tanco magis, quante

"maior fuerit CO quam'CY., Eritug; Canoidis Hyperbolici proportio ad
cotpu: dimidij Fu infctipti, panio minor, quim GO 2d OY maior tamen
quam GO-ad OV, i V.eentrum fic figurz, Hoc folum lucramur ex hag' .

crupulofitate circa Hypetbolam: de-cztero 5 Ciim aondum dererminata
fitre@ainter OY & OV, quadrans ad proportionem convenientem’ non
etiam animum adicci hadtenus ad quadraturam Hyperboles, cuius cogni-
tionic infaper opus cler,ad Zonawm Fuli Hyperbolici ¢x arte compytans
dam.  Opualamini Apollonij, . U P
S ame 03 | © Rugs
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"« Rurfumfi GO minor-quidem fucrit, quim CY, maior tamenad
CY quam OGad'GY (quod quis quadihgentia difcernet?) figura ericex
Bllipfirc&ascuius fegmentaadcirculifegmenta facta perre&amaxiparal-
Jelam,femper habentproportionem €am ;quam breviorcius diamererad
longiorem, per caquz Archimedesadhiberad demonftrandum Epifagma
111adTh.11,perg; dicta @ me in.commentarijs de motu Martis, quod
.ad di@um Th 1l primz partiserat etiam fuperinducendum, Atcumlinca
prepertionis‘ fegmenti {phzroidis re&i ad Prunum Ellipticum, inter C,

Y.nondum fitdeterminata,ut & priusin-hyp:rbola, nullum hicingenio-

+fis,; & onmind A pollonjs ;exitum monfirare poffum , quim quem ipfi fibi
{follertiffimi-ingenij acie, fuperius Th. XX VI .provocati, exciderint &
. patetecerint: mediocribusingenijs nullushic thefaurusutilitatis autcoms
pendjjlaterablconditus. :Idemrdenig; tenero, cim'CO minpradCY fue-
- rit;quamOGad GY : figura.enim cric- ex Ellipfi:tranfverfa, & S:pbzroidii
{fegmenti proportioad Olivammaior crit,-quam:GO ad-OC, fed genuina
lineanondum eftnota: qued ranto minoris momenti impodimencum cen«
feri debet, quanto minus verifimile eft; dolia Sphzroidis;quam Hyperbo-

' . lesautcirculi figuramimitari. , :

v. ‘Quaratione quisartificiof¢ metiri
~_pofsit, proportionem partis vacuata.ad refiduum

:liquoris, ftrato dolio ,« ere&isq; ad perpendicilum dia-

- rmetris‘Vcntris&Orbiuzljgncorum. R

- . Defiderata ha&enus, quantum-egofcio, .do&rinz

*huijus pags: utilistamen patribus familias ad arguenda & cavendafurta : i
-tamon Bachus d Theridisditione fuas opes procul collocavetit, ¢ig; fuis fi-

~ mbuiincerdixeric folevenimhzcdeafic tegerefui verng malé¢ficia,utcim

* partemille fobduxertit, ifta: réfundendo corrumpatrehiquum, <Coigneti

- aliocsumqpmodus ; quacertus¢ft ;angufticft ufus rurveroad omnisgeacris

- dolia extenditur,.fine-crrore'&-ablurdis; quod  facile fatebuntur autho-
, res jexercerinon poteft. Incipiamus;tamen “ab illo :: Nimirum fi dolivm
fit figuracylindri;autinfenfibiliterab-cadefte@at, fupetficiesplanaliquo, .

. 1is, fecat orbes ligneos ;ventrifq; amplitudinem; in binafegmenta-circuli;

quare ;per Th' X VIL, p, primz; fegmenta duovotius Cylindracei dolij,va-

<uum & plenum ; funt irrpropartione fegmentorum planorum-in bafibus,
-+ . Sed quiadolium¢ft compdlitunmvexdudbuswveluti Truncis Conicis, ~
quorunrrcputatur altitudotechnica; quantumeeftlongitudimisintercirens
« lumventrisé orbeniligneum; kruncusverdquilibetcotftatex cylindra
medio, fupet bafiFruncinyinori, &-circumjea Tanica (‘fi¢ enimappello.
i doliocdimidiamrventrigprotuberanuam fapramolemintimicylindn :
torum doliumseinfép genvinam:figuram-corfideres, ‘tota venrris protas
 berhdntia, conftansex dudbussalibus veluricunicis advetfis, infupéeriorie
bus, mitii- dika - huit-Zoma ) -aniaradverteigitur, -quod Tunicz vel Zonz .

Huius margopriminyfubfidic; priufguamabintimo-cylindro,qui eftinrer
- . orbesligacos, quid defiat; poftcaquam cylinderincipreminui,cmperuoi
LI : Do ‘ Mie
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minuitur ctiam Tunica: ad extremum toto cylindro exhaufto, reftat in’
tzcibusadhuc margo Tuniczvel Zonz. Quisin hac irregularitate {peree
ab arte fublidium¢¢ 8 , _ ,

' Atquinon plusunico Theoremate nobisopus fuerit, utde vacua-
tione Dolyj,cum tigura Trunciconici duplicati,demonttrativam plané pra-
fcribamus Methodum.  Di&umeftiupraTh. X V| partis prima, non«
dum cfle fa&am a Geometris di(quifitionem de foliditate fegmentorum
quorundam Coni: quz inter, funt etiam iltalegmenta TruncorumConi-
<orum,{eudolij, quz determinantur per planam fuperficiem liquorisde-
fluentis, parallclam axi Trancorum conicorum, re@amad communem:
bafem Truncorum, {eucircalum medinm Ventris, . o :

Dehisitag; fegmentis Coni, lubet aliqua differcre ctiam hoc loco,
ad provocandos Geometras; utquiha&eausaon fatagendum putaruntde
his fegmentis, ufu, quod {fupra diccbam, non exigente; ijjam tandem,
poftquim manifetumvidentufumeorum ;e fomno evigilear,demonfira-
sionemd; folidixaris corum quzrant. Primum 1wag conlideravi, fifortc ta.

- leconi degmemum, quod fitplanoadaxem paraliclo , cog; Hyperbolico,
proportionem ad Conum totum habeat, compofitamex proportione feg-
meati fuz bafisad bafim Coni, & ¢x proportiencf{uz alitudinis ad Conial-
titadinem. Hzcopiniovero-quidemclt proxima, fed tamenfal(a. Nam
portiohz cft fegmenti Gonifcaleni humilioris, fcilicerperverticem' fo,
ad contm propofitum altiorem : arqui tale fegmentum Toni fecaleni per
verticem {e&i,cltarinus fegmentoConialtioris, ‘uper eadembafi ftanti;
exit cniminmucronem$ cum hocexeat furfumin quandamaciem Jatam

. Hyperbolicam: illud continetur fuperficic Coniminoris & planotriangu.
lari; hocportione fuperficici Coni maioris, & plano Hypetbolica, -+ =
, Secundd confideravi, numfegmentum Conipropofitum,fitzquale.
fegmento confimili cylindricifegmenti, habenticandem bafin & ahtitudi--
acm: de quibusf{egmentis fecundisegimus Th. X V.11, p.prioris; quor.
fum fpedateriam Th. X X [ ex parte: & anmontam Cylindraccum quam
Conicum fegmontum ,Ranriafupercodem fegmentocirculi, & tormenara
. fcgmentis planis,illud Elliptico,hocHyperbolico,quodlibet zquet partem
tertiam fegmenti cylindrici reéti,per plarumaxiparallclum fa&i foperbafy
eadem.. Sednechocipfillima veritate mititar, utcung prape accedat,
Nam {i verum hoc effet de uaa, non poflet-cfic falfum de femicylindro,
-quemdeternrinacplanum peraxem , tranfiens etiam jper inlcripti Coni a.
Xem & verticem. :Nam divifo hoc femicylindro in parces 33, femiconus
- codem planoperaxem dererminasus,eft talium partium I, perTh.1V,
pa-Iz:atfegmentum cylindcicifegmonriclt talium partia ) 4,per Th, X V1],
' Quodigrur intereft corpafculua geminarum, terminarum - ipgus Conia
cafuperficic, foris plana & portranculis Cylindracez, et partiumtantim

- g-Etfiverdhiceonus dimidius et praecilésriensfemicylindri;tamen hocin
ahjsfegmentis non-abtines,co ipfo,quod¢ancConus nonamphus per Ver-

. ticem fecatur; {egmentum igicur. Conipropoficum maiusc(t wicare feg.
memticylmdrici reéi zquealui : & videntur ifta fuceeflive magis. magisg
€icri zqualia,viciflimd; corpufculainterpofita magis magisgattenuari,quo
minus ficfcgmentum pfum rc&um’Cylindncmon.- cuiusifta func pattc;_ :

o os P ) \ s - et, !
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, Tertidigitur videtur inquirenda quadeatura Hyperboles, que cg-
mentam coni determinat, quainventafacileclt, cuilibetHyperbolz. tri-

angulum fuper cadem bafiaffignare, cuiugarea fit zqualisarcz Hyperbo--

~ les. Nam propertio fegmentorum Coni, 2d Conum tetum, videturefle

" longiores, {cilicetin continuatas hasaltitudines , ufg;ad arcum circuli,per’

Schema
XX

. noGAB continuato,ucreftet cruncus CA EG, innumerisaptis przfentine- .

compofita exproportione bafcon planarum, & proportione altitudipum
triangulorumiiftorum , hyperbolas zquantium, Iaterim dum banc pra-

dam venatu referant Apollonij; nos fidem reliqui Theorematis etiam non:

demonftrati, {ecuti, id cligemus quodad veritacem afpirat; & fegmenta.
circulorumque funt bafes Conicorum propofitorum , ducemus nocin
altitudinescorum, qua ratio minora jufto contitucremus; fedin Locas

vertices conorum continuatorum,pergs orificium dolij tradudi, ut fi in
Sch. XX L circulus maximuscraduceretur per BC, & oppofitum verticem.

ultra D,ut fit CL fagwea, & LB finusatcus,determinantisnoftras lincas: cui -

circulo expeditpeculiare nomen efles dicasur Metator. . Manifeftum
enimeft ;talem arcum nontangere dolium in ‘G, orbeligneo, ac proinde
altitudinem OG technicam fegmenti conici COG, continuatam in hunc
arcum, forelongiorem ;veluti G CZefler. Segmentum igitur CA veotris,
cuius altitudo CO, ducemusintrientem linearum OZ;pro foliditate feg-
mentiConici. Si quis metuit,ne OZ nimis.(itlonga, is cogitet.fegmenta
nobis hic propofitanon eflc meré conica , fed bismaioracx Citrio & Fufo,
' ‘Nafceturigitur proceflusifte. Ante omnianotam cffe oporter ex
Yuperioribus przceptis , amplitudinem ventrisCA , & diametrum orbis li-
.goeciGE, cum dimidia differentia CO,& per tranfverfalem CE, ipfam ctiam
altitudinem téchnicam Trunci 0G. Eftautem C:0ad OG, urCL.ad LB
altitudinem Conicontinuati. Igiturfcicotur arezcirculorum CA &GE,

«<x fuperioribus, inmenfurauna, quzarezducendzfuntin fuarumalcitu-

dinrum LB 8 KB partes tertias , & auferendus; conus GEB, deficiéns 4Co=

gocio.lam proinveniendis lincis OZ opus cf diametro Metatoris: quadras

tum igitutipfius 1.B,divide per CL , & ptddibit in quotiente,refiduum dia«

" meeri; ~ Addeigitur CLad hoc refiduum , cempofitusetit diameter Me=

- gatoris. Igicur i propofita fitaltitado vacui CO, per eam inquirenda funt,
fegmentum circuh ventris,per preceptafuperiora, & lincacx O perpendi- -

.culariverperfuperficiem liquoris defluentis exiensin metatorem.. Aufer

igitur CO a diametro Metatoris, ablatam multiplicain refiduum,fairadix
eltlinca quafita ; in cuius partem tertiam, muluplicanda cftarca fegmenti
circuli;Ventris, pro folid.tatc fegmenti Conici. Quod&altitudo vacui CO

non fuperatdimidiam differentiam diametrorum CA , GE, fufficichocks - ‘
boris, At fi{aperar,laborgeminatur Scgmenttienim Conituncexcur- |
riculera Truncum CGE,in Conum GBE deficientem: quare parsciusdefi»

cicnsinquirenda, & 4 fegmentototoauferendacric Auferigitur drmidiam
differentiam diametrori abalttudineliquoris; cum refiduo tanquam fing

verfo, quaratur areafegmenti orbislignei, quod extatfupra fuperfitiem

diquoris; naneilcaturautem candem dimenfionem cum arci fegmenti pla-
ni ventris, Tuncquz eft proportio altitudinis hiquerisad exceflum fuum
fupra dimidiam diametrorum diffcrentiam ; in cadem proportione adme-
- - S Tormees - - & - =7 - e
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. tire huic minori fegmentoorbislignei, portionem delinea 0z, cuiuster- .-
tiam partem ducin {egmentum lignei ocbis, pro foliditate partis de Coni- - *.

co fegmento deficientis: quaablatad toto fegmento Conico, relinquitur’
fegmentum Trunciinanitum, T . _

Denig; fi tibicognitas et sumerus menfurarum, quas ca pitdolium .

totum, cum multiplica in fegmentum Trunci, vel unavelduabus opera-

tionibusinventum : fatumdivide per foliditatem Trunci tptius, prodibis.
in quotiente numerus menfurarum,quz defluxcruot. o

Gum autem & hic & {uprafzpius ufuveniat, ut quzrenda fint’
fegmeata circulorum, per finus verfos dimidiorum arcuum, quz res mole-
ftias magoascreat; uthac te moleftia ex parteliberarem, tabellam hiccon-’
feci, que fingulis centefimis parcibus finus verfi feu fagiuz, a fummo ver-
fus centrum, affignat quantitatem arez fegmenti in €a proportipae , ut cir-
culiillius totiusarca valet partes j§ 7)o :nec cnimaptior numeras mihi exi -
wir, uteatifacili & expedita via computationis; nec nunc vacat,huncnume.
gum cumrotundoaliquo permutare, \

o] 10] 20 | 30 ] g0 { g0 | 6o | 50'] 80 | 90 | 100 .
0|294| 818]1478]2237]3972|39644900|868/6876]78¢5
- 10(339| 879 1750]|2318|3159[405614996]5966]6956
27(386| 94118232399 3246|4148|y09216065 | 7056
49| 4241100411697 124813334] 4242 7188|6163 715¢
76484 (1069|1772 (2763 | 3423|4334 5284 ]6262] 725
10§ §36{ 1134 1847|2646]351214428|¢381|6360|73¢5
138|¢89| 1201|1923 ]|2730|3601|4521]c47816459]|745¢}
173|644 {1269 | 2001|2817 3691 | 461615575 6558|7955
211l701f1337]2079 1299013782 14710 [ 1673 16658 1765
[ 25217 ¢o] 13071 21¢8] 298¢ | 3873 | 4801 | s770 {67571 7755

- Viustabellz: fegmentifagittamfeu finum verfum, feu quod eftloco
cias(vtin Ventre, altitudinem vacui, in orbe ligneo, altitudioem excantis
partisfupraliquorem ) duabus Cyphrisau&um,divide per femidiametrum,
circuli,cuiuscft fegmentum : quod prodit, cius denarios quarein fronte,’

. digitos in margine, & areacommaunis exhibebitaream fcgmcbti »qualium

eI

X

~ areatotiusills citculi valet y57y0; que fi valererminusaut plus, redutie-

acaliqua opuscflctad communem dimenfionem. o

‘ rxemplum hLuiuvs proceflus.. Sitveater dalij CA altus22, diameter orbisli .
gnei'GE 19, dimidig ergodifferentia COfefyui: EcOG 13 {. Veaurem CO fefqui
adOG 13 velurzad27;1adg.ficCL 11 331.8 99, ergoKBeftgs{ Ponemusau-
tem,arcamcirculi‘CA valere numervm Tabellz , {c. 15710. Eritergoutquadratum

484deCA 22, ad quadratum 361 deGE 19, ficareacirculi CA 19710, ad aream cir- '

<caliGE 11718 Dac 14710 intrieatem de 99, prodit 518430, pro corpore CBA:

duc11718intrientemde8s £ prodit333963, procorpore GBE,quod aufera CBA, .
~ reftat 184467, pro Trunco CGEA, ITam pro diametro metaroris: ipfius LB 99, qua-

dratam 9801, divide pec CL 11, quoriens erit8o1 ; cuiadde 11 , erait Metatoris dia-
fmeter 902, ' ‘ ' :

Sic primo altitudo vacui minor quam CQ, fc. 1, Ve'igicur poffis excerpere
eius fegmentum ex tabella, dic, CL 11 fit 100, quid 1, prodit 9 camundecima : hac
immillain tabellam,refcre fegmencum Ventris 2 ¢6 feré. Auferdeinde 14902 dia-
mecro metatoris, reftac gor quod duciin 1. fic 9o 1. cuiusradix 30—+ Ducigitur eius

T
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rertiam s0in 256 prodic fcliditas fegmenti 2760. Qnia ergoalritudo vacuiminor
ef,quim CO: valertota hzcfoliditas.Erut 184467 ea numerum mes furargm dolii,
fic 2560ad numcrum meafurarum que defluxerunt, Sednota, fi operarerisper fim-
plicem fegmenrialtitudinem, qua effec11, tuncnon muito plus tertia parce huiug

~

colligeres , quod eft cered minus jufto. .

. Sitfecunddleitudo vacui, maior quam CO; {c. 6, Veautem 11.ad oo, fics
-ad g4, eum 6 undecimis, Ergointabella quafiti, join fronte, 84 cam appendice
in margine, exhibentfcgmentum 3468. Auferdeinde i 9oz reftar§96, quod duc
iné, fic 5376, cuius radix 74,minus {exca parte; duchuius terriam partem infe sien-
tum, pradit {olidiras fegmenti Conici 8351, fed ultra truncum conicum excurren- -
tis, quia § fuperat CO. ErFo aufer CO felqui 3%, reftant 4. cum hoc quzrendum
fegmentum orbis lignei. Sifemidiametereius 9f fit100, tunc4 (. fit 47 cumrien-
teferé ; cum quo extabellaeruitar fegmentum 2843, qualium arca orbis lignei,qua -
minor cftarea veatris, habetr¢710, Ducigitura843 in361, quadratum de 195 fa
&tum divide per 484,quadracumde 2.2, prodir 2128 . Et quiafegmento toti, cuius
cratnumerus 6 , tribuebatur 74, eius parti, cuius eft numerus 4 . tribuendi eric pro
alticudine ¢ ¢ (. cuius rertiam ducin 2120 fier 3022, Toliditas apicis, de fegmento
cxcurrentisin conum deficientem. -Aufer hancafepmento toto, reftar fegmentum -
Trunciconici81429f vacuum,  Rurfumigitur,ur 184467 ad numerum menfura-
:rum totiusdolj,fic8r429.ad numerum exhauftarum menfurarum.Si per fimplicém
altitudinem fegmenti operareris, ea fuiflet non 7.4 fed 66, fegmenti foliditds 76312,
deficientis vero apicis 3640, folidiras ergo fegmentide Trunce 72672 , certé minor
.Jjufto.Nosigitur quod hic maiusinvenimus, pro vero ample@imar, A .
Atenim cxcipient A pollonij, ne ficquidem, hac (oliditate fegmen..
torum conicerum concelld, fatisfattum diverfitati indolijs; quippehee
 foliditas, cum ex unius formz metatore computetur, non plus quam uni
- figurz d°li°"“m‘l“ad“bi‘3 - Scio equidem; quare ut & illisfatisfacjam,
-ad Th XXX, partis prima;.illes ablego, illicinvenicnt ( Apollonijinquam,
-querentes, invenicat) unde fuppleant, quod fcientificz demonftrationi

huiusartificijadhuc dectt, R ,
- Conclufiolibri.

- “Conftitueram erroresaliorum,cum circa doliorum.
* ‘integrorum, tum ctiam circa partis vacuz dimenfiones , detegere, fum-
- *damentag; Elenchorum monftrarein Theorematibushuiuslibri.. Arcim
-unaveéritas fufficiat vel tacens, contra eomnes-errorum ftrepitus; &jamans

‘tezliber, vix decem initio Theorematum, przter opinionem excrevee

ric: habeant igitur fibi fuos -crrores, quicung; ijs dele@anturs
- fruamurnosnoftris commodis; & ut fruendimateria, -
~falvis - corporis .animiq; ‘bonis, ‘affatim"
fuppetat, precabi-
. mur. -

Etcim pocula millé menfi etfimus),
“Conturbabimusilla, n¢fciamus.

FINTIS.
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 Erratanonnulla Memoriz vel typographica qua
~ fparfiminterlegendum occurreruat, fic corrige.

" Pup.C.1.decff NoteSchemans VL & VIL Pag.G.1.Zona — — Sch. V1 fie&rimMargion.
Pag. C. 3. trum figure ( addit utring; axem paKCN . L. : ;
Pag. D. 1. fac. b. plicatione & extraltione nume-  Pag. H. 2. per XXVII— —- reliqui fint

. rorum &cAfumma in trientem altitudinis Trun- H.3.pertie — deleAuftraa.
cl &c. - 43.f-é.una,LC.duz. In fchemate XXT hic- &~

Dag. D. 2.fec.b. per [ficurmts mayorss casfa fic lege. weties secwrrits continwetsy CT wfgy m E; &
D N ﬁcnta x{laf 5\:1'/1%1, uorum bafiseft fe(m cxrlceg-‘ ;’BRDA #/q, 1 H . in quam ducantsur. -
' lus fintale.{ p. &L.1 in 0. 2. £. p. candem ad cy- exlaresCS, TR, E4 ' Cr
Jindri fegmentum xquealtum, qua eft totius o L# dominft— —H.GB. pun. LA pro ,
vel primi fegmenti ad totum zquealtum Cylin- L witima longior eft CK quam C
drum, fc. 7 ad 33. 1dem enim locum habet etiamy K.1.£6.CGadGATrun LACerit—TCAV& .

in fcgmentis fegmenti quorum bafis eft circulus, K. 2.5it q—20000.—20000. I fumnra qua-
femper enim fegmentum hacbafi, fivealtd five dratorum /Faus13666667 /. quadratum AG.
humile,eft Cylindri fui equealti dimidium.()g&; £ 6.8itCT .30, VA L quibusgiam — minorCT.
bus vero bafesnonf c.e.f. 1 a.c. fegmenta, illis K. 3. quadrantes— pars differentizrefp

bafesitidemifte fingulx fingulas conciliant p-  f£4.CT. fic— Cylindr zquealti & inf
portiones. Itag;etiam deh.c. £fv.a. n.m.%.d. gulum CT.AV '
¢.c.p.q.qinfiftant eidem fegmento circuli, { u. K. ¢.f6.856 mul—" 35 &£ .

' #1que verd eidem linex fegmen . circularis, L.2.f8.plusva—CT.AV. L.9.altimi, H.B.

" fintutfeg, altitudinis refpondentia. M. 1. quadratum acclivis lateris FA

e Pug.D. 3. lincapernlt : pro longiore lege breviore bafium Clad CG.

Pag.E.1.fb. gatur —— — Annulos - £6.CGad — — CHA prop

"Pag. Foa.fb legmento— — AccumAQY " M.}.portionis — — flarmajusters
OL —. — VTRLpars— —VTRL . X,2.f b.nion— — AYX,AYG .
Pag. F. 4. fit— deleK N.3.f6. Theor XXIX
- cularis —— cui perpendiculares fint . -
. I Schernate LVXN & KV X0 debebant eZe aquales Siamilin by  occurverime, lolTos isn-
. ' ’ ’ o & . gém@"

« Wealr LUK MIP insqgra lincapar,
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