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mis Auftriaci, figuræ omnium
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Æ T" - -

Ul S u S I N E O v 1 R G ae C u B I

cæ compendiofiffimus & pla

ne fingularis, -

• / v.

Acceffit

ST E R E o M E T R 1 ae A R c H I M E

deæ Supplementum.

Authore

IoanneKepplero, Imp.Caef.Matthiæ I.

* ejufq; fidd. Ordd. Auftriae fupra Anafum ,

Mathematico.

cum privilegio ca/reo ad amnet *}^

a w w o



|
-
|

-
-
-
-
-
|

-
|
-
'
-
|

·
|
-
~
.
|
-
v
.

|
-
-
,
|

|
-
…
•
|
-
|

-
-
-
-
-
-
-
-

|
-
|

|
-
|
-
|

-
-
-
-

-
-
·

-

-
-
-
-
-
|

-
-
-
-
·

-
v
.
-
·
|

-
*

-

|
-
-
*
•

-
-
-
-



- ' ' Illuftriffimo Domino

D. M A X I M I L I A N O,

DoM I N o D E L 1 E cH TEN s TEIN E T

Nickelspurg, Domino Rabenfpur

gi, Hohenaugæ, Butfchavizij

T. Pofèrizij&Neogradi, .

8ACRÆ CÆSAREAE MAIESTATIS CONSILIARIO,

- - Camerario& ftabuli Præfe&o,&c. - -

“Nec non

, Hluftri & Generofo Domino .

D. HELM HARDOIÖRGERO,

1N TöLLET, KE P Pach, GREBING

& Hernals, Domino Steireccij& Erla

chij, Lib: BaronideCreüfpach: Archi

ducatus AvsTR 1 ae fupra ANAsuM

aulæ Magiftro provinciali ,

hæreditario:

sacRae caesAR EÆ MAIESTATis AD CAMERAM

aulicam Confiliario; & pro tempore Provinciæ di&z ex ' ' '

- JBaronibus Ordinario; '
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: Dominim&grauioßßimi*
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Rose L. BAro,DoMINI GRAT19sis

si M 1, novam nuptam domum dedu
· · · · · `, A 2. ' xifsem;



xiffem; tempore tali, quando Auftria,

vindemiâ copiofà,necminus generofà

colleétâ, plurimis onerarijs adverfo

Danubio miffis, opes fuas Norico no

ftro dividebat, Jitusq; omne Lincia

num vafisvinarijs tolerabili preciove

nalibus obftru&um vifebatur: conve

niens erat officio mariti, boniq; patris

familias, ut domui meæ de neceffàrio

potu profpiccrgtm. Doljsigi;ur ali:

quot domum illatis & conditis, poft

dies quatuor venit venditor cum vir

ga menforia, qua vná & cädem cados

promifcuè omnes exploravit fine dif

crimine, fine refpeétu figuræ, fine ra

tiocinatione vel calculo. Demiffâenim

acie virgæ acneâ in örificium infufo

rium pleni cadi tranfverfim ad calcem

vtriusque orbis lignei, quos fundos

vernaculo vfu diétitamus, poftquàm

vtrinq, æqualis apparuit hæc longitu

do à ventris fummo ad vtriusq; circu

laris Tabulæ imum : de nota numeri,

uæ erat impreffà virgæ eo loco, quo

άζlongitudo,pronunciavit

• • , ' nume



numerum amphorarum, quos caperet

cadus:fecundum quem numerumratio

-fuitinita precij. - - - - -

Mirariego, fi tranfverfâ linca per

corpus dimidij cadi ducta argumcn

tum effe poffet capacitatis; dubitare

etiam de fide huius dimenfionis; cum

cadus inter binos orbes brevißimus,

tantummodòorbibus paulolatioribus,

goq; perexiguæ capacitatis, poßit ha

bere eandem longitudinem âb infufo.

rio, ad Orbis alterutrius imum. Subijt

memoriam laboriofàdimenfioad Rhe

num vfitata: vbi aut cados implent, &

per fingulasliquoris amphoras nume

rando tranfeunt, cum fàftidiofâ tempo

ris occupatione,notasq; capacitatisinu

runt vafis exploratis: aut etfi virgis

menforijs vtuntur,vtplurimumtamen

diametrosorbium & lóngitudinem ta

bularum curvatarum metiuntur: easq;

inter fe multiplicant, variasq; cautió

nes adhibent, de Orbium inter fè inæ

qualitate, ventris amplitudine, curva

türatabularum: neq;fibiinvicem fàtis

* . A 5 fa
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faciunt; quin alijalios crrorisarguunt.

Cùm igitur didiciffèm, ufum hunc

virgæ tranfverfàlis publicahicauthori

tate ftabilitum, & juratam illi menforü

fidem: vifumeftnon inconveniensno

vo marito, novum Mathematicorum

laborumprincipium, certitudinemhu

ius compendiofæ, & ad rem familia

rem perneceflàriæ dimenfionis adleges

Geometricas explorare,fundamentaq;,

fi quæῦ, proferre». -

Cùm autem fpeculatiohæc fupe

riori triduojucunda quadam varietate

fucceffiflèt, adeòvt certiquid pronun

ciari poflet: jamq;ad perfcribendam &

excolendam hanc demonftrationem ,

quippe quòd jam erat mentecompre

henfà, calamum ftringerem : non diu

mihi quærendi erant, quos dedicatio

ne, quod principium erat libelli, allo

querer; qui ingenijre&titudine demon-.

ftrationum dx£i2ea aequarent, pulchritu- _

dinemq; earum fingulari cupiditate

profeqüerentur: talem enimTe, Illu

ftriffime Domine deLiechtenftein,mi

- 3 » hi
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hi prædicavitMedicus tuus D.Ioannes

VVodderbornius Scotus, vir Mathe

maticis artibus exercitatiffimus, eòq;

mihi amiciffimus, qui commodùm in- .

terveniens, Tui memoriam mihi præ

fentiä fuä renovavit: Talem etiam TE

Illuftris &Generofè L. B. IöRGERE,

longo ufu cognitum habebam: quäin

laude ita pares eftis; vtinjuriam alteru

trifacereyideripQffim,quippe vtriufq;

cliens, fialterumfolum nominarem.

Et quid impediat, quo minus colle

gashic vos defignem? quippe in nego

cio,ubinonjam nobilitatis, nondigni

tatis, non virtutum politicarum, non

ullius rei, quam Mathematicus cerne

refoleat; fed ingenij tantùm, & fi licet

addere,patrocinijmeiæmulatio locum

habet. - - -

Nullâ igitur hæfitatione ufus, ftre- .

namGG.VV.infubeuntesIanuarijCa

lendas exfpeculationemea concinnare

ftatui: quâ& de gratitudine in Deum,

proacceptis hisalijsq;tranfà&tiannibe

neficijs,vtrinq; admoneremur,juxtâq;

&vos

<



&vos Patroni ex dedicatione rei gra- -

tæ, & ego author ex lectoribus & æfti

matoribus intelligentibus, mutuâ vo

luptate frueremur: utq; hoc Auftriæ

nöftræ decus, Auftriacæ potiffimùm

Nobilitatis Proceres, vinique menfu

randi ratio, vinearum latiffimarum

poffeffores, quibus vinum ad muni

ficentiam ufq; fuppeteret, patronps ,

haberet. - - . .

ValeteGen: Proceres,&fpeculatio

nepulcherrimâ, delicijs veftris confue

tis,animos veftrosobleétate,Annumq;

fubeuntemhilares&ma&tibonisomni

genistranfigite: meq;utconfueftis,ve

ftrâ gratiâ porrò quoq; profequimini.

Lincij, xv I. Cal.Ian. Anno Chriftia

norum Occidentalium M. Dc. XI I I.

Ill* & Ilf* GG. VV.

- - , De&otiffimus

Imp.Cæf. MATTHIÆ -

; Ejufq; fidd. Ordd. Auftriae f. A.

' Mathematicus

Joanncs Kepplerus, .
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STEREo METRI A DoL Io RvM.

Præambulum

DE RATIONE FIGVRAE DO LII viNARII. -

332:5$ M N 1 s artificiofa & compcndiofà dimenfio

§5 3. fpacij, figuram etiam ordinatam requirit; nam Vafa nullius

s{§, % ccrtæ, nullius ordinatæ figuræ, ingetium refpuunt, folamq;

$$$2:3 manum& numerationes íuccefliväsinfufi liquoris expeétant.

. . . Vafa vinaria, materiæ, ftru&urae, ufusq; neceffitate figuram circula

rem fortita fünt, conicæ& cylindricæ affinem. Humorenim in vafis metal

licis diutius contentus corrumpitur ærugine; Vitrea & tcftacea, nec füp

petunt,nec tuta funt; Lapidcafunt ufu inepta obpondus: fupereftigitur, vt

vinaligneis excipiamus condamusq;. At rurfum ex vnica trabe vafa nec fa

cile, ncc ampla, nec in neceflaria copia parari poffunt, & fi pöffent, rimas

agunt. Ex multis igitur lignis inter fe coaffatis dolia conftrui oportet. At

commiffurælignorum nulla materia, nulla arte muniri contracffluxumhu

moris poffunt, nifi (olavinculorum conftri&tione. Vinculaverò cum fint ex

materia flexili, ex Beta, Quercu, aut fimilibus, vrgente mole folubili re

rum, quas cum violentia quadam conftringunt, fefe didunt in ambitum

omnium capaciffimum. Summaigitur ratione Vietores redigunturad cir

culos : ne, fi venter Cadi vt diétum, circularem affeétat amplitudi

nem, ipfi figuram aliam in oris cxtimis inftituentes, diftortum & imbe

cille Vas efficiant. Videre eft in Lagenis, quibus Italicavina trans Alpesim

ortant in Germaniam; quæcum , vfu exigente, compreffae figuræ fint, vt

ad Mulorum latera appendi, &per anguftias viarum tranfportariinoffcnfè

poffint:& ne longiùs procurrentesálatcribus Mulorum, ex ratione ftaterae

plus graventjumenta,& quaffationem reddant violentiorem:qua partefunt

complanatiores, illa &imbecilliusimpetum fuftinent, facileq; dehifcunt,

*ö,

* Accedit& commoditas figuræ circularis feu Cylindraceæ,vt quia vina

iplauftris tranfportandafuntperterram; plurimum vini» minimutn liguiha

beant moles.Quo nomine fi Globusextabulis ligneis coaffari poffet,globo

{a potiffimú vafa futura fuifIent. At quia Globus vinculis conftringi nequit,

'proGloboCylinder fucceffit.Neq;tamenis purus putusCylinder effe po- -

tuit : namvinculalaxataftatim fierentinutilia, necpoffent adigiviolentiùs,

nifidolium figura conicâ à medioventrisvtrinq;nonnihil coar&aretur. Eft

&aptahaec figuraad volvendum indireétum(vnde Cylindronomen) adq;

vehendum ifiplauftris; &geminata bafi, in quandam fui ipfius fimilitudi

nem,librationicommodiffimam,vifufpcciofam, compofita. . . . .

Cum igitur dolia vinaria Girculo Cono &Cylindro, figuris regulari

-bus participent, aptafuntha&enus ad Geometricas dimenfioncs: quarum

principia opcrae precium eft inveftibulo huius fpeculationis collocare; vt

illa ab Archimede funtinveftigata; quantum quidem huius ad obleάatio

, 'nem animi Geometriam amantis fufficiet : abfolutæ enim & omnibusnu

meris perfeétæ demonftrationes pctendæ funt ex ipfis libcllis Archime*

deis; fi quis àfpinofale&ione eorumnon abhorruerit. '* . . . -

• . Liceattamen in quibufdamlocis, quænon attigit Archimedes;non

pihilimmorari;vtinvcniant& doétiores,quibuspturae;o£;a;, -

,-, , _ • • • '. - - , 1'2
-*

---
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, tem æqualia divila) Viginti& vnafcptimae,funtbrcviores circumfcrcnti

I. Pars.

c v R v O R v M R E G v L A R I v M

ftereometria.

THEOREMA I.

Principiò requirebatur cognitio proportionis Circumferentiae ad

Diametrum. EtdocuitArchimedes, -

Rationem circumferentiæ addiametrum, cfsepro

ximeeam, quæ eft Numeri22, ad 7.

Schemas I.

Adhoc demonftrandum vfus eft

figuris circulo infcriptis & circumfcri

ptis; quaecum fint infinitae; nos facili

tatis caufa vtemur fexangula. Sit cnim

in circulo CBD, regulàre fexangulum,

cui° anguliC,D, B, latusDB,& tangant

circulum duae rcétæ in D&B, cocantq;

ad communem feótionem F: & cen

trumAcumF conne&tatur lineâ AF,

quæfecctrc&am DBin G,arcum DBin

E. Cumigitur DGB fit reéta,i.c.du&us

àDin B breviffimus, DEBvcroarcus,

'ideftdu&us à D in B non breviflimus, longiorigiturcft DEB, quam DGB.

Econtra cum re&taBF tangatcirculum, omncsigiewr partes arcus EB

funtintraFB vcrfusGB: quòdfiEB effet reéta,omninobrevior effet,quàm

* -ÉÉÉÉÉÉÉÉÉÉ
Ergo EB fubtenfà minori angulo*EFB, minoret; quam FB, quippc quae

maiori eft fubtenfa. Licet autem argumentari de EB ut de rc&a,quiavis dc

monftrationis fecat circulum in arcus minimos,qui æquiparantur re&is.

Quanquàm intereaquae communi fenfufunt nota,recipipoteft,arcum

DEB, intra triangulumDBF, minorem cffe lineis DF,FB, quippe qui cum

fieétaturverfusangulumDFB,nullamtamcn particulam habet extra lineas

IDF, FB: comprehendens autem , fenfu communi majus eft comprehenfo.

Secùs haberet, fiarcus DEBcffet lineafiexuofa &inórdinata, -

CumigiturDBfitlatusinfcriptifexanguli,&DF,FBfint duae medicta- ,

tes circumfcriptifexanguli;arcus DEB critcirculi pars fexta : majorverò

eratquàm DB,minorquàm DF,FB. Sexigiturlineæ DB,minores funtquàm

circumferentiacirculi, & duodccimlineæ DF,vclFB, funt maiorcsquàm

circumferentia.. ; - -

EftautemDB latusfexanguli regularis, æquale ipfi AB femidiame

tro, Sex igitut&liametri AB, hocefttres diametriCB, Wel(diametro infep

a•.,

Cum
, .

-

;



ARcHIMEDEA. ,

Viciffim cumDG, GB fintæquales, erit GB dimidium ipfius AB, - -

Quadratum verò AB æquale eftjun&isAG, GB quadratis, & eft quadru- - '

plum quadratiGB, crgo AG cft triplum quadratiGB. Proportio igitur -*

quadratorum AB&AGcftfefquitertia,linearum igiturAB & AG pröpor- . . r .,-.-,-,,, - …,.,,

tio eft femi-fefquitertia, fcilicet ea quæ numerorum jocooo & 866o3. Vt .

vero eft AGadAB, ficeft GB adBÉ. Ergo etiam inter GB & BF cftpro- ' • " '*"" .

ortio fcmi-fefquitertia;vt quiaGB eft dimidiumipfius AB,(cilicet 5ooo<; -

Ftalium particularum habcat 57737 proximè. Duodecics igitur fumptus

numcrus ifte, maior erit quam circumferentia circuli. Colligitur numerus

477974, qualium diameterhabctzooooo. Et qualium diamcter habct 7,

talium funt inBD duodeciesfumpta 24, minusvna decima. Maiorigitur

efthicnumcrus ipfa circumferentia; Minorautcm cadem erat numerus 2j. ' , ~ ~\

„ Et patct ad oculum, arcum BE propiorem cfle ipfi BG, quam BF lineae. * ; * * * * * * ' " °

Circumferentiaigiturpropiorcftnumcro 2), quam numero 24, minusvna …gr. : …

decima. Ponitur igiturab 3; receßiffe per j,ab altero verò perz, minusvna • • • ^, • • , • •

decima, vt fit nimirum 22. Haec autem longèaccuratius demonftrat Ar- «^-^ ' • • : ' . ,

chimedesin figuris multilateris,vtfuntfiguræ j2,24,4s laterum:vbi etiam * * 3.,2 •

apparet, paulum quid deeflc circumferentiæ, quo minus fit 22. Adrianus , - a. • '

- - - - - *. e. •* * , , , ,,, J, 'Romanus cadem Methodo demonftravit, fi diameter circuli fccctur in ' *"', '*^ ** „Y.
-

/

partes — — , — 2oooooooooooooooo - •«r. ,

tunc talium partium 6283 jSs 3o7 /795 862fcrècffeincircumfcrcntia. , -

Epifàgma. . * . ••• • • • • •

Extribus lineis feâionum Conicarum, quæ Parabole, Hyperbole, - - -

Ellipfis dicuntur,Ellipfiseftcirculi æmula,& dcmonftraviinCom. dcMo

tibus Martis, longitudinem Ellipticæ lineæ fefe habcre ad mcdium arith

meticum inter duas ejus diamctros, quæ axis re&tus& tranfvcrfus dicun•

tur, fimilitcr ytzz. ad;. fcre. - . -

THEOREMA II.

Circuliareaadaream quadratam diametri compa- · ·

rata, rationem habeteam quam 11. ad 14. fere. . . .

Archimedes vtitur demonftratione indirc&ta, quæadimpoßibilc du: - 1

cit:dc quamultimulta: Mihi fenfushic cffc videtur. ,

- - -t Scbemas . A /.

v

A--------;*
v -

L£<
Æ

circuliBG circumferentia partes habet totidem, quod pun&a,puta -

infinitas; quarum quælibet confideraturvt bafisalicuiustrianguli æquicru

ri, cruribuis AB: vti ita Triangula in arca circuli infint infinita, omnia
m. ' ' ' B 2 yerri

- -

-
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verticibus in centro A coeuntia. Extendatur igitur circumferentia circuli

BGinreétum, & fit BC æqualis illi,& ABadillam perpendicularis. Erunt

igiturinfinitorum illorum Triangulorum, fcu Se&orum, bafes imaginatæ

omnes in vnareéta BG,juxtainvicem ordinatae : fit vna talium bafium BF

quantulacunq;, eiq; aequalisCE, cofie&tantur autem pun&taF, E, C, cum A.

Quia igitur triangula ABF, AEGtotidcm funt fuper reéta BC,quot fe&o

res in area circuli,& bafcs BF, ECæqualcs illis, & omnium communis al

titudo BA, quae ctiam cftfe&orum; Triangula igitur EAC, BAF eruntæ

qualia,& quodlibctaequabitvnum feétorem circuli;& omnia fimul in linea

BCbafes habentia, id eftTriangulum BA€,ex omnibus illis conftans, æ

quabitfeétorcs circuli omnes,idcftaream circuli ex omnibus conftantem.

Hoc fibi vult illa Archimcdcaadimpoffibile dedu&io.

Divifa igitur BC bifariam in H, fiat ABHD parallelogrammum, vt

DH fecetACin I. Erit hoc parallelogrammum Reétangulum æquale areæ

circuli. Nam vtCB totaad GH dimidiam, ita& AB, id eft DH tota, ad

IH dimidiam. Igitur HIæquat ID, &HCæquat DA, id e(t HB: & anguli ,

ad I æquales, Dvcro& H rc&i, Triangulum igitur IGH, quod eft extrapa

' rallclogrammum, æquale cft triangulo IAD, quoparallelogrammumex

ccdit trapezium AIHB.

Cüm igitur diameterGBponatur effe partium7, quadratum diame- .

trierit 49. Et cumharumpartiumzz fint in circumferentia, fc: in BG,di

midiaBH habebit carum ii, paulo minus, vtfupra. Duc 11 infemidiame

trum 3 femis,{c: in AB: fictRe&angulum AH 38 femis. .

Qualium ergò Quadratum Talium Area circuliin•

-diametri fcripti , -

ht. 49. — ] ht. 38femis. /

- bis 98. — I T 77.

Divifi per7. faciunt 14. — I — 11. Quodcratdemen
- ftrandum.

Corollarium. I.

, Se&oris in circulo (conftituitur reétis excentro,& ex arcu interce

pro)areaeftaequalisrc&angulo fub femidiamctro&dimidioarcu.

Corollarium. I I.

Segmenti circuli minoris (portio eftper vnamre&tam recifâ) area

minor eftfeétorisareâ,triangulofub fe&oris&fegmentire&iscomprehen

fo : Segmenti maiorisareatanto maioreft fe&torefuo. '

Démonftraturautemin Geometricis, rc&angulum fub perpendicu

lo trianguli & dimidia fe&ionis linea æqualc cffe arcae ttianguli. Ablato

igitur plano huius trianguliabareafk&toris, reftat areafegmentiminoris,

fedaddito, maioris fegmenti arca conftituitur.

InSchemare I. DABE eft feétor minor,DABCDmaior; DGBEfcg*

mentumminus, DGBCmaius; DBAtriangulum, quofc&oräfcgmcnto.
I -* _ * . *- differt.
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differt. Id habet duas partes æquales& congruas,AGB, AGD.Appofito.

igitur angulo DAGadGBA,ficADGad GÀB,fitreaangulumaiïî
AG, latitudine GB. Et dicitur inTriangulorum do&rina, GB finus arcus

EBdimidij, GA finus eius complementi.

Epifàgma I.

Circulocommune hoc eftcum Parabola; quodin vtraq;, portiones

quomodocunq; perypamrectamabfciffae,fiaequalcs habuerint diametros, *

&iplae intcr feinqualibct figura fint æqualcs. T Arch. dc Conoid.iv.

Epifàgma I I.

Paraboles area eft fefquirertia areae Trianguli, habentis eandem

cum Parabolabafin re&am,& eandem altitudinem, ' Arch.deQuadr.

Parabolæ Prop. XVII.& XXIV. -

Epifàgma I I I.

Ellipfisarea,adaream circulieft.vtminorEIlipfisDiameterad maio

rem : Et vtcirculus adquadratum diametri,fic EllipfisadRe&angulum

diametrorum,fcilicctctiam vt j) adj4. feré, ArchisSphæroid.

THEOREM A. III.

Cylindri veroad Parallelepipedum columnarere.

&tangulum æq;altum, quod Cylindri corpus ftringit

quadratis fuis bafibus& parallelis lateribus,'ratio eftea-)

dem, quæ circuli ad quadratum circumfcriptum, hoc

efteadem quæ 11. ad 14,

Schema I I I.

Vtenim CDCylindrica bafis cir.

culatis ad AB quadratum circumféri.

Ptum, ita CF corpus Cylindri,adAE

99{Pus Parallclcpipcdireâanguli, feu
columnae.

Arch* deSphæra& Cylindro. .
Cylindcr cnim & colúmna æque

altafunthic veluti quaedam planacor

P3rata:acciduntigiturillis eâdem quae
Planis, -

§= _ gr | B 3; THEO

.a



STEREOMETRIA

THEOREM A IV.

Si Columnare&aparallelarum Bafium cum Pyra

mide, fi Cylindercum Cono eandembafin habueritean

demq; altitudinem, Triplum eritillius. -

schema , I V.

Nam omnis Columna,vthic quinquangularis BI, bafes ABCDE& - - -

FGHIKparallelashabens, &BAF, àEK caeterosq;angulos re&tos, folvitur

infua Pentaedrafeu Prifmata, vt hic quinquangularisin triaGHF,FHK,

IKHI,Trinis parallelogrammis& binistriangulis oppofitis claufa. —

' Piìmi | Secundi | Tertij. . v -, '

Triangula G H F | F H K KH [ -

BCA A C E E CD

, • . p,rallelo TGFCE |THCAÈTITKECH - ,

gramma. HCAF I FAEK | HCDI - ', `

FABG | KECH ] IDEK - - - .

Pentaédronveroin triaTetraedrafolvitur,quorum binafemper, quae

vnumPlanum Parallelogrammum ex æquo dividunt, aequealtafunt. -

Sit verbigratiaPrifmaprimumfub GHF,BGAtriangulis. Ducantur

, in ParallelogrammisBGFA &AFHC diagonijBF, CF,ex trianguli BCA,

- - angulisB, C. Iisre(ecaturTetracdroa, cuiushaec quatuor triangula BCA,

3. BFA, AFC. Reftat Pyramis quadrangula, bafiBGHC, vertice F.

DuάaigiturdiagoniosGCfecat caminduoTetraedra:vniustriangulaqua

tuor funtiftaBGC, GFB,GFC, CFB; rcliquifunt ifta,GHC, GFH,HFC,

CFG , - - -

CùmigiturParallelogrammum GHCBlineâ GCfitfe&um bifariam,

&trianguläGCH,GCB æqualia,& GFaltitudo eadem, (namBGF re&us

eft) æqualia erunt Tetraedra GCBF, GCHF. Similiter Parallelogram

mum GFABlineâBFfe&um cftbifariam&in aequaliaFBG,FBA. Etpla

numBCAre&um cft ad planum GA, igitur perpendicularisexGinBA cft

altitudoTetracdorum GBFC, & ABFC: fuhtigituraequalia. Eidem verò

SBFGfuit æquale GCFH. Omniaigitur triafunt æqualia,& PrifmaHGA.

habet triaaequalia?Tetracdra, v

Suma

,•



* sphæraBDC fecetur plano percentrum A,&££tioBC continuetur

fiantq, duo coni Reaanguii, altértotus intra Hemifphærijg£Pg;$Uj£
-

\

-

, A R cHIMEDEA.

, Sumaturjaminbafi fupera FGHIK, pun&tum L, quod conne&atur

cum angulis bafis inferæ ABCDE, vt crcetur Pyramis quinquangula: Dico

illam efietertiam partemcolumnæ GAD. Nam bafis ABCDE, lineis AC,

EGin triangula tria eft divifa vt prius, fuper quae ftant& tria Pentaedra, &

tres partes Pyramidis, fc. ABGL,ACEL, ECDL,& perpendicularis ex L, de

miflainplanum BD, æquat re&ta latera KE, FA & cætera. Eft igitur eadem.

altitudoTetraedrorum ABCF, ABCL ; funt igitur æqualia. Sed ABCF eft

tcrtiapars Prifmatis ABC FGH: Ergo & ABCLejufdcm tertia pars eft. Si

militer verò fecunda Pyramidis pars ACEL, fecundi Prifmatis ; & tertia

ECDL,tertij prifmatis tertiæ funt Partes : Tota igitur Pyramis totius Co

lumnæ tertia pars eft; & hæc illius ergò Triplum.

Eodem verò modo& MNOË Cylihder, cuius bafesMN & OPpa

rallelæ, æquat tres conos MNQ,vertice Q ad fuperioris bafis planum per

tingentes, & eandem bafin MNHabentes. Demonftratio enim analogicè

applicari cadem poteft,fi perpendas, circulum, quibafis eft Cylindri& Co

ni, in infinita triangulaexcentro dividi,quibus totidem Prifmata, totidemq;

partcsConifupcrftcnt, illain axe Cylindri, hæ in axc Coniconvcnicntcs,

THEOR EMA V.… -

Superficies curvaConi Reétanguli infcripti Hemi

fphærio,eftfemiduplaBafeos, feu circuli maximiin fphæ

ra, dimidiaBafeos Conirectangulicirca Hemifphærium.

- - Schema /.

- • ' *.

-
-

-

-
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axis réæaaD, excentroÄ, diametropcrpcndicularis:fitq; BDC •eg,53
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& verticem D eundem habcns cum E{emifphærio ; alter totus extra Hcmi

fphærium, ftringens illud mediæfuæ fupcrficiei lateribus, quæ fint EG, FG,

parallela ipfis BD, CD, habens vcrticem G, inaxc priorisAD continuato,

bafin vero EF in plano fphæram fecante Cum igitur BA & AD fint æqua

les; erunt ctiam EA femidiamcterbafis maioris, & AD altitudo Conicxte

rioris æquales: Et quia EGF rc&tus, erit igitur EG quadrati circulo circum

fcripti latus,coq; equalis diamctro Ge. SedEFquädratum,aequale cftduo

busquadratis EG& GF,æqualibus diametroBC : Ergo quadratum EFdu

plum eft quadrati BC: circulus igitur EF duplus eft circuli BC. Dico ctiam

íuperficierum conicarum intcr ic proportionem effe duplam , & minoris

cónicae curvæ fuperficici proportionem adaream bafisBCeffe femiduplam.

• Nam pcr ca quæ dictafuntTheor. I I. re&angulum fub fcmidiamc.

tro AB,&circumferentiatota BC.duplum eft areæ circuli BC. Eodcm ve

rò modo, eadcmq; demonftrationis vi, re&angulum fub totaBD& tota cir

cumferentiaBC, cft duplum conicae curvæ fùperficiei BDC. Quare vt

ABadBD,ficfuperficicsplanacirculiBC, adcurvam ConiBDC. Sed pro

portio AB adBD eft femidupla, quia quadratorum proportio eftdupla; er

go & fuperficierum dictarum proportio cftfemidupla. ' Et quia funt Coni

iimiles; vt igitur bafis BG plana adCurvam BDC:fic plana EF ad curvam

EGC: & pcrmutatim, vt bafisadbafin,ita conicaad conicam curvam: du

pla verò cft proportio intcrbafcs; duplaigitur & inter conicas curvas.

THEOREMA V I.-

ConvexumSphæricum eft quadruplum, areæ circuli

maximi, qui Sphæram percentrumfecat.

Demonftrationes Archimedis& Pappi funt ingeniofiffimae, necad

modum faciles captu: veritas verò propofitiónis, & prima dcmonftrationis

elementa elucentex praemiffis.
- - - / - - - - - • *

Eft enim fuperficies convexaConi,maioris EGF,maior fuperficie Hemi- .

fphærij BDC, minoris BDC minor illa enim tegit Hemifphærium, haec

füb Hemifphærio tota latet. Verifimile eft igitür, Hemifphærij fuperfi

ciem effe medium proportionale inter vtriufq; Conifuperficies. Scdmi

nor conica eft femidupla areae planæ bafis, maior fe(quidupla ejufdem ; &

medium femiduplæ& fefquiduplæ, eftdupla proportió. lta verifimile fit,

Hcmifphærij fuperficiem effe duplam, & Sphæræ totius fuperficiem effe

quadruplum areæ circuli maximi BC. Demonftratveròid Archimedesnc

ccdariò cx confimilibus principijs. -

THEoREM A VII. -

Convexum cuiuslibet fegmenti fphæræ eft æquale

Segmcnta

- plano circuli, cujus femidiameter fubtendit fegmenti la- …

titudinemà Polo adbafin. .. , • , -

-

-_**_
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Segmenta fphæræ hic reputantur non quaelibet portiones, fedillæ

tantum, cùmSphæraab vno planotota fecatur in partes duas, fic vt quæ

]ibet pars habeat fuumpolum; Talis cnimfe&io efficit, vt bafis fegmento

rum fit circulus planus.

CentroA fitfuperficies SphæræBDCL, &hicfit eius circulus ma

ximus, & affumantur extrema diametri DAL pro polis fegmentorum

futurorum, fintq; D. L.& perpun&um I.perά; AE centrum,tranfeant duæ.

* 3 n« - … V^ I perpendiculares HIK, & BAD, repraefentantes tc

&tioncs, feu circulosad planum DBLre&os. Sicut

+£ igitur totaDLfubtenfà dimidio circuli LCDBàpolo

o %(^ Dad L imum,(quod punétum jam in comparatione

k fis) fit femidiameter circuli plani, aequalis toti curvae

fuperficiei fphæræ,perVI : Sicetiam DCfubtenfà

^J- ipfi DKC dimidio arcui fegmcnti BCD a polo Dad

/ / ad bafinC, fit femidiameter circuli plani, æqualiscur

'n vae fuperficiei fegmentifeuhemifphærij BDC, per V:

Sic etiam in genere quocunά; fegmentofumpto, vt.

HKD,linea DK fubtenfâ latitudini fegmentiaDpo

• loadbafin K, fit femidiameter circuli plani, æquantis

fuperficiem curvam fegmepti KDH: Etfumptofeg

mento HKL, cuius polus L, bafis circularis HK,fub

tenfaKL, fit femidiameter circuli plani, qui æqualis

fit fuperficici curvae fegmenti KLH.

Demonftrationém vide apud Archimedem

' Primamverò fidem tibifaciet analogia. Nam cum fic

fit comparatum cum totafuperficié & cum dimidia:

probabile eft, eandem rationem ob

tinere etiaminfegmentis caeteris.

Corollarium.

. Segmenta fegmentorum, quae:

quidem vtrinq; circularibus bafibus

planum explicantur. Nam fit BHKC

fegmentujmi fegmentiBDC, cuiusba

{cs circuli HK,BC. primò ôt circulus

æqualis fegmento fphæræmaioriBCD

Deinde alius circulus fit æqualiscom

plemento ejus quod proponitur feg

- - - mentum fegmenti, Nam complm

hoc,eftfegmentum fphæræ minusHKD, fivepolusejusidem fitcum prio

ri fivealiu$. Ergò circulorum planorum DK, DCdifferentia aquabitZo
* rr. * . - -- }

nam BHKC. - · · · · · · ·

Alia vero fegmentafegmentorum,quznonint€griscirculisplanis, fed

eorum partibu§terminatitut; nifi polusD &axis Di totius fegmenti Hki.

fuerit cönftitutus in concurfu feéîionum, nondum habent notum ***

tionis vclcomputationisfuae methodum• **. , *

` $. -i *. i '

THEO

totiusSphæræ cum fuis fegmentis fuftinet vicem ba

terminantur,ijfdem principijsfacilcin .

10.
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vaglobifeufphæræfuzGB, vtraq; quadruplumarcae KL.

THEo R EM A VIII.

SphæricumConvexum& ejus axis fecanturà plano

adaxem reéto in eadem proportione. -

SeptimumTheoremafervit Gcometricæ delineationi,hoco&avum

arithmcticiseftvtilius & compendium jucundiffimum. Illud planum pro

ditæquale curvae fuperficicis hoclincas oftendit æquivalente$fegmentis.

In Sch.præcedenti, fiaxis totus DL valetfuperficiem totam DKLH,

pars axis DI valet partem fuperficiei HDK, fiquidcm DI fuerit axis (e.

äionis, id eft, fi fucrit re&us adplanum BKfecans, idq; fecet incentro I,

Sic pars axis llvalet partem fuperficiei HLK, - - -

Nam quia HDKcftad KLH,vtcirculusDK adcirculum KL re&ae,per

VII.ideftquadratum KD ad quadratum KL: At veròquadratum KD eft

ad quadratumKL, vtre&aDIadre&amIL: Ergòetiam vtre&aDI adre

&am IL, fic HDK fuperficiesad KLHfupcrficiem. - -

Analogia. Quemadmodumigiturin lineis BA,HI,ineftproportio ,

circularium circumferentiarumBC,HK, centrisA. I. fcriptarum; ficinli

neis tranfverfis DA,DI, ineft proportio arearum BDC, HDK,terminata

rumadillos circulos: Et ficut DIvalctarcamHDK,& DAarcam BDC,fic

lAvaletárcam Zonæ BHKC. -

THEOREMA IX. , ,

Cylindrirc&ifuperficies eftaequalis Sphæricæ, quam

ftringit. _ _ _ ' _ _ ° . . .

` CreaturenimCylindricaduëtutotius circumferentiae KL (in fequ:fche

mate in totam diaihetrum KN vefGB:atdu&u dimidiæ circamferehtiaeKL,

4. «.--,4]in dimidiam diametrumAB crcatur pars quarta prioris,cum fi

„. ;.— «.|guraefimilcs,fintin duplaproportionclatcrum:creaturyerò co

—–—|dem du&uareacirculi maximi, per II. quaeeftctiam fphaericae

*• *• 4. [fuperficici pars quarta, per VI: Duo ergo ejufdem qüadrupla

funtinter fe æqualia,fuperficiesfc. curvaCylindri KML,& fuperficies cur

-' ' THEOREMA X. -

Superficies,globi;& ejus cylindri, quiglobú ftringit,

refeétæ abeodem plano ad axemre&o,funt æquales.

, In figura {equentififGBglobus,LN ejus cylinder,ftringens globum in

medio,&in GB.Etfitplanum PST fecans vtramq;fuperficiem:dico Zonâ

KPSTLcylindricam,effeaequalemcurvæ fuperficieifegmenti globiGR.

Vidctürfalfumefle, cumjCylindricafittämlaxa, göbivcröfuperficies,

furfuminanguftumcocat. Scd mcmineris,quantoillalaxior,tafito hanc'

effc latiorem,cùm pobliquúadeandemtendataltitudincm. Scdfacilis eft ;

gemonftratio.Cùm enim KP,&GRfint æquales & creeturZona KRSTL* ,

duétu KP vel GR intotam circumferentiam KOL,&ficetiamZonaPSTMN

crceturduétuPNvelRB in eándem circumferentiam totam:ergo vt reétae

. GRadRB,& BG,ficfuperficies cylindricaKTadTN & NL.Atvtre&tsGR

s ad

!
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ad RB&BG;ficfuperficiesfegmentiglobi GR ad RBfegmentum& BG

£otam globifupcrficiem,perVIII. Ergo& vt CylindricaíTadTN&NL,

ficfphæricaGR adRB, &BC, Eftautem tota Gylindrica NLæqualis totí

Sphæricæ GB, per IX. Ergo&pars Cylindric£ kolpst partiSphæri

cae infegmcntoGReritæqualis, •*. * · · · · ι

As* *!J x *

- _:

* • •

git, in proportione fefquialtera. . .

: CorpusCylindrieftad corpusSphæræ, quamfirin

Corpus enim Sphæræad Analogiamcorum quae diaa fünt Theor.I I. -

otcftateinfecontinetinfinitosveluti conos,verticibus in centrofphæræ

coeuntes,bafibus, quarumvicemfuftinent pun&ta, in fuperficie ftantibus. ^

Sitigitur in fchemate II. BGSphæra, A centrum, coni AB,AG& fimiles,

infiniti, ijq; minimi,ideft, quorum Bafes fintpun&a B. G,vertexomnium

communis A. Fiat novumSchema, in quo extendatur curva fupcrficies,

fphæræ in planum circulare, cuius diameter fit BC, duplaad diametrpm,

Sphæræ BG,quiaCirculorum proportio eft quadrupla pcrVI. praemiffum:

&fiatcirculusexBC,ex cuiusmcdiopun&o H,fùrgat perpendicularisHD

aequalis femidiametro AB. Sit autcm Conus BDC, bafiBC, vertice Ds

Conusifte zqualecorpusbabcbit corporiSphæræ BG. Omniumenimco

norumAB,AG,infinitorum in fphæra,bafesB.G. minimae, cum fphærica

fupcrficie ipfain quainfunt,inplanum circulumBc extenfae & jùxta in

vicrm ordinatæfunt,&pro eo quodcrant inSphæra ConireétiABB,AGG,

fa&ifunt hicconi fcaleniDCC, DBB, exceptomedioDHH, qui manct

re&us, habentq; omncseandemaltitudinem DH,& bafes æquales, quip

pc minimas, omnes igitur&interfe&conis re&is inSphæra æqualcs funt;

& totus conus BDC ex omnibus compofitus, æqualis crit toti fphæræBG

exomnibus compofitae. . . . . .,..' · ·

Du&âigitur arcâ circuli BCin femidiametrum HD, creatur Cylin

derAICB,cuius corpuscft coniBCD triplum,per IV : Eft verò cylindri

, scien- ru£ . . fphæram ftringentis du

( . plum, quiabafin BCha

§<|; , * bet, bafisKL quadruplâ,

sv^ w5- - - - altitudinem veròHD,al

' 4' ;. titudinis BG dimidiam.

-
DuoenimAICBcylindri

invicemimpofiti, cffice

É-—££%ä rent altitudinem æqua

»…^ . 1—5*L* --2 lemipfiBG altitudinicy

lindri KLB, effentq;illius quadruplum, propter bafin BGquadruplamba

feos KL: vnus igitür AICB eftcylindri KLB duplum: erat verò triplum

coniBDC,idefícorporis SphæræBG, æqualis cono BDC. Erg9 diyifocy

lindro AICB in 3: difhidium huius, {cilicet 3 , venit Cylindro KI Bj£rtia

verò pars de «, fcilicetz, venit fphæræ GB. Š igitur KI B, ad

fphaer - ftvtz, - roportio fefquialtcra. -

Pharamfuam GB,ars a. quæ eft prop C 2 quialter Poteft
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1Poteft idem etiampcfix. probari, fi fingamusCylindrum fecariin

infinitaprifmata, in axe cylindri coeuntia; probafibus vcrò, quas habent

prifmatâ, quadrangulis, habentialincas re£tas æquales axis quae bafesprif.

matum omnes juxta invicem ordincntur in curva Cylindri fuperficie, vc

fupra Theor. I I. de circumferentia circuli fimilia fumus imaginati. * In

illò enim Schemate II. fit circulus BG vtraq; bafis Cylindri : & circumfe

rentiaBG, repraefentetcurvam Cylindrifupcrficicm, pun&um verò A re

praefentetaxém Gylindri, æqualem ipfiBGdiamctro, & extendatur curva

fuperficics Cylindri in planum, fitq; BG, quae repraefentetrc&angulum,

cuius longitudo BC, latitudo BG; &connectatur axis CylindriAA,cum

re&aCCTipfiparallela, re&anguloAACC: vt fit PrifmaAABBCC,æqua

le corporiCylindri. Erunt enim omniumCylindri Prifmatumminimo

rum bafes re&angulae minimae(hoc eft lineae ) juxta inviccm ordinatæ in

fuperficie reétangula BC, &Prifmata in Cylindro re&a, fient hic fcalena,

omnium tamen acies pertingent ad communis altitudinisBA terminum

AA.eruntigituraequealta&invicem &cumrc&isPrifmatibusipfius cylin

dri. Du&oigiturreétangulo BBCCinaltitudincm BA, crcabitur Parallel

epipedum, cujus corpus eft duplum, corporis prifmatis AABBCC, du

plum igitur corporis cylindri. At fupra etiam ducebatur circulus æqualis

fe&angulo BBCC fuperficici curve cylindri (fc. quadruplus circuli ma- , .

ximi, per VI)inaltitudincmaequalem ipfiBA:femidiametro,& crcabatur

triplum coni, æqualis Sphæræ. . Idem ergo eft triplumfphæræ& duplum

cylindri: Ergovtfupra;Cylindri adfpbaeram proportio cft {e(quialtcra,

THEOREMA X II. -

Cubi corpusadcorpusSphæræ quam ftringit, eft

duplumpaulominus, nimirumvt 11. ad 11. proxime. '

- NamCubus STVX,infigurafequenti,eftadCylindrum fuumKLN

quemftringit, vt 14ad 1\ proximè, per lII.præmißüm,idcftvt 42 ad33.

At CylinderKLN.eft adfphzramPGOB; quamcommuniter cum cubo

ftringit, ut3.ad2, per XI. praemiffum, ideßvt 33,ad22. Ergo cubusad

fphzram cftvt 42. ad zz,idcft,vt2j.adjj.

TH. XIII.

Schema u x.

{ CorpusConi,cujus alti

tudo eft æqualis diametro23á
-2 â]3

§£* êá_; fphæræ, bafis,Sphæræma

§£ ? È^1 ximus circulus, eft dimi
Xj(§', &^áíá - • .

-<§§-3 $/â dium corporis fphæræ.

§Â %-Ja ' Cylindcr enimKLN eadem
S/-. 232^3£ bafi & altitudine, eft triplum coni

2*> fui NGI, vcl vt 3. adj. Idcg verò

Cylin
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Cylinder eft adfphaeram fuam,vt3ad2,per XI. Praemiffum: Ergoconus -

ad Sphæram cft vt i.ada. ' ' * -

-

-

Summapraemitorum. • - - - - - - - - ..{ ;

* Conus Cylindri Sph*ra cylindri Cylinder Cubus sTvxCylindrumftrin

NGY. KLYN PGOB KLYN KLYN , gens in KN, CM,LY, & DE.
-Eft vr ii. 2.2. 33 — 42... - Sphæram vero im,

Velvt 1 - 2. 3 — 4miaus G. 9. B. P.Q R.

- Corollarium. '

• , Porrò indidem etiam patet, Conum priorem in Hemifphaerio (vt

Theor. V. Conum BDC) effe ad Cylindrum qui fphæram ftringit, vtQ

άaedron in fphaeraadCubum circafphæram,£xtam fcilicet partem Cylin

dri, quartam fphæræ,&fic dimidium Hemifphærij fui, dimidiumq; coni

Theor. XI II. defcripti, quippc cujus bafinhabct integram, altitudinis

verò fàltem dimidium.

3 Ille verò conus major EFG,in quoeß Hemifphærium (Theor. V.)

corpushabetirrationale feuineffabile.Similes enim Coni,vtEFG,&BDC

funt in tripla proportionealtitudinumAG, &AD. Eftautcm proportio

AGadADfemidupla:ergoproportio conorumcfttriplcx fcmidupla,hoc

cft, fefquidupla. Atfefquiduplztermino vno pronunciato (quodfcilicet

conusBDC dimidium Hemiphærij BGDdicitur) terminusaltcr fitinef

fabilis, nifidepropinquo. • •
- - -

Epifagma, I.
-

Eadem eftetiam proportio corporisab Ellipfigcnerati,quodSphæ

roides dicitur, adconumaequealtum.Arch.Sphæroid. prop.XXIX,XXX.

Epifàgma I I.

Sicut fphæroideseftconi fui duplum: fic Conoides Parabolicum eft

conifui fefquialterum. Videincodemlibro prop. XXIII. XXIV.

Gonoides verò Hyperbolicum (qualiscft,ferèfigura hulceris, mon

tis, aut acervi frugum ordinati) fcfqüialteram proportionem magis ad

aequalitatem adducit. Nam ad lineas {efquialteram proportionemcon

tinentes (quæ habent duplum& triplum eius quæinter verticem & cen

trum figuræ) additvtrinq; diaaewsam. a* &m - `

THEOREMA XIV.

* Segmentofphæræ æqualiseftconus fupereademba

fi,habens altitudinem tanto majorem, vtfit ejus exceffus

adfemidiametrum Globi, ficuteftaltitudo ipfa fegmcn
tiadrefiduum diametri. * . - .-• i _ • • -

P.

c ; si

… .

/
2
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SitfphaeraCLB, ejufq; fegmentaduoHKD&HKL, eorum$axes

ToI, IL,partes diametri per A centrum duétae, quae continuetur à D Werfus

«O. P. Quæriturconus æqualisfegmento minori, H KD. cuius axis DI, re

{ìduumq; diamctriIL. Facergò vt ILad LA, ficIDadDQ : crit IO altitu

do, & HKbafis, coni, cujus corpus cft æqualc corpori fegmenti H KD

minoris. Sit deindefegmentum HKL,cjusaxis LI, rcfiduumq; diame

triID. Faciterum vtiDadDA, ficILad LP: crit IP altitudo,& H Kbafis

-coni, qui æqualis cftfegmente HKL maiori.

Demonftratio non cftpopularis, ideò pctat illam, qui vult,exfe

-cundafecundilibri Archimcdisdcfphaera& cylindro : non cftcnim mihi

«confilium,totum Archimcdcmhic tranfcribcre. Vcritasautem ejus cir

<a Hemifphaerium fic patet; fit HcmifphæriumBCD, cujus axis AD,re

fiduum Diametri AL. Quodfifacio vt rcfiduum diametri AL adfemidia

metrum LA,ficAD axem,adDQ , facio igitur DQ æqualem ipfi DA,&:

altitudo AQ erit dupla adaltitudincm fegmentiAD.,Conum igitur qui

habetbafinBL, altitudinem diametri DL,pono cffe æqualem Hemifphae

rio. Idautem verum cffe,priori Thcorcmatcvidifti,vbiconus ifté erat

dimidiumfphæræ. - - • *.

• Archimedes etiam comparat proportionem fegmcntorum folido

rum,cum proportioncfegmentorum fuperficici, demonftransfolidorum

proportionem effe minorem dupla proportionc fupcrficicrum, maiorem.

fefquialterâ. Conftituiturautemproportioduplainnumeris, du&tovtroq;,

proportionis terminoinfeipfum; fefquialtcra verò,duétaciusdcmtcrmini :

radiceinterminumipfum.* Vtfi fuperficies effent interfe fegmentorum,

vt 4.ado. quadratinumcri;corporafub illisfupcrficiebus teéta, edentinter

He propiora quam j6. & 8j. du&o vtroq; quadratoin feipfum; remotiora

quàm8. â27. (du&is quadratorumradicibusz. &3.inipfos quadratos)vel

j6. â54. Itaq;fiaminusfcgmcntum pondcrarct J6;. Majuscffetintcr 54&

8Jpondo. -

Corollarium. -

Proportiobinorum globifègmentorum interfe, caufàcórpulentiæ.

invnaqualibetfe&ione, eftexpreílain altitudinibus cenorum, {cilicetin

IO, IP5ficut prius proportiofüperficierum (egmentorum erat exprcffain.

ID. IL. Sed difcrimenmagnum eft» quodglobi totius corpus in vnaqua

libet fe&ione reprefentatúr à pecularilineâOP: atfupcrficies tota globi,

fempcrabcadem diamctro DLreprafentatur. : i-.. . . .

Epifàgma I.

“Multahic funtcommuniaglobo& fphæroidiatq;conoidibus.Nam

vt fe&io globi fa&a plano femper eft cirçulus; fic feétiofphæroidis non

omnis;fed quaefitplanoaxiparallelo, eft Ellipfis, fphæroidi fimilis: Ellip

fes veròdiverfarum& diffimilium fpccierum,aut circuli fiunt, quoties vel

fphæroidesvtcumq;,vel conoides pervtrumq;oppofitorumlatcrü fecatur,

Arch.Sphær.XII.XIII.XIIII,XV. .

- ^

• Epifagma

-
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Epifagma I I.

$egmentorum fphæroidis ratioeademeft, quae fegmentorum glo

bi,fire&afitfeétioadaxem:finobliqua,tuncvfurpatur non dimidium axis, , ,

fcd dimidium cius quaeverticesportionumfa&afum (idcft pun&a earum.

fuper feétionemaltiffima) conjüngit. Nam in Ellipfi quægignit fphæroi

dcs, axis quidem eftinter diamctros, diametrorumverô müíífunt,diver

fælongitudinis, quilibctbinos oppofitos verticesconjungens.

TH. X V. v Problema. ,

Quemadmodum fuperficiebus curvis fegmentorum, theorema

VII. fecitæquales circulos planos, Theoremavéro VIII, æquevalentes ,

lineas reétas oftendit, comparabilcs inter fe diverfàrum fe&ionum : fic ' .

etiam foliditati fegmentorum affignarepoffumus tnOn tantum

Conos æqualcs vt Th. XIV, fed etiam plana æquiualentia, feu

proportionis ejufdem, & comparabilia interfe diverfa

rum fectionum: quam demonftrationem, licct difficilioris captus,

addo, quiaàGeometris prioribus tentatanoneft.

Quaerunturtria plana quæ habeant interfe proportionem eamquam

' duofegmcnta Globiintcr fe & adtotum. - -

- Sint fegmenta HKD, HLD. Ergo centro H

Z 1 vcl K, termine fegmenti in plano circuli HDK,di

<% +£ ftantia Hi velKi , fcribatur arcus circuli IS, fecans,

à '. HDKinS,&ab S, per A, ducatur diamcter,eumq;ad

+ S. re&os fecetreétaexk, quaefit KT , fe&io R. Hocfa&to

W %<…] \ fiantrc£tangulatria, primumfub AD femidiametro .

^SJDX\ &DL altitudine feudiamctro globi totius, quodre

§— >!<2S præfentet foliditatem totius globi : fecundum fub

- ADfemidiametro& DI altitudine fcgmenti, quod

" rcpræfentabit foliditatem fe&oris' fphæræ HAKD; ` '

tertium ex AI(altitudine coni HKA) in RS,quoddi. • '

co reprafentare in eadem proportione conum HIKA

folidum s itaq; ficut conüs HIKA ablatus à fe£torc

HA KD, relinqüit fegmentum HIKD; fic etiam ter

tiumŠ àfecundo,relinquet pla

num æquevalens in eadem ptoportione fegmento.

fphæræ HIKD. - -

Quodfifegmentum fit maius Hemifphæriofc.

HKL; pro DI, fumenda eft IL, in fecundi reâanguli

•.-, . • formatione, &adid eftaddendum re&angulum fub

AI,RS, conftitueturq; planum æquevalens fegmento HIKL maiori. . . .

Demonftratio. Primùm interlineas DI, IL,& DL, eft proportio feg

mcntorum fupcrficici& totius, per VIII, Ergo etiam intersæ;
uCt1S
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&u&is his lineisin eandem femidiametrum AD, erit eadem proportio:fed

{eétorum HAKD, HAKL, &globi totius eft eadcm inter fc mutuò proportio,

quae fuperficierum HDK, KLH, & totius. Ergo& inter faéta reétapgulaeft

proportio fc&orum haxD, & HAKL. Dcindc AD altitudo du&a in bafin

circularem, æqualem fuperficici fegmenti HDK, cuiusfemidiamcter KD per' '

VII,) creatCylindrum, triplum coni æqualis fe&oriHDKC; & AI altitúdo

du&ainbafinHKcircularem, cuius femidiameter KI, creat itidem triplum

conihiKA. At vt circulus radio KD, ad circulum radio KI vel Ks ; fic etiam.

quadratumKD ad quadratum KS: vt verò quadratum KD ad quadratum Ks.

fic DIre&aadSR,perVII. Ergo proportio bafium circularium, per KD&

RSdefcriptarum, cftetiamproportiolinearum DI, SR. Sed proportio

conorum eft compofita ex proportionc altitudinum & proportione ba

fium ; vt habct Archimedcs,XI. Sphæroideon. Ergoproportio HDKA, fe

&oris& HIKA, coniineo,eftcompofita ex proportioneÄDad AI, & DI ad

SR. Eftautcm ctiamre&angulerum proportio compofitaexproportio

nelaterum corrcfpondentium. Quare proportio HDKAfe&oris, & HIKA co

ni in eo, efteadem, quære&angulorum fub AD,DI, & fub AI, SR. Ac

proindeipfa funt ad mutuam corum differentiam, vt fe&orHDKA& conus

ineo HIKA,ad mutuam eorum differentiam, fcilicet ad HIKA fegmentum.

haec methodus concernit potiffimùm conum HIKA, qui eft communis dif-.

ferentia, quafegmenta differunt àfuisfe&oribus, quem conum intcrdum

cpcrzprccium eftnotum habcrc.

- Epifàgmacomparativum.

^ Sicfegmenta Gonoidisparabolicifunt interfeinproportione, quae

eft interquadrata axium. Arch, fphæroid. XXVI. -

Corollarium I.

, Segmentafegmentorum Sphæræ eafdem habent leges quod corpo

raattinct, quz fuprafuerunt ejufdem generis fegmentorum fupcrficici,in

corollario ad VII. - - -

Corollarium I I.

... Zonafphæræ& fphæroidis, fkucorpus annulare, contentum parte

fuperficieifphæræ velfphæroidismcdiâ, quæZonadicitur,&fuperficie cy

lindricaintus,haecinquam ficinveftigatur. Afphaera vel fphæroideaufe

runturbinafegmentaaequalia,& Cylinder Zonaeaequealtus,bafibus ijfdcm

cum fegmentis ablatis; remanetq; corpus Zonae. Quod fi Zona non fit

mediaglobi vel fphæroidis,fed inclinatâ ad polum feuverticem, auferun

turfegmentainæqualia, &truncusconi,vtremaneat talis Zona.

Intclligitur autemZona, cuicircumcirca fit æquabilislatitudo, &

fub quafit te&usTruncus conicus parallclarumbafiumi,cujusdimenfiones .

iam in proximotheorematc fcquentur, . . ' ' - - Theo- -
- • • _ • . CO• •
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THEOREM A XV I. ` . :
- r, * - -

Conusfecaturvariè:aut enim per verticem & bafin,& id vel plano,
- ;

velfuperficiealia coniminoris,habentiscundcm vcrticcm. . . . l.

In vtroq;cafu fcgmenta Coniæqucalta,funtvt eorum

Bafes interfe. -;- · · · |

: Nam Conuseft hîcveluti circulus corporatus; idemigiturâ fe&i

nc patitur, quod circulus fuae bafeos. / `· · ·

...Autfecatur Conusplano parallelo lateris, cuius circumduétu Conus,

<cft creatus; aut neq; parallelo, (cd fupra vcrticem extra figuram concur-, .

furo cum latere: vtroq;cafu fiunt portiones indefinitae,de quarura folidita

tcnulla dum difquifitio fa&a fuit à Geometris, vfu quippe non exigente.

Aut fecaturConus plano perlatus vtrumq; fiuntq; partesduae,Ver

ticalisfupcrior,& Truncusinferior. Verticalem, plano ad axem obliquo,

Archimedcs portionem Coni maluit appcllare; agnofcens Conos nona

1iosquam æquicruros: Apollonius vero Conosfaciensalios æquicruros,

alios (calenos (cujusexemplumin Schemate IV.) talem portionem,quan

rumvis axc per obliquum fe&o,dummodò{eétio fit circulus, pro Cono &c
ipfàm agno{cit. · · · · · · ' , , - • • • • , :

• Quodattinctfegmentum verticale, ejus fe&io fit Ellipfis, quae ha

bet centrum fuum extraaxem, verfus latusConilongius. _ In Schemate

IX. ConiGYN axiseft GAB,cujusfegmentum verticaleGNA, bafinha

bct Ellipfin, quæ repraefentatur per lincam NZ, cujus ccntrumfcu me

dium,vbilatiffima, eftinfra A,{e&tioiicm ejus cum axe,verfus N.

Atq; hoc cft (emper majus fegmento re&o illo, inquo planumad

bafin NY parallelum per terminum axis, ab Ellipfi (e&i tranfit, {c.pcr A

Namplanum fecans, in Afixum,& ad axemGAinclinatum,plusdccor

pore Coniacquirit parte AN,quàm amittit parteAZ. … ' 1 _ • •

- Amautem hüic fegmento GNA æquális fit Conusille, cujus bafis,

bafiNY parallela, pcrcentrum Ellipfis infra A tranfit; id confiderationc

dignum èft: mihinondum liquet, ficcjam vacat. Vidc dchoc infra Th.

fcquentialiqua.

Interim in genere de omni fegmento verticali verum eftTh. XI.

Sphæroid. Archimedis; fecundum quod Coni, fegmentive Ver

ticalis, adConumproportio , componitur ex proportio

nibus Bafium interfe,& Altitudinum inter fe.
It Ergo area EllipfisNA,adaream circuliNY eft proportionis folido- -

rum GNA, adGNY pars vna. Ineft autem harum areatum prop9rtie

(per Epif. II.ad Th. ÎI.) in re&angulo diametrorum Ellipfis & quadrato

NY, tànquam notioribus. Pars alteraproportionis corporum eftinter
GZaltitúdinemfegmentiGNA fupcrplanoNAZ,&GB altitudincmco

ni NGYfupcr plano NY. Multiplicatis igiturin fcmutuà terminis Pro
portionumiZGinGB, & re&angulo diamctrorum EllipfisNA, in quadra

tum NY,vt pofterior fa&us ad priorem;ficcft corpusconiNGY ad corpus

-
- fcgmcn:
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fegmenti GNA. Poteft etiam quodq;feorfim computari;vtGNA, du&a

altitudineGZ in planum EllipfisNA,prodittriplum corporisGNA.

In fpecie fi planum fecans parallelum fuerit bafi

Ny : proportio corporum, fegmenti& totius, erit tri

plicata altitudinum vel radiorum in bafibus circulari

bus, velfefcuplicataplanorum. · · ·

- Nimirumquiahocpa&o fegmentumverticale,&conus totus fiunt

folidafimilia. Multiplicatisigitur cubice fingulisfcorfim velaltitudinibus

vel radijsbafiumjcrit vt numerus cubicusmajoradminorem,ficConus to

tusadfegmentum. Autfifolaplanabafconnotacffent, quærunturillorum

radiccs, multiplicanturq;inilla. -

-Quod Truncosattinet, facilis eftexdi&is,illosinquirendi Metho.

dus. Exvno enim modorum praetmifforumcomputatur& conus veluti to

tus, & fegmentumverticale deficiens, cx data velaltitudine vel bafisradio.

Quodfine(citur ejus,vtdeficientis,altitudo,fiquidem cáfuerit opus,quæ

ritur ex comparationebafium Trunci cum altitudine ; vtenim differentia

Radioruminbafibus,adaltitudinem (fi Truncusfubplanisperpendicula

ribus'fuerit) fic radiusbafis minoris ad alitudincm fègmenti deficientis ;

ablato igitur corpore fegmentideficicntisà Conototo, rclinquitur corpus
Trunci quæfitum. • " -

In his verò Truncis, qui fub parallélisbafibus continentur, rurfum

reftbrevior methodusvtprius.Nam quiabafes taliumTruncorum ignora

ri non poffunt,earum diametri(quælibet infeipfam) multiplicantur cubicè,

&ablato cubo minoriâ majori; crit vt maximusad differentiam,ita Conus

totusadTruncum. - -

•CLAVIVSalium docetmodum, ingeniofiorem quidem,fed&diffici

liorem, vtmihividetur, Non minus enim quàm fuprà, computanda cfta

rea bafisvtriufq;; &jam hocinfuper accedit, quod quzrenda eft areame

' dioloco proportionalis interplanum vtriufq; bafis. Idautem fitvcl multi

plicatione & divifione numerorum prolixorum; vel duabus extra&ioni

' busradicum,earumq; multiplicatione : tuncaddenda omnia tria plana,&

~fummairyaltitudine*Truncimultiplicanda. Atqui exradijs circulorum

-qui requifuntur adinveftigationem arcarum, multòfaciliorinegociopo

tcft haberi, quicquidquæritur. -

CùmautemTruficorumConicorum, quifiunt planoadaxem re&o,

tmültiplexfitvfus,& præfentimateriae cum primis neceffarius,obdoliorum

figuram; fubjungamhicpulcherrimumTheorema & compendium exop

tätiffimum ; etfi demonftrationem cognationis caufâ differo dcorfum in

Supplementum ArchimcdeaeStercometriae,& Th.XXII. Dividiturau

temTruncus in medium Cylindrum & circumje&am ciconicam veluti

Tunicam,quifegmentumcftConidiffimilefuperiorum,fc. fuperficicCy

Iindricâ faaum: Ergo fitres Diametri, duæ bafis minoris, una

majoris, extendanturinvnamreétam: eritutre&tangulú

fub tota& fub differentia bafium, adtriplum quadrati

bafis majoris uel minoris, ita corpus Tunicæ ad corpus
-

Cylindri vel majoris ucl minoris. Ergo

;
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r- • Ergo duplum minoris addemaiori, fummam duc in differentiam

xmaioris& minoris,proTunica: deinde minorcm quadra,quadrati triplum

fumcpfo Cylindro infcripto , fummam & huius& illius pro totoTrünco.

Vc fi fin; bafium duamctii 3. $. differentia z. adbis 3 adde 5 fiunt 1 1 , qu* du«

in 2, fiunt zz pro tunica, Et quadratum de 3. *ft 9, cujus tripluin 27. «f* pró Cylin

dro: Ergo 49 ProTrunco, in quacunq; proportione altitudinis. . Sed haec per f«

<quensTheoigma, ejusq; Corollaiiumì fient adhuc compendiofiora, …

- *

THEOREMA XVII. ' ;

SegmcntaCylindri reéta, parallelis axi fuperficie

bus refciffa, funt interfe,vtfegmenta bafis. -

- Nam Cyifhdereft hic veluti circulus aut Ellipfis corporata; quare

hicidem illiaccidit, quod figurishifcein bàfi, in fe&ione cadem. In Schc

mate VIII. planum ÉFQXeft parallelum axifjH. Ergo vt portio circuli

3EFI velXQC, ad portionemEFA velXQB; fic portio Cylindri F FIxv
-/

' adportionem EFABx. videCoroll.Th. II. * * * '

- * Scgmenta vero, plano per axem tranfeunte, dum

modonon fecet alterambafium, funt vt fegmenta axis
inter fe. _ • ; . . . - - - - ,

NamCylinder re&us, fe&us planoad axem re&o,eftvelutilinea cor

porata, &quidem cylindrico corpore prædita : quareaccidit illi idem

çjuod lineæ Alia verò fegmenta per axém, æqualia funt Cylindriscâdem

axis longitudine. Nam quantum ex vno latcre Cylindri deficit fegmen

to, quo minus fit reétum ; tantum ei acceditabaltera parte; quodin tc&tio

ne coni non fit, ob inæqualem eius craffiitiem. In SchemateVIII, plana

PS Treétum, LSVobliquum adaxem GB, (ecántillum communiterin R:

vt igiturGR ad RB, fic non tantum portiones re&ae KTadTN,fedctiam

obliquæ LVK ad VNL. Quantuni enim ipfi LVK deficità partibus L,

$i; LRT, tantum ei fupcreft ex partibüs V, fcilicet VRP, fimilcipfi

JLRT, - - -

, Scgmentum fegmenti Cylindracei, quale cernitur in

SchemateXIV. fecuturo,literisGST,consentum (cilicet tribus fuperfi*

eiebus, femicirculo GT, femiellipfi GS planis, & curva Cylindricâ VTS*

fic,vt fe&ionis planorum linea perpendiculariter incidat in G pun&uma*

xis HF; bocinquam fegmentum habet fe adtotumCylindrumTY æque

… altum;vr*. ad zz. vel 14. ad 66. ferè, adfegmentum verò HGS refiduum ad

{emicylindrum HGTS, (plano fcilicet per axem HGdu&orefciffum vt

14.ad 19. Nam infra in fupplemento Archimedæo demonftrabitur

hoc de vna fpecie Cylindri, quando fcil. eius altitudo aequat circumfe

fentiam bafis, Theor. X I XI. X X. X X I. i . At cùm non tantum

totus globus fit æqualis toti femi-cylindro , & totum ftri&um toti feg

mento Cylindri,vbi vertices cllipfis fe&ricis tangunt bafes : fed'etiam
e. - D 2 partcs

… -

-- -- --• •
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partesglobi &ftri&iæquales,fkcundum aliquotam circumferentiæ partem

quibusfuntproportionales, fint æquales partibus {egmentorum femicy

, flindri & Cylindri di&orum, fecundum eandem quotam altitudinis, vi

ejufdem explicationiscorporum rotundorum in rcétum; fequiturvt & feg

mcntaifta fegmentorum, quorum vniusbafis eft circulus, alterius femi

circulus, fint altitudinibus fuis proportionalia,& ficintcr fc in omnialtitu

dine retineant proportionem eandem quae cft totorum, fc. 7.ad 33. Qui

bus vero bafes non funt circulus & femicirculus, fed alia circuli fegmenta,

illa mifcent proportionem bafiumhuicproportioni 7.ad 3;. Itaq; ctiam

de his cylindraccorum fegmentorum fegmcntis valct axioma,non minus

quam de conis & pyramidibus ,quod quæ infiftant eidem bafi,

fint inter fevtaltitudines. · · · •

'Deniq; Cylindriperaliam fuperficiem cylindricam eodem axe fe&ti

limbus exterior, dividiturâ fupcrficic conica, cuius funt bafcs, infera

circulusamplior, fuperaanguftior, in duo novae fpccicifegmenta circula

ria, quorum interius Th. priorc Tunicam appcllavimus,putacylindrian

guftioris. - -

Horumigitur Limbifegmentorum proportio inter

fe eft, quæ duarum medietatum Arithmeticarum, quæ

conftituunturinterdiametrum minorem & diametrum

ma1orem.' - , - - … • - - - -

Divifo enim numero, puta diametri majoris, in partes duas, in

diametrum minorem & in cxccffum, faétisq; quadratis, tamà minore, ,

quam à majore, majus quidem quadratum continebit partes quatuor, '

J. quadratum minoris, II. quadratum differentiæ, & III. IV. re£tangula

duofub minorc& differcntia. Triplicatis dcindc quadratis, cxiftcntpro

majoristriplo, tria minoris, tria differentiæ, & fexre&angula. Et haee tria

quadrata differentiaecum fex re&angulis funt differentia tota quadrato

fum triplicatorum. Quare vt quadrata ad fuos circulos , adq; cylindrgs

zquealtos,fichæc differéntiaadiimbum cylindricum totum. Atqui Th.

antecedenti differentiam juffi fumus multiplicare in vnam majorem &

duas minores,ideft, infeipfàm &in tresnuinores,propartclimbi interiore,

quaeTunicafuit indigetata.Ablatoigitur quadrato différentigvno&tribus

reétangulis, â quadratis tribus&fexre&tangulis,teftant quadrata differen- .

tiæduo& triare&angula,proreliquo limbi* Eft autemtrium reétangu

lorum&vnius quadrati, ad tria re&angula&duo quadrataproportio ca

dem, quætrium minorum cumvnadifferentia adtres minores cumdua

bus differentijs, eademq; quae vnius minoriscum parte tertia differentiae

advnam minoremcumduabus tertijs differentiae, Atfiad minorem addis ,

primo partem vnam, pòft partes duas diffcrentiae, conftituis duo [me

diaarithmeticainterminorem&majorcm. Atq; id cft quod propofuc

ramus, -, <- „ . · · -

- - *

- " .. - Corolla,



Ergo diameter Duo media -

wminor Arithmetica Inna10r mor 81 , .

9. ' * I I. I3. - 15 , {Tunica - 66

9 - | Dif. 6. ' 6 - I ; Truncus 147 , .

. ' ' , 8i. 66., 78. 2.2. W {Refiduum , ;

Pro Cylindro Pro Pro refi- ] P.oCyiindro cir-] limbi 78

infcripto. Itunica duoLimbi] cumfcripto. Cyl. maior 225. '

- ' ' Aliud Exemplum , . . . ] . . _ Aliud exemplum · · ·

" * - Dia- * - metri * • • Dia- - metri * ,

$• 7. : 9. _ . it . . . . . . 19. 2.O· ai. 22. ' ,

{. 6. • • - ] ' 19 3 * * • • _•

cyl. z;.Tua,4.—Truncus. 67, Cyl. 361. Tun.6o — Truncus 42*

-*

, r uia re

ARcHIMEDEA. *

Corollarium I &Praxis. • .

. Hinc facile habetur proportioTrunciconiciad^ylindros, Trunco

infcriptum& circumfcriptum.Inter diametros conftitue duo mediaarith

metica, & multiplica differentiam totamdiamctrorum in horum minus

proTunica, quaminducCylindro minori,hoceft adde quadrato ejusdia

mctri, proTrunco. Eccccxcmplum. \, ' . . . . . '

Sint diametri 3. y, Differentia 2. qu* non communicat cum ternario

Ergofubftitue triplos 9. i; . Differentia 6. Q;i;£tur;pro ortuQ.

- Aa mctcr.

-

yl. mi-7 : …

- Velquodeodemrecidit, -

Μultiplicadiametrosintcrfe, multiplica etiam differentiam infui

partem tertiam, & adde fa&os ; provcnit Truncus incadimcnfione, vt

$ujuflibet diametri quadratum valctfuum Cylindrum. Enfuperioratria
Exempla - - - · · · · i · · · · · · · · · · · · · ·

9 6 , 9 * 6 ; * 1 19. • • 3 • 19 '

I 5 2 9 1 1 z . ; * 22. , _ 1 _ . 1 9 ' T.

• I3y 12. * 81 Cyl. {5' 12 2 ; Cyl. 418* * * 3 * 331 Cyl.

, I 2. aminor 12. . ' mimvr. 3 ' - ... . minor,

' 147 Truncus - 1 * 67. Truncus 42. Truncus. - * .

- Corollarium : II. - - -

*. Segmenta limbi cylindri maioriscircà minorem, fuperficie conicâ

fa&a, ftantia fuper câdem bafi, non minus quam cylindriipfi, adcòq; &:

Trunci toti fubijfdcm bafibus circularibus parallclis, funt in proportione

fuarum altitudinum, - • -

_ Etfi yeròfuperiorbafisnon fueritinferioriparallela, nec circulus,fed

Ellipfisadaxemóbliqua: nihilominusbinalimbifegmenta, exterius,&in

terius, funtin proportioneillarumaltitudinum, quas habet Ellipfeoscen

trum & diameterminor, eademq; diameter cylindricae bafeosreétae, Itaq;

non denihilo eft, quodTh, præcedenti, portionibus conicis, obliquoad

axemplanorefe&is, quaefivi methodum dimenfionis à diametro Ellipfis

loagiorc. Etfi fuperficies talem limbum inæquabilis altitudinis difpcfcens,

non cftConireéti, cui fitidem axiscum Cylindris, fed conitalent, -

- ' > D 3 ' Apo

·
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' • . . Apoftrophe ad Patronos. . \ , '

. CvM LIBELLvs ifte manufcriptus

permenfesfedecim apudlibrariunì Au

guftanum delituiffet,commendatusil

Iiab eximio illo Germaniae noftræ de

core, meiq; dumviveretamantiflìmo

Marco VVelfero;neq;tamen typis ex

cuderetur,vteratmihifaéta promiffio:

vix tandem,§¤

nis exempto, libellum meü extorfi de

tentori, poftliminioq; recepi. , -

Exeotemporeconfilium ccpi, libel

lum, quamvis in magnaoperarumpc

nuria, excudendidomi: qua occafione

poteftasmihifaétafuit, non correétio

rem tantum, fed& auétiorem, quam

erat initio confcriptus, extrudendi.

Nec diffiteor, tempòris aliquantüfub

traétum ftudijs cæteris, impenfumq;

huicfpeculationi; necpoenitetjaéturæ.

Nam fieri nequaquam poteft, vt im

mortalitatis fruétum metat labor, qui

' fementemtemporisfecitnullam.

EtcenfuiftiTu quidem, Ill* & G*

L. B. IöR GERE; quæ de figurisab Ar
• chim.c

\
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chimede non taétis, adrationestamen

doliorum propriiffimè pertinentibus,

affeéta tantum audiebas, vtinequaquä

omitterentur, quin potius opéri fub

jungerentur, appendicis loco. -

Ego verò & perfeci potiffimam eo

rum partem; vt quod demonftratio

nes attinet, parum, quod vfum, nihil

ad perfectionem fuperfit: & tractatum

in ipfumlibellum hic infèrui fuoloco,

cumq; partibus cæterisita connexui,vt

nonappendixcauda, fed caput autcor

fpeculationis totius, vt eft quidem,vi

deripoffit: quod&Te, L. B. IöRG ERE,

& multòmaximèTe, Il LvsTRissiME ,

DoMINE DE L 1 EcHTENSTEIN (cujus

in hac Philofophiæ parte exercitatio

nes affiduas,facultatemq;comparatam

egregiamjudicandi,exquoTeprimùm

in præfatione libri fum allocutus,mul

tò nunc reétiùs & copiofiùs habeo co

gnitam& perfpeétam) vbi tempus ad

ifthæcά vacaverit, ipfos

cenfiturosexiftimo.Valete&fruimini.

Id. Iulijs Anno1615. -

- • • • — — • Sup
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Supplementum ad Archimedem. '

DE STEREOMETRIA FIGV.

RARVM CONOID IB vs ET SPH AE

roidibus proxime fuccedentium.

Huc ufq; Archimedcs & Geometræ veteres pro

'greffi {unt, inquirentes Naturam& Dimenfioncs figurarum ordinatarum

fc&tilinearum & curvilinearum, quaeq; ab ijs folida proximo gradu gi-.

gnuntur, - -

Cæterùm quia figura Dolii longius à Regularibus excurrit, operae

precium me fa&urum putavi, figencfin illius & cognatarum,gradusq; co

gnationis earum cum Regularibus,eâdem quafìTabella comprehenfas ob

oculosexhiberem, cùm vt demonftrationes fccuturae plus lucis haberent;

tum verò ctiam,vtinduftriam Geometrarum hujus aetatis excitarem,por

tifq; fpaciofiffimi agri Geometrici panfis, quæadhucinco excolenda,quç

indagandareftent,praeconio meopromulgarem.

-

D E S E c T 1 o N I B vs C o N 1,

- folidorum genitricibus.

Se&iones Conicæ curuæ fuperficiei, quæ uaria fo

fida progignunt, hacvice confideranda, quatuor funtcurvilineae; quas hic
- - schema x, r . . * in Schemate exhibeo inter

- V. - * * -^ fc comparatas. Nam omnis

SS - i <- ÉÉÉ fe&io aüt Circulus

cft CFE,aut ! arabole PCQ,

aut Hyperbolc MCN,aut£l.

lipfis CHI.

Harum figurarum caufà

fimplicitatis hic eft ordo, vt

'Q §-primus fit circulus, fequatur

Ellipfis, inde Parabole, vlti

, |\ 3. / moloco fit Hyperbole. Inter

p. k - - a has duæ primæ in feipfas re

deunt,Circulus & Ellipfis : duae verò pofteriores figurae. Parabole&Hy

pcrbole fic funt comparatae,vtininfinitum, fi continucs ,excurraQt,fem

per quidemadre&itúdinem magis atq; magisacced£ntesj ngnqtäfy£?
èam penitusaflequentes; &id hôc difèriminc,quòdbrachia Paraboles$P,

CQjvnireaaeGf,adeòq; inter feipfà etiam, magisatq; magisfiunt paralle

1a, qüamvisinterim infifiitointervállo ab invicem difccdant: brachia vcrò

HyperbolesCM,CNfequantur du&tum duarum Re&arum RY, RZ,con

curientium in R,eoq;verfus Y, Z, in infinitum ab inviccm difccdcntum;

- - - - - - quae

-

-** • •
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<quae brachijs Hyperboles femperapproximant magis magisq;, nunquam

tamen cum js concurrunt ; à qua proprietate, Rectæ RY, RZ dicüntur
Afymptoti. . •, -

Rurfum cx vtraq; biga eft vna,quaefola fuam implet fpeciem, ex fi

nitis quidem circulus, ex infinitis Parabole : Ellipfium verò illinc tot funt

formæ, quot poffunt effe formæ re&tangulorum parallelogrammorum

LK: Hyperbolarum hinc formæ tot, quotangulorum YRZ, à binis re

&tis RY,RZformatorum. Sanè quia, vt circulus CE fe habet ad circum

fcriptum quadratum vniforme DB, &vt Parabole PCQ,adAxemfeu rc

&amCi vnicam, fic Ellipfes CI, fe habent ad Re&anguloru*m 1 K, Hyper

bolæMCNadConcurrentium reétarum YR, ZR, fpccicsinfinitas, quæ

libetad fuam.

Et nota propter defcriptionem figurarum, quod ficut in circulo

omnia intervallaAC, AF, AE,interfe funt æqualia, fic in Ellipfibinafem

per intervallaAC,OG,non àcentro E, fédâduobus Focis A,G,æftimata,

binis quibuscunq; AH, HG, vel AC,CG, vel AI, IG, funt æqualia.In Pa- - -

rabola, cujus focus A, duétaquacunq; Kt in eodem plano, re&tâ ad axem

GI,rurfum binæ lineæ AC,GI. binis quibuscunq; alijs vtAO,OK æquales

funt. In Hyperbola, cuiusfocusvnusA intus, alter T. exterius, & circa

eum figura fimilis VSX,intervallabina cuiusάpun&i,utN, &fQsorum A,

T,fempervnam &eandem habent differentiam CS,lineaminter verticcs

C, &S, &c. Vide plura paulò infra de figurarumfolidarum numcro.

DemodisGenefeos.

Porro excircumdu&ucirculariquatuorharum pla

narum figurarum (de alijs cnim formishac vice non loquimur) creantur
Schema XI. infinitae folidorum formae, ,

quarum fuperficies non,vtCo

ni & Cylindri, alrrinfecus re

&ilineæ, fcd quaquavcrfum

curvilineae funt, • fecundum

magistamen&minus. .

«Gircuma&ùsautcm fpe

fedquc minutiuspofteafubdi

viduntur, cùmad figuras ma

. gis compofitas ventumfucrit.

* Inadje&toSchemate cxpreffae

A'N funt hæfpecies vtcunq;.Nam

| j. Axis CB, circa quemfigura

J/| cftcircumagenda, vel longius

3 ftat à centroF. figuræED cir

cumducendae, quàm vt con

curratcum figura. Tuncfigu

ra DE dire&è circuma&a in circulum fcq.;ua latitudine fua ere&ta,

- CIC2U.

cies generaliter funt quinq;,



-

-
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crcat Annulum,inquo fpacium eftintermedium,cuius centrum A. II.Vel

tangit axisiftcgencfeos, vt AB, figuram FD circumagendam; Tangat in

A,& mancnte punéto circumferentiæ A, totus circulus circa CB circúma.

gatur: tunc figuræ gignuntür, quas poffis Angulos ftriétos apellarc. III.Vel

fecat axis gencfcos figuram circumagendafì extra medium , vt fi maius

<irculi fegmentum MDNcircafeétionem MN, fit circumagendum, ita ut

centrumF pcr G tranfeat,gignitur autem figura in duobus iocis oppofitis

cava , fcilicct circa M & N, quæMali fru&us arborci forma eft. iV. Vel

tranfitaxis genefeosperipfum centrum figuræ, vt fi femicirculusCDBcir

ca mancntemgiamctrum CABfit circumagendus; &tunc gignitur Sphæ

ra feu globus perfe&us. V. Vcl deniq; fecafaxis genefcos figúram ciréum.

aggndamintra medium,vt fi rcfiduum feu minusfegmentum CDE de cir

culoMPN, fit circumagendum circa fe&ionem fùàm CAD : &tunc gi

gnitur figura, in locis duobus oppofitis acuta, quam àCitrijmali figura pöf.
{is denominare. - -

i5 ETÉ I G v R À R v M Nv M E R o

- &differentijs.

I.

/Quod fitres figuræréliquæ,feétione Coniortæ,tamef

£ent diffices,quàm circulus,dequo ha&enus:figuræ folidæ his V.modis

procreatae efícat in vniverfum Viginti,à qualibct carum,vtha&enus à cir

culo, quinq;,proquinq;modisCreationis circularis. Sed propter mixtam

reliquárum figurarum Naturam, Vicenarius iftc folidorum numcrus ad

Nonaginta extenditur. - -

[Cùm enim figuræ tres propriè diétæ Conicae, non fint vndiq; fimi

fes:fit vt quae refpe&ucirculi vnicaeftlinea,pro axe genefeos affumpta,re

fpe&uharum figurarum fiantdiverfae,punétum in Circulovnicum,diver

fapun&a fint in cæteris. In circulo Vcrtex vno&eodem modo dicitur,&

omìne circumferentiæpunâum proverticefumipoteft : In caeteris Vcrtcx

primariuseft,non nifiextremitâsalicuius certælineæ, fcilicet cius quæa

xis dicitur, quaecftinfiguris duabus fequentibus, CI, cuius verticesàGre

præfentantur: contrà Vertices, latiore fenfu, totidem funt,quotlineæ in fi

guraproaxe genefeos,vel eiparallelis, cliguntur; quos lubctVcrtices pofi

tionis appellare, quia lincâtaliadpcrpendiculum ere&a, pun&um totius

figuræaltiffimum, fitvertexejus. Vtfequenti Schemate XIII. ele&adia

metroOSproaxegenefeos, Afitvertex pofitionis : contrà cleéta contin

'gente EF in axemigencfeos, Vertexvel nullus cft, inHyperbolis fcilicet

obtufangulis,& certa earum pofitionc,vcl certèlongealius,quàm A,puta

circaO. In circuloCentrumidem eftcum Foco, fcilicet AinSchemate

X. praemiffo: In ParabolaFocusvnus A,centrumverò nullum eft;nificon

cipias, centrum eiusinfinitointervallo, focumά;alterum, intervallo duplo

majori,inlineaCI,à VerticeC, receffiffe: In Ellipfi& Centrum eft E,& £ci

duo A. G. omniaintrafiguram : InHyperbolaitidem Centrum& duofo

/

ci; fed centrum extrafiguramin R ; focorumalter intra, in A,alter extra in

T. quieftrefpe&uVSX{e&ionis oppofitae,intra illam. In circulo diameir.

9mnes pro akcfunt, in caetcris fæpe aliud axis, aliud diamcter, vt aliud cft

fpccics, aliudgcnus. . Et
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'. EtinParabolaquidem(vtredeamus adSchemaXIII. fequens) dia

metri omnesæquidiftant, vt CI,OS, HA. in Hypcrbola verò atq; Ellipfi

omnes per centrum figuræ R traducuntur,quod eftin Hyperbola extra, in

Ellipfi intusin medio. In circulo æquales funtomnes diametri; inEllipfi

differunt longitudine, ut CI, OS; in Parabola& Hyperbolanoneft earuim

finitalongitudo, In circulo& Ellipfi omnis lineam tangens habet æqui

diftantem fibi diametrum, in Parabola & Hyperbola, quae tangenti cui- !

cunq;æquidiftat, vt PK ipfi FE, diamcter figuræ effe non poteft. Secun

dumhorum igitur punëtorum linearumά; differentiam figuræ planæ cir

cuma&ae, variasctiam,& requidem femper, plerunά verò etiam ad ocu

lum differentes fpecies folidorum procreant : quas figillatim recenfere

non pigebit, non tamen repititis quinq; fpccicbus ex circulari Conifcétio

ne ortis, quæ fingulæ familias fingulas ducunt jam fequentium, quafdam

interim communes habent clientelas. - -

Incipiamus ab ijs in quibus defijt Archimedes, & fit in Schemate

adje&o, axis figuræ GI; circa quem figura PCQ circumagatur, fic vt ma

schema x 1 1. nenteCI,punétum

x N, perpun&tum O

tranfeat, Q perP.

Creantur igitur fo

lida duoConoidea,

Parabolicum &Hy

perbolicù,& Sphæ

roideslongum, feu

culus ampliffimus

ERK; de quib9Ar

chimedes libro de

Conoidib9 &Sphæ

roidibus. Modus

genefios eft è Nu

mero IV , idem:

qui globi. Species

funt 3. numero li

y ncarum.

Sitiam axis genefeosnon ipfe axis figurae CI.fed eiparallelus. Erit

igiturvel extrafigúram, vtin DF,velcontingens eam, vt LH contingens

-

-

•

figura Ovi : cuius*^

vertices C, I ; cir- .

ifie : quaeduoififola Ellipfilocüm habcnt.TNam in caeteris, gmnislinea . . .

parallelà axiin eodemplario,fecat figuram continuatam. In Ellipfiigitur. '- '

imanenteDF, &totâ figura NOPQindiftantia centriRG circumlata-gi

gniturannulifpecies, qüemarduum dixeris:fimiliscftfcrto puellarum §* 4.

äicarum, quippe fpaciüm habetin medio.SigmanenteLH& Pug3ocon* $.
ra&us E, tôtà itidem figura NOPQ circumlata, fit folidum ejufiem nOa

minis, fed fine fpacioifimedio, hoceftannulusftriétus.Vtranq;imaginare

ribi in Schemate XI. adNumeros I. II. fcd pro circulis fe&ionum in:

tcllige Ellipfcs ereétas.'
E 2 Vel ,
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Vel erit intra figuram axis circumduétionis; fit OK, &confißatvel

citra CI axem figuræ, fic vt axis CI cum portione figuræ majore OCQcir

caOK agatur,& manente O, vertcxC pcr Stranfeat • & Qper V: tunc Pa

6. rabole& Hyperbole, magis ifta, figuras faciunt QCOSV,montisÆtnæ fi

7. miles, propter cavitatem ejus in vertice, quam Graeci vocabulo Craterum

8. celebrant : Ellipfis vcrò figuram hoc paéto crcat fimilcm Mali Cotonei,

quam imaginaberis in Sche. XI.præced. apudNumerumIII:fed pro con

fcrtis circulis feétionis intellige confertas Ellipfes ere&tas,vt inSchem.XII.

Confiftat etiam diéta OKvltraaxem figuræ CI fibi parallelum, ficvt PO

minor pars figuræ,quæ axem nonhabet,circa manentem OKcircumagen

o. da fit:tunc à Parabolaatô, Hyperbola fpccics quædamnafcunturCornuum

jo. rectorum MNP,quorum alia,funt acuta alia obtufa, vt in pecudibus quan

jj. do primùm conifcant cornibus. Ellipfis verò dat OQfiguram Clivae vel

Pruni, fimilem illi Numero V. Schematis praemiffi XI. -

lam omiffo axe CI,fuccedat ejus perpendicularis ineodem plano,

j>. & fit primùm extra figuram vt IX. Ergo circum TXa&ae figuræ, folida

3. creant annularia ordinata, Parabole quidem & Hyperbole extrorfum in

finita, brachijsCP,CQextror(umverfis& hiantibus, incirculum circum

latis. Ellipfis verò circatalem axisGR perpendicularem TXexteriorem,

intervallocentri RY,manenteY, circumduéta, creatannulum fupinum

feu feffilem, fimilem fulmento preffo bajulantium fitulas, capitibusfuppo

fitis. R urfum hanc figuram imaginare in SchemateXI.preced. Numc

ro I. fed pro circulis fectionum fint Ellipfesjacentes, verticibus invicem

obverfae. 'Contingat exinde figuram in C vertice, perpendicularis ifta

j5 axis,fitq;CS; & figuris circaeam circuma&tis,tresgignentur fpecies Annu

' lorum ftriétorum ordinatorum, duoinfiniti extrorfum, vtprius, vnusfi

' nitus ab Ellipfi GI, manente punétoC, eftq; fupinusvelfcffilis vel preffus,

vt prius; imaginandusin Schemate XIpræced. apud numerum I I, fi pro

circulis fc&ionum cffent Ellipfes verticibus fefe contingentes. Secet de

niq; figuram ifta perpendicularis axi, fitq; ON: fecabit figuræ planitiem

in partes duas,in Parabola& Hyperbolafcmperinæquales, cum alterapars

PONQ infinitafit, ONCfinita,ita vtlineae conicæ fiant triafegmenta,duo

infinita,vnum finitum; in Ellipfi veròlicet vtraq;finita fit,altera tamcn ple

runq;major eft, NlO, altera minor, OCN. Igitur (ex hifce figurarum

fegmentis circaON circuma&is,totidem exiftcntnovae fpccics, duæ circa

' J8. médium vtrinq; , fc. in O.&N -excavatae, exterius circumcircainfinitæ,

3° quippeàpartibüs infinitis ?ONQ.girca ONcircuma&is, vna quæ eft ab

ÉÉÉÉÉ maiori,lenticularis,fupra&infra vmbiliciforma. Pro

*°* venit taliformagenus quoddam Melonis feffilis minuti, qui totus editur:

proveniunt tali forma füperius etiam boletialiqui. Hanc in SchemateXI.

ræccdenti, Numero III, apudfiguram Mali imaginare,fedproconfertis

•' circulis fe&ionis,intellige confertasEllipfeseodem axe,vtinSchemataprg

-* fentiXII.Deniq; minoribus figurarum partibus ONG,tres reliquæ figuræ

•,. folidæ fiunt, afpe&u fimiles interfe, reipfa diverfae; Ellipticam quidem

2*, OCNLàPruno craffo, Parabolicamverò&Hyperbolicam OGNIâFufis

23. diftinétionis caufâ nonincptè denominaveris. " Atq; hæduæ, praefertim

- illa,
v
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illa, quae eft ab Hypcrbola multùm obtufàngula, praecipuè funt notabiles:

.Fiunt cnim figuræ verticofæ, cum ventre circulari, rotunditatis confpi.

`cuæ, reliquo corpore verius vertices vtrinq; magis adConorum re&titudi

ncmacccdente. In his critnobis quaercndagenuina figura dolij, præfectis

verticibus O, N. -

, Di&um cft,in hac forma feétionis, fegmenta Ellipfeos non femper

cffe inæqualia. Cùm ergò hæc axi perpendicularis pcr centrum figuræ R

: tranfit,quamaxcm vcl diametrum rectam & breviorem appellant, tunc

figurae dimidium, circa hanc ERK circum a&tum, fic vt mancntc E, ver

texCper I traducatur,crcatalteram fpccicm Sphæroidis lati.cuius vertices

in E, K, circulus ampliffimusCRI,de quo itidem Archimedes. -

... - Hucvfq; rccenfere& diftinguere figuras folidas fuffeciffet ad Dolia

vinaria, Atcum prædixerim, mc in hac fpeculatione paulò longius vltra

libcllihujus metas profpicere; adjungam cógnationis caufa ctiam reliquas

folidorum fpecics.

Succédat igiturin praefentiSchcmateXIII.pro axeCI alia quæcunq;

diameter OS, &in eaftatuatur axisgencfeos. Hic Ellipfis quidcm fecatur

Schema XIII. percentrum R, in duas medietates fimi

- les, quarum vtralibet circumdu&a circa

OR manentem,creat formam Pyri, quæ

' iure cognationispoftulatadiungi Malis&

Cotoneis & Prunis,vt conftet his bellariis

fua integritas. At reliquæ duæ figuræ fe

infinitas,fedinHyperbola obtufangulaca

fusduofunt:Namautfecatur angulusob

fus abclc&a diametro in duas partesacu

tas,autvnafola pars cftacuta, alteraobtu

favelre&a. Partes igitur figurarum, ex

ceptocafuvltimo,circumduétae creant fi

guras, quæ ad oculum nihil differuntà

- Örateribus& Ceratoidibus, Numeris 6.

\ 7.9. Jo.infignitis; etfi reipfà diverfae funt,

$] § obaxis CI circumvolutionem,hic coni

A generahtis obliqüitatem.

In obtufàveròfeétione anguliobtufi

Hyperboles, pars maior figuræ circa talemdiametrum circumduétaad

ditvnamfpeciem,veriùsnonfpeciem.Nam&deorfum& extorfuminfi

nitaeft(nifi, vtin omnibus talibus, fuperficic conicavel cylindrica, quae

canturin partes diffimiles inter fe, vtrasq;

26.27.

- 28. 2$•

cam illic cylindricam, totiusq;hicpartis.

3©.

oriturdu&ure&ae,finem eiftatuas(caretάVertice, fedeius loco,cftinmc

dioinvmbilicum depreffa,circàafcendi; furfumlcnitcr,idq;fine termino.

Prodiametro OSfumatur eiparallelaBD, quaein Ellipfinon habet

feparatam confiderationem à parallela lineæ contingegtis; quiPP* omni

Hiämetrorefpondetfuaparallelà contingens figuram. Rcftatyt illam Pa;

allelamappiiccmusreliquis duabusfigüris;fit igiturvclextrafiguram vel
' . E 3 intra.
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intra. Extra cffe in Parabola& Hyperbola non poteft, cum omnes diame

tri paralle}æ figuram continuatam intrent., Ducatur igitur aliqua diametro

OS parallela, intra figuras has duas. Rur(um autcm in Paraböla linea quæ

cft diametro parallela, ip(à quoq; eft diameter, nihil binc gignitur novi.

In Hyperbola fola cafus iftc locum& confiderationem (eparatam habet s

quam cum diamctcr OSin duas diffimilcsfccuerit partes,jam hæc Paralle

laipfi OS vel in minori eius parte ducitur, velin maiori, Ducatur in mino

τi& fit BD, fecat igitur & ipfafiguram in partes magisadhuc diffimiles,

quarum maior creat aliquid Cratcrum Numcro 7. fimile, aut infiniti Nu

mero ;s. minor fimile Ceratoidum, Numero Jo. Ducatur jam in maiori

parte OQ , aliqua ipfi OS diamctro parallela; quodin Hyperbolisacutan

gulis habctcafus quinq;. Nam aut intcr diamctrum dividentem & verti

cem primarium ducitur, vt intcr C. O. aut pcripfum verticcm primarium

, C, aüt intcr vcrticcs duos, primariumC, & pofitionis A, aut vltra verti

cem pofitionis A Scdin obtufangulis Hypcrbolis vertex pofitionis nonda

tur, In vno quolibet cafufecatur figurain duas diffimiles partes.Specicsigi

3;É tur nafcuntur tredecim, quarum quatuorfunt fimiles Craterum, Nume

5$. 3. * ro7. tres fimiles figuræ cavæ Numero 3o. quatuor fimiles Ceratoidum

3° §° Número js, quippe acurae : duæ refiduæ funt rotundatæ in vertice, fimiles

- 43. Conoidi Hyperbolico,numeroz.vna quidem, quae eftà parte maiore Hy

4); 42. pcrboles vcl acutangulæ, vel fi obtufàngula,convenienti diametro divifae,

**** $t dictum (debeteiiim illa fecare angulum Hypcrboles obtufumin duas

4*. partes acutas) fimilis cftobtufàngulo, quæ verò à partc minore, fimilisa-,

46. cutangulo Conoidi. - -

\ Vltimalinea fit, Contingcnsfe&ionem, extratamen verticem pri

- ' marium C, vt EF, circa quam fi circumagantur figuræ Parabolc& Hyper

47. 4s. bole, duas gignuntfpecicsinfinitas,fimilcs ijs quaefunt numero 15. 16. mi

nustamen ordinatas, infinitas enim fe extendit in tranfverfum. Ellipfis ve

4o. rò circahanc EF circumducta gignit annulum ftri&um conniventem,co

gnatum illi Numcro J7. qucm imaginaberis in Schematc XI. quinq;

modorum circuma&us, apud numerum II. fed pro circulis fe&ionum
concipe Ellipfes ad mutuumconta&um aequaliter inclinatas. Contingen

' tibusaccenferi poffet Afymptotos,eftenim quafi contingensfe&ionem in

So. punéto infinitùm diftanti: & hic confideratur nova fpccics, quafi media

interannulares laxas& ftriétas. , , -

Sit procontingenti, cjus parallcla, & fit primum extra figuram,&

circa hanc velut axem circumagantur figuræ;-quatuor fiunt folidorum an

nulorum fpecies, ex Parabola & Hyperbolainfiniti in tranfverfum, quo

r,. rum dorfum in Parabolico fempcr circulariter eminet, in Hyperbolico

33. quidam cminens dorfum habcnt, aliiextrorfum fiuntaltiores, quam quo'

$3. loco funt anguftiffimi, non multumabfimiles figurae numero j3. ExEl

lipfi vcrò circa GH circuma&â fit annulus finitus connivens, ex altera'

parte amplior, in fortmaferè Tiarae feu Globi Turcici, fi dempferiseiapi-*

cem. Hanc etiam imaginare apud primam formam circuma&tus, vt ta

Ê circulis fcátionum conéipias Ellipfes ad fe mutuò æqualitcr'
1I1CllIla(2$. -

33. 32.

33.

S4•

ί - - - - - -/ - Parl
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ParallelaContingentififuerit intrafiguram,vt LK,(ecans eam in par

tes duas, multæfiunt fpecies, quia etiam cafus multi. Vcl cnim LK non ' ,

{ecat axem intra figuram, velcum fecat. Et fi {ecat, tum vel tranfit verti

• cem primarium C,vel eum intercipit, excludens verticem pofitionis cir

ca O, quiad cre&ionem figuræfecundum EF fequitur; fi tamen aliquis da

tur; nam in Hyperbola obíüfangula, fi LK vel FE cum Afymptoro çontra

ria RB, fecerit obtufum angulum verfus figuram, Vertex nullus eft : Vel

per hunc pofitionis verticem tranfit: vel etiam hunc in parte refe&ainclu

dit. Gafus recenfui quinq; & omnes in omnibus tribus figuris locum ha

-

* bent; feótiones ergo quindecim,& binain fingulis figuræ fegmenta. Sed .

in Hyperbolatria majora trium primorum cafuum duplicia, refpc&u effc

&tus; autenim deorfum excurrit infinitas ibi , vt in Parabola, aut furfum.

• Solidorum ergo fpecies hinc funt tingintatres, quarum tredeceminfinitæ ;;. 5 6

in tranfverfum,& cxhis novem vtrinq; in vmbilicum excavatae,(quarum 6, § 7 §.

cum eminenti labro circulari, vt Crateres Numcro7, fed in hoc diverfi, $$. §.

quod æquiparantur monti etiam fubtus excavato ; 3. verò fine eminentila- 3 J, 63.

bro, quarum non eft finita altitudo, fimiles figuræ Numero jo.) duae acu- 63.

|minatæ,Geratoidcs,ut Numero jo.& duæbene rotundato vertice,Conoi- 64. «;.

des, ut Numero 1 5 quando fcilicetlinea, circa quam eft circumagcnda fi- 63. 62.

gura, perverticem tranfitpofitionis, ubi is datur. Harum tredecim,quinq;

funt Parabolicæ, o&o Hyperbolicæ, Reliquae viginti funt finitæ, & altera 68. 69

artecraffiores,rcliquatenuiores. Exijs enim quindecim (quinæ ex figu- §§. %.

fis fingulis, fpcciesfunt in acumen definentcs,novem quidem vtrinq;, ter- §. £.

næ ex figuris fingulis,quos Nucleos appcllemus:tresverò,fingulς ex figuris 74. 75

fingulis;àparte craffioribenêrotundatæ, affinesideò Sphæroidilato; quas 23. '**

fragis aut NuciPineae compararepoffumus:tres deniq;fingulæ rurfùm ex % , 88

figúíis fingulis,àparte craffioricayæ, àtenuiori acutae, in niodumfolliculi 43. **

Veficariae, quam Germani Cerafa Iudaica di&itant, occultè fignantcs s§. 8}.

glandcm peniscum præputio., Quinq;verò vltimæ funt Pyrorum fpccics, §.

a partc majori Ellipieo*, quiäq; dîâis'cafibus fe&ionis hüjus, gefieratae, 83. 84,

cávæ omncs, tres vtraάparte, duæ alterâfolum , partc verò reliqua tenui §§.

una rotundata, &Sphæroidi fimilis; vna acuta,ferè concidens cum Vefi- §3,

çaria,ex Ellipfeos pártc minorinata. Summao&uagintafeptem,quibus §7.

additæ figuræ quinq;cx circulo, veluticapitafamiliarum, cfficiuntformas

nonaginta&duas, J ^ * . . . . ,. . . ' -

Tot igitur funt genera figurarum Solidarum à fè
&ionibus coniöis in circulumîåétis refultántium; vtjam fegmenta fingula.

rum, aut compofitaàfegmentis, feörfimnon numerentur. Verbicaufa,pa

tina ftannea conftat plerunq; tribus fuperficiebus, in fundo, fegmento

Sphæræ, circùm,cratere Parabolico, limbus verò eftexfuperficic conival

de obtufi,autetiamZona Globiobliqua. Etfi verò complurium dimen

fiones artificiofæ in idem recidunt; non funttamen ignoranda Geomctrae

difcrimina generationis tam multiplicia, ne incautus,circa nonnullarum

fpecialium generalem confiderationem,pertrahatur in infidias incxplica

biles. Circa has igitur fingulas exerceantfe Geometræ, exemplo Archi

mcdis ; qui cx hifce,quatuor folas,& quintam,Globum ipfum,confidera
• • wit:
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vit : non quòd vtiliffimae aut communiffimae effent, quid enim hichabet

conoides parabolicum prae Annulo,Malo, Pyro,Pruno, Nucleo: fed quod

fimpliciffimæ, & proximae globo, & ingenio fe praeberent. Nos in praefens

illas tantum contemplabimur, per quas acceffus patetad Fufâ Hyperboli

' ca, quorum Truncifumtnoftratia dolia: fubijciam igiturde ijs thcorcmata

fequcntia.

THEORE MA XVIII.

'Omnis Annulus feétionis circularis velellipticæ,eft

æqualis Cylindro, cuius altitudo æquat longitudinem

circumferentiæ, quam centrum figuræ circumduétæ dc

fcripfit, bafis vero eademeftcum feétione Annulj.

Intelligo fe&ionem,quae fit,plano traduéto percentrum fpacij annu

laris, ad (uperficiem annularemre&o. HuiusTheorematis demonftratio

patet partim cx Th. XVI,&ijfdem elementis inftituipoteft, quibus Ar

chimedes Stereometriæ principiatradidit. -

Annuloenim (inSchemate XI.)GCDfedintegro, excentrofpacij

A, fe&o in orbiculos infinitos ED,eoq; minimos,quilibet eorum tantòe

rit tenuior verfus centrumA,quantò pars eius, ut E, fueritpropior centro

A, quàm cft f, & reéta perFipii EDpérpendicularisinplafio fécante: tan

tòetiam craffior verfus exterióraD: extremis verò diétis, fcilicet D, S, fi

mulfumptis,duplum fumiturcius craffitiei,quæ cftin orbiculorum medio.

Hæc:ratio locum non haberet, fi orbiculorum E, D, partes cis &

vltra circumferentiam FG,lincasq;pcr F, G, pcrpcndiculares,nonaequales

.£qualitcrq;fitae cffent, ';. - , — ,

Corollariunì I.

Haec ratio dimenfionis valettam in circulari forma annuli, quam

: inellipticaardua, feffili, connivente,tamin laxis annulis, quàm inftri&is:

quin imòin omnibusannulis,quæcunq;cius, pro circulo ED, exiftat figura

exfe&ione eius re&à: dummodò in plano per'AD ad annulum re&o, (c

&ionis.partes cis & vltra F, fuerint æquales æqualitcrq; fitae hinc & inde:

uod explorabimus in figurafe&ionis quadrata. Sit annulus corpore qua

drato, & intelligatur fub ED quadratum. Hic annulus habet rationem di

menfionis etiam aliam, Nam eft pars exterior Cylindri, cuius bafis cft cir

• culus (emidiametro AD, altitudo DE : huicCylindro ex Th. XVI. adi

mcnda eftmcdulla, feti Cylinder, cuius bafis cftcirculus femidiametro

' AE, altitudo ED. Qparequod fit du&taEDin circulum AD, minus circu

lo AE,æquat corpus annuli plano quadrato creati. Et fi duceretur ED in

quadratum AD, minus quadrato AE, proportio corporis faéti, cffet ad

corpus quartæ partis annuli, vt eft quadrãtum ad circulum, fcilicet j4. ad

Ji.Sit AE).Ergo AD4. cuius quadratum js.fed quadratum AE. eft 4. Ergo

<liffcrcntia quadratorum eft 1. quod ducin altitudinemz, cxiftit corpus

- - - 24. cuius

-
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: f cuius quadruplum 9«,vtverò 4.ad 11. fic 96. ad 75.cum tribus feptimis,

Annuli quadrati corpus. Hæc fecundum rationem Th.XVI. Atfecun

dum moâum præfentem, cùm fit AF 3. FG s. vt verò-. ad22. fics. ad }9.

nminusvna feptima : critergo haec longitudo circumferentiæ FG, pro alti

tudine Cylindri: EtcumEDfitz, & quadratum eius 4, probafi Cylindri,

ducigitur4.in 19 minus vnafeptima, prodeunt 76 minus quatuor fepti

mis. ' Ecce verum etiam ficthcorema,

THEOR. XIX. & Analogia.

Annulus ftriétus eft æqualis Cylindro, qui habet

bafin , circulum fe&tionis Annuli, altitudinem æqualem

eius circuli longitudini. – – -

Valet enim modus iftcin omni omninò proportione ipfius AE ad

AF, valetq; adhuc ita Annuloftri&to, ubi circuli ECcircuma&icentrum F,

defcribit circulum FG, æqualem ipfiDAcircuma&o. Nam fecatur tale

ftriétum ex A,in orbiculos,qui in A habent craffitiem nullam, inD du

plam ipfius craffitici in F, ficut circulus pcr D. duplus eft ad circulum

per F. i'

*.

- • - - - -

Corollarium.

<CorpusCylindraceum,quod fit (in SchemateXI)circuma&o qua

drilatero mixtilineo MIKN, viejufdem'demonftrationis æqualc cft co

lumnæ, quæ hoc quadrilaterum habet probafi, & longitudinem circuli

per FG pro altitudine. Limbus verò exteriorIKD, cylindraceum exte- !

rius ambicns, ut circulus ligneus dolium, planè nihilattinet adhocthco

rema, fcd alijs principijscftindagandus, A.

Analogia
Rurfus autem valetifte modus peromniacorporafeu fegmentaMa

Ii(vt& Cotonci)cylindracea, magismagisq; tenuia, donectandem IK&

MN coincidant, quod fit ingenefiglobi,numero IV. ubipro duabusMN

eft IK, eft vnicaBC, quare ifiillo córpore primùmceffàtià folidum,huius

theorcmatis dcmonftratio & ufus. - -

Corollarium.

Globuseftadcirculum ftri&um, eodem circulo creatum, ut7'ad

33. - Nam tertia pars femidiametri, du&ain quadruplum circuli maximi,

vel duæ tertiæ diametriin aream circuli maximi, creant cylindrumæqua

lem cubo. At Cylinder æqualis ftri&o,habetbafin quidem candem; altitur .

dinem verò,cirçumferentiam.Ergoutcircumfcrefitiaadbeffemdiametri,

33, ad7. ita (tri&tumadGlobum. - —.

*\

-.

R . Theo
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THEOREMA XX.

ZonaMalicomponiturex Zona globi, & fegmen

to re&o cylindri, cuius fegmenti bafis cft fegmentum,

quod deficitin figura, quæ gignit Malum, altitudo vero,

æqualis circulo, quem centrum fegmenti maioris de

fcribit. .

, Demonftratio. Explicetur corpus Mali ijfdem legibus in Cylindri

cum fegmentum, quibus Archimedcs Theor. II. explicauit circuliarcam

s.,,„, xi p. , intriangulum reétangulum; & fit AD (emidiameter cir

culi maximi in corpore Mali, excuius punéto D, eriga

sy L l j! , turDS, cjus circuli maximi longitudo in reétum extcn

Ę EÈ7T7/ fa, quæ cóncipiatur in fupcrficic cylindrica. Nam linea

SÉÉ; MN eft veluti communis.acies,ad quam terminantur

omniafegmenta (olida circularia. Extcnfàverò maximi

circuli circumferentiain rc&tumDS, fegmenta illa folida

1 circularia. fimul extenduntur, & fiunt Elliptica MSN,
!
22

JLR. Cùm igitur figura circa MN circumagitur, nihil

- 'ferè creat areola MN, quia minimùm movetur; at eius

parallela per F,jam movqtur in circulum, longitudinc FG, linea per O,

in circulum longitudine OL, & fic omnes : & partes corporis cylindra

cei, per FG, OL fignatae, funt æqualcs cylindraceisillis veluti tunicis in

Globo, quas gignunt lineæ in circuma&u figuræ MDN circaMN : per

XVI. Theor.Totaigitur figura, fcilicet Cylindri prifma MNDS, còn

ftans exomniumtunicarum corporibus,inre&um extenfis,aequalis eftto

ticorpori Mali, extunicisconftanti. : :

Amplius, cylindraceum corpus fupcr bafi IMNK ufq;in L, cylin

dro fe&o pcr planitiem,inquafuntOL&KI lineæ, erit æquale cylindra

ccoMali, cui dcmptaeftzona exterior. Etigitur Particula cylindri, refe

&ta per hocplanumi,fcilicet LSDQ, critæqualis Zonae Mali.

fgpræterquàm primum MDN. Scd clarius elucefcet vis

5já huius transformationis in fequentibus. Sccetur area
• . fiáMDNlineisparallelis ipfiMNin aliquot fegmentaaeque

/è/# ££ lataminima, quafi lincaria,&conneétantur A. Spunâa,

- | | /|jî â£4& in lineam AS, exAD diametri punétis, perfeétiones

{ I ) Â á areæfa&is,ducantur perpendiculares FG,OL. fitautcm

| /Ë áFcentrum,&quæ ex F pcrpcndicularis, fecetAS in G,

' \|//£;-tj&perGducatur ipfi FDparallelaGT. Sit deniq; C pun

£-£.%j&üm medium fe&ionis IK, & ex illo perpendicüiaris ,

§=ïÉ2%OL, fecans AS in L, &pcr L ducatur ipfi OD parallela

Cum.
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Cumautem GT fit æqualis ipfi FD, & fit femidiameterillius globi»

ctius maximus circulus eft MIKN, & TS fit longitudo illius circuli maxi*

mi (quia ut ADadDS, fic GTadTS\ Prifma cylindri fupraGTvfq; ins,et

rit æquale Globo: Et pars GVL fimiliter erit æqualis cylindracco corpori

globi FD, per circuma&tumlineæ IK adFO rectæ, defcripti. Etigitur par

ticula cylindri LSTV reliqua, erit aequalis zonæ globihujus, cuius féétio

cft fegmentum KDI. -

SedODSL componiturexVTSL,&ex ODTV, fegmento cylin

draceo, cuius bafis IKDfegmentum, &FGaltitudo, æqualis circulo, quem

Fcentrum fegmentimaioris MIKN defcribit, fifigura circa MN circüma

gatur. Ergo ctiam horum æqualiaficfunt ; fcilicet,vtzona Mali compo

naturex Zona Globiab codcmfegmcnto dcfcripta, & cxdi&o fegmchto

cylindraceo.

Corollarium&Praxisftereometrica.

Malum menfuri, fic agemus. Datam cffe oportet longitudinem

MN dcficientis fegmentiapudA,inproportione ad diametrum circuli (eu

femidiametrum FD. ex quâ datur (càtofMFN ad FK,per Coroll, adTh.II. '

Nam fi dimidia MN, hoc eft IO, explicetur numero, qualium FD eft

– Jooooc,MN erit fin°reétus arcus DI ; quo dato,datur& OFfinus comple- ,

menti,& ODaltitudo fegmenti deficientis, feu fagittaaut finusvcrfus in

tabulafinuum. Multiplicato igiturFO in IO,proditareatriangulilfK, qua

ablata à fe&tore IFK, relinquitur fegmentum IKD, quod duc in circum

fercntiam femidiametri AF, pcrThipræfens,&creabis fegmentum cylin

dri, fuperbafi, fegmento circuli, & àltitudinc FG; quæ eftpars vna Mali.

pars fcilicet Zonæ Mali: auferautem duplum fegmcnticirculi ab areacir

culi, reftabit fegmentum circuli inter IK&MN ; quod ducin eandemcir

cumferentiam circuli per AB defcripti : & crcabis cylindraccum Mali,

•quæ cft parsaltera. - - ' -

Et quiafcitur K, fcitur igitur &IM, Quaeroergò fegmentumglobi

YKIM, cuiusbafeos diameter IM,per Th. XIV; eandem verò bafinducin

altitudinem MN,Creabisq; cylindrum fubhoc globi fegmento, perTh.

I II. cuiadde duo fegmentäglobiinventa,confiabifq; cylindraceumglobi,

inter IK,MN; id aufer à corporeglobinoto,per Th.XIII,reftabitq;zona

globi, cuius fe&io. KD; quae eft pars tertia Mali, pars fcilicet altera zonae '

Mali; tribus vcro partibus compofitis,totum rcpra:fcntaturcorpus Mali,

Corollarium I I.

SiczonaCotonei,& zonaCucurbitae feffilis, componunturexzonis,

illaSphæroidis longi, hæc fphæroidislati, & ex cylindri prcffifeu Elliptici

fegmentis,illaexplaniori, hæcex dorfuali :quorum fegmentorum bafes,

{unt Ellipfeos fegimenta, deficientiain figuris, quae cotoncum & feffilcm

cucurbitam creäverant : altitudines verò æquales circumferentijs inlon

gumextcnfis, quasccntrafigurarum in circuma£tu defcribupt.

- - R z Thco
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THEOREMA XXI.

Corpus Citrijeft differentiainter Zonam Globi &

dictum fegmentum Cylindri.

Demonftratio. Nameodem modo,vtprius, cum figura(füperius

inschęX, NumeroV. CDB circa CAB)hicveròinSchemateXIV.

1DK circa 1OK circumagitur: fegmentumareolæin ipfam ICK terminans,

*erè nihil creat, quiapenè nihil movetur : atpartes rcmotiorcs, iam mo

-ventur perlongitudinemcircumferentiarum fuarum,donec vltima D,vcl

' ei rcfpondensR moveaturinlongitudinem RS, quanta eft circumferen

ttiacirculiampliffimi per corpus Citrij: ex quibus clementis conficitur, vt

corpusGitrij (CDBE, inSchemate XI.) fit hicinSchemateXIV. æquale

fegmcntocylindri LRS. AtcùmADdupla fitipfius FO, id cft GV, erit&

:OL,duplaipfius CZ, Corpus igitur ODRLrc&um,duplum ipfius VTRL;

pars igitur, ©bfV, æqualis parti VTKL. SedRLS eftdifferentiainter

ISTR,&LRTV,quorüm illudaequale ZonæGlobi,hoc æqualcfegmen

to Cylindri VDTV. Patetigitur propofitum.

Corollarium&Praxis.

• Oportet effe datam longitudinemaxisCitrij,&diametricirculimaximii

:percorpus medium. Multiplicatoigituraxeinfeipfum, &fa&odivifo per

, diametrumhuius circuli maximiin corpore Citrij, proditaliquidadijcien

'• dum diametro Citrij:vthocaggregatum cftad diamctrum circuli zooooo,

•ficaxisadfinum fegmentiquód creatcitriú;Sic& diametcrCitrijadfinum

verfum.Exeofimilis,fedtamen brevior,eftcalculus vnaoperatione,quàm

prius. Nonindigemusenim cylindraceo Mali : fedinvento primum feg

-mentoVTKO, deinde Zonâ GlobiLSTW, aufcrturillud ab hac, & re

ftatLSR corpusCitrij.

Corollarium 1 I.

$ic corpusOlivæ velPruni Elliptici,eftdifferentiainter Zonam Sphae

:roidis illic longi,hiclati, & inter diétumfegmentum Cylindri Elliptici.

THEoREMA XXII.

ZonaCitrij truncativtrinę æqualibus circulis,com

ponitur ex corpore minoris Citrii, quodcreaturab eo

demcirculifegmento, quo&Zonapropofita creataeft,.

&exfegmento Cylindri, cuiusbafiseftidem minus feg

mentum circuli, altitudo æqualiscircumferentiæ circuli

truncantis. -

Repe
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Repetaturenim Schema XIV. Et fit in eofegmentum I SRCylin

draceum, æquale Citrio maiori. Explicetur autem hoc fegmcntum icor

schew, xzy. fim, vt bafis eius in confpe&tum veniat, ctt autem bafis

rmaius,fcu truncandum. Intelligatur fegmentum hoccir

577 culifubre&aYBLH, & fub arcu YCRQ. Sit autem Ci

* A(/i trium hoc utrinq; truncatum : quale, fchemate fequenti
r-; // XVIII. cernitur literis EAH FSQCG;ficut intelligamus

•!

' creatum effc non integro fegmcnto circuli, fed parte ejus

te interiori BCQH,arcuCRQcircaBHaxem circuma&o.

- ÉÉ Repraefentabunt igitur re&tæ BC, HQ, femidiametros

- [;É circulorumTruncantium: & Bafisiftafecabitur in partcs

- * -~

fí quatuor
—-'-^*

£ *£ " j. BCYad latus vnum,triangularis mixtilinea.z 2 122

2. Altera vltraHQ adlatus alterum, priori firnulis.

3. Parallelogrammum reétangulum BHQ£,in medio.

4. Segmentum circuli minus,à tergo,rectâCQ&arcu
CRQcontentum. - v :

Cumautem ponatur folidum aequale Citrio maiori

toti,erit RSaltitudofolidi, æqualis circumferentiæ circuli

pcr mediumhuius Citrij corpus. Et quia planum YSH.

idem cft,inquod inciduntbypotenufæ re&orum angulo

rum BCZ&LRS: quarevtLR adRS, ficBC ad CZ. Sed LR eftadRS,

vt radius circuli adcircumferentiam fuam: ergo&BCadCZ fi£ cft. Itaq;

' cum BCfitfemidiameter truncantis; crit Czcircumferentia truncantis.

' ' • Quatuorergo diétis bafeos partibus,totidem folidae fuperftant;

1. Supcr BCY,ftarBycz Pyramidalis, mixtis& (uperficiebus & lineis,
€Ontcnt3,

2. Similis ei ultra HOX. Ethæ duæ funt æquales duobusVerticibus

folidis,de Citrio refe&is. InSchematcXVIII,{cqucnti,verticcshifpc&an

difuntliteris GEI,& FNH.)

3. Super BHQC ftat Prifma feu Pentahedron BCZXHQ, quippe

quod continetur tribus quadrilateris BCQH, GQXZ,xZBH, & duobus

triangulis czR , QXH; eiusaltitudo eftCZ,interQC, XZ, parallelos. Hoc

folidum eft æquale Cylindro medio,in corpore truncati Citrj, bafes ha

benti, circulos truncantes, (Hic Cylinder in Schcmate XVIII. fcquenti

adumbratur literis EHFG, totusq; latet intrazonam FCG,HAE.)

4. Deniq;fuperfegmento parvulo CQ$,ftatfolidum SRQgzsx, fi

mile illi, in quod zona Mali explicabatur. Cumautem tota figúra folida

HYSR,æquet totum Citrijcorpus, & tres reccnfitae partes,totidem partes

Citrij aequcnt : :refidua etiam ifta Cylindraceifegmenti,refiduam Citrij

partem æquent,necefIeeft; EftautemzonaambicnsCylindrumjam mo

dodu&um,in corpore Citrijtruncati,

Atqui vt filfiiliseftiftapars folida priori, quæZonam aequabat Mali;

fic etiam duas, vtilla,partes habet, manifeftis fignis ab invicem difcreras:

vna cft fegmentum cylindri re&um, cententum fupcrficicbus quatuor,

F 3 plano

-

^ '. ,

~ 1!

ifta , fegmentum plani Circularis, quod crcavit Citrium
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plano parallelogrammo CQXZ, fuperficie cylindrica XZCRQ , &duo

bus fegmentis parvis circulis quorum vnum apparet, literis QCR , alte

rum ad XZnon apparet, Et huius fegmenti altitudo CZ, vt iam efl dc

monftratum, aequat circumferentiam circuli Truncantis. Altera huius

zonæpars eft PrifmaZXS, fupcreodem fegmento parvo ftans adZX. Cùm

autem LR dixerimus fic fe habcre ad RS, vt femidiamr cft ad circulum;

& fit etiamBG ficadCZ; eritetiam fic differentia LR &BC, addifferen

tiam RS&CZ : quae cft altitudo huius fecundæ partis de zona fupraZX.

Sed differentia LR& BC eftlatitudo, velfinus verfus fegmentiCQR (in

Schemate XVIII. AP,quae eft femidiameter Gitrijminoris,arcu HAEcirca

axem HE defcripti) Ergoetiam differentia RS & CL, hoc cft, altitudo

huius Prifmatis Cylindracci, eft aequalis circumferentiæ circuli, pcr me

dium corpus Citrijminoris. Pereaigitur, quae Th. antcccdentifunt di&a,

Prifmahoc Cylindraceum ZXS, eft aequalc Citrio minori, fegmento parvo

CQR dcfcripti quod eftinSchem.XVIII. feq. HAE.) Et ecce in zona

Citrijtruncati duas partes,qualesinTheorematc dcfcripfimus.Vtitacon.

{tct corpusGitrij truncati ex tribus omninò Elementis, ex corpore Citrij

minoris,ex Cylindro,&exfegmento cylindrireéto. - -

Corollarium & Praxis.

Menfuri corpus Citriivtrinq;truncati, ficagemus. Datam oportet.

«effe longitudinem diametrorum tam circuli maximi in corpore medio,

«quam circulorum truncantium: datum fit etiam intervallum inter circu

lostruncantes,omniaineadem menfura, Tuncaufer diametrum truncan

tiumà diametro maximi, quodremanet, dividatquadratumintervalliin

tertruncantes; quotientiadde diviforem, Vt ergocompofitum hoc ad di

viforem, fic zooooo, menfura diametriufitata inCanone finuum, ad fi

numverfumfegrmenti, quod creat, I Citrium minus, II. Zonam Citrii

maioris, III. Zonam Globi. IV. Zonam Mali, quod creatur eiufdem

cum Citrio minori circuli fegmento maiori : fic etiam idem numerus

zoooooeftad diametros intervallumq;Truncantium in eademmenfura. .

Iam igitur perCorollariumadXXI, quærecorpus Citrii parvi, pcr

Zonam Mali & perZonamSphæræ;hoc corpus eftpars vna CitriiTrunca

' ti.Deindepernumerum diametri truncantis,iamifiventum, quære longi

tudinem eius circumfercntiæ in eadem menfura,eamq; multiplicain feg

-mentum circuli inventum; prodibit Citrii truncati pars alterâ, & iunétæ

hæduæ partes, conftitucnteiusZonam. Tcrtiò multiplica planum circu

litruncantis in numerum intervalli truncantium, iam inventum, prodi

:bit pars tertia Citrii truncati, Omnibusin unamfummamconic&is,com
ponetur totum corpus Citriitruncati, v •

Corollarium 1 I.

Zona OlivaeautPruni Elliptici truncati componitur fimiliter excer

Pore Olivæaut Pruni minoris, quodcodcm Ellipfeos fegmentocreatur ;

- - & cX
-
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& ex fegmento Cylindri preffi, quod eidem Ellipfeos fegmento fùperflat,

altitudincm habens æqualem circumferentiæ circuli truncantis Öliva

aut Prunum.

Epifàgma. -

THuc diftuli demonftrationem Theorcmatis XVII. de Zona feu

Tunica Trunci conicicirca Cylindrum : propterea quod cognata eft de.

nmonftrationi Theorematisprafentis. -

Sit Kt MPTrunciConici reóti fe&io peraxemVX, K^ diameter cir

cularis bafis PM, diamctcr circuli Fruncantis Kt, cui parallelæ fint KO,

s./.». xy. IN,vt fint æqualfs KL&ON, &KOPfigura fimilis figurae

LNM,& KvxQ quadrilatcrae, fimilis LVXN. Explicetur

' autem trunci fòliditas in reétám, ijfdem kgibus, quibus

' ha&tcnus omnis generis figuras,fupcrficiebus, in ómnes

} PK conicae fupcrficiei fitin hasplagas I K, rcéta, explica

ta igitur fuperficies crit plana, fcilicet AEKP, &PÂ erit

cumferentiae circuli KL truncantis, cui æqualis erit OC:

fiat tantem cidem æqualis& PD, &pun&ta DCB connc

&tantur; quæ formabunt triangulum æquale & fimile tri

angulo poK,& lateravnius,latcribusalterius parallcla, vt

&planum plano. _ -

Duo igitur Pentaedra feu Prifmata,BCVXOK&

KOPDBC fünt aequealta, quippe fub parallelis planis:
VI \.

Sed difcrimen eft interilla, quod parallelepipedum bafi

kOXV»altitudine OC,eftduplumprifnatisCBVXOK,

at Prifmabafi PKo, altitudineeadem, eftipfum fui totiusmenfùra : eftta.

men &ipfum triplum Pyramidis aequealtæ POKD. Deniq; fuper DCBbafi

ftat Pyramis DCBA,habensaltitudinemDA, differentiam circumfcren

T 9

tiaruísi , PM, cumbafisDCB fit æqualisbafi Pyramidis POKD.Cùmau

tem Pyramides fupcræqualibusbafibus,fint inter fe,vtcarum altitudines;

Pyramisergo tertia, bafi Pok, altitudine PA, compofitâex PD, DA,(hæc

autem æquatcircumferentiam PM) erit æqualis Pyramidi vtriq;, POKD&

DCBA. Et Prifma bafi & altitudineijfdem, eritillius triplum saltitudine

verò, tertia parte ipfius PA, erit his z Pyramidibus æquale: Quodvero de

Prifmate humiliofe KOPDBCreliquum eft,puta DokBC, duas tertias reti

net Prifmatis. Ergo huius reliqui cerpus creatur, du&tis duabus tertijsalti

tudinis CO (feu circumferentiæ circuliKLvcloN)inbafin POK. Hæfunt

igitur partes corporis deTrunco, quod Zonam feu Tunicamappcllamus.

Reliqüapars, Cylinderfc.intcrmedius, aequat Prifma CBvxoK, quod eft

veluti triangulum COXcorporatum, craffitie ok, XV, CB,ubiq; aequali;

fit igitur vt cum triangulis, vt bafis Koxv, du&ta in dimidiam altitudinem

CO(femicircumferentiam ipfius KL vel ON) creet corpus huius Cylindri,

Hæc dcgenefi: reliqua quibus compendium noftruminititur,brevitatis&

lucis caufa sper Synopfintradam. - p.

Cr

Å plagas curvis, tcrminatas cxplicavimus. Cumigiturlinca .

æqualis circumferentiæ bafeosPM : KBverò æqualis cir
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- „ Pcr dcmonftrataha&cnus,

ProTunica - | , _ Pro Cylindro

- Ducitur KOP. _ - Ducitur KOXV

Per æquipollentiam dimidia PO velipfà PO | vel OX, vel ejus duplaON

£. · Intrientem pA, & Beffem oc Í In femifTem OC . -

Per æquipollentiam, ln trientem PM& BeffemON . In femiffem ON, hoc eft, in OX

Per æquipollentiam, In totam PM,& duas ON ' In ON , NX. tres fcilicet OX. v.

Duciturergopermutatis terminis

Po, vel ejus duplumPO,NM - ON,NX,vel ejus duplum, quod eft

hoc eft differentia diametro- triplum ipfiusON diameíri

rum KL, PM. minoris.

IntotamPM & duas ON - - In ON diametrum minorem:quod erat

demonftrandum.

' Compendium quod ex hac demonftratione refultat opportuniffi

mum, pete ex Th. XVI, XVII. & huic fupplcmcnto imputa, cuius

eft;ornamentum fingularc,.

Exemplum præcedentium

aliquot Præceptorum.

“Sit,inSchemateXVIII. fequenti,corpusCitrijTruncatiHAEGCF,

&diameter circuli maximiin eo AC, fit 22 , Truncantium EG, HF, 19, longitudo

interje&a HEvel MK vel FG, fit 27. Ergó etiam dimidia harum linearum LA,

KE, KLfunt inter fe in eadem proportione, fc.ut 22. 19. 27. Differenria igitur in

ter AL, LQ (æqualem ipfiEK)cft 3. Qugrendüm eftprimò, arcus HAE quota .

pars fit fuiciícüli.Cum igitur AG fit portiô de diametróhujus circuli, & EPin il
iam perpendicularis, vt igiturAP ad PE, {icPE ad refiduum de diametro fupra AP.

Cùmi ergo PE fit 27, qudm ejus 729, divide hoc perAP 3 , provenit refiduum Dia

metriz 43, cuj additaAP3 conftituit diametrum 246, femidiametrum 123. Vt verö

canonefiauufnutipoffimus,lineæ omnes debentnancifci numeros, in illoCanone

ufitatos: quod fi 123 fit 1 ooooo, ergo APpro 3 fiet 2439, &hic eft finus verfus ar

cùsAE quæfiti.Quarefecundum doétrinam deufuCanonis finuum, ablatus à radio

rooooo,relinquit97;6r,finum complementihuius arc*. fc.G.77.M. 19.S.9.Ergoar

cus AE eft,G. i2. M. 4o.S. 51,ejusq; fin* PE ex Canoneeft z 195 1. Idem ex reguià,fi fi

at vt 123 ad 1 ooooo,fic 27,quanta fuitPEin prima dimenfione,ad numerumhuius

dimenfionis, prodit enim 259; 1. Itaq; totus arcus EAH eft G. 25, M. 21. S. 4».

Et quia,perTh.XXII, opusnobiseft cognitione areae in fcgmento EHA,in

quiremusillam per Corollarium II. adTh. II. in hunc modum. T Totius Circuli -

área valet talium particularem; r4159 26336, qualium funt in Quadrato dam*tri

4 ooooo,ooooo:intelligeparticulas quadratas,longas & latasvnam talemvnita

tem, qualium funt in diametro 2. ooooolongae. Parsigitur areae circuli, conrenta

fub EH arcu &Jineis, quae E, H, terminoscum centro conne&unr, fe&or fcilicet

arcus EH (qui femper eft proportionalis fuo arcui) valet 221 32 22936. • Ab h»c

area feétoris auferendum eft triangulum, cujusvertex in centro, bafis, re&a EH.

Cumautem abA in centrum,fint I ooooo, fed ab A in P, 2439: Ergo à Pin centrum,

hoceft, perpendiculum Trianguli, erit, vt prius, 97;61. Duc hoc perpendiculum

in PE,dimidiam bafin,quae inventa eft 219;i:fiet 2141 ; 61 ; 1 1, areâ Tiianguli, qua

dedu&a defeétore, reftabit 716 61425, areafegmentiEHA.

Exhac area fegmenti nobis innotefcit fegmentumre&um Cylindri, cujus.

bafis,eft haec areafegmenti circuli, nimirum parsminor de Zona illius Mali, quod

defcribitur à fegmento circuli,poft ablatum EAH,refiduo,&majora,circa axemiHE

circuma&o, Nam perTh.XX,ducenda eft haec arcain circulum, quem centrum

- - - - - - - huius

/

- *
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huius fegmenti majoris defcribit. Hujus igiturcircumferentiæ longitudo inquiri,

tur fic. Perpendiculum Trianguli,eft diftìntia centri, ab axis EH,pun&o Pmiedio.

fc. 97561 :& hic eft quaefiti circuli radius: cùm autem circulorum adfuos radios vna

fit eademq; proportio,per Th. I. Vt igitur 1 ooooo radius,ad 6 28318 femis,circum

ferentiam circuli EAH, fic 97*61 radius,adfui circuli circumferentiam 6 11994, '

quae du&a in aream fegmenti, efficit 439. 8o235 ;645o. -

Igitur qualium cubus, in quem globus, ex curculo EAH fa&us infcribitur, ha

bet8 ooooo ooooo ooooo partes cubicas,vnam centies millefimam femidiametri

longas latas& alras, quarum 4 18879 o2o47 863oI fuatincorpore Globi, talium

cubifcorum fummaexpreffa eft in prodeuntefumma,& tot omnimoexiftunt in par

teilla Zonae Mali, quamaequatfegmentumCylindrire&um,Th.XX. defcriptum..

Pars altera huius Zonae Mali, eft Zona globi EAH, per idem fegmentum

EPHA,circa reliquum corpus globi,defcriptum, per Th. XX. Ergo qu;renda eft

Zona globi, cujus maximüs circulusfit EAH. Refpiciatur igitur SchemaV 1 ff.

in quo fit KCNarcus idem,de quo ha&enus egimus. Ergo globi CDBLZona,quç

perKDN&HBM tranfit, eft inquirenda. Ergoper Th.XV. Coroll. II. qugratur

corpus fegmentiglobi KHD. Cùm ergo fit NK. G. 25. M. 21. S. 42. & Ck. G.1z.

M. 4o. S. § 1. erit£j KD. G. 77. M. 19. S. 9. cuius finus KI e(t 97 561. At circulus

per KIH,eftBafisfegmeatiHKD, ficut KI fit eius femidiameter. Non poteftigitur

£i; area. Nam ut quadratum CA radij, 1 ooooo ooooo, ad aream circuli fui,

ic etiam quadratum KI, quod eft 95 r81 4872 1, adaream circuli KIH, 2. 99o1.1 •

46o98. Haecfi ducaturintertiam partem ipfiuslO, ut altitudinis Coni, creatcor

pusfegmenti HKD. Invenienda eft igitur IO, ex prxfcripto Theor.XIV. Cùm

enimkc fit nota,& IA, ejus fiaus, fupra fuerit z 1911 : quare ID eft 78o49. & IL

1 2 195 1. Vtautem ILad LA, fic IDad DO. Divifà ID 78o49 (auétâ quinquecy

phris)per IL, 1 2 1931.Prodit DQ64ooo. Tota igitur IO 1 42o49, & pars ejus ter;

tia 47} {o: qug du&a in bafin K,H, erear 1 41 {83 66177 4o5oo,corpus fegmenti

HKD, cui eft aequale fegmentuminferius MNL : cùm totiusGlobi corpus prr Th.

XI I. fit4 18879 ozo47 86391. Ablarovtroq; fegmento, reftat inTruncoHKNM

Sch. $.

I 357o£ 6969; ος791. Poffes hucufquepervenire etiam fine cognitione areæ in

bafi.perXIV. Coroilarium. Nam ILeftaltitudo majoris fegmentide fphæra,& ID

•jus refiduum adDiametrum. Vt ergo ID adDA femidiametrum, fic Ilaltitudo

majoris fegmenti,ad LP : vndehabeturtota IP, profegmentomajori,& erat IOpro ,

fegmento minori , ficut compofitaOP æquipareturSphaere toti : Prodit enimca

* dem fegmenti HKD quantitas, qug antea, - -

*Porrò de Trunco HK NM adhuc reiciendus eft cylinder medius, cujusbafis

•eadem qug fegmenti, (c. HIK, altitudo veró,KM,vel duplumipfius IA. Erat au

tem lA z 195 1. tota igirur altitudo eft 439o2., qug du&a in aream circuli HIK, creat

1 31276 4o179 94396 Cylindrum, Zonâ qugfirâ amiékum, quo ablato deTrunco

Hx NM» reftat Zena KCN,HBM 4419 293 13. 1 139;. -

Vt autem redeamus adSchemaXV III. hujus ultimi cylindri altitudo in il

lo reprefenratur per EH, &Zonag'obi habetidem fegmentum EHA,quod eratim

priori fegmento cylindri re£to. Exfi sgrgo duabus partibus, exillo fegmentocylin

ári te&o,&ex hac Zona globi,compofita eftZona Mali.

Hinc verò,per Th.XXI. faciie habetur corpusCitrij,quodeodem fegmento

EHA defcribitor, fubdu&o illo fegmento cylindri 4391. etc. ab hac Zona globi

4429 etc: Nara rsftar 36 49177 {494*,corpusparvi Citrij,perfegmentumEAH,

circa axem EH circuma&tum,defcripti: cujüs ufusjam fiet ncceffàiius.

- 1am tandem adCitrium majüs IANC, ejusq;Truncum mediumHAEGCF.

Conftarenim& hig Truncns,cylindro FGEH,& Zonâ cylindrumveftiente,§;de

{cribitur {egreato HAEPH,circa axem MLKcircuma&to, ficutH perF tranfeat, A

perC,Pper O,& E per G. '

Cylinder igitür FGEH fic inveftigabitur: qualium AL eft 22 talium PL vel

HMdabatur 19,& AP3. Sed pro ufu canonis finuuim,ex AP 3,fa&aeft2439,qualium

fcilicet totius circuli EAHradius,eft 1 ooooo. Vt igitur 3 ad 2439, velut 123 ad

it coooo ( ut prius ) fic 19ad I 5447• Tantaeftjamargumss HM , circuliHF,

cujus

/
-m
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cujusareaeftinquirenda. Vt autemquadratum radij I ooooo, quod eft 1 ococoi

coooo, ad aream circuli 5 141 ; 9 26; 36:fic etiam eft radij 1 5447 quadraturn 23- '

84 o98o9, ad aream fui circuli 7496 14823. Haec eft area HF ve! EG,bafis cylin

dri. Se3& altitudo eius ex antecedentibus conftat: eft enim (ut prius :n Cylindro

Globi)439oz. * Duétaigitur hgc altitudo in aream Bafis modò inv«ntam, creat

corpus cylindri FHEG 329o 95899 y9346. Reftat Zona Citrij majoris. Per Th.

XXII. ver6, Zona haec Gitrij majoris NAIC,velTrunciNAEGCF,compoaitur ex

corpore inventoCitrij minoris, per HAEdefcripti, & ex fegmento cylindri,ftante

fuperEHA,& habehtealtitudinem æqualem circumferentiæ circuli HF truncantis:

rürfum igitur ut radius 1 ooooo ad circúferentiam 628; 18 f. ficradius HM,adcir

cumferentiam HF 97o56, quam dcc in fegmentum circuli EPHA initio inveftiga

ti7 16 etc:& creatur fegmentum cylindri reétum 695 ; 1712 648oo, Pars Zonae ,

in CitrioTruncato. Cuiadde corpus Citrijminoris fupra inventum 36 etc: prodit

* Zona tota circa truncatum Citrium 732. oo99o. 19745. Adde ultimò & Cylindri

corpus, intra Zonam abdiri 329o etc : conflabisque fotum corpus Citrijtruncati

4o£z 968S9 79o91. cujus pars major quintâ, minor fextâ,infam &ta rft inZonam.

lubetcomparationis caufà computareetiam corpus, non Citrij, fed compofi

rumex duobustruncis Conicis ACFH&ACGE, ficutAH, A E. CF, CG fintre&g:

computandum igitur eft corpus Coni GBE, & Coni CBA, ex Th. XVI I. Sit erg6

comüs GBE, hujüs bafis, area circuli GE,jam in fuperioribus fuir inventa 7496 etc.

Altitudoverò KB fic habetur. NamutAP 3, ad PE 27, hoceftut 1. ad9, fic£K

* ;447. ad KB, cùm autem pro conicorpore tertia folum pars altitudinis fit mul

tiplicanda in bafim, per Th.IV. Ergô triplum EK, 46341 du&um in bafin, creat

347; 79oo* 12643. corpus cqni GBE. Iam ad conum alterum, cujus bafis AC,
£réâ nondum eft nota , fedfacile inveftigatur ex areaêáúEG. Nam EK vel

PLeftad LA, ut 19. ad22, Ergo quadrata funtad invicem ut 361 ad 484. Vtve*à

quadrataadinvicem,ficfunt etiam areae circulorum. Eß igitur area cirçuli AC,qui

Fafiseft coni ABC, ioogo 23661. Rurfumqueut AP 3 ad PE 27, hoc eft r. ad 9; fic

- , AL, 17386 (compofita ex AP,& PLvel HMfupra inventis) ad LB altitudinem co

ni. : Quare etiain hujusnoncupli partem tertiam, hoc eft,triplum ipfius AL 53658

aucia}Γέam inventam, creabisquecorpus coni ABc y}9» 7* 596 o1938. Hincau

fercoaum GBE, reftat truncus unusAcGE, 1918 9659o 8929;, cui æqualis eft alter

ACFH. Totum igitur corpus ex truncis conicis compofitum, erit 3837 93r8r

;3;oo. Ecce ut minushabeamus quam antea, per 143 937o8 29831, fcilicet tan

άμὴeftinfar&um in duas Zonas obliquas, arcubus HA,AE,& re&is HA, AE,adum

bratas:puta partem paulo minus vicefimam o&avam trunci duplicis. Qu9dfi al

•erabreviori methodo ufus, ut in conis fimilibus, feceris, ut io648:cubùm dezz. ' .

ve163;o,cubum de 19.ad eorum differentiam 3789,fic conum majorem y39* etc:(vel

etiam minorem, fi prior daretur) adquartum: prodibittruncusidem, ut prius.

At fecundum Th. XVII. ejusqùeÉÉÉÉ,proximo Epifagmate

'praemiffam; cùm fit inveatus cyliaderFHCG 329o etc, quare dimidium ejus 164;

3794o 79673:{ciatur verô Ac zz (in fua £piia menfura)& PO,vel HF 19, cujusdu

plum 38,& additâ AC 22.fumma fiat 6o, & differentia diametrorum fit 3, duétisera

o;in6o, creaturre&angulum 18o,repraefentans Tunicam: quadratum verô 19 mi

* £oíis diametriHf, id eft quadratum de 19, eft 361, cujus triplum io83 repraefentat

cylindrumTrunco infcriptum. Vt ergo io83 ad38o fic cylinder 1 f45 etc:adTunis

c£m. Velbrevius,fecundümcompendium corollarijadXVII. ficagemus.
-A

Dia- 19. 2o. 21. zz. metri, Vel fic 19 ;

I9. 3• . • 22, 3

-* 361. 6o. • - 4I8 9

42 I • 3 42 I

--- — w Vtigitur 361 ad421, fic Cylinder inventus 164; etc: ad 27; 486897i6g: fuprs

- verò, cylindroablatQ à trunco, erat hoc corpus 27; 48641 o96zz ; differentiam

minutulamfaciunt finus quibus non penitus exa&tisufifumus.

… De
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De Fufis..^
-

-

-

Hactenus Cylinder & Globus, aut ejus loco Sphæ
roides,in fegrmentum cylindri fui transformata,nobis fubfidio venerunt ad

-prodendas unenfuras Maloruma, Citriorum, Cotoncorum, Melonum fef

filium,©livarum,& Prunorum Ellipticorum, Cùm cnim corporum toto

rum lcgcs in ipfis figuris non invcniremus, partium córporis menfuras in

Cylindrorum partibus invenimus. At cum partcs quædam Cylindri defi

nitioncm quidem habeant certam, fcicntiam vcrò feu leges corpulentiæ

in feipfis vcl nulias, vel nondum in lucem prolatas ; Globus & Sphæroides

, fìiccetferunt, quæ cum dimcnfioncm corpulcntiæ habcantantea, trans

formata in talem Cylindri partem,eafdem leges corpulentiæ in illum intu

ierunt. Reftat nunc difficilior de Fufis Patabolicis& Hyperbolicis con

tcmplatio, in qua nos demonftrationis methodus haétenus adhibita rur

fum deficit. Nam etfi Fufum eodem modo quo Citrium & Olivam &

Prunum,transfòrmes incolumnæ prifma, quod curvaturam Iineæ conicae

(in Schemate X.) feétionum OCH,PCQ velMCN,toto dorfo ere&to reti

neat; Huius tamen figurae corpus nihilo magis demonftrari poteft, quam

Fufiipfius. Prirnùm enim hic totum nullum cft,ad quod prifma poffit com

parari; quippe columna, ut feétio ipfa,ad latus MN vel PQ infinita erit:de

inde non congruit globus fuo circulo maximo, non Sphæroides, in talem

columnam cónicam: aut enim tangit circulus conicam intus in punéto uni

co, fi fuerit ex foco figuræ A, per ejus verticemC dcfcriptus:aut fipaulò

amplior circulus per C fuerit defcriptus, tangit quidem figuras exteriùs in

C, fecat verò eafdem ftatim binis punétis ipfiC proximis, de reliquopcni

tus diffidet à feétionc. - - - -

- Reftat igitur, vt ficut in corporibus, àCirculifegmento creatis,ad

`globum confugimus, in Ellipticis ad Sphæroidcs ; fic in ijs quæ à Parabola

& Hyperbola, confugiamusad Conoidcacongenera : quod nifi fuccedat

£xaflc conatus,dc reliquo Geometras in fubfidium vocabimus.
l- - -

THEORE MA XXIII. '

Coni duo;creatiàrectangulo fcaleno,alter minori,

alter majorilatere eorum,quæ circa rectum,pro axecon

^ftitutis, funt in proportione laterum, quæ bafes ipfis Co

nis defcribunt. s - . . .

Sit Rc&angulum ABC,cujuslaterum circare&um angulum, minus

- BA, fiat axis,&figurâ circuma&tà, fubtenfa BC creet fuperficicm Coni

- scbem. xr /. cam CBE, cujus vertexB, bafis CE. Rurfum fiat
b - maius latus AC,axis;& figura circaACmanentem

`S . circuma&a creet Conuin BCD, verticcC, bafi

- .

BD circulo. Dico ut eftBA ad AC, fic cffecorpus,

dctur,ad corpus Coni BDC. ¬

] i T G z Demon:

\

, quod circulo CE, & fuperficic conicaCEB , conti
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Demonftratio. Nam per allegata Theor. XVII. Proportio Coni

EBC,adConumBCD,eftcompofitaex proportione CirculiEC ad circu

'lumBD,& ex proportione áltitudinis AB,adaltitudiné AC,{ed circuli EC

ad circulumBD proportio, duplaeftproportionis ACfemidiametri ad AB

femidiametrum. ErgòConorum,EBC ad BCD,proportioeftcompofita

ex proportione ACadAB,&iterumexcadem ACadAB,&tertiò ex AB

adAC. SedproportioACadAB,compofitacum proportioneABad AC,

conflatproportionem æqualitatis, quaeeft proportionum minima, hoc eft

terrhinus;& æqualitas,quaeaddita vcl ablata à proportionibus reliquis,nihil

mutat. Igitur ex tribus elementis proportionis Conorum, quorum duo

ultima fe mutuò tollunt, fölumprimum reftat,& Conus EBC,adConum

BCD,eftut AC,femidiamr circuli EC,ad AB, femidiamctrum circuli BD.

THEOR. XXIV.,

Sphæroideslonguminfcriptum fphæroidilato, fic

ut eafdemhabeant diamctros, fed axes in iis permutatos,

eft ad Sphæroides latum, ut diameter brevior ad lon

giorCIY1.

'Sit in Schemate XII. Sphæroides longum CEI, ad dextram ,

• cuius vertices C,I,latumKCE adfiniftram,verticibus K,E,& fitillius axis CI,

æqualishuiusdiamctroGI;illius verò diametcr KE, æqualisaxi huius KE, di

coEllipfinlongam,feuOvumaddextram cffeadlatam feu Lentemadfini

ftram,ut KEbreviordiameteradCilongiorem.Defcribanturenim Coni,in

dimidio Ovo KCE;cuiusvertexC, bafisKEcirculus; in dimidia verò Lente

cKI,cuiusvertexkjbafisCI'circulus,'per præmiffam igitur, vrKR femidia

meter circuli EK;ad RCfemidiametrum circuli CI, fic Conus KCEad Co

: num Ikc. Seddimidium Sphæroidesfemper eftduplum Conifibi infcri

ptiadeundemaxem, & fupcreadembafi circulari: Ergo ctiam Sphæroi

<lumdimidia, & ficSphæroideatota,funtinproportione,vt KR ad RC,hoc

•cft,vtcorumduplaKDadCI.

, THEOR. XXV. -

Segmentum Globi ad Citrium, eodem fegmento

-circuli defcriptum, videtur eamhabere proportionem,

quam habet femidiameter bafis fegmenti, ad axem feu

altitudinem fegmenti. . .

Demonftrationem legitimam quaerant alij: Ego quod non peffum

apodi&ticè,comprobabo diëticè; quatuorufusdocumientis. Primum eft

ab Analogia. Qüodenim in dimidioglobo, velut in maximofegmento,

quod cftprincipium fegmcntorum,verum eft,vt&in dimidio Sphæroide;

<quoditeminmiaimofegmento, &velutiin vltimo omniû fegmentorum
• . • - - tCT

-
-
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termino, id videtur etiam in fegmentisintermedijslocum habere. At in

dimidio globores ita habet: quemadmodum enim latera circa reétum an

gulum quadrantis, habcnt inter fe proportionem æqualitatis, fic etiam

quod creatur, quadrante circa perpendiculumvoluto, æqualc eftei,quod

creatur, eodem quadrante circa bafin voluto. In minimis verò fimiliter

locumhabet ifta proportio: quiaquo minusglóbifegmentum, &Citrium

in co, hoc minusabhifcedifferuntConi, figuris ipfisinfcripti : Conorum

verò iftorum,vt habetTheor. XXIII. cftdiéta proportio: quare & circum

fcriptorum folidorum.Etfi fateor,abeo quod cft abfolutè minimum,adid

quodminimo proximum,non ubiq;tutameffe colle&ionem.

Secundò,Proportio diétalocuin habetinSphæroide dimidio,etiam

fiibinon regnet æqualitatis proportio inter diametros, ut inglobo, & qui

demininfinitisSphæroidibüs,& infinitis diametrorumper illa proportio

nibus: vt eft in Th. antecedenti. At ficut Sphæroides longum infcribitur

Sphæroidilato,fic etiam Citrium totum,fegmento duplicato Hemifphærii

infcriptum eft, & generatio utrinq; fimilis intelligitur; Ergo cum diéta

proportio obtineat interSphæroides longum&latum, obtinebitetiam,ut

videtur, inter Citrium totum& fegmentum duplicatum femiglobi. Ter

tiò, vicem demonftrationis plenarig fuftinethoc,quod,inSah. XVIII. feq.

fegmentum Circuliobliquum, contentumfubAE re&a&AEarcu, quod

creat cxceffumtam(egmenti,quam dimidijCitrij,fuprafuos Conos,fupra

apudA,&infraapudE æqualiscftlatitudinis:itaq;quaeeftproportioPEad

PA,ejufdem proportionis motumfaciunt partesE circa PA circuma&ae,

ad motumpartium Acirca PEcircuma&tarum. Corpus igitur obliquarum ,

Zonarumineâdem proportioneaccumulaturadConosinfcriptos,inqua

funt ipfiConiinterfe, uartò hisacceditcalculus&teftimoniumnu

merorum: qui licet operofiffimètraétentur&fubtiliffimè,per diyifioncm

diametri in particulasjooooo, tandcmtameninepti fiuntád rcfutandam
hancproportionem. •

In {uperiori exemplo erat PEnoncuplumipfius PB, fit ergo etiam fegmen*

tum Globi HEA noncuplumdimidijCitrij,ab AEPcircaPE immobilem defcripti.

Quaeratur fegmentum HEA. EratAL 22., LK vel PE 27. Quadrata ergo funt 484.

&779.Cum autem areæ circulorum fintvt radiorum quadtfäta ad fe invicem , &:

ACcirculus fupra habuerit iooyo 23661 : venient in aream HPE, qug bafis eft feg

mcnti propofiti , partes 1 ; 137 64977,

Et cùm pA fuerit 3.& refiduum ad diametrum 243, femidiamr 123. Vt ergô243,ad

123,vel huius loco ad 1 ooooo, fic 3 ad 1234 femis, augmentumaltitudinis fegmenti»

proaltitudine Coni æqualis,idque in dimenfione ufitataCanonis: cumfit altitudo

fegmenti PA,in hac dimienfione,z439 ,Ergo altitudo Coni æqualis,3673 femis,cuius

párs tertia 1124 {emis, du&ain aream bafisfupra inventam, creat corpus fegmenti

i8; 2848; 31848. cujus pars nona eft zo ;872o36872. Atqui fupra corpus Citrij

totiuserat 36&c, dimidiumergó 18 24638 7747z , quodeft quidem minus nona '

parte defegmento, minusetiamidecimâejus, fedin hacinfida, circaminima, nu

inerorum tra&atione. Nam agitur dequantitate corporis,quod minuseftquàm vi

cies millefima Globi. Et oritür quidemdifferentiahujus corpufculi(multò major

eo de quo controvertimus)exvnica centies millefima particulafemidiametri: quia

finus árcus AE, hoceft PE fuit affumptus z 1951,quipaulo erat major,minortamen

$. 2. I95 2. uod fi affumferis? 1952, &cumhocrepetierisproceffum, çorpus

itrij prodibit 42 `A7;zo 62;79,cujus dimidium 2 1 &c, jam eft majus nonâ parte

fegmenti hic invcnti, nimirùm quia etiam z195z eftgiorjufto. ' Per hos igitur
3 num€•
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nümeros nihil depromipoteft contra expreffùm inTheoremate proportionem di

midjCitrijad fuumglobi fègmentum.

THEOREMA XXVI.

Sireéta quædamfectioncm conicam,&genitum ab il

lafegmentüSphæroidis, aut Conoides, contigerit in cir

cumferentiabafeos, concurrens cum axe; & circumdu

&aelineg circa diametrum bafeos immobilem,creauerint

folida, contingens quidem Conum, feétiones vero Co

' nicæ,PrunumOlivam vel Fufum, quælibetfuumconge

nere, eadem vero contingens, circumducta circa axem

immobilem, crcaverit Conum alium: proportio dimidij

Pruni vel Olivæ ad Segmentum Sphæroidis, Fufi vero

ad fuum Conoidcs, proxime, erit æqualis proportioni

'prioris Coni, adConum pofteriorem.

In Schcmate XII. fit feétio Gonica OCN, fuperius Parabole;in medio

“Hyperbole,infra Ellipfis,cuiusaxis CI,& fe&ionisoCN dimidio CN circa ON

“immobilé circuma&to,ficutpunétumfeétionisN maneat, cverò per Itranf

eat,creatum intelligatur, Pruni,Olivæ velFufioCNI, corpusdimidium CIN,

*Eodem fe&ionis dimidio CN,circaCIimmobilem circuma&o,fic, ut C ma

nente,N pero tranfeat, creatum intelligatur fegmcntum Sphæroidis,aut

'Conoides oCN,verice C, bafi circulo ON.Dico,6 qualineatangatfe&tionem ,

vel folidum inN vel Oterminis, illalineâ, Conos duos proxime tales crea

'ri , circuma&tibus ijfdem,qui jam funt di&ti,utin ijs conis infit proportio di

midijcorporis Pruni, Olivæ, vel FufiCIN, ad fegmentum Sphæroidis, aut

~Conoides OCN.Haétenus ad declarationem Theorematis opus nobis fuit

iSchemate XII. Nunc reliqua ex SchemateXVIII. petentur. -

EftenimTheorema,de fegmento Sphæroidis, deq; binis Conoidibus,

IParabolico & Hyperbolico; habctq;potcftate in fe partes tres, prima&fe

icundafunt certæ, quodifta proportio fit minorillâ Theorematis praetmiffi;

* & fecunda,quod aliqua proportio demonftratur major; tertia nondum eft :

certiffima,quod praecifè fitiftaproportio, quæ in Theoremate hoc expri

mitur, Cum autem evidentiora fint omnia in Hyperbolico, fit crgo in

Schemate XVIII. fe£tio Conica quæ Hyperbola dicitur, FCG, lineâ

pun&isfignata; eftautem & arcus circuli per FCG defcriptus; illum igitur

Hyperbola fecat in F; vnde circulus quidcmverfus S,Hyperbolaverò ver

fus R pergir,femperinterior circulo,donecinc verticetangat circulum in

terius; vt demonftratum eftin IV. Conicorum Apoll. Pr. XXV. XXVI.

Fiat autem ex FCG Copoides, cujus vertexc, axisvco, bafis FG circulus,

ejufq; femidiamcter FO : & fitV centrum figuræ, & VX,VZ afymptoti,

quarum feétionescumFG continuata, fint X. Z. contingatautem figuram

in F, circumfercntià bafis,rc£taEY, quæ cum axe concurrct inter V cen

- . - · · · · · · tIIm
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trufh &cverticem, concurrat in Y. Infcribatur autem figuræfupereadem

bafi FG,triangulum FCG. I:aq; cùm antca dimidijCitrij corpus,defcriptum

arcu circuli fse,circaFO immobilem,ad fegmenti fphæriciFCG corpus,de

fcriptum eodem arcu FSC,fed circa CO immobilem circumaéto,proportio

nem cam habuerit, quæ eft ipfius Coad OF: jam hoc theoremaäe Fufo di.

midio, quod defcribitur Hypcrbolcs dimidio FRC, circa FO immobilem,

deq; Conoide,quod eâdem FRC, fcd circacoimmobilem, defcribitur,affir.

matproportionem aliam,fcilicet cam,qugeftYO ad OF;haec enim cftpro

portio Coni,ab FY contingente, circa FO defcripti, ad Conumabcadem

FY,(edcirca YO,defcriptum. Manifeftum autem cftYO proportionem

minorem effe ad OF, hoc eft, æqualitati viciniorem, quamCO ad OF,

cumq; concurrant VX& YFyerfus partes X, rurfum igitur& ipfius VOad

GXminor eft proportio, quàmipfiusYO ad OF.

Quemadmodum igiturYO ad OFcft quantitate mediainterCO,

ad OF,& interVOad CX,ita demonftrari poteft, & Fufidimidij corpus

ad Conoidis corpus, cffe quantitate mcdiam proportionem inter CO ad

OF&interVO ad OX, -

Probetur primùm deCO adOF, valebitautem demonftratio etiam

deParabolicoConoide. Igitur manifeftum eft, Fufum lineæ FRC, minus

effe Citrio arcus FSC: fic etiam Conoides FRCG,minus effe Segmento

Sphærico FSCG.Cùmautemfiguraplana, contenta inter arcücirculiFSC

& Hyperbolam FRC,ad partes F&C,fitinæqualulatitudinis,circa Fenim

latioreft, ubi lineæ fe mutuò fecant, circa Canguftior, ubi fe mutuò tan

gunt: tunica igitur, quam fegmentumglobi circumiecit Conoidi,craffior

eft verfusbafin FG, tenuior verfus verticem C. Contra, tunica quam

Citrium circumiecit Fufo,tenuius eftverfusbafinadC, quam verfus verti

cem F. Nonamittuntigitur proportionalia,Conoidcs& Fufum,{ed plus

Conoides, minus Fufum. Etfienim circaverticem viciffim minus amittit

Conoides,quam Fufum circa verticem F: non fit tamen omnimoda com

pen{atio, quia partium advcrticcm motusbrevi fpaciofinitur, partium cir

ca bafin motus, in ampliorem diffunditur ambitum. Fufum igiturpro

pius eft Gonoidi, quam Citrium ScgmentoSphæræ, vel CO(perTh. prae

cedens)ipfi CF : qucmadmodum ctiamYO propior eftipfiOF , qüàm

COipfi OF. -

* Hicfumus ufi Theoremate antecedenti, quod nondum habetde

monftrationem legitimam. Sedvalet cadem methodus etiam tunc, fi pro

fegmentoFSCG, & citrio, Conos FCG fubftituamus. Conus enimàlineâ CF

?

circa FO fa&us,adConum àlinea eadem FC,circacofa&um,proportionem ,

habeteam,quam coad OF. Iam verò figuraplana, quae contineturHyper

bolaFRC& re&à FC, creans cxceffum Conoidis& Fufi,fupraillorumConos,

latioreftverfusC, quia ibi Hyperbola eft curvior; anguftior verfusF,ubi

Hyperbola paulatim degenerat in re&um. Rurfum igitur Conishifce non

adijciuntur proportionalia 5plus enim acccdit Gono Fufi, ut fiat Fufumin

fuaproportionc, quam ConöConoidis,ut fiatConoides: majusigitur cft

corpus Fufi,refpe&u Coniodis, quamCOrefpe&uCF,ideft, minor &æ

qualitati propiorcftminoris (Fufi) ad majus(Conoidcs)proportio, Ia

- -
-
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Iam etiam dcVOadOXdemonftrandum, quod haec proportio mi

norfitproportione Fufi dimidij adConoides,Eftautem dcmîonîtratio pro

pria Hyperboles, cùm Parabola careat Afymptotis. Rurfum igitur ut pri

• üs,figura contenta tribus reétis FX, XV, VC,& Hyperbolâ CRF, latior

eft verfus V, quàm verfusX: corpus igitur feu matrix, in qua latct Co

noides,craffiorcftin vcrticeV, quàm adbafin XZ; viciffim matrix, in qua

, latet Fufum,eft tcnuiorad verticem FX, quam adbafin circa VC:plus igi

tur acceditCono, cujusaxisXV,infuaproportione,quàm Cono,cujusaxis

VO, in fua. Maior igitur ille Conuseft,refpe&u huius, quàmFufum re- ,

fpe&uOX,minor igiturproportioVOadOX,&æqualitati propior,quàm

dimidij FufiadConoides. -

Cùmauteminterproportiones,CO adOF, &VOadCX, infinitæ

aliae fintproportiones intermediæ, nonvnafola quæ eft YO adOF : non

igitur neceffaria, fed verifimilis faltem cft collc&tio in tcrua figura argu

mentationis,affirmatoria expurisparticularibus. -

1 “a - ••

: ' Analogia.

'Cogita num in Globi quidem fegmentis femper valeat proportio

: Conoruminfcriptorum : in Sphæroidis verò,jam Goniilli, quigenuinam

habent proportionem folidorum (puta hic Pruni ad Sphæroidislati, 2uû

' Olivæ, adlongifcgmentum) alter verticemalter bafeoscxtremum fupra

vcrticem Ellipfis proferant, intra contingentem tamcn; inParabolico

Conoidc,haecipfa contingens creet Gonosproportionis quaefitae,fic utalti

tudo Coniuniüs,fit praecifè dupla altitudinis fegmenti Cónoidis;inConoi

dedeniq; Hyperbolico;Vertex& BafisConorumhorum,excurrantfupra

contingentem,verfusfiguræ centrum. Magnaquidcm& propcdcmon

ftrativavisefthuius Analogiae. - . -

.Neq;tamenfufficit hoc habere demonftratum, oportet etiamipfif

'fimapun&taindicare,intercontingentes&Vcrticem Ellipfis,autCentrum

.Hyperbolcs, -

THEOREMA XXVII. . .

Si cuiuslibet Trianguli latus alterum circa re&um

' , angulum,fecetur& in duo æqualia,&in proportionela

terum reliquorum: in angulo vero oppofito concurrant

- feétiones Comicæ variæ, communiter feipfas,& latus re

'&to angulo oppofitum,tangentes,Vertices primarios in

laterefe&o habentes: quæfuntàfummoadmedietatem,

omnes erunt Hyperbolæ : quæ in ipfam bifectionemin

, cidit,Parabolc,quæ hinc usq;adfectionem proportiona

lcm, omnis generis Ellipfes rectæ: quæin ipfam propor

- T1O112

-
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tionalcm incidit, circulus; quae deniô; hinc ufj; ad re

ctum angulum , omnisgeneris Eiiipfcs tranfverfæ erunt,

in quibus vertex improprie dicitur, pro cxtrcnio axis

brevioris. - - -

Sit Reétangulum BAC, cuius latus AC fc&um fit in aequalia in O,

bifccctur etiam aügulus CBA,lincâ BN, ut ficut cft ABad BC,fic fit AN ad

schem. x, 11. . NC. Erit propterea AN brevior ipfà A O.

Tunc intcr CO fit punctum V;intcr ON pun£tum.

{ • I; inter NA punctum E : tangant autem fe in vi

nicæ, qüará vertices fint hoc ordine, V. O. I. N. E:

dico BVcfie Hyperbolas, BO Parabolen, Bt Elii

ptcs rc&tas, BN circulum,BE Eiliptes tranfverfas.

— Primò de BO. Cùm igitur fectionem Co

nicam BO, cuius axis feu diauncter CA, vertex

O, tangat reétaBC in B, conveniens cum diame

tro extrafeétioncm in C, fitj; à taétu B, ad dia

metrum ordinatim amplicata BA, quippe per

pendiculâris axi CA ; & cùm fit CO, æqualis ipfi

convcrfam. - -

' ' Secundò de BV. Manentibus cæteris, cùm

fitV vertex, & CV minor dimidio ipfius CA, dupla

- hocad cv, ficcv ad CF in partes exteriores. Cùm

igitur,quodex CF & refiduo dicto, æquet quadratum ipfiusCv : addantur

utriq; communia, quadratum à CF, & binarcctangula vCF: ut exvna parte

confletur rectangulum CFA, cxaltera parte quadratum ab Fv: quæ cùm fint

aequalia; quare per 37. I. Apollon. convcrfam, fcëtioBV crit Hyperbole,

cuius centrum F. .

Tertiò dc BI,BN, & BE. Manentibusfupcrioribus,cum fintI, N. -

E, vertices,& IA, NA,EA minorcs quàm dimidium ipfius CA : duplæigi

turipfàrum IA,&c:auferanturà CA, fiantq;utrefiduahæcad IA &c: fic hæc

ad AD,in partesintcriores: de rcliquo demonftrabitur eadem methodo,ut

priùs,quadrataab FI &c. æqualia cffc rectangulis CDA,acproinde percan

áem Apollonij converfarn, fe&tiones Conicæ BI, BN, BE erunt finitæ,

quarum centraD,intra figuras, eoq; Ellipfes,aut circulus.

uartò deBN , præfuppofitis quæ iam tertio loco deeafunt demon

ftrata; cùm infuper AN fit adNC, utAB adBG, quæ eft proportio unica

in vno quolibct triangulo, cùm Hyperbolæ& Ellipfes varias habcantpro

portiones, Parabole unicam quidem, fed proportionem æqualitatis : non

potcrit igitur BN effe ulla aliafcétionum conicarum,præterquam circulus.

Etfanè itafitin circulo.Sit enimBN circulus, eiusq; centrumF, quodcon

ncéta
.

ccm,& rcciamBC,in pun&oB,variæ fectioncs Co

d. - igitur ipfius CV auferaturâ CA, & fiat ut refiduum

«OA: quare BOcrit Parabolc, per **. lmi Apoll. .
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incάatur cum pun&oBconta&us ; erit ergo CBD re&tus, fcd& CAB re

&us crar; ergò ut CAad DB, fic t* B,hoc cft DN ad DA. Atqui DN eft

ad DA, utCB, ad BA, & utCN ad NA. Circuli igitur arcus fecat!atus,in .

<quo continuato centrum habet, in proportionc latcrum AB,BC.

Corollarium &Analogia.

Hyperbolæ igiturin hoc triangulo poffuntcfleinfinitae,quarum ob

tufiffima,utloquaranalogicè,cft BC,cuius vertexV,& centrum F,inipfum

•C,angulum Afymptöton coincidunt; ipfaq; fe&ioplanè in duas reétas dc

generat (cono fc. pcr vcrticem (e&o) acutiffima verò Hyperbolarum in

Jaoc triangulo,cft analogicè ipfa Parabola, cuius vertex in O bifcétione,

ccntrum F. in infinita diftantia. - Quod fi CV fit pars tertiadeCA, æqua

kcs ficntCF, CV; fiCV minor, fuperatCV, fin major, fuperat CF.

Sic Ellipfes reétæ BI, intcrON tranfeuntinfinitæ, quarum acutiffi

mainverticc,cftanalogicèipfaParabolc BO, cuius O vertcx, D centrum

in infinitointcrvallo, obtufiffimavcrò harum Ellipfeoninvertice, cftBN

circulus. A quo incipiunt Ellipfes tranverfae rurfum infinitae, quarum acu

tiffima circa verticem (impropriè diétum, cum fit vcntcr } eft circulus

ipfe ON, ex eo obtufiores BE, fempcr,donec tandem evanefcant inmc

ram rectam BA,verticem inproprium E,& ccntrum D,in ipfo Apun&o,

verticem verò propriè di&um in B habentem, & obtufiffimam circa

A, quippe mcrè re&am. Quod fi AE fit pars tertia de CA, æquales

: fientEA, AD; fivcrò EA minor, fuperat ipfam AD, fin major, fupcra

• tur ab illa. - *

Corollarium I I.

`Hinc, nimirum ex contingentibus, facile fit judicium de fpecie

•,„„„,Truncati. Nam fiduætruncatum contingentes in pun&is circumferen

tiarum truncamtium,in SchemateXVIII. inG. F. re&ae FY,GY; mutuam

fc&ionemYfecerint talem, utYC fit æqua ipfi CO dimidiae differentia

circülorum, mcdij& rruncantis: erit Fufi Parabolicitruncus, fin CY mi.

nor,Truncus erit HyperbolicoFufo, fin major, ex Prunorum primò,de

inexCitriorum(fifuerit YFadFO, ficutYGadCO) deniq;ex Olivarum

Ellipticarumgencrc : utfifitCY duplaipfiusCO. -

TheoR. XXVIII.

' Si quatuor fpecies feétionum Conicarum, Circu

lus,Ellipfes,Parabola, Hyperbolæ, fefein communiver

tice contingunt,prætereaq; in duobus alijs pun&tis,*qua

literà vertice remotis, concurrunt, omnes in iis duobus

- - … pun&tis

-
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punétis fecantur ab omnibus, & circumferentia circuli ,

intrafeétiones cft exterius, continetq; Ellipticas, hæ Pa

rabolicam; intimæ funt Hyperbolicæ,& ex iis interiores,

quæobtufiores, eædemq; fuis Afymptotis propiores.

cùm enim ponanturfe&iones diverfae fpeciei,& diffimiles etiam u

nius fpeciei, non poterunt igitur habcre partcscafdem ; fed aut contingent

fe mutuò in vnico punéto,aut fecabunt fc(e mutuò, arcus verò interpun

&ta intcrje&i diftabuntabinvicem toti àtotis, pcr XXIV. quarti Apóllo

'nj. Et cùm ponatur, omnesfefe mutuò contingere in Conivertice, con

currere verò etiam ad alia duo pan&a: nulla igitur earum cum ulla reliqua

rum in aliis pluribus punétis concurrct,etiamfifarabola & Hyperbolæ in

infinitum continuentur, pcrXXVf. quartiAp. Cùmά; ponántur con

currerc in tribus punétis: non igitur fefe contingent in eorum punétorum

duobus; Nam fiin duobus fefe contingerent, in tertio non concurrerent,

perXXVII. quarti Ap. Sequiturcrgò, ut concurfus duo reliqaiffintfe

[&iones; omnis cnim concurfus aut conta&us cft,autfc&io. Infeétionibus

autemË ordo. ' - - - -

- Etcùm ponantur pun&atriain circumferentia circuli, circulusigi

turper illa tranfibitunicus, per dcmonftrata lib. III. Euclidis. Similiter&

`Parabolaerit vnica Pone enim diverfas effe ; & cùm pofitum fit,continge

refefè in Conivertice, fi diverfae funt,&fefefecant, diverfas etiam contin

gentcshabcbunt in communife&tione: quareeadem demonftrationis me

thodo, quautitur XXVIlI, quarti Ap. probans, duas parabolas fefe non

contingerc in pluribus uno pun&is, res ad impoffibile recidet, & totum

fiet aeqüaleparti. Nonfunt ergò diverfæ Parabolæ, fed vnica, quæ per

tria pun&ta tranfit. - - - -

° Cùmq;Hyperbolæ,quo obtufiores, hocmagis exteriùs procurrant .

ultra (eétioncs, ut cft per fe manifeftum ; ergo intra fe&iones ncccffe eft

effe tanto interiores: Et quia ex fimilibus Hyperbolis, fc. eodem angulo ,

Afymptöton fa&is,illa maiorcenfetur,quae maioribuslateribusformatur:

Obtufæ igitur hicfunt minores in fua ípecie, quam acutiores in fua : duo

bus igitur nominibus, intcrior habct Afymptotos viciniores, & quiami

norififuafpccic,& quia refpe&u fociæ obtufior: obtufioresenim, ut prae

cedentiTheo: di&um,magis magisq;appropinquant fuis Afymptotis,tan

demq;cumiis coincidunt. Quinetiamhoc demonftratum cftTheore

matepraecedcnti, ccntrum in obtufiorum aliquâferie, propius effecontin

genti,quam haec eftyertici,inrcliquaacutiorum,remotius, Et veròcontin- '

ens,i¤terioricftipfàctiam intcrior.Potcft hocctiam abfolutè demonftrari

fer37. I. Apoll. 7 Sic cum Hyperbolæ extcrius complcétantur Parabo

iam :intra fe&iones igitur»Parabola viciffimcemple&etur illas; câdcm de

caufà,cùm Parabolaextra feétiones comple&atur Ellipfes, intra igiturfe

&iones, Ellipfes viciffimincludcnt Parabolam, Dcniq;cùm circulus Ellip

£stangens inverticc, ponaturcas fccare duobuslocis: Lunulæ igitur El

lipticæ refecabunturàcirculo,& confiftent extracirculum: antcfc&ioncs

igitur,arcus Ellipfconcrunt intra arcum circuli, -

- * - H : - - Theo

——------_-_. . . .
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THEORE MA XXIX.

SiCitrium, Pruna, Fufum Parabolicum, FufâHy

perbolica,& Conus duplicatus,omnia truncata,habue

fint eosdem circulos, tam truncantes, quam medium

corporum: Citrium erit maximum, reliqua eodem ordi

ne magnitudinis corporum, quo hic funt recenfita.

+Demonftratur facile exantecedcnti. Nam Citrium creatur fegmen

to circuli, Prunaexfegmentis verticalibus Ellipfeon, Fufâ ex fegmentis

verticalibus Paraboles,& Hypcrbolarum, Conusduplicatus ex Triangu

*io I(o(cele. Cùm autem corpora ftatuantur habere eósdem circulos trün

cantes: arcus igitur omniumlincarum:crcatricum:fefe mutuòfecabunt in

un&is duobus, per quae circulitruncantes tranfeunt. Etcùmidemomni

É corporibus tribuatur circulus maximus corporis medius: ergò lineae

crcaticesomnesfefe mutuò tangunt in communivertice, quiex circum

Ju&u figuræ cujusάcreat illum circulum totius corporis medium. Cùm

autem fe&iones Conicae:fefe mutuò amplc&antur ordine hic attributo:

{egmentaetiam fefemutuò excedenteodem ordine.Conus igitur duplica

tus& truncatus(inSchemate XVIII. rc&tislineis HAE GCFcoatentus)c

: rit minim9: Ei primùmHypcrbolæfingulæ fingulas tunicas circumducent,

utfiantFufa Hyperbolicatruncata;fuperinducet& Parabolc unam, ut fiat

„FufumParabolicum: tum Ellipfcsfingulae rurfus addcnt fingulas, ut fiant

PrunaEllipticatruncata._ Tandem Circulus, arcuFSQCG ultimam in

<ducteitudicam, facictq;Citriumtruncatum,

T H. XXX. ProblemaGeometris
- • . propofitum."

Proportionem indagare fegmcntorum Citrij, Oli

væ, Pruni aut fufi, factorum plano axiparallelo. . . .

' Vfus eius non potéftcffe obfcurüs, fcientiadeeft. Inextenfioneve

rò fbliditatis Citriiin reétum;fc.in Prifmatis cylindriciportionem,refpon

det tali fegmentoCitrij,fegmentum portionis illius cylindricae,fa&um ti.

perficie,quae fimilis cft cylindraceae,feupotius partiinvolutæ chartæ quo

dammodo:nam inunam plagafyeftrc£ta , & rc&aeinbafiportionis Cylin

draceæ parallela; furfumverò eftcurva, non tamencurvitateneq; circuli,

quod certumcft, ncq;feétionis conicæ, quantum mihiconftat, etfi inter

conicas, Ellipticæ fitfimilior, quiafuperius magisfle&itur. Et fide huius

curvitatis lineâ conftaret; nondum tamen ex ea, perha&enus quidem

conftituta, dareturfoliditas talis portionis. -

„Conclufio huius Supplementi.

+gemumc,S N E L l I, Geometrarum mo/?ro/èculi decas,legitimam hujw problemati,carerorumj, quæ hic de

fideramtur demomffratremem mobù expedi: reférvatur, nijallor, hac vwemrio Tibi, ut exißat Meânatum ali

4**, qui tua fortum« fflendorem reputans , & verecumdú imffigatus, digmum aliquid hac/ollertia, quoßmi

sermotsbil aliqua tua refiar.ucceffio, remaneretur, prog, citrio mwmerico, Malwm aurewm repewda/.

v. II. Pars,



- - -

• • • • - . … - - ' 'I I. IPars. .

STEREO METRI A DoLII Av

• ftriaciinfpecie. -

* AD QyoD GENvS FIGVRARVM PRÆMISSARVM
, • , pcrtineat figuraDolij Auftriaci,

' Praemiflis igiturgeneralibus, quæ deftereometriare

gularium tam ex Archimede quam ex proprijs inventionibus, addemon

STERE oM. DoLII AvsTRiAci.

ftrationes intelligendasvtilia videbantur jam propiusad;ppofitumvenio,

multaά ab Archimede itidem non taéta, de corpóribus in eadem Sphæra

Parallclepipedis, eorumά Cylindris &Gonis, fed quae dolij Auftriâcipa

turam vnicèattinerevidcbantur,{ub titulo Stereometriæ Dolij Auftriaci

• . infero,& praemiffo Archimedis fupplemento adjungo, Dolijnamq; figura

eft Cylinder ventricofus; feu accuratiùsloquendo, dolium intelligitur di

remptum in duos veluti Truncos duorum Gonorum, quibus vertices in

„ contrariavergentes,intelliguntur præfe&tilignéis dolijOrbibus,Bafisverè

communis, divifionem Cönorumfacicns, eft dirculus per doljventrem

ampliffimus.

í$$íemate xvIII.hic fubjun&o,cylinder intelligitur HEGF,

- Conus ABC, & alter huic æqualis ab AC verfusND : vertices præfe&i

EBG,&aequalis illi alterabHF, verfusND. TrunciAEGC,AHFC;com
munisbafis AC. *•* · · · · · · · · i -i

<Quaeigiturde Cylindris&deConorum truncis vera funt, eadem

, etiam adfiguram dolii poffuhtapplicari,quippe quæparumàCylindro,mi

nusq; à trunco conico abit; dùm afferum conniventia, hic per re&tam

CRFintelleéta, extrorfum vcrfus,in buccofitatem nonnullam fle&itur. -

* * * Accuratiffimè, omnis dolij figura;eftmedius truncus, vcl Citriiex

circuliffegmento, vcl Pruni ex verôicaliparte Ellipfis,velFufi Parabolici,

lerumiq;verò Hyperbolici, præfectisutrinq; verticibus æqualibus. Ratio

cur Fufum Hyperbolicumdicam Jefthgcjquia doliabuccofitatem plerúq;

recipiuntinventrem medium:verfus extrema&orbesutriaq;ligncos,ma

gis äd re&itudinem conicam accedunt,ut circulilignei faciliuítrudi ad

ftringiq;adigendo poffint.Hocveròfacit&Hyperbóla,&nataabilla,Co

noides& Füfum, ütbrachiaciusà mediofiexufenfimdegenerentinre&i

tudinem Afymptöton. Facitidemexpárte& Fufum Parabolicum& Pru

num Ellipticum, fedevidentiffimèHyperbolicumFufum: Prunum verò

- Ellipticum minusminusάifccomnc,fed gracile tantum, &quodà feg

mefito verticali Ellipfis eíì, cuius axis pqft truncationem, ad Focum ufq;

non pertingat: quæ cautio etiamin Parabolico Fufo locum habct. Oliva

verò, ex Eiiipfis íegmento intervertices mediocreata, contrarium facit,

naro verfuséxtremîa magis fic&itur, quàm in medio, quod abhorretàdo

lijfigura. Etfi non negavcrim propterinfenfibilem differentiamiftarumfi

rárum, effe dolio quandoq;etiam ex Olivæ trunco figuram; atnon ftudio

$ruficis,fcdaberratióne manus conftitutam. _Nunquamveroalur;;
- - - • ri 3 i ; 1uITA
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. lium conftitutum putoexventre Sphæroi

55}2 dis Archimedei; quam, utveræ proximam

(nondumnotisaliis,quarum genefinfupra

r docui) clAvivs fubiecit : paratus ta

men interim (verba 'Clavijy fi

<quis accuratiorem invenerit,

cam libenti animo & grato ac

ceptare. Nam $phæroidis longi, quod

in medio juftam & dolijs aptam habcat

' tices nimiaeft,ncculla vincula in ea pof

fentdiuhaerere. Sinautemfumferisme

dium ventrem fphæroidis valde gracilis;

minuesquidemhoc incommodum flexu

, rae nimiae in extremitatibus dolij, at vicif

: fim ventrem dolio nullum permittis, ac fi

expuroputoCylindro illud conftrucres.

In hacigitur figura, duoarcusHAE»

jRCG, circuli cuius diamctcr aequalis ipfi

.BT,defcribunttruncatumCitrium,cuius

, verticestruncati funt HNR, EIG. Linea

verò punétis notata, inter reétam FRC &

arcum FSC, Fufum denotat Hyperboli

cum,cuius Hyperbolesvertex C,centrum

V, AfymptotiVX.VZ. quarum reétitudi

, ncmHypcrbola CF, verfus F magisma

gisq; affe&at, & hic à contingentc fua

£ Y, fkcantqarcum FSCinQ, difficulter

diftinguitur. *- . • '

Quâ ratione quis Vir.

, gam menforiam falfitatis ar

guerc poffit;& quomodo fidcs ,

T ejus affeiatur. .' -

Igiturut ad exordium disqui
fitionis huius revertar,Elenchusmeus Vir

gae Menferiæ primum erat hic, quodea

dem eius longitudo AF diffimilibüsfiguris

doliorum competeret, quarum tarnem

i.

'non effcnt æqua fpacia. ,

N. ' Vt hanc rem in plano demonftra

(27} rem :vifum cft,pro Cylindricorpore,affu

$mcre Parallelogrammum, quóCylinder
Ê - -* . • • - pcr

,buccofitaté, flexuraverfus truncatos ver-,
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per axem fecatur Nam quæde Cylindro verafunt, ea etiam Trunco coni.

co AHFC, ciufq; Trapezio, quod illum per axem fecat, (c. de plano

AHFC,in quod etiam AFvirga menforiaincidit, applicari poffunt. Nam

planum hoccum cylindri corpore & crefcerc & minui vidcbatur. Sit igi

tur hac dc rc
-

-

THEOREM A I.

Cylindrorum rectorum fectiones perAxem,quae dia

gonioshabent æquales, nifi proportio Diametri bafis ad

-

altitudinem fueriteadem aut permutata, inæquales ha

bentareas : eftq; inter has illius area maxima,] quæ fecat

Cylindrum aequealtum diametro fug bafis.
-

EftoBafeos Cylindraceæ diameterCI, altitudocylindri IA. æqualis

Diamctro Bafis, repraefentansjamdumidium DolijVinarij; fe&ioCylindri

Schema X/ X. fit AICO Re&angulum, quod hic

cft quadratum, linca diagoniosAC,

reprae(cntans Virgam mcnforiam

ab infuforio Orificio A, adorbis li

`S\-gnei IC, calcem G, tranfverfim def

cendcns. Et quia cylinder praefup

' ponitur Rc&us, erit CIA angulus

re&us. Bifecetur AC in N,&ccn

troN, fpacio NAfcribaturfemicir

culus AIG, qui per I tranfibit, quia

AIC re&us. Et quia AI, IG æqua

les, erunt igiturarcus AI, IG, qua

drantes circuli ; &connexispun&is

N, I, anguliINA,ING erunt re&i,

& IN perpendicularisin AC.

©. © Eligantur jam pun£ta quæ

• cunq; unius quadrantis:&fintverbi

ratia H,B,conae&anturq; cum terminis diametriA. C. hneisHA, HC,

A, BC: fic, ut mancntc eadem diagonio AC, quadratum AIGO, vel

eius pars dimidia,fc. triangulum AIC,iiiutcturinalias figurasAHC,ABC,

angulo I manentc re&o,ctiamapudH& B, quippe omnibusin{emicircu

1o eodem conftitutis; utitaAHC, ABC, fint iterumre&orum Cylindro

rum fe&iones dimidiatae, fintq;jam diametri BafiumCH, CB, altitudiaes

CylindrorumHA,BA.
DicoarcamAiCeftemaximam, AHcminorem, ABC (pun&oB

-

remotiori ab Iquadrantistermino) iterum minorem.

Demittantur enim à punétis H. B. pcrpendiculares in diametrum

AC, quae fint HM, BK. Igitur pcr demonítrata Euclidis, area cuiusq;

trianguliaequat Rc&angulum fub dimidia bafi AC, &altitudine triangú

lorum,fc. NI,MH,KB* Quarc ut INad HM & BK, fic AIc area ad

-
- - - - - - - - - AHC,

• \

j
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AHC,& ABcareas. At in quadrante AI, omnes Rcâs, parallc!a- ferni

diaumetro IN, vt funtHM BK,funt minores ipfa fetnidiametro HN , & ni

nor BK, remotiorab illa, quam HM propinquior illi Minorigitur cft arca

AHC, quam AIC, iterumά; mi- ALC, quam AHG. Rcctangula igi- '

tur horum triangulorum 'upla, funt codem crdine maiora. -

Dico etiam Cylindris, qui proportioncm altitudinum ad diametros,
*

Bafiun habent pcrmuutans, effc fe&tiones æquales, -

Efto cnim ABdiameter Bafis,& BC altitudo Cylindri : patct, triam.

gulum A BC, quod eft dimidia fe&tio Cylndri per axem, manere idcm

çjuodantea, cum BC effct diamctcr Bafis, & AB altitudo, coq; prcportio

harum linearum pcrmutata, -

Porrò non celandus eft error in quem me conjecit primo dic fupina.

Theorematis huius confidcratio. Nam hæc commernoratio admoncbit

!c£torem , ut à fimilibus fibi cavcat ctiam alibi, Sic enim fum ratiocinatus

perperam : Cùm arearum fimilium proportio fit dupla proportionis late

rum, Corporum verò firpilium tripla : fore etiam in diflimilibus, eâdem

tamcn diagonio AC utentibus, corporum proportionem, proportionis,

arcarum liiìcarumq; fcmperanalogam. Hoc verò falfum cft : et ego fi

victoritus id confilij dedifiem, ut femper diametrum orbis lignei confti

• tgcrcntfubduplam longitudinisTabularum;quodfecuritasarcæ mctiendae

requirit, ac fi etiam fecuritati corporis metiendi fic profpcétum cffet : plu

rimumipforumartinocuiffem, longiusq; illos à fcopo abduxiffem. Non

enim ubi maxima eft arca plani, fecantis cylindrum , ibi eft & maximum

cylindri corpus. Sed id pofteaapparcbit ; Nunc quae dc cylindro rc&to funt

diéta,accommodaboctiam adTruncum Conicum.

THEOREM A II.

In Truncis Conicis reliqua omnia manent, nifi quod

inter truncos proximos ab illo, quilatus diametro bafis

habuerit æquale, plus variatur arcarum fuarum propor

tio, quàm fi Cylindri pro Truncis Conicis cffent, inter

trunCOS 1'CmOt1OICS 1n1nllS. -

* Cùm enim angulus comprehenfus à latere Trunci, &à diametro

bafis minoris, fit maior Rcéto, competet non in femicirculum, fedin ar

cum femicirculo minorem. Ducaturigituripfi ACparallelaPQ, fecans

femicirculum inpunétis P, Q,& perpendiculares IN, HM, FK, in punétis

R. S. V. & conneétantur puncta I. H B, cùm punëtis P. Q. Repræfentat

igitur jamPQ Virgam menforiam, QI, QH, QB diamctrum bafis de

truncatiConi; IP, HP,BP, latus trunci, dimidialongitudo Tabularum in

dolijs: & anguli Q[P, Q£iP,QBPobtufi&æquales inter fe, quippeineo

dem fegmento PQl ftantes, caufàm praebent æqualem per has omncs fi

guras, variationis eius, quam hic explicandam fumpfi.

Rurfum igitur area PIQ, eftadarcam PHQ& PBQ, ut IR,ad HS,

&BV: cùm igitürab inæqualibus IN, HM, ablatafint æqualiaRN & SM;
refi

|
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refidua IR & HS crunt in ,pportione maiori : magis igitur eft fenfibilis dif.

fercntia arearum PI „PHQ quam arcarJ\IGAGC. Contra decrementa `

Perpendiculariú funtmáximaapud A: tninòra igitur erunt apud P. Etapud

' ? evanefcunt perpendiculares Truncorum, apu3 A verò evancfcunt pcr

pendicularcs Cylindrorú: minoriigitur ,pportione dccrefcunt areæ PBQ,

propioresfini P: quàm areæ ABC, propióres fini A. At prius propiores ini

tio I,maiori proportionc dccrcfccbantPHQ,quam AHC. Hoctheorema

præcipuè notabilc cft propter hallucinationcm aliam diuturniorem, circa

coinparationemTruncorum conicorum inter fe, cuius infra fict mentio.

Porrò elcnchum hallucinationis dictæ continet fequens

v THEOREM A III.

Cylindrorum Reétorum , quorum feétiones ha

bent eandem Diagonium , Corpora non habent inter

fe proportiones analogas proportionibus Arearum, qui

bus fecantur per Axem : nec cujus eft maxima fe&trix a

rea, eiufdem & corpus maximum eft.

In Schemate priori, cum AIC fit dimidium arcæ IO, fccantisCy

1indrum IO peraxem, IC Diametrum Bafis: duétâigiturAIGOareain IC

Diametrum Bafis, creatur parallclepipcdum Re&tangulum, quodCylin

drum ftringit. Vt igitur 14 ad j), fichoc parallelepipcdum ad cylindri fui

corpus, Per III. praemiffae ftereometricæ Regularium. Ergo in qua figura,

exijs,quæ habent eandem diagonion AC, maximum eft hoc parallclepi

pedum, ibi & Cylinder eft maximus. At in figura cuius AIC eftdimidia

feétio, non eft maximum hoc parallelepipedum, quantumvis area fe&trix

AICO fit maxima: quod fic demonftro.

Sitin quadraiite IA punâum H, proximum pun&toI, quippe adfi.
nem Quadrantis. Cùm ergo AHC fitalia figura, quam AIC, &habeat

eandem cum illa diagoniora AC, fint vero AIC,AHC areæadfeinvicem,

vt pcrpendiculares earum IN,HM : crunt in fine quadrantis intcr fe in mi

nimaproportione,& proximè æquales, quia etiam lineae IN,HMinterval

lo certo inter fe remotæ, in minimaad invicem funt proportionc; quæ pro

portio inter eafdem femper cvadit maior, quo propius illæ ad A initium

<quadrantis, eodem inter ip(as intervallo manente, acccfferint.

- 'Atqui, ut corpus creetur lineæ CI, GH ducendæ funt in arcas AIC,

AHC,& per æquipollcntiam, ut Re&angulum fub NI, IC, ad Reétangu

- lum fub MH, HC, fic corpus Parallelepipedi AICI, ad corpus AHCH5atqui

maior eft,pportio HC adCI, quam IN ad Hv.Nam Ci fubtcndit quadran

tem CH, paulo plus, & ipfàrum dimidia funt perpendiculares dimidijqua

* drantis &paulò plu : illæ verò non funt in minimãintcr fe,pportione, quip

pe quæ in medio quadrantis maior eft quàm in fine,eodem utrinq; perpcn

a;cularium intervallo fuppofito. Ergò exiftente eodem perpendiculariúin

tervallo,quod fit dimidium arcus HI,pcrpendiculares circa finem quadran

tis 1,funt in minore proportione,quam dimidiæCI,CH circamedium qua

' , drantis, diftantes etiam dimidio arcus HI. Et cum dimidiarú CI,CH diffe

rentiafit maior; quàm perpendiculariüad I, quæ dimidio arcus HI diftant,
- - . • I [Ota

,-!

-
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totarum igitur CI CH differentia, prioris duplex.erit maior quàm perpcn

dicularium IN, HM, toto arcu HI diftantium Ita conficitur, maiórefi) cf.

£e differentiam inter IC & CH, quam interHM & IN. I taq; ctfi HM fecua

dæ figuræ cft paulo minor quam IN primæ: viciffim tamen CH fecundae

figuræ eft multo maior quàm CI primae. Majus cft igitur Re&tangulum

MHC,quàm NIC,& fic maior Cylinder,eiu(q; parallclepipedum AHCH,

quam AICi cùm è contrario ipfius Gylindri AHCH,area fc&rix AHQ,mi

norantea fuerit, quam AlC. Non cft igitur proportio Corporum ÄICI,

AHi r analogaproportioni arcarum Aic,AHC. Et AIC qiiidem eft ma- !

xima arearum fupcr cadem diagonio, corpus vcrò AICI non cft maxi

mum, fcd aHCH cftco maius. - -

Praxis&pereamfucceflùs,

Cùmcorporaex Iadhuc crefcantverfus H, inquifivilogifticè,ubi ef.

: fet corpus maximum; non enim crcfcit corpus continuè ufq; in A, fed in

viciniaipfius A,rurfum attenuatur, & unà cum area ABC, tandem in A, in . '

nihilutm redigitur, quando altitude Cylindri, analogicè loquendo,pun

&tum cft, fc: A, diameter verò BafisAC, cioncidens cum diagonio.

- Proccfius hic fuit: finum arcus AH, AB, multiplicaviin finum dimi

djjarcus HC,BC, per omnes quadrantis gradus ordine.

- Cùmautem fit tædiofa multiplicatio finuum, accipe proceffum bre

* viorem: fit diagonioszos quadratum Aos , fitaltitudoAG j , quadratum ,

- . . hoc ablato à 4oo, reftat quadratum ipfius

' Hoc pacto . fi fuerit , GC ;oo : quod duc in altitudinem, venic

Altitu. [Bafis dia-] Erit corpus[39o, pro corpore huius columnae, in com

do , | meter , ] columnæ {parationecum cætcris.

:Sed in priori proceffu attcndi, ubi

) [2o-- 399 primùm , confiftcrcnt quotientum, feu

2 zo-- . | 794 [corporum, incremcntajab coq; termino .
3 2«^ -• !!j literum dccrefcerent; illos igitur finus no

4 2© -- Isss tavi. Quos cùm intcrpofitâ vna no&ere
$ j9-+ JS7S peterem fub afpc&um; apparavit, Gpun

6 |J9- 3)84 &tum circumferentiæ, apud quod maxi

Z j9 —+• É mum corpus terminabatur, connexum

s É 287) jcum AC, praebcreGA, latus cubi in Sphæ

is $. $$$ ram AIC infcripti,&GG, diagonium pla

] ) J7-- 3o69 nicubici,feulatusTeftacdri in cadem. Id

Sub fe-||midupla [5o8o |'8'°''° fcquentibus Theorematibus de

}2 j6. ' ' ' 3372 . monftrabitur. EtnotaquodhifccTheore
j3 J5 -+ 3©93 matibus tradatur -

}4. J4-* - [2856 -• '- ì -•

;„. [i; [j; [Ratio ,pportionis ufi
3 [5* |j | tatæ in fabrica dolij Auftriaci.

• J&. J2. 2364 - - , • ,

j7 j jj-- |J887 THEoR. IV.
J8 |8—- j368 - - … ^

J9 | 6—- 74) Omnium Parallclepipedorú
2Q O. - o fcu
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feu columnarum infcriptarum fphæræ eidem, quac bi

nis ex oppofito quadratis Bafibus conftant, Cubus eft

-

1ÍhaX1nìo corpore. - r '•

Thcorema eft ha&enus defideratum : etfi habct dixin cvidentem

ex Analogia. Circulus cft omnium planorum, æqualibus perimetria con

' t.£ 1) IO TUl{T} , capaciffimum , ut dcmonftravit Pappus, libro V. Sed &plano

rum æquali laterum nurncro contentorum, & æquali pcrimctro, quæ func
.

-

-

circuli fimiliora, capaciora funt.

Rurfum & fegmentorum cx diverfis circulis, quorum circumfcren-,Ro

' tiæ funt æquales, capaciffimum eft, femicirculus.i.

Adcundem modum & Cubus eft folidorum omnium , quae aequali

bus cum illo, fuperficiebus continentur, capaciflimus. Et Polyedrorum

Ifoperimetrorum, quo fuerit quodlibct Sphæræ fimilius, ordine & nu

merolaterum: hoc capacius cft : Icofacdron quidem capaciffimum, quia

plurimis Bafibus contcnturn, ut circulus infinitis quafi Bafibus. Hæc

omnia Pappus habet libro V. ' - -

Scd & de fegmentis diverforum globorum, Ifoperimetris demon

*£ravit Archimedes, capaciflim,um cflc Hemifphærium omnium globi feg

mentorum, quæ æquali fupcrficie contineantur. -

Hæc quidem præftat figuris cæteris, circuli & globi natura, cùm

-funt Ifoperimetræ, Quando verò remittiturjs æqualitas fuperficiei, vicif

fimq; datur Polyedriseadetn fpbæra circumfcripta; contrarium contingit

nonnullis, ut Dodecaedron fit maius Icofaedro, quod demonftrarunt

Apollonius& Hypficlcsad Euclidcm : at hoc propter candem globi natu

ram accidit, & propter fimilitudinem figuræ cum globo, quæ hic regnat;

Prius enim cum aeqüales eflent fuperficics, fimilitudo cum globo confifte

bat in multitudine fupcrficierum: Hic cum angulorum in varijs figuris

ponatur orbis æqualis, & difpofitio pcr illum ordinata : fimilitudo cum

Iglobo confiftit in multitudiiic angulorum, quæ maior cft in Dodccacdro,

quàm in Icofacdro. .-*

Cùm hæc fic habeant, facile apparet, ctiam inter corpora, quae pla

norum æquali numero continentur, id cffct capacius inglobos quod cft

globi fimilius: Vbi fimilitudo confiftit inæqualitate& fimilitudine fuper

ficicrum, & ordine angulorum, Hæcigitur Cubo adfunt, præ reliquisglo

bi Parallelcpipcdis., Quare Cubüs crit capacior. Hæcquidcm dixis eft ex

Analogia, Nùncplenaî fubijcic^dcmonfirationcm, qüae fanè difficulta

tem aliquam habét exco,quod folidifcctioncs minutæ concipicndæ funt

in Schcmate plano. - -

InSchemate proximè fubjeéto fit Sphæræ circulus maximus AGB,

«diameter huius, idemq; & axis fphæræ AB, & fit Latus Cubi in Sphæra

AG, diagonios unius qnadrati CubiciGB. Columnæ igitur binis quadra

tis Bafibüs, quae fphæræ eidem infcribuntur, aut funt altiores Cubo. Ba

fesq; quadratas Gübicis minorcs habent, aut funt humiliorcs Cubo,'Bafi
bus quadratis laxioribus. … , •

· · · · \ • * . I 2 « Sit
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Sit primòColumnaaltiorCubo. Ducaturigitur ipfi GAaltitudini
cubi,parallelalongior incirculo quae fit DF, fecansGBin K: Similiter &

- Schemas XX. ipfi GB, diagonio quadrati

, , Cubici, ducatur parallela ex

punéto D, fine altitudinis co

lumnæ, quæ fit DE,diagonios

quadrati Columnaris, dico

columnæ FDE corpus, effe

minuscorpore cubiAGB. Eft

enim DKad BK, ut GK ad KF;

w & viciffim ut FK adKB, fic GK

a ad Kl;:fed AG cft minorquam

f HK, &GB eft maiorquam KB.

-| Maioreftigitur proportio AG

ad GB, quam FKadKB.Maior

igitur eft carundcm AG ad

GB,proportio, quam GK ad

KD:fcdAGadGBcft propor

tiofub-femidupla. Minorigitur eft proportio GK ad KD, quam fub-femi

: dupla,& GKvél plus poteftdimidioipfius KD, vclaequat KD, vel caetiam

longiorcft. -

' * Fa&a veròeft appofitioad corporis cubici altitudinem per du&um

«duorum quadratorum columnarium utrin®, in particulam altitudinis KD.

Econtrariofa&a eft diminutioàcorporis cubici craffitie, per du&um qua

tuorQuadratorum,columnarisæqualium, circa cerpus columnae,in parti

-culam}decrementi, quafemilatus quadrati cubici differtâ femilatere qua

drati columnaris: quod decremcntumcftad GK decrementum femidia

gonij,utAGadGB, nimirum cius fub-femiduplum. Neq;tamen hicex

preffaeftomnis diminutio.quia quatuor hofce laterculos fpeciei quadra

tæ,minoris, quam eft quadratumcubicum, circumjacentadhuc duode

cimcolumellæ, quæ itidcm decraffitic cubifunt diminutae. Quodfilater

culiquatuor circacolumnam,diminutidccorporecubi,maioresfuntlater

<culisduobusfupra&infra adjeétis ad corpus cubi; multò magis tota dimi

nutiodecorpore cubi, fuperabitadje&tionem altitudini faétam.Atquimai

oresfuntquatuor laterculilatcrales, duobuslatcrculis altitudinis, quod fic

probo. Eftenim unusquilibctlaterculorumlatcraliumad laterculumal

titudinis,ut decrementum latcris cubici, adincrementumaltitudinis, fc.

cuiusdimidium eftKD. Sed dccrcmcntum lateris cubici,adincrementum

altitudinis,habet proportioncm compofitam cxproportione AGadGB,&

GKad KD. Nam utdccrementum femilateris, ad decrementum femidia

gonijGK, fic AGadGB,quae cftpars proportionisuna : alteraeftipfàpro

portioGKad KD;_Atqui proportioncs hæ duæ jun&ae conftituuntaliquid

minus fubdupla. EftenimAG adGB fub-femidupla, &GK adKD minor

quaàmfub-femidupla. Scmisautcm & minus quàm(emis compofita,fa

~ciunt minus quam totum.Siergovnuslaterculuslateralisadvnumaltitudi

nis,habet proportioncm minorcmfubduplá: vnusergoaltitudinis,non e£

- planè
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planèduplum vnitis lateralis,& vnus altitudinis,non planè æquat duos late

rales, fed minor eft: & per confequens duo altitudinis,funt minores qua

tuor lateralibus : Et igitur adjectio faéta altitudini, minor eft diminutione

faétà dclateribus cubi. Columna igitur Sphæræ, altior cubo, eft minor'

«corpore cubi.

Sit fecundò columnaCubohumilior , & ducaturipfi GA altitudini

Cubi, parallela in circulo minor LN, pro altitudine columnæ, & ipfi GB

6iagonio plani cubici, ducatur ex L parallcla LM, prodiagonio quadrati

columnariscubicomaioris,fecansGA in O.

Rurfumigitur,ut prius,cft,utMOadOA,ficGO decrementum al

titudinis exvna parte adOLincrementumfemidiagonij Scd BG cft mi

nor quamMO, &GA eft maior quam OA. Ergo proportio BG ad GA,

quæ eft inCubo femidupla, minoreftquàmGOad OL. Maior cft igitur

proportioGOadOL,quàm femidupla.

Scdproportio inter incrementum femidiagonijOL, &incrementum

femilateris quadrati, cftfemidupla. Ergo compofitis femiduplâ & plus

quàm fcmiduplâ invnam,critproportioGO decrementi dimidiaealtitudi

nis adincrementum fcmilateris, maiorduplà. Sed per du&um duorum

quadratorum cubicorum inGO, creantur laterculiduo diminuti dealtitu

dine corporis cubici. Contrà pcrdu&um quatuor quadratorum cubico

rum, inincrementüfemilateris, creantur laterculiquatuor,qui funt maio

res eaadje&ionc&circumpofitione,quæ fa&aeftcirca corpusCubi, Nam

ctfi appofitis his quatuor laterculis, adhuc hiat columna, deficientibus

uatuór columcllis,apud quatuor ere&acolumnæ latera; tamen viciffim

excedunt hilatcrculi altitudinemcolumnæ, o&toaljscolumellisaequealtis

cumillisdcficicntibus,craffioribus tamen, quàmillae. Harumenim craf

fitieseftGO, illárum craffities eft adOL, ut AGad GB, minor fc, quàm

OL, multo igitur minorquam GO.Tribus igiturnominibuso&oŠCO -

lumcllae excedentes, funt maiores quatuorexilibus deficientibus. ' Qua

tuorigitur laterculi di&i, funt maiores appofitione,fa&â ad corpus cubi.

Quodfiigitur incrementum (emilateriscflet praecifè dimidiumipfius Gos

quod creaturâ Go, du&tà in duo quadrata, æqualc cflet ei,quod creaturab

incremento fcmilatcris.du&o in quadrataquatuor.At miauscftincremen

túfemilateris, dimidioipfius Go, ut demonftratú. Quare&quatuorlater

culi quadratî, minoresfuntduobus laterculis altitudinis. Multo igiturmi

nore(tadje&io,fa&aadlatera cubi,quàm diminutio,fa&adealtitudine.Co

lumna igitur Sphæræ, humilior cuboSphæræ, minor eft corporeCubi in

eadem Sphæra. Atprius etiam altior.Cubo, minoreratillo: inulla igitur

Columna fphæræ, quadratarum bafium & re&angulorum laterum, affequitur corpusCubiincademSphærâ : quoderat demonßrandum, .•

THEOREMA V.

-

Omnium Cylindrorum, diagonium eandemhaben

tium, maximus & capaciffimus eft is, cujus diameter

Bafis, eft ad altitudincm in proportione femidupla, feu
- • . I 3 , . vt

>€
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vt latus Tetracdri aut diagonios quadrati cubiciad latus

cubi in eadem fphæra. -

RepetaturSchemaThcorematisprimi ,& fit AC1ihca diagonios Rc

&tanguli, quo conusfccatur per axem, repræfentans virgam menforiam,&

'fupcr AC con(ti

stuatur femicircu

lus AGC, divida

tur verò AC in

partes tres æqua

les, & fit AL pars

vna, Lg9 duæ, &

cx Lerigaturper

pendicularis LG, .

fecans circulum

in G, & connc&ha

tur G cùm A & C.

Quia igitur CL

ipfius LA cft du

pla, erit CA ipfius

LA tripla. Vtvcrò

CA ad AG, fic

AGadLA. Tri

bus auté exiften

tibus proportio.

nalibus continuè,

vt prima eft ad

- - - - . - tertiam , fic qua

tratum primae eft adfecundæ quadratum, quia ergoCA prima,cft triplum

tertiæ LA, quadratum etiamipfiusCA diametri erit triplum quadrati AG,

fecundae. Et quia quadratum ACæquat quadrata AG, GC,junéta, quo

rum AGefttertia pars, eritGCduæ tertiae ipfius AC,& fic quadratum GC

duplum erit quadrati AG, Igitur AG eftlatusCubi infcripti fphæræ AGC,

&ACeft diagonios quadrati Cubici, vel Iatus Tedraedri infcripti eidem

fphaerae.Dico Cylindrum,cuius diameter bafeos, eft GC,altitudo GA, effe

• omnium Cylindrorum, quibus e(t hæcdiagonios AC, capaciffimum, feu

maxirno corpore, Nam quia,GC,punéta funt in fuperficic fphæræ, & li

meaGC eft diameter bafis unius: tota igitur circumferentiaillius bafis fta. .

bit in circumferentia fphæræ; fic & bafis oppofita,cuius unum pun&tum A.

At fi AG latus eft Cubi, & GCdiagonios lateris Cubici, neceffario in cir

culo GC,& ficin Sphæra,infcriptum erit quadratum cubicum, cuius oppo

fiti duo anguliG, C, fic & in circulo bafis oppofitæ per A traduétae. Itaq;

Cylindrusjam definitus, habebit infcriptum Cubum ciufdcm fccum alti.

tudinis, cuius omnesanguli ftantin fuperficie fphæræ.

Eodem modo etiam in alio quocunq; fphæræ circulo, cuius verbi

gratia IC diamcter, intc!ligitur infcriptum quadratum columnæ, cuius

- $. - alu
*
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altitudo IA,& quadrati unius,anguli duo I. C. oppofiti, quadratialterius

apguli A,X: itaq; Cylindro AlC columna æquealta infcripta eft,

Atqui omnium Columnarum ad Gylindros aequealtos, quibus in

fcribuntur, eadem eft proportio;Cubus verò omnium in fphæra Columna.

irum eft maximus, Cylindcr igitur AG C, cubo fpbæræ circumfcriptus,

crnnium aliorum Cylindrorum in fphæra,ut AIC,maximus eft. •

Eadem demonftratio poteft etiam per Schema XI X. in hunc mo

dum inftitui, Cylindritrestcrminentur in H,G, 8,punctis, candemha

bentes diagoniom CA, bafes CH, CG,CB , altitudines HA, GA,BA. Sit

autem quadratum CG duplum quadrati GA,& CH brevior, CBlongior

ipfâ CG. Defcendant perpendiculares in CA, quæ fint HM, GL, BK.

Cùm igitur fit CGA reétus, erit ut quadratum CGad quadratum GA, fic

rccta CLad rectam LA, dupla fcilicet cius;& ut quadratum CH adquadra

tum HA, fic CMadMA,& ut quadratum CB,ad quadratum BA, fic C K

ad KA. Vt vcrò quadrata CH,CG,CB inter fe, fic funt etiam bafes Cylin

Schemae

.XJ-X.

-drorum circularcs inter fe, Quare ut CM,CL, CK intcr fe, fic etiam tunt ,

ba(es cylindrorum inter fe. Componitur autem proportio Cylindrorum

ex proportione bafium& proportioncaltitudinum. Ergo rc&angula tria,

fub CM,CL, CK, quæ habcnt proportioncm bafium,&fub HA,GA,BA

.altitudinibus, habent inter fe proportionem Cylindrorum.

Ρermutatim autem utAM, AL, AK inter fe,fic funt inter fe etiam

quadrataaltitudinum AH, AG, AB, Eftigitur quantitas eadem LM, quae

adijciturad LA,&aufertur ab LC; &viciflim quantitas eft eadem I K, quae

auferturab LA, & adijcitur ad LC. Cùm aum autem CL fit dupla ipfius

LB,proportio igitur CM brevioris, ad CL longiorcm,eft maior dimidia,

proportione everfaipfiusMAtanto longioris,adLAbreviorem. VtfiCL

fit 2o,LAJo, deindcCM jo,MA jj , proportio 2o ad jo. maior cft dimidia

proportionc ipfius Jj ad jc, hoc cft zz âd 23. Namproportio zz ad2o habet ,

duo elementa, 22 ad 2j , & zj ,ad zo, quorum utrumq; minus eft propor

tione 2o ad j*. Eft igitur proportio MA ad LA, &fic quadrati HA ad

quadratum GA,minorquàm dupla proportionisCL adCM. Sed reétarum

ipfarum HA ad G \ proportio cft dimidia quadratorum, & daplæ propor

tionis dimidia,eft fimpla. Ergo altitudinis HA adaltitudinem BA propor

tio minor eft, quàm LCadMC, proportio bafium. Rectangulum igitur

fubHA, CM, repraefentans cylindrum cHA, minus cft rcctangulo fub ,

GA, CL, repraefentante cylindrum CGA, quiaCM eftbreviorinfua pro

portione,HA longior in fuâ. - * ,

Idcm demonftraturverfisargumentis etiam de cylindro CB A.Nam

proportio CK longioris ad CL breviorcm,eftminor quàm dimidiapropor

tionis everfæ AK brevioris adAL longiorem. Vt fi CL fitzo, La Jo, deindc

cK2;. KA 9. Proportio 2o ad 2j minoreft quam dimidia ipfius 9 ad jo, vcl

js ad zo. Namproportionis 18 ad2o clemcnta duo, j8ad 19,& J9 ad2c,

fùntfingula maioraproportione 3o ad 2j. Proportio igitur LA ad AK, hoc

eft quadrati GAad quadratum AB, maior eft quam dúplaKC ad CL : & fic

1inearum GAadABproportio maior cft, quàm KC adCL; nec quantoBA

brcvioreftipfà GA in proportiopcfua, tanto viciffim longior£ck$
- - - CL in

*, '
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CL in fua; & re&tangulum fub BA,CK minus eft reétangulo fub GA, CL,

cylindcr igitur CBA minor cylindro CGA : (olus igitur CGA omnium

inaximus. ” —

*

Corollarium I. -

• Dolia Cylindracca fine Ventre, five longioris fuerint figuræ quàm

Auftriaca five curtioris, minus funt capacia Auftriacis.

Corollarium I I. w

Patet hinc bono quodam & Geometricogenio cffe fa&um, quo

-Auftriaci Vietores Regulam hanc obfervent conftruendi dolij; ut tertia

parte de longitudine Tabulæ utantur profemidiametro Orbis lignei.Nam

hacratione fit, ut Cylinder inter duos orbes ligneos mente adumbratus,

quam proximè habcat duas medietatcs,adRegulam Theorematis V. qua

drantes, & figuræ capaciffimæ participes, etfi à perfectione Regulæ non

nihil recedant. Nam figuræ aliæ, terminatæ ad punéta ipfi Gproximacis&

, ultra, minimum variant capacitatcm ; quia capacitas figuræ AGCmaxima

-

-

cft: circa maximam verò utrinq; circumftantcs dccremcnta habent initio

infenfilia. - . -

In Schemate fequcnti CG ad GA habeat rationem femiduplam ,

eam nempe quam jooooo.ad zo7jj: duplicata AGex hac regula debebat

'habere j4j43j; atvietores pro hoc fumuntlongitudinen jssoss. fefqui

alteram bafis , pro longitudine tabulæ GX, quod paulò plus eft , quam

j4j42j. Et hoc ipfum facit ad figuræ capaciffimae imitationem accuratio

-rem. Nam tabulæ & curvantur& marginibus utrinq; extant & procurrunt

-fuper crenas, quibus capiunt& ftringunt orbesligneos. Quodigitur ni

-mium efl in hac tabularum longitudine, quae eftad diametrum bafisin pro

portione fefquialterâ, idhis marginibus imputatur, qui in examinatione

-íiguræ ad regulam Theorcmatis V, non cenfebantur. •

Quis neget Naturam inftinctu folo, fine ctiam ra

' tiocinatione docere Geometriam ? cùm Vietores noftri, folis oculis &

{peciei pulchritudine duéti, capaciffimam in dimidiato dolio figuram ex

primere didicerint ? ProdeatGeomctra, doceatq; faciliorem Methodum

'conftruendi dolij, quod dimidià fui parte ad capaciffimum Cylindrum

propius accedat, quàm eft haec ipfà, quam Vietores Auftriaci ex antiquo

tenent, proportionis fefquialterae : doceat idem Geometra figuram ad

compendiofè menfurandum aptiorem, quàm eftilla quam ftruit Auftria.

Crederepoteram, extitiffe olim præftantiffimum aliquem in Au

ftria Geomctram, quiVietores ifta docuerit; nifi mehoc retinuiffet, quod

pulcherrimæ demonftrationis veftigia mufpiam extantin libris Geometra

' rum : quodq; ratio hæc conftruendidolij, quod equidem fciam, adRhc

“num, cæteraq;locavitifera, ufitata non eft; ferè enim longiora doliafa&ti

tant. Quodigitur publicè receptum non eft, qui poffit effe vcrifimile, ex

'libris autinftitutioneGeometrarum, abvnâfolanatione petitum effc?

Admo

u
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' . Quis tam eft ingenio perfpicaci & circumfpeéto,

qui clu$atu$ exhallucinatione ifta, quaCylindrorum candem diagonion

habentium illis maximum corpus tribucrat, quibus eft area maxima fe

&ionis peraxem ; poftquam didicit, ijs Cylindris effe maximum corpus, in

quibus diameterbafis eft femiduplaaltitudinis, perTh hoc V,'ijs verò, qui

lincas has habeantæquales, aream feétionis effe maximam,per Th. I. huius

partis : &vcrò eandem effe circa areas & Truncorum Conicorum ratio- |

nem, per Th. II, huius: qui inquam his perfpe&is, non ftatim etiamde

corpore Tranciconici praefuaatidem, quòd de corporeCylindri : quòd

fcilicet etiam Trunci conici illius corpus fit maximium, in quo diametcr

'bafis minoris, fit duplalateris acclivis? Atq; id ego& credidi per huncfef

quiannum,& {ccutus futn: iamά; in hoc cram, ut hoc nixus tundamento.

6olia Rhcnenfia promifcuè omnia, fine difcrimine ventrium, Auftriacis

poftponerem in capacitatis ccnfura : quod nullâ quidem illorum cum in

iuriafecificm fed tamen iure non æquali. Itaq; commoditati Typogra

phiae praefentis acceptum fero, quodaurem hicvulfit Geomctria, cditio

rem curaati, fequentiaq; Theoremata, velut augendo fupplemcnto ad

r-- n; r; . * -3 : Definitio.
- ' Cylinder & Trunci Conici coniugati dicantur, quando fe

onibus utrorumq;peraxem fuerit eadem,vel aequales diagonj,& utdia

meterbafis cylindtíaá cius altitudincm; ficdiamctri;minorisbafisTrunce
* . -n

- - • *. - - - - - - - _ - - *•

£um,adeorum lateraacclivia, . .

TheoREM A VI. Problema.
Dato Cylindro & Trunci conjugatilatere, vel ba

£i§minoris diametro,inueniretrunciconjugatilineas re

Hiquas. Oportetautem proportioriem lateris uclbafisin

«Cylindro addatumlattis véìbafinTrunci, effeiminorem

proportionc diametrietaltitudinis Cylindrijunétarum,

- addiagonium, *' : .,i;:^:..:.. .*.' :.:::.- i:*

TÉÉÉÉcylinder AGcx,&afis diametrocG, altitudine GA.
• - - - - -

- diagonioAC: &Trunci data efto diameter bafis CT, & proportio CG

Archimedem, mihi fuppeditavit; quibus fimulaltera, multoq; priorc mi- ,

rabilior proprictas dolui Auftriaci traditur. - -

¢

adêT fit minor proportioneCG, GAjun&taram adCA. ©portet invcni- '

relatus trunci&úiametrum bafis maioris. Fiat utCGadGÂ» fic CT, ad

aliquam,puta AT:&fupcr£A;ftruatur triangulum ex CT, £T. Naga

Έrit etiami maior quàmGA ad AT,&jun&is terminis, niajorerit propof

tiocG, GA ad GA, quàm earundem CG, G; adCT, TA. Acproinde

, CT,TAjun&ae maiorés crumt, quàm C A, potefitigrfieritriangulí exCT.

: TA fuper CA, Scribaturautcm circulus citcacgA,punéta;&cxÉÃŠ
• j • • - - - - • - - -- - - - ' 1 33•

w

quia proportio CG, GA ad CA, cft maior,quàm proportioCG ad CT.
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-

TA zqualis extenta, applicetur circulo inV, & conneâantur AV, dico -

TA,CV effeTrunciconiugatilateraacclivia, AV diametrü bafis maioris.

Connexisenim

TV pun&tis: cùm

TA fit ipfi CV æ

qualis, communi

adarc°TA& CV,

erunt arcus AC,

TV,æquales, pro

inde & fubtenfae

AC,TV æquales,

& angulus ATC,

angulo VCT , æ

4ualis;quadrilate

rü igitur ATCV,

crit ordinatum &

circulo infcriptú,

cadem diagonio

ACvel TV, cuma

parallelogrammo

AGCX,& eadem

proportionc CT

ad TA, qua eft

CGadGA5Trun- *

<us igitur .cuiusfe&ioperaxem ATcv, &qylinder, cuiusfc&io AGCX,

<onjugaticrunt. . . . . . . -

TheoREM A VII. .

Si fuerint Cylinder & Truncus Conicus coniu

gati, & differentia diametrorum in bafibus trunci fe

cetur in proportione , quam habcnt inter fe quadrata,

<fiametri Bafis, & altitudinis Cylindri; erit hoc diamc

tri quadratum, æquale rectangulo, fub minore diame

tro Trunci,& fub compofitaexhac&fegmento, quod

diametro Cylindrirefpondet. '. - - , ,

ts Sit AGCX cylindri fe£tio, diagonios AC : dividatautem hancper

'perpendicalaris à Gin partesCL, LA ;ficutCL refpondeat ipfi CG. For

metur etiamfe&ioTrunciATGV,fiipereadem AG diagonio, per Wipræ

miffam, cuiüs fiametri, minor CT, maiorAV, & ablätä ab AV, ipfiCT

£qualiWB, fefiduum efioBA. T . - -

;._ Cùin igitur ATCy quadrilaterum ftet in circulo, quadratur^ ab

3AC;ctitaequälere&angulis duobus, &fubTc, Aur,&fubTA, CV,ideít

• • . · · · · · - qua

*.

arcu TCappofito
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:ftandum.
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quadrato dc TA vcl CV, junétis, Ablato igitur quadrato ipfius AT, à

quadrato ipfius AC, reftabit reétangulum fub TC, AV, hoc eft fub BV,

VA. Atqui ctiam quadrato ipfius AG, maioris , quàm eft AT, ablato ab

codem quadrato AC, relinquitur reétangulum GC,AX, hoc eft quadra

tumGC, quod ideò minus eft reétanguloBVA. -

... Erit igitur reétangulum aliquod minus quam BVA,æquale qua frato

ôC; fit BVD, rcfiduuì igitur fub DA, BV, érit exceflus reëtangüliBVA.

fuper qüadratum GC. Sed exceffushic, eft æqualis exccffui quadrati GA,

fuper quadratum A I. Et quia rectangulum BVD, pofitum fuit æquale

qüadrätoGC,& re&tangulum DBV,cft €xceffus rectanguli BVD,fuperqua

„dratum BV velTC; eft igiturDBV ctiam cxccflus quadrati GCfuper qua- .

drarum TC. Componendo igitur, cum fit quadratum AGad quädratum .

GC, ut quadratumAT adquädratum TC; érit etiam, ut quadratum AG

ad quadratum CG,hoc eft, ut AL adLG, fic exceffus quadrati AG fuper

quadratum AT,hoc cft,reétangulum fub DA, BV, adexceffum quadrati

GGfuperquadrarütnTC, hoc eftadre&angulum DBV. Vt igiturALad

' VC, ficre&angulum fub AD, BV, adre&angulum DBV ; quare cùm re

&angulahabcant eandem longitudinem BV, erunt etiam ut AL ad I C,

»ficlatitudines AD ad DB. Quare refic&endo fi fuerit divifa AB in D fic,

, ut fit BDadDA, ficut eft CLäöLA, hoc eft, utquadratum CG ad quadra

tumGA; reétangulum DBV, æquabit quadratum GC, quodcratdcinon

Corollarium I. &Praxis.

, Sidantur quadrata altitudinis& bafis Cylindri, cum diametro bafis

minorisinTrunco, divide quadratum bafis per diamctrum bafis trunci da

tam, à quoticnte aufer diviforem, quod reftat, multiplica in fummasn

\

, -quadratórum fa&umdivide qcr quadratumaltitudinis cylindri, provenit

edifferentia diametrorum, adijciendaad minorem datam, ut componatur

«diameterTrunci maior. , ! - - - -

Exemplum.

* ''sit quadratum AG. zoooequadratúc GC etiam zooo. | 167 - Quorfens

|| 12.o Divif»r

- AD 47- Differentia

Summa quadratuw. 4ooo9 -

- - s. Faétus 186666% 93-*Qgotiens AB
v. ' … quadratumAG zoooo | 1 zo TC

- - zis-+compofita,Ãv

Et fit TC I2.O

. . . Corollarium II.

S. wc;\ econtrà datur folùm proportio quadrati altitudinisad qua

' dratum bafis diametri, & diameterutraq; bafium Trunci ; DiameterBafis

Cylindrificinvcnitur. Addenumeros, quibusexpreffaeftquadratorum

proportio, & multiplicatâ differentià diametrorum trunci, innumerum

„quadratimaioris, fa&um dividc pcr fummam utriufq; Numeri, quotien

tem multiplicain minoremTruncidiametrum,proveniet quadratum dia.

* mctriinbafe Gylindri, …. . . . _ _ :— - - - - - - - '

• • . . - K z * ' ' ' ' Sit

*-———— ■ — _. _
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Sit CGadGA ut 3. ad z. Fa&us 234. -*

• ^r quadrata ut 9. ad 4. Summa 1 3. | 18 Quotiens

sit CT. 13o,?A 156differentia 26. I 3o CT.

- Fa&us 234 Faâus 2:4o. dm CG. ' '

Vel quod idem eft, numerum quadrati maioris multiplica in dia

metrum minorem,& fac, utfummam quadratorum ad differentiam dia

mctrorum trunci, fic fa&um ad quartum, quicrit quadratum GG.

Corollarium I 11.

Si quadratum AG,ad quadratum AC,eft ut 1. ad2.Dv eft duarum

- mcdictatümarithmcticarum intcrTG,AV maior; HincPraxisbrevior.

Da- 19. 2o. 21, 1.2?. metri.

19. -

• • - • - -

399. quadratum G€.

Corollarium ' Iv. •

Sicut (ebabetbafisminerTrunci, ad bafinCylindri, aut quadratum

laterisacclivisTrunci,ad quadratum altitudinis Cylindri, fic (chabct dia

: mctcr minorisbafis, adcompofitam DV. -

THEOREMA VIII.

InCylindro& Trunco conico coniugatis,altitudi

num proportio componiturcxproportione Diametro

rumifiBafibus, minori Conici trunci, & utraq;Cylin

dri, & ex proportione perpcndiculi, ad latus acclive
Trunci., • " - -

In Schemate XXI. 'Sint figurae conjugatæCGAX & CTAV, in

uibus diametribafeon,CylindriGG.XA,Trunciminor WCT,maiorVA,

- ÄÈÉÊË TrunciTR, latus acclive TA. Dico proportionem

altitúdinumCylindri GA,adTrunciTR, componi exproportione GCad

GT, &ex proportioneATadTR. Theorematisipfiu$ faciliseft demon

ftratio,necminus tamen feparatimfuit rradenda, ob Corollaria& Analo- .

giam notabilem. Cùm enimfitCGadGA, ficutCT adTA, pcrmutatim

igitur, eritGCadCT, utGAad AT:SedproportioGA adTR,compofita

eftex proportionc GAadAT,& exproportioneAT,adTR : ergo etiam

.ËfęÂ£ TR. - -

Corollarium & Praxisquærendæ
altitudinis. .

' Batis€T,&VA, per præmiffam,daturetiam quadratumipfiusCG;

jatavcròproportione huiusquadratiCG, ad quadratumGA,daturetiam
* *. · · • - •- - - - qua

-
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quadratumGA, & quadratumTA. Sed& differentiaipfàrumcT,vA,

nota eft, fc. BA: & quadratum TA, minus eft quadrato TR, parte quarta

quadrati BA, in omni conjugatione, Anguli cnim adC&T, æquale§ funt,

&CT, VBæqualcs, ex Hypothefi,atçj;eriam parallelae: connexis igitur B,

T, erit BTaequalis ipfi CV:fedhæc eftaequalis ipfi TA,ex hypothéfi:Ergo

B TAifofcclcs elt cüius TR perpendicuîum : itaq; BR eft aeqüalis ipfi RÀ,

eòq; quadratum BA, quadruplumipfius R A. Ablataigitur parté quarta

quadrati BA à quadrato TA, reftat quadratum TR, aititudinis Trunci,

< . . .* * * * *

• * - '.. * •
- - - - - - - - I. —

-

' j^ -

quodcomparatumcum quadrato GA,con(tituit quæfitam proportionem.

* - V. Exempla.

SitTC 19 AV. 22. Quod fi quadratumGC fcerit ad GA duplum : erit qua

dratum GC ut prius, 399. ÉFíc igitur quadratumGA 399 femiffes, vel798 quadían

tes: Proinde cùm quadratum de j9 fit 361, erit etiam TA 361 femiffes vel 722 qua

drantes. DeniquecumdifferentiaCT & VA, fc. 19& zz, fit 3,quadratum 9, pars

quarta, 9 quadrantes: aufer hosà722,reftant 713 quadrantes pro quadraroTR. Ita

coaftituitur proportio quadrari GAad quadratum TR,$t798 ad713.

- .

Sit verô alia conjugatio, quadratafc. AG, GC aequalia, & fic etiam quadrata -

- AT,TC: & maneat CT. 19.VA 22. Erit quadratum TA 1444 quadrantes, eoque

quadratumTR 1435 quadrantes: Et propörtio quadrati GA ad qüadratam TR quæ ,

I. 1 $96 ad 1435 , vel in minimis, quae 228 adzoy.

• ' ' AliudExemplum. SitTC 19. AVzo.feu quodidem eft ;#,&6o. utcommu

nicent cum ternari6, propter ufus fecuturos. Deindefit quadrarum Gg ad quadra

rum GA,non duplum,ut 2. ad 1.velut 8. ad 4. fed minor,ut7. ad 4. ùm ergóper

`praemiffam,differentia, qughie eft 3, fit dividenda inpropqrrione 7 & 4, tota igi

.tureftiut. 1 1. eóque alij íerminifunt affumendi, communicantes cum 1 1, fcilicet

627. & 66o. ut fifdifferentia33. de qua pars refpondens quadrato Gc, eft 21. Com

pofita igiturVDeß 648. quamducin miaorem diametium 627, Prqveair 4o6 296,

3quadratum Gc, quod eft:idquadratum GA, ex hypothefi,ut 7. ad4. £rgo quadratum

&A232. 169 cumfeptimà,feu 928 677-kquadrantes, Eft autem quadrárum minoris ,

TC 39; 129,Et ut7 ad 4, fic quadratum TC adquadratumTA, quod erit ideô 224

64f& 1 feptima, feu 898;8i- quadrantes. Differentiadiemetrorum eft 33 , cuius

$uadraturi 1o89, & eius quartipars, totidem quadrantes. Aufer Hoc à quadrato

TA,reliquuntur897492-. Hic ergô eft proportio q. GAad q. TR, qu; 9x8 676

*ad 897 491 , vel 3 714 7o8ad3 389 968;in minimis»ut464 377 ad448 746.,

- - Sit autepìpropörrjo quadratorum, aonut 7. ad 4, fedut 9 ad 4. ipfàrum fr.

linearum Gc ad CT,qug ; adz.& fit VC 19. AV 29. Qportet ergó differentiam r,

„ dividerg in proportioiie 9. ad4. Tota ergo fecanda eft in párticulas i},&pro

ptercommunionem cum ternario, in 39. Fient autem termini,VA 78o, TC 74r,

quadratum {49 o81. Vtautem 9 ad 4, fic quadrarumhoc ad quadratumTA

• :44 o56, de quo aufer quartam de quadrat939»fc, 1121 quadrantes, reftant 974 643

-quadrantes,proTR. Iam par§ dieeeeri,refpondens quadrato GC, eft 27 : compo

• ítaigitur, eft738, quadu&a ifidiamerrum741 •provenit quadratum gc ;69 988,

, ut ver69ad4,fichócad 2*2. 928feu 101 1 712 quartas. Ergo Proportuo quadrati

gA,ad quadratumTR,eßi]la,qu;1o11 712 ad 974 623. ' - - •

Corollarium II. & Analogia.

fnennjugatione æqualitatis pulchraexifiit feriesproportionuminter

quadrataaltitudinum : talis nempe. * Si
3 ' ©1

- .
_ \ -

, *

-

*

-

-

›› -

*, u'» • »• * * * *

4.



\
&

STEREoMETRiA Do

S: fucrit | Erit qdm |#££; dupla talis. * Increma: . .,

TCadAV I GA ad q. TR I ITCAV|qdm GA] qdmTR | ima| zda

ut 1. ad 2 | ut I. ad 2. 1. 2 | ut ' 3 | d ff7. 1 • | 22, ,*

2• 3 3. 4 ' I | 2. • 3 | 2, I • | • I 1. , 32. 34| 12 .*.

3,4| f. , 6 3. 4 ** || 31 34 | 43 [12 .

4• £ || 7. 8 4. $. 23: f 39****] ;s|£?

$. 6] 9. I O .] $. 6 I47. 23. 17o. 76 I 2,

6. 7] 1 1. 12. 6, 7] 2. 13. *7, 240. | §, | 12

;' 7. 8| I 3. I3 7. , 8] , 291: 3 I. 3?.&. 3A] i* *.
• 8. 9 1 I $. I6 8. 9 § 38I. 35.4I6, ,36] I* . ', , :

9. I o ] 17. I8. • 1 19. ' I O 483. 39. $21. -

QuiapunctaD,R.hic coëunt.Tale quid occurrit in unaqualibet Conjugatione

THEoREM A IX. , '

- Sidifferentia diametrorum Trunci fecetur inpro

portione laterum Cylindri conjugati, & addatur pars

refpondens diametro Bafis Cylindri adminorem, fiantq;

reétangula,I.fub minore& maiore,II. fub minore& mo

' do compofita: Proportio reétanguli primi, auéti tertia

parte quadrati à differentia diametrorum, ad reétangu

lum fecundum, & proportio altitudinis Cylindri ad al

titudinem Trunci, in vnum compofitæ, conftituunt

proportionem corporis Trunci ad corpus Cylindricon

jugati. - -

In SchemateXXI, manentibus caeteris, ut præcedenti Theorema

te, fit BA differentia divifà in D fic, ut ficut quadratum AGad quadratura

GC, fic fit AD, ad DB. Dico proportioncm rc&anguli fub CT, AV, vnà

cumtertia parte quadratiâBA,adre&angulum CT,VD,&proportionem

GA adTR,inunum compofitas,conftituere ,pportionem corporisTrun

ciad Cylindriconiugati corpus. Nam per XVII. primæ partis, eftut rc

&tangu!um CT,VA, junétà tertiâ parte quadrati de BA, ad quadratum. 1

* CT, fic corpusTrunci CTAV, ad corpus Cylindri æqwelis & infcripti;... • v**

fuperbafi càdem CT.Vtveròquadratum CTadquadratum CG,itacorpus

Cylindri fuper CTbafi,ad corpus Cylindri aequealti, fuperbafiCG, per

di&aad III & XVI.p.primae.Vtergo reäangulüCT,VAjun&âtertiâ parte

quadrati de BA,ad quadratum CG, hoc eft,per VI. praemiffam,ad re&an

gulum CT,VA,æquale quadrato GC : ita corpusTrunci,bafibusCT,AC,

ad corpus Cylindriaequealti. Si ergo Truncus haberet altitudinem Cylin

dri coniugati, fc. GA; valeret haecjam diéta proportio fola. Iam verò ut

'GA, altitudo Cylindri conjugáti, adTR, altitudinem minorem, ficCy

1inder coniugatus, ad Cylindrum altitudinc Trunci, bafibus ijfdem, pcr

* Th. XVI 1 p. primæ; &fic etiam Truncus altitudine GA, ad truncum

coniugatum; altitudineTR, Hæcigitur eft proportionis parsaltera. l

- - - Coro
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Corollarium I.& Praxis. -

Data proportione Trunci ad Cylindrum aequealtum,bafi CG,per

rætmiffas: datâ etiam proportione quadrati GA, altitudinis Cylindri, ad

quadratum TR., altitudinis trunci coniugati, quia quadratorum propor- _' -

tionalium radices etiam proportionales {unt, fed proportionis diœidiæ:

quadrabimus igitur numerum, quo effertur corpus Trunci, &faciemus,

mit quadratum GA, ad quadratum 1 R, ficquadratum numeri Trunci, al

titudineGA, ad quadratum numeri juftitrunci, hoceftconjugati, altitu- ,

dineTR :Radix ex hoc quadratonumero, prodit numerum corporis trun

ci,in proportione, ut quadratumGC, valet Cylindriconjugati corpus.

Sit CA quadratum ad quadratum GA ut 7. ad 4. cx fint CI. 19. AV. 2o, velut

in exemploTh.VII, 627. 66o. D.fferentia 33. Minore ergó medietate Arithme

ricâ 638 in 627 du&â, addito quadrato de 627, vei totà 66oin eandem 627 ductâ,

addicoreétangulo ex 1 1 in 33 , conflabitur 414183.pro corporeTrunci. Supra ve

rò quadrati altitudinis cylindri conjugati, ad qdm altitudinis Trunci propörtio • •

erat qug 464377 ad 448746. Si feceris ergô, ut illum adhunc,ficquadratum numeri

trunci hic inventiad quartum, proveniet 16377324o994, cuius radix 4o7 1 §3 pro

Trunco: cùm quadratum cylindri, reprgfentans eius corpus, effet 4o6196. `En

Truncum maiorem cylindro ,plus quàm parte quingentefima, cumin eadem pro

portione diametrorum, fed conjugatione proportionis duplae , in hocTheoremate ,

propofita, Truncus effet minor cylindro, minius quam parte termillefima.

Ageverò etiam conjugationem tentemus pioportionis dupla maioris. Sit

Tc 19. AV. 2o.& q. Gc ad quadratum GA, ut9 ad 4, Erantfupra,Th.VII 1, termini

Tc641.AV78o. 'Et quadratum Gc 869o88. Et quadrarum GA ad quadratumTR,

ut 1o1 17 12 ad974623.

Du&oautem 741 in 78o, & differentiâ 39 in partem tertiam 13, faétisque

additis, conflatur numerus Trunci {78487. Denique huius quadrato multiplica

to in 974623,& fa&o divifo per 1 o 1 1712 , prodit 322; 99oo 7oo6. Et hincradix

3678oz eft argumentum Trunci coniugati, cùm {69o88 fit argumentum cylindri.

Truncusigitùr hic, minor eft plus quam parte fexcentefima, T Minor autem erac

in coniugatione proportionis duplæ, minus quam parte termillefimâ,

• Corollarium II. ,

- ' In coniugatione duplæ proportionis, duarum medietatum arith- . *

meticarum utraq; fervit calculo; minor proTunicæ corpore, maior pro *

quadratoGC,&corpore cylindriconiugáti,
. “T Exempla … - In hac ergo conjugatione& ^ •.

-Differentiâ. Dia- ... timetri, Proportione reperitur -

- 3 19. 2O· ·2 I., . 2,2. • • Diametrorum {Cylinder,Truncus • . .

3 19. Diff. 3. . 19. — ... I. 2. • , I f. I I -*•

9 361. 6o. 399. * 2» 3, 48. 46Έ
4. 361. ... 4. ... 3. 4. I 99. 97 i. . .

4. : ————-—- 4. y. 168. . 167---

1444. 421. f 1 596. . $. 6. -I. 2. ff. , 2y4--'

• • 9• • 42. I • i£gisimis per7., 6, 7. }6o. 359---

—f2,3.* ,o , 8. 83. 482---

* 1435. 1772.41. * _ £ $ | £t £i;- • \ .

Multiplicato 177241 per zo;, fa&o divifo 9. io. 783. 78z. -* . • -

per 228, provenit 158362 cuius, radix 398-+de- &e. : : - - {

nique arguit corpus Trunci in ea proportione, 19. zo. i 336;. 3362.+ - .

ut Cylinder conjugatusValet 399.

Corol
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Corollarium 1 I I. . . .

In figurationeproportionis æqualitatis, feu cum altitudo æquat dia
- - w - -

metrum bâtis,utiles funt, primòduarum medietatumarithmeticafum mi

norproTunica,dcindcvnica medietasarithmetica pro diamctro GG.

Exemplum

.Medi- - a duo -
Hoc pa&o in | Reperitur ,

JDifF. ' ! Dia- UInum - merri. proportione ] Cylin: Truncue

I• 2 • {4, * 6o
—! 19. .2.O. 2. I. , 22 z. ' ' 3. | 18o. 197*

Vel 6 38: 4o. 4I. 42. 44• 3. 4. {. .378, 4o5 T*

6 38. 6. 38. - - ' 4. y. | 648. 685---
• ' - 5. 6.] 99o. Io36---

36 j 1444. 24o. I $ 58. - ' 6. 7:{ 1 4o4. 14*6-*

4. 9. I444• - , , - 7. 3. 1 189o. 1846--

- . o. l*. 2448. 2 Y 2 1

9 ! 1435. 1684. - - • . -' : 13. jjì jú
In miniínis 3 f. - - - — 38.per cöm. diviforem 4r. &c.

Tunica eft 24o. infcriptus Cylinder 1444. Deniq;19. 2o! r 3328.13468

Truncus ergo 1684, cuius numeri quadratum 2. 83 ς

3; 6 multipiicatum in 3£, & fa&us divifus per 38. pars minorcentefimà fécum,

proditz61 1972,& hiaëradix 1616-+ pro corpore. dâin exceffucft.

*rrunci,quaiium corpus Cylindriconjugati eft 1 yy8.
*

Confideratio Analogiæ.
Ha&enus fueruntTheoremataaliquot, quibus utitur Calculus inqui&

rendæ proportionis inter ConicumTruncum & fuum Gylindrum conju

gatum. Exhocverò calculo multa defumuntur confiderationc digniffi

Ima. Nam prtmùm perCorollaria II. & III. praxesq; varias inter fe com

paratas, apparet, non femper candem cffe pr9portioncm Trunci ad Cy

lindrum, in vna aliqua conjugatione, fed variari cum variata proportione

Diametrorum Trunci. Etin Corollarioquidem II. inventus cft dccrcfce

rcTruncus manente Cylindro: in Corollario verò III crevit truncus,rur

fum manente Cylindro. Nam ininfima linea exceffit Cylindrum,parte

minus centefimâ, fuperius parte minus tricefima oâava, indctricefima

: tertia,& fic femper maiori, ufq;ad fummam lineam, ubi erat pars omni

'* nö decimain exceffu. Neceffeautem eft,ficontinuetur calculus ultcriùs,

Truncum tandem fieri iterum minorem cylindro, in eadem conjugatione.

<Qùaeritur ergo quisTruncus in qualibet conjugatione fit maximùs, quis

item cylindro conjugato aequalis. Secundò apparuit ex tribus Corollarijs

-& calculo adjun&o,Viciffitudinem hic aliquam effe inter conjugationes

~proportionis duplamaioris , &intercohjugationes, minoris. TNam in

“qua conjagatione regnatpr®portio dupla, in ca primùmomnium, Trun

cus omnisvidctur minorexiftere cylindro, licet infenfibiliter, fic, utcy

linder ipfe,ΣΕ Truncörum omnium primus,& proportio diametro

<rum cjus, quae eft proportuo æqualitatis, fit Truncorum omnium maxi

gaus & fibi ipfcaequalis: in qua vcrò conjugationc regnatproportio maior

-*-.*;*, ; - - - dupla,

v

$.
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duplà,trunciomncs;etiam proximi ipfi cylindro,fenfibiliter minoresfiunt

cylindro conjugato:anergò viciffim,in quaproportio regnat miner duplâ,

Trunci primùm cylindro evadant maiores,ufq; ad certam mctam; inde

--=-_=-…,.,..,._.,.,._. _. ._.__- - • • • • * - * •

---------=— — ------ -- - .
— ' — —--— -- -- -- - .- - - -

rurfum decrcfcant, fiantq; tandem cylindro fuo æqualcs , dcindc minores; '

doncctandem Truncipenitus cvancfcant, manente cylindro ccnjugatio

nis? Tertiò, cum omnium coniugationum cæterarum cylindri fint mi

nores cylindro coniugationis duplâproportione ufae : crcfcant verò trun

ci aliquarum coniugationum fupra fuos cylindros coniugatos : quæritur

num hicexceßus tantus (it, ut aequet vel fuperet cylindrum per coniuga

tionesomncs maximum,& fi hoc, quae fint ergo diametrorum proportio

nes, in quibus truncus fiat cylindro maximo æqualis? Hæcigitur fequen

tibusaliquot Theorematis nobis funt expedienda, quantum quidem eius

per meam fcientiam fieri poterit: funtenimad aeftimationem& compara

tioncm doliorum cumprimis neceffaria.

THEOREMA X.

In omni conjugatione, Trunci per augmentum

proportionis diametrorum tandem fiunt minores qua

cunq; data quantitate folida. -

Sit coniugatio quæcunq;,cuius proportioGGadGA:dico daritrun

cum, utCTA,eiufdcm coniugationis, fcilicctin quo fitCT,ad TA,utCG

adGA, minorem quacunq; propofita quantitate folida. _ Hocveròde

monftratu cft facile. Nam minui poffunt laterafiguræGT,TA, femper

manente inter eaproportione, quae eft interGGad GA, eòufq;dum CT,

TA aequentjunétae diagonion CA,quando trialatera VC,CT, TAjun&a,

aequant quartumVA,quae eftproportio diametrorumCT,adVA,quanta

potefteffe in hacconiugatione,maxima: quo cafu truncus omnis in bafin

íeuin planitiem circuliVA fubfidit. Supcrficicsvcrò quantacunq;, minor

eftomini quantitatefolida, /

THEOREMA XI. .

proportionalis Trientibus fingulis. -

Nam re&angulum fub diametrisTrunci, eft æquale quadratome

diaeproportionalis inter diamctros,per 17. VI, Eucl.& duo taliare&angu

la, vná cum quadrato differentiæ, conftituuntduo quadrataduarum da

cnetrorum, fub quibus re&angula continentur per 7. II. Eucl. Triaergo

g. ;. ,«. bis;s.|££%a£gula, vna cum quadrato differentiae,funt aequa

3. $. [Diff 23. 4 £;&mediæ,pportionalis.Rc&angulum igiturunum,

$•35•*-34•l. 34lcuritriente qüädrati differentiæ,<juafteríiam partemi

fummae quadratorum proportionalium, & ficiur,&tos fingulos fingülorum

Trientes. Vtverorc&angulú,cum triente diéto, ad quadrata bafium trunci,

ficcorpustrunciadcorporaCylindrorum æqucaltorú,fuper truncibafibus,

perXVII. p. imae. Quarc ctiam ut trcsdi&itricntes,ad quadratabafium,fic

- * * * * * T ' ' ' . L - - -
COT

-

- … Cylinder æqualis Trunco aequealto, bafin habet '

compofitam exduarum bafiumTrunci &earum medij

lia tribus quadratis, & duarum diamctrorum in 6afi- .

•! ~

}

- - - - - - •



STEREoM ETRiA Do

\

corpus trunci(& fic etiam cylindri trunco aequalis) ad corpora Cylindro.

rum fupertrunci bafibus aequealtorum. Cùmautem talium ba!csip(ae, fint

ut corpora; etiam ficeritbafis cylindri,trunco æqualis,adbafes duas trunci:

itaq; conftabit exearum & mediae proportionahs trientibusfingulis.

- ClaviuslibVGeometriæ Pra&icae, cap. III. utitur hoctbeoremate

nonnihiltransformato, quod& fupra tctigi : fed principia demonftratio

nis adhibctdifficiliora, ncccwidentcrcummeisconncxa; lucis crgocaufà

meis principijs utimalui. -

- Exemplum. Sint diametri 19:22 , ducurramqreinfeipfam,&infemutuò:

erunt quadrata 361. &.484& medium proportionale4i8. Summa omnium 1263.

cuiusparstertia421 pro corporeTrunc, at 361 eft corpusCylindri minoris. '

, THEOREMA XII.

'Cylindri habentis altitudinem candcmcum Trun

coreéto,& diagonioneandem, diameter bafiseftmediú

arithmeticum inter diametros bafium Trunci.

' Sit cylinder CEAS,diagonium habens CA,&fupercatruncusre&us

CT AV,cuius altitudoT R, æqualisaltitudini cylindri EAvel CS. Dico

bafis cylindridiametrumCE, medium effe arithmeticum inter CT, AV,

diametros bafium trunci. *Cùm enim truncus ponatur re&us,& latera

accliviaCV,TA,æquália, aequales vero et.am EA,&CS,&anguliS, £,

re&i,quippe in fe&ione cylindri peraxem : quare etiam VS&TE, latera

triangulorumVSG,TEA, erunt æqualia Eft autem æqualis CE ipfi SA:

quantum igitur (EexcedirCT. fc' quantitatcTE; tantum etiam ipfa AV

exceditAS vel CE; quantitatefc.zqualiVS. EftigiturCEmediuniarith.

mcticumintcrCT,VA. q c.d.

THEOREM A XIII.

Exceffus trunci,habentiscandem cum Cylindro alti

tudinem, eandemά, diagonion, proportionemad illum

habet, quam pars duodecima quadratidifferentiaeadqua

dratum dediametro Cylindri. - -

Concipiatur cylinder, bafi CT, altitudine eadem TR,quamhabet

' truncus CTAV:erit huius cylindri proportioadcylindrum, bafiCE, alti

tudineeadem;quaequadratiCT ad quadratum CE:& uthaec quadrataad

communem differentiam,'ficcylindri CT, CEad limbum, quem maior

cylinderCE,minoriCT circumponit. Scddifferentia quadratorumcon

fiat reaangulis duobus fub CT,TE, & quadrato TE, quæ eft dimidia

differentia CT, AV, dimidia fcilicetAB, hoc eft AR. Vic.flim cy

lindrobafiCT, circumje&a efttunica trunci CTAV,cuius Tunicae pro- -

portio ad infcriptum Cylindrum CT eft eadem, quæ re&anguli fub

AB, BV (vel CT) cum Triente quadrati de AB, ad quadratum {T.

Reétangulum veròfubAB,CTeftaequaleduobusre&angulis fùb £T.TC,

quia AB cft dupla ipfius ET. Ablatis igitur bis utrinq; aequalibus ; illic

'quidcm, quadratumCE maioris,{upcraddit quadrato CT,quae;
- •-• • • • • i Φ

-
- . .
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ssquadranti,bafifc,&altitudincijficm,
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AR, hoc eft, quartam partem quadrati AB:Hicvcro fuperadditur eius

* dcm quadrati AD Tricns. Scd Tricns quadrantem fuperat Vncià : u.

nâigitur unciâ dς

quadratoAB plus

additur hic,quàm

* illic.Tanto igitur

Trunci, limbo

cylindrifuper ba

fi CE. Quarc

communi utrinâ

cylindro{uperba

fjGTaddito, trü

cusCTAV,cylin

droCEAS maior

erit,partc diéta.

- Exemplum.

*«Ja X-^ s • • Truncus habeardia

metros,CT 19,AV

22. Erit, ex praedi

&is,cylinderCTRS

Trunco infcriptus,

*•, , • .° - ut 361, qucdratum.

*«. ,• - , de]19. Truncus ve

N.• - ró CTAV addet ei

cSv, 6o. duââ fcilicet differentiâ AB.3. & iacT. 19, & ia partemfaiteftian*
1, hoceftin zo : fietquecorpusTrunciGTAV. 421. Mediumveròarithme

ticum inter 19& zz eft io femis, & habet quadratum 429 cum? quadrante, pro

corpore cylindri CE. NãíníiíEÍtÍÁÉÍTÍimidium TE;££}uis nul
•tiplicatum in minorem Tg 19 bis, creat ;7 : idemTE fefqui» in feipfum , creat

dúocum quadrante. * SummalimbiTE circa TC, ;9 & quadraa$$y$.addecy

lindroCT 361. prodit, ut di&um,32o cum quadrante.Cylinderigit;* CEAs, mi
nor eft Trunco CTAV,tribus quadrantibus ünius, qui funt pars dúodccimaa dequa

drato9, totius differentiae AB 3. -

Corollarium& Analogia.
Au&â differentia diametrorumTrunci, manente altitudine& cy

lindro aequealto fuper eademìdiagonio, augetur etiam hicexceffus trunci

Atqui póteftaugeridifferentia AB, ufq; dùm fiataequalismedioarithmeti

coiiitér diametíos, quando fcilicetCf in pun&um vanefcit, VA veròfix

duplam diametriCÉ;inbaficylindridiéi: tünc enim venitur adterminima

trüncorum omnium, {cilicéíad Gonum, qui diagonioncandem habet

cumlatere, creante fuperficiem Goni. -

Talis veròconus,altitudine eâdemcum cylindro CE,bafiyerèygius '

diameter fit dupla, utidiáum, ad diametrum cylindri GE, eft ad illuga
fuum cylindrum iinproportione fefquitertia. Cùm enim diametrorum fit

proportio dupla,circuiorum erit qüadrupla,quare& Cylindro£e£$°°*

altorum fuperijs bafibus,6 cylindêr;ftaretfuper bafi Conj. f$£Th 1 i.&

XVII.p. primae, At coni corpus,per IV. illius,cftfubtriP;?Cylindri$i;
T I L z , Fiig

maior eft I unica
/

2.
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Hicigiturterminuseft, quem nullusTruncus affequitür. Nuffus

inquam truncus Cylindro aequealto, medium arithmeticum habcnti in

dial.etro bafis, adjicit partcm corporis tcrtiam, -

THEOREMA XIV.

Cylinder æqualis Trunco & æquealtus, maiorem

illo diagonion habet.

Näm per præmiffam, Cylinder eandemhabenscum illo,aut æqua

iem, minoreftTruncosfiaequealtus; maiorigituraliquis, Trunco fcilicet

, aequealto æqualis, maioremctiam habct diagonion.

THEOREMA XV. .

Omnes proportiones diametrorum Trunci, locum

habentes in coniugatione proportionis certæ, locum

' etiam habentin coniugatione proportionis maioris.

'Nam quiaCT,TAinqualibetconjugatione miinuipoffunt, ab æqua

, litate,ufq; dum jun&ae fiant æquales ipfi CA: AV verò viciffim augeri,

ufq;dum æquet AC, CV, vel AT,TC,CV s quibus ergò conjugationibus

' minor cft proportioAT,adTC, maiorfcilicetAT, rcfpe&uTC:illis ctiam

plus variari poteftdiametrorumCT, AVproportio. Omnis igitur muta

tio proportionis, quæválet, ubi AT eft parva, valet etiam, ubi AT cft

maior;iedibiubiAT eft maior,pluresvakmt. -

Propter huncigitur concurfum*Conjugationum variarum, in ijfdem

proportionibus diamctrorum, locum habct:fcqucns comparatio.

THEOREMA' XVI. . .

Omnis Cylinder, altiormaximo, fupereadcm dia

'gonio, habet cx Cylindris maximohumilioribus,focium

fibiæqualem, quemfubcontrarjum dicemus. .
. . Nam cum proportio bafiumfiEi. eft proportionis altitudi

num ; Cylindriaequales cxißunt Refpiciatur igiturScbemaXIX, in quo

fitGGACylinder maximus, bafiCG, altitudiiieGA. Sumatur altior illo

CHA, dico inveniri humiliorem, utCBA,cuius BAaltitudo, fit adHA

altitudinem prioris, ut eft bafis vel quadratumCH, ad quadratum CB.

Nam ubi maius datur& minus, ibi datur& æqüale. ScdCH quadratum

crefcitâ quantitate nulla;continuè cumlineisCQSGI,CH,CG, CB,CP,

ufq;ad qüadratum diametri CA,fìciens prqportiones omnisgeneris. Vi

ciffim altitudo, initio fumpto à longitudine diametriAC, decrefcitcum

lineisAQ, AI, AH, AG, g B,AP, peromnes itidem proportiones, fic

utfiat proportio quacumq; data proportionc maior, donccalutudo abfu

. .. - - matur

•• • .
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matur in punétum A. Ergò ubi dccrementa altitudinum AB, praecipi

ranturperomnesproportiones, in infinitum crefcentibus proportionum

augmentis, ibi incrementa quadratorum CB, magis magis minuuntur, &

incrementaproportionum dccrefcunt. Et cum detur Cylinder humilior,

quàmCHA, idemq; maior co, ut eftCGA, eoq; minori propcrtione HA

adGA,quam quadrati CGad CH: defcendendo igitur verfus B, trantitus

<ritperaliquod pun&um, ubi proportioBA ad HA, quæ prius erat minor,

(quippe plus crefcens) fiatequalis proportioni quadrati BCad quadratuta

HC,quippc minuscrefcens, cùm prius cffet maior. £xcmplatunt in cal

culoadTh.IV. &V. Cylindrorum æqualium. - - -

THEOREM A XVII.

Invna qualibet coniugatione, quæ quadratum dia;

metrihabet minus, quam duplum quadrati altitudinis,

omnesTrunciabipfo Cylindro proximi, paulatim fiunt

Cylindro coniugatomaiores, non obftante quod minui

tureorum altitudo,poftea decrefcuntiterum,femperad

huc maiores Cylindroconiugato, quoadaltitudinemha

buerint maiorem, quam Cylinderconiugatifubcontra

rius. . -

InSchemateXIX.fitconiugatio,in qua quadratumdiametri HC

minuseftduplo quadratiHA, &Cylinder huius coniugationis CHA; illi

Schema XI x. verò fit focius, hoc eft æqualis cor

.' - pore,exaliaconiugatione,Cylinder

b Π CBA,bafi CB,altitudineBA. Dico

primùm; omncsTruncos coniuga

$\~tionisCHA, quibus altitudo fuerit

interHA& BA, maiores effe Cylin

1 dris CHA velCBA. Nam interfo

cios, CHA, CBAæquales,intereft

Cylinder maximus CGA, in quo

quadratum CGeftduplum quadra

ti GA. Omnes igitur ôïí
CGA, inter CHA & CBA, funt

maiores extremis ad H & B termi

natis,perTh.V. huius : Ethabent

ij altitudines medias inter HA &

—Jo BA,quemadmodum&Trunci.Per

- , • T , ^ XIII. verò huius, Trunci aequealti

eylindris fuper eâdem diagonio CA, funt iis maiores. Quare multò

tnaiores(untcxtremisminoribusad KB, terminatis. ' - - -

L 3 . . . Theo
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THEOREMA XVIII.

In coniugatione proportionisduplaminoris,Trun

cusæqualis Cylindro coniugato, habet altitudinem, mi

norem altitudine Cylindri, quiconiugati focius,eidemq;

aequaliseft » coniugationis tamen diverfæ. ' • . . :

INam truncus aequealtus talifocio cylindro, quiconjugato fit æqua

1is, maior eftillo, perXIII. Maior igitur cft ctiam conjugato fuo cylin

dro. Quiigitur cöniugatofuo cft æqualiscorpgre, non erit ciufdem cum

illo altitúdifiis, Autigituraltioraut humilior, Non verò alticr, Per XVII.

praemiliam: Ergo bumilior. Excoverò Trunci,pcrxhuius,fiunt minorcs

$ylindroconjugato,doncctandcm cvancicant.

Corollarium.
Pofito quoddoliaconftentpuroTrunco conico duplicato: dclia ob

'longa,ventribustnodicis, capaciorafunt cylindriciscàdcm figuræ longitu

dinë,ventre carentibus: nunquamverò fit,ut habcant ventrcsadcòimma

nes & prodigos, per quos rurfum fiant minus capacia doljs cylindricis

càdem figuræ longitudinc,

THEOREM A XIX.

In omnibus conjugationibus Truncorum & Cy

Hindri, quibus diameter bafis minoris, cft minor femi

quplalateris acclivis, datur bis aliqua proportio diame

trorum Trunci,perquam Truncus fiatæqualisCylindro

, ex omnibus conjugationibus maximo.

Sit GC,diameter bafis Cylindri,adGA altitudinem (in hoc quidem

Theoremate) minor quàm femidupla. _ Dico in hac conjugatione duas

occurrere proportiones diametrorum GT,AV, quibus poffit fieri Trun

cus æqualis cylindro maximo, cuius diameterbafis,eft dupla ad altitudi

nem Nam fi GC minorcftfemiduplâ ipfius GA. maior cft itaq;GA,quàm

{ubfemitripla ipfius CA: potcft itaq; fumi aliqua minor ipfâ AG, quæ fit

AT, &adATcomparariTC, in caproportione, in quaeftAGadG ; fic

ut perpendiculum ex T, hoc eftTR, fit fubfemitriplaipfiusCA: Et trun

cus ATCV, fiet aequealtus cylindro maximo cuius diamcterad altitudi

, nem femidupla. Erit itaά; talis truncusadhùcmaiorhoccylindro maxi

amo,perTh. XIII. huius partis. Et quia, perXIV. huius, cylinder æquan

dus,fi fuerit Trunco aequealtus, diagonium habet maiorem : diagonium

igitur habensminorcm, fcilicet eandcm cum Trunco æquali futuro, de

bcthabcre altitudincm Trunco maiorcm, ut quod amifit, abbreviatione
• ' -

diago
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diagonij, recuperet incremcnto altitudinis: Id eft, Truncus illi futurus

aequalis, debet fieri minor eo, qui e(t aequealtus cylindro maximo, fiupcr

eadem diagonio conftru&to. ld autem fieri poteft duobus modis. Ete

nim,cum Cylinderinvnaqualibet conjugatione (it Truncorum omnium

principium: Sitverò in conjugationibus hicpropofitis, cylinder minor cy

lindro maximo, crunt etiam Trunci, àcylindro fuo conjugato proximi,

eòq;altiores, cylindro maximo minores. Indeveròperaugmentum AB

«iifferentiae diametrorum CT, AV, crefcunr, ufq; dum fiant maiores cy

hndro maximo,utjameftdemonßratum. Inhocigiturincremento ipfius

' AB,quoad TR minor fueritaltitudincGA,cylindri fuiconjugati, maior

verò altitudine cylindri maximi; contingit femcl,Truncumæqualem fieri

cylindro maximo. Atnon crefcuntin infinitumtruncieiufdemconjuga

tionis,crefcente AB,{cdperX&XVIII.huius,iterum decrefcuntsquain

variatione contingit fecundò,Truncum fiertaequalem cylindro maximo.

Et quia, quiaequealtus erat maximo (cuius TR fub-temitriplaipfius AC)

maiorerat illo maximo:minoris igiturfa&us altitudinis,quàam cylinder ma

ximus,6ct illialiquando iterum æqualis. Adhuc igitur eft minuenda TA

amplius. Minutâ veroTA, &cumcaTC proportionaliter, minuitur

, quädratum TA :Manet vero quadratumCA: augetur igitur re&angulunia

Tc.AVrefiduum:(edeiuslatitudo TCminuitur,utdi&um:viciffim igi

tur, &duobusquidem nominibus,augeturlongitudore&anguliAV: qua

rationcconfuruitur proportio ccrtaTCad AV.quautusTruncus,fitaequa

liscylindro maximasfecundò, Quodcratdcmonftrandum, '

THEoREMA XX.

- - - ' Truncivariarumconiugationum, eandemhaben

tesinterfediametrorum proportionem » quopropius af

fecutifuerint altitudine Cylindrum fuper eadem diago

nio maximum,hoceruntmaiorcs* quo altiores illo, hoc

- f.

1m1nOICS. -
· · · · •. .. '

Inopinabile&hoceft. Quis non dixerit majorem effeTruncum,

cuiusaltitüdo fit IA, trunco alio, cuiusaltitudoGA s fieadem utriq; dia

-. goniosGA,eademq;proportiotafiumminorum ad maiores? Atquidi

§erfum eft verum. Sitenim Cylinder maximus,cuiusCGdiameter bafis,

ad GAaltitudinem,perTh.V, femidupla : & fittruncus, cuius diameret

minorinGGlineâ, maiorin AX (continuatâ) fitq;earum proportio quae

cunq;,mediumq;interillasarithmeticum GC,per Th.XII. 9ùm igitur

wafiümbinarum interfepcrdiverfosTruncoscádem ponaturcffc propor

tio: erit etiam differentiæearum admedium arithmeticum proportio per

omneseadem. AccumomnistalisTruncusfuperet cylindrumaequcaltum

in proportioneVnciaede quadrato differentiæ giamctrorum trunci,adqua

drātum medj eorum arithmetici, perTh XIII. huiusi maiorigitur erit

hic exccffusíunci, ubi maior cylifidcr. Sedsyliader CGAeft es¥g;
-

- - • - - - - pcr

-

-

-
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fupereâdem diagonio maximus: ergoexceffusTruncihuius fcuVncia di

&ta, eritomnium rcliquarum per rcliquos truncos, eandemdiametrorum

proportionem habentes, maxima. Ac proindc, quamvis maior fit altitu

do trunci quamGA: quiatamcn minorcylindcr huius altitudinis; minor

Ct12In cr1t trunCuS,

■* Verbicaufa, fumatur proportio diametrorum trunci omniumma

xima,hoceft,infinita, fumaturinquamConusproTrunco, hnisomnium

truncorum., Sit

ConualtitudoIA,

• • • , cuius quadratum

eft femiffis qua

drati AC Sitq;ba

fis cylindri CIA

aequealti, lineaCI

aequalis altitudini

Al. EtquiaCI cft ,

mediüarithmeti- '

-cumintcr diame

trum trunci, ca

rum verò altera

eft o, erit igitur

reliqua , fc• dia

metcrbafisConi,

•^ Τdupla ipfius GI.

- Hic igitur pro

corporehuiusco

ni , ducenda , efl:

pars tertia de AI

- - - in quadratú du

- * .\ L^ - plæ CI, quod cfl:

<qüadruplum quadratiCf:duplum ergo quadratiCA. ----

At Conüs alius (rurfum pro trunco eiufdem proportionis diametro

r;m\ altitudinem habens GA, cuius quadratum eft triens de quadrato

CA, fimiliter duplam ipfius GC, habebitdiametrum bafis, quadratum

ergò quadruplumi; Eft autem quadratum GC bes quadrati AC; quatuor

ergobefles, funto&totcrtiæ, quâ:âuplum feu fex tertias prioris coni fupc

tant duabus tertijs, cum ècontra illiüsquadratumaltitudinis, femiffem ha

bens quadrati CA, huius altitudinis qüadratum, quod eft,triens quadrati

CA,fuperettantum unà fexta quadratíCA. Nechôctamen detrimentum

-omne cft cenfcndum: quianon quadrata, (ed altitudines ipfæ ducuntur in

bafes; imô ncc altitudinesipfae, fed trientes tantùm. Maiüsigitur lucrum

scftConiin bafiCGlongiori, quamdamnuminGAaltitudine breviori.

' Ex omnibus truncis conjugationis eiufdem, ma

ximus eftille, quihabet altitudinem Cylindri maximi,

- - fubfc
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fubfemitriplam fcilicet Diagonii: Ab hoc vero faftigio

cæteriomnes, tam quialtiores, quam quihumiliores, i

tcrum decrefcunt. ^

Demonftrationem legitimam aut refutationem, fi opuseft,expedi

ant, Snellius, aut Adrianus Romanus, Apollonii Belgae. - Parergon qui

dem cft hic •& Epifagma,quod fcopum attinet libelli; cognationis tamen

caufacum præcedenti hic adfcriptum: cuius fimilitudo cum hoc,primam

mibifidem fecit: etfi trunci præcedentis Th, non fic coniugati funt, ut

nosha&enus hanc vocem ufurpavimus; fupereadcm tamé & ipfi diagonio

funt detcripti, & habent eandem inter fe proportionem bafium:quem

admodum cæteri coniugati habent candcm inter te proportioncm dia

-mctribafis minorisad latus acclive.

Altcradixis eft ex proprietate coniugationis cylindri maximi,& quod

inpræcedentibus demonftravi, effe aliquam altitudincm trunci coniugati,

maiorem altitudine cylindri maximi, aliquam illà minorcm ; quarum u

trarumq; trunci fint æquales cylindro maximo:illum ipfumverò, quieftae

quealtus maximo,truncus cylindro, corpus haberc maius: & utrinq; tam

verfuscylindrum coniugatum,quam verfus truncos humilimos,decrefce

re truncos. Caufaigitur nullaapparet, curalibi, invicinia confiftat mcta

corporisincrementorum,quam in hac ipfa.

Adde indicium calcüli, Sit coniugatio,inqua diameter GI, aequet

altitudinem IA, & fit huius coniugationis truncus, aequealtus cylindro

CGA hic maximo, fc. cuius diameter CG,femiduplaadGAaltitudincm. -

Ergo minor trunci diameter erit in CG, eft autem æqualis lateri acclivi,

quppeponituradideffe, ut CI, ad IA. Eft igitur CF diamcter minor, fc

cans IN, perpendicularem excentroN, in punéto F, & F Alatus acclive.

Vt igiturGL adCG fic CNadCF. Sed CL eftbes deCA, & quadratum

CLquatuor nonæ de quadrato CA ; & quadratum CNcft quartapars de

quadrato CA, deniq; quadratum CGeft bes de quadrato CA. Vt autem

CL,quatuor nonae, ad beffem CG, fic pars quarta CN ad CFtres o&avas.

Ergoquadratum CF erunt tres o&avae quadrati CA:tantum veròeft etiam

quadratumaltitudinis FA. Ablatae igitur tres o&avae de quadrato CA, re

linquunt quinq; o&avas, re&angulo fub CF diatnetro minore& oppofita

diametro maiore, quæ cum AX coincidit, excurrens ultra X. Cùm ergo

quadratum CF, & re&angulum diametrorum CF &maioris, habeantla

' titudinem eandem CF; longitudines earum erunt ut planaipfa, fcilicet ut

tria ad quinq;. . Haec eft igitur proportiodiametrorum trunci qui ex hac

coniugationccftaequealtus cylindro maximo. Quare, per XIII huius, ut

quadratum 1 *, mediicorum arithmetici •, fc ipfius :c,adVnciam qua

drati4, differentiae diametrorum :, (vncia veròde 4 eft triens) ficcorpus

eylindri CGA maximi ad exccffum CFA trunciaequealti: truncus ergò ex

ceditcylindrum maximumtriente unius (cdccimae, feu parte quadragefi

mao&tavâ corporis cylindri GA. Quaeratur ig tur proportio cylindri ma

ximicGAad cylindrum coniugatum ct A. Ftt quadratum bafis CI, fermif

fis quadrati CA; fed quadratum G, eftbes quadrati cA : quareproportio

- bafium GI adgé üt;ad;. Viciffim quadratüm altitudinis tacit femiffis, ,

|M qua;

• • . . • u • / ^ ** ** u *
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quadratum altitudinis G $ cft triens quadraticAsproportio igiturquadra

torum, 1A ad GA cft ca quæ 3. ad z. vel quæ 9 ad 6: ipfarum igitur linearum

IAadGA PP ortio cft dimidia,fc. qug ; soos ad 24435-velhüiusad zoooo.

Componitur autcm proportio corporum cx proportione bafis & propor

tione altitudinum. Ductis igitur in fe mutuòterminis analogis, proportio

cylindriCIA ad cylindrum CGA.Pveniteadem,qug osssaäo7$s. Supra

Theor. III, Columnarum ex his conjugationibus, proportio erat quae

28zs-ad3o8o-. Quòdfihuncnumcrum cylindri CGA, commutoin j6,

feu in4$ trientes, numerum priorem, critin hac proportionc numeruscy

:lindri CIA44. Eft ergo cylinder CIA,ad truncum CFA conjugatum, ut

: 44ad 49,& truncus maior parte paulò plus nonâ. Id verò confonum eft

huicTheoremati& Corollarioli I.Th. IX. huius partis; ibi enim cum cf.

fet proportio diametrorum, quae z ad 3, hoc cft quae 2c. ad ;>, truncus ex

cedebat partc paulò plus undccimâ, crefccns: crcvit igitur ufq; dum cffet

proportio quæ 3. ad 5 , ideft,quæ J8 ad ;«, tunc maximè truncus cxccffit

parte plus nonâ, ut hicprobatum. Vlterius, quando fuit proportio, quæ

j. ad 2. hoc eft quæ 15 ad 3o, truncus iterum decrevit, ut excedcrct parte

tantum nonâ. Quod igitur in vna conjugatione fit, ut truncus æqucaltus

cylindro maximo, plurimum excrefcat fupercylindrum conjugatum, id

.in omnibus fieri confentaneum eft.

THEOREMA XXII. i

Inconjugationibus, quæ quadratnm diametrihabent

duplum quadratialtitudinis aut maius,trunciomnesfunt

minores cylindro maximo,conjugato fcilicetfuo:& hoc

tanto plus, quanto recef$erimus à proportione dupla.

In SchemateXIX, fitCGA, conjugatio proportionis duplæqua drati

' CGad q.GA, & fi;GA,Pportionis minoris, & (ubcontrarij cylindri adH &

B: funt igitur omnes cylindri inter H & B, & proindcctiam trunci illis æ

Cmnestrunci minores cylindris H & B, per XV,&XVI præmiffas, -

Quo propius verò fueritH ipfiG, hoc etiam propius erit Bipfi G, &

hocminor arcus HB, in quo trunci maiores: tandem ergò cylindcr CGA

cftidem,ipfe & fuus fubcontrarius,vicem& H& B fuftinëns.Quemadmo

dum igitur omnes cylindri poftB,minores funt ipfo I,& trunci omncspau

lò infra B,fic etiã hic omnes cylindri poftG,& cum ijs trunciaequealti,erunt

minoresipfoCGA conjugato. Quodenim illic trunci non in Bfed paulo

infra B incipiunt evadereminores5caufà cft, quiain ipfo B datur cylindro

. quealti, maiores cylindro ad H velBterminato,& paulo infiaB ufq; in A,

truncus aequcaltus, conjugationis CIA, Athicinipfo,G,non datur truncus

cylindro æqucaltus ex conjugatione CGA; primiigitur à Cylindro CGA

trunci,ftatim funt humilioreslineàGA, plus amittentes pcr altitudincm,

quamacquirant per adje&tioncm trientis. -

Eadcmanalogiaapparet etiam fic. Namkrunci conjugationis hujus,

omnesab ipfo Cylindro, funt illo humiliorcs, quippe conjugationis fuae

capite. Qui cum fitipfe Cylindrorum maximus, omnes igitur ci conjugati

Trunci funt eo ordine minorcs,perTh: XXI. quo ordineabfunt ab altitu

dine illius: maximusigitur interillos Cylinder ipfe: quippe feipfum folus

intcr illos, æquans altitudinc, Hæc
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* Hæc eft demonmratio inconvincibilis per analogiam, fed qui*

Geometræ minusafuefeceruntfc adanalogias, age operetiorem& Plan*
Gcometricâ tcn

temus- demon

ftrationem,revo

cato Schcmate

XXI: . In quo fit

truncus CTAV,

cójugatiöisCGA:

.& continuctur

CT, doncc fecet

circulum in . E:

connc&anturque

… pun&a EA, cy

iinder ergo CEA

minor eft cylin

groCGA.perTh.

v V. Ei verò æque

*% £• .•* ·^ altus eft Truncus

<•• , .-••" „•* CTAV, ex con

- • ftru&ione, quia

N. A^^ - EA, TR,aequalcs.

°. •^ Maior eft igitur

- • . . •. \•^ truncus cylindro

- CEA,trientequa

, , , dragi de AR, per

XIII. praemiffam. Probandum eft, proportionemGA adAE maiorem

effet, quamproportionem quadrati CE cüm triente quadratiAR vclET.

adὰuadratumCG; fic ut cylinder CEAplusamiferit pcrhumilitatem EA,

quamlucratus cft per trientem quadrati ET. Primùm itaά; quadratura

TRvcl AE minus cft quadratoTA, ipfo quadratototo AR, T. IL

Scd& quadratüm CE minus eftquadratoCE cum triente quadrati

AR,ipfo hoctriente quadrari AR, Differentiam igiturillic inter termi

inos,facitaliqua quantitas, quaeeft tripla quantitatis, quae hicterminos dif

ferre facit. Etfunt præterea hi termini maiores duplis illorum termino

rum. Nam cùm quadratum CG fit duplum quadrati AG, hic quadra

tum CE,maiuseftquadrato CG,& quadratum AE, minus quadrato GA.

Cùmautem interaliquos terminosut25.26. differentiam facit aliquaquan

titas, ut M, eiusvero quantitatis triplum, ut r,differentiam facitintertermi

nos,minoresdimidijs,velfaltem pofteriorem pofterioris dimidium,utinter

jo. j3. proportio minorum tcrminorum, cft maior fextuplâ proportiomis

maiorum; ut jo ad 13 , vel2oad 26, proportionemhabet maiorcm,quàm

fextuplam proportionis 2« ad 26: & multoe{fet maior, fietiam pofterior

terminus ; minor fuiffet dimidio pofterioris 26. Manente cnim

zqualidifferentia, quo minores fiunt termini, hoc magis augetur propor

cio, Eftcrgo proportio 4uadrati TA ad quadratumTR vel EA, mauqr

£cxtuplâ própórtiónis quädratorumCE &trientis de AR, adcE. Ipfâ
-* ' - ^ M 2 rum,
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turm igiturlinearumTA adTR velEA, proportio cft maior tripla quadra

torum CE& tricntis deAR ad quadratum CE. - - -

. Eodem mododemonftrabimus etiam, quadratum deCEad quadra

tum CG minoremhabere proportionem,quàm rc&as GA ad AT. Nam

quadratum CG: eft æquale re&angulo BVD, divifà BA in D, ut fit

ADdimidium ipfius DB, ficut quadratum AGdimidium cft ipfiusGC,per

T h.VII huius. Sed CEcftmcdiumarithmeticum interVB &VA, per

Th XII. huius. Ergo quadratumCEaequatrc&angulum BVAtotum, &

infuperquadratumAR, dimidiae ipfiusAB: ficrgo ad BV vel CTadijciatur

parallelogrammum,æquale quadrato AR,accedctadVA,latitudo paral

lelogrammi, quae fit AH. Quadratum igiturCE æqualc crit rc&angulo :

£BVH. Sed& quadratum CG erat æqualere&angulo BVD. Ergo ut HV

adVD,fic quadratum EC,ad quadratumCG. DicoHVadVD proportio•

nem effeminorem, quamDVad VB. Eft enim BDduplaipfius DA,&BA

dupla ipfius AR: ergoetiamAD duplaipfiusDR ; quodfi AH æqualis cf.

fct ipfi AD,eoq; aequalis HDìpfi DB:tamen minor effct HV ad VD,quam

DV adWB: lamverò AH eft minor quàmAD, adeoq;etiam minorquàm

DR. Nam quadratum CT vel VB femper maius eft duplo ipfius BA,

perTh.X. huius. Nam fi effet duplum, altitudo trunci effet nulla,corpus

nullum t femper igitur quadratum VB cft maius o&uplo ipfius quadrati

AR. Cùm igitur fintcontinuè proportionales, VB,AR, AH. rrit tiam

ipfa reétaVB femper maior o&uplo ipfius AH, ac proinde Ai^mcdium

proportionaleinter AH ),& BV8-t. Qualium igitur cft AR radix dc 8- .

*aliumAH eft j. * Scd radix de § eftinter:&3. in altitudine truncinulla, !

<orpore nullo,& cito fit,vel id minimaaltitudinetrupci,utex 8 fiat 9, quan

doradixeiuseft3,&inaltitudinibusmaioribusfempcr maior. ErgoAH

-ubi maxima,inter dimidiam& tertiam partemipfiusAR confiftit, fitq;.pcr ,

augmentum altitudinis truncorumconjugatorum,quacunq; parte vpfius *.

ARminer, ficut tandem cumipfaABevanefcente (trunco in merum cy- ,

lindrum tranfeunte)fiatinfinitæ parvitatis portio de AR. Atqui fi abfq;

AH effet.proportio AVadVDeffetminor dimidiaipfius DVadvB,quia

ADeftdimidiumipfiusDB:&cùm proportioDV?VB fit duplaipfàrum .

GC adCT, vel GA adAT: ergo fiabfq; AH effet,proportio AVadVD, .

& fic etiam quadratum ECadqüadratumCG,fempcreífet in minoripro-*

portione,quam re&aeGA ad A£. ; -

CùmauteminterAR& AH,perdiverföstruncos,fintomnisgeneris

Apportiones:fitalicubi,fc. in truncisproximèaequealtis cylindro,utAH non

“tantumadjciat,utproportio HVadVA æquet proportionemGAadAT.

&tunc reseft certa, duo enim elementafunt pröportionis GA ad AE,altc

Tum ATad EAvelTR, alterum GAadAT,duobus elementis proportio

nis, quadratiGE cum tricnte quadratiAR,ad quadratum GC,* gulafingulis maiora. ' ' --- -- • • .

In truncis igitur proximis à cylindro conjugato decrevi: altitudo

“maiori proportione, quam qua crevit bafis cylindri, æquantis truncum:

satô hoc fòlum demonftrandüm fuit,dato enim initio truncorum cylindro

nuinorú, dcinccpstruncicontinuè minuuntur,doncccvancfcant.Scqucn
- - • • • - . . . tciJ

- -
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tes tamen cafus pcrtinent ad demonftrationis maiorem evidentiam.

Vcl æquatur proportio HV adVD proportioni GA ad AT,in truncis

humilioribus; & fic proportionum di&arum clementa,pofteriora,funt ae

qualia, fed priora adhüc inæqualia, & plus triplo maior cxceffus rc&tae AT

fuper TR,in comparationccumTR, quam triens quadrati AR,incompa

ratione cum quadrato GE, & id fine compenfationc; tota igituraltitudi

num proportio, adhùc maioreft proportione altitudinis bafium. -

Vel deniq; fuperatproportioHVad VB,proportionemGAadAT,

fed intruncisadhuc humilioribus, quando CElongaefficitur,TRbrcviss

ubiquadratumAR magis magisq; aequatur quadratoTR, idq; tandem fu

perat, magnam efficiens proportioncm interTR&TA; quae quidcm fta

timinitio,& (emper,eft maior triploproportionisinterquadratüCEcum

triente quadrati AR,&inter folitarium quadratumCE:cum ccontratricns

uadrati RA,non in eodem proportionis incrcmcnto,augeat quadratuma

CE, quippchocipfum per fe crefcens. Etcùm citò fiat, ut clcmcntum pro

portionis altitudinum, quodeftproportio ATadTR, fiat maié* tertiapar

ie proportionisGA ad AT:cx co deinceps femperfit,ut exceffuselemen

tihuius in proportioncaltitudinum, montantum compenfet,fedetiam fu

peret magis magisq;exceffum clemcntiillius, in proportione bafium: Hic

ènim totusas crefccns quadrati AR,auget proportionem terminorummi

norum& decrcfccntium ; illictricns {altem, æqualiter crefcens, auget pro- *

portioncm terminorum maiorum & cre(centium. Plus igitur hicpötcft

proportionis augmcnti pars tcrtia, quam ihic totum proportionis aug

mcntum. - -

_ Hæcigitur deilla conjugationefuerunt demonftranda, inquaqua

dratümGG, duplum eft quadratiGA. Quodfi quadratüCGfueritmaius

duplò illius; multoiftaomnia magis obtinent. Namquod analogiam atti

nct,Truncorum talium cylindri aequealti, (in Sch. XIX. CBA.) funtae

É fedaltiorum cylindrorüCHA(ubcontrarij,de quibusTh.XVIII.

emonftratum, quod trunci ab illisincipiant fieriminores, ctiamij, qui

cylindros altosCHAconjugatoshabent:quanto magis illi, quifunt cum

his illorumfubcontrarijsCBA,conjugationiseiufdem,& qui hic dcmum

oriuntur, primo ortu faáti humiliores conjugato cylindroCBA.

Iamverò quod reliquam domonftrationem concernit: cùminSche

mateXXI, cylindri ipfi,conjugationum capita, ponanturhumiliores cffe

cylindro GA: crefcit igitur inijs CG, fedincrementis decre(centibus,mi

nuiturGA fed decrementis crefcentibus. Diminutàverò GA&fecundum

eam&TA, etiam AB differentia diametrorum, licet crefcentium, cre(l

cit,fedincrementis decre:centibus,perTh. X,huius Fitigitur diminutio

corporis cylindri conjugari, percurtationem ipfiusTR,#£;: quippe&

fecündumbafinCGmagnam,&fecundum differentiamipfiumTR&AG

multomaiorem : appofitio verò ad corpus cylindri conjugati, fccundum

Trientem quadratiAR, &augmentum quadrati CEperBA, fit parva&

minorisaeftimationis. Retexat, qui vult,omnia demonftrationispraemiffae

clemcntaadhunc modum; invcnict non minus lucis, quamfupraTh. IX.

huius,cxcalculocmicuit, fupcrhuiuspartisveritatc, T * *

. - - I M 3 - Corol.
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-- --- - - -

Corollarium.

Pofito, quoddolia Vinaria conftent truncisconicispuris, inijsqui

&cm,quæ curta funt,venter omnis diminuit aeftimationem capacitatis; in

Auftriäcis verò perindc ferè eft, five ventrem habeant, five cylindricam

figuram propius imitcntur : quia nunquam ufuvenit,utventer in tantam

excrefcat amplitudinem, ut habeat profunditatem duplam diamctri or

bislignci: quo cafu fanè, per Corollariaad Th. IX, amitteret plusquàm

quartam partem. Sednecunquàm profunditas fit fefquialtcra diametri

drbislignei,quocafuventeramitteret partem circitertricefimam. Atfi

fefquitertia, quod valde infolcns, jam attenuatum eft damnumventris ad

partem (cptuagefimam. -

Atq; hæc eft alterailla, & nobiliffima quidem pro

prietasdolijAuftriaci. Sicut cnimTh. V. nihil magnum potuit ci nocero

variata nonnihil figura per errorem artificis, propterca, quod Lege &c

Morcducibus, adfiguram omnium capaciffimam afpiravitartifex, inci

Adensin figuras capaciffimæ proximas, in quibus,utproximis, defe&tus, ex

legibus circuli, non eft ob(crvabilis interinitia : ficnunc etiam nihil ferê

inhoc dolio variat venteramplus anftriétus, res cumprimis grata epifici;

quianonita facile eft,utproportioncmtabularumadorbcs,ficventris am

plitudincm prolubitu exprimere: nec adamuffim prævidct, quantus dolij

ventcr fit evafurus,redigereturq;inanguftum, filex amplitudinem certam

ventriumpraefcriberet. Quòdigitur legc talitam molcftâ non eftopus,

id commóditati proportionis TabularumadOrbcs, quamobfervat Au

ftria,acceptumeftfcrcndum. - -

-

-

-, ' '

THEOR. XXIII. Problema GEo
' • . metris propofitum. ,

Dataproportione diamctrorum Trunci, coniuga

tioncm invenire, in qua talis truncus æquet Cylin

«drum conjugationis maximae.-
-- "

Primùminipfa conjugatione Cylindrimaximi,jam truncus omnis,

.& fic etiam truncus datam habcns proportionem diamctrorum,eftminor

- •

, cylindro maximo,perTh.XXI. huius. Ergoconiugatio quæfita, cftfupra

G,conjugationcm cylindri maximi,verfusconjugationé trunci,maximo ae

: quealti, datam diametrorum proportionem habentis. Vtfitruncus zque

, altus cylindro maximoCGA, fuerit CFA, & conjugatus ei cylinder CIA,

Fueritvcròctiamin conjugatione CGA,truncusCfA,& fuérit, ut CFad

diametrum oppofitam parallelam per ÃX,fic etiam êTadAv, corpus '

. trunci GTA,conjugationis G, minus eritcylindro maximoCGA. Con

iugatio ergo quæfitacadctfupra conjugationcm G, verfus 1. Quare quae

4itus truncus habcbit altitudincm maiorcm quamGA, Et cylindri æque

- -
alti
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alt' !iameter bafis, quæ medium eft arithmeticum inter diametros trunci

quæfiti, longitudinem habebit minorem quam CG. Dico conjugationem

quæfitam efle etiam ultra I,& altitudinem trunci quæfiti maiorem quàm

A!, quod mirum videatur. Nam quia datur proportio diametrorum trun

ci, {cmper etiam datur earum proportio ad medium fuum arithmeticum.

Vt igiturCF adCG, ficerit etiam quaefiti trunci diameter minor, ad fui æ

que^lti cylindri diametrum.Atqui minor hæceft,quàm CG,& remotior ab

A ninor igitur etiam illa, quàm CF,& remotiorab A: minor ergo propor

ta-* * * adFÀ,velCIad IA,quam diametri trunci quæfitiadlatusfuum accli.

v, ' sc eft, diametri cylindri copjugati ad fuam altitudinem. Maior ergo

ι,ι' '. c coniugationis altitudo, quàm AI, minor diamcter, quàm IC. Ha

ct* ***s demonftratio : reliquum huius Problematis Adriano Romano, &

£ s alius eft, cui Geber placet, expediendum tranfmitto.

Cùm enirn truncus omnis fit maior cylindro fuo aequealto, in pro

or.ioue Vnciae de quadrato differentiae diametrorum, ad quadratum dia

, , i cylindri aequealti : Quare quadratum CA ficjubemur dividcre,ut

'' vna, auéta portione per differentiam diamctrorum datâ , & ducta in

5 is partis alterius, æquet quadratum CG, duétum in rectam GA.

- ■lultus hac de re Geber, refpondit ex Coffa fua, inveniendam altitu

.* em tantam, ut, tribus poft illam continuè proportionalibus exiftcnti

.', ,ir proportione,ut e(t ipfa ad CA,primæaliqua ccrta multitudo, aequet

* *m numerum abfolutüm, cum aliqua certa multitudine tertiarüm s

* smodi verò æquationes in Geometria adhuc quærunt coffiftae, ncc,

, ac iudice, invenieut unquam. /

THEOR. XXIV. ProblemaGEo

/ metris propofitum.

, , _ Data coniugatione, in qua quadratum diametri in

bafi Cylindri,minus cftduplo quadratialtitudinis, inve

nire proportiones duas diametrorum, quæ Truncoscon

1ugationis eiufdem efficiatæquales Cylindro maximo.

Data fit coniugatio CIA, in qua quadratum CI, minus fit -duplo

uadrati IA, oportet invenire truncoruiii"coniugatorum diametros, æ

quantium cylindrumCGA maximum. Erit igitur altitudo trunciunius,

maiorquàm GA altitudo cylindri maximi,alterius minor, pcrXXI, huius.

Per confequens igitur,illiusproportio diametrorum erit minor proportio

ne diametrorum æquealti cylindroCAG maximo, huiusmaior : `uterq;

fuum habcbit cylindrum aequealtum: qui non erunt fubcontrarii ipfi : fed

fubcontrariis proximi: quiáfi cffent fubcontrarii, effent æquales,perXVI

huius. Atcùm illorum trunci fintproportionis inæqualis diametrorum,

quippe in eadcm coniugatione diverfas habentes altitudines; inæquales

igitur adjicerent vncias quadratorum,differentiis fuis,perXIII huius: itaq;

trunciipfi fiercnt inæquales, Atrcquirimus æquales, utrumq; quippe utii
CGA æqualem. - - Haéte

-
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Haétenusdemonftratio : reliquum Coffiftae conficiant. Data enim

efto CF, quæ quæritur: datur igitur & FA ex conjugatione, & quadratum

cius: quare & rcctangulumdiamctrorum, &hoc divifo per datam CFdia

metrum minorem, etiam diameter maior: quare nota erit & differentia

maioris & minoris, & cius quadrati vncia, & quadrans; quo fubtraéto à

quadrato AF, reftabit quadratum altitudinis; quod cum quadrato GA

comparatum, oftendetcorporum proportionis partcm unam. Sic data

utràq; diamctro, datur cylindri,quihabet trunciCFA altitudinem, diamc

ter bafis, eius fc: quadratum,perXII huius: cui adje&aVncia prius in vcn

ta,facit compofitum,quod cum quadrato CG comparatum,oftcndetcor

porum proportionis partem alteram: Oportct verò partes iftas propor

iionis corporum, cffc fubcontrariè æqualcs, ut in unum conflatæ confti

tuant proportioncm æqualitatis. -

Tollite Coffiftae, quam fixi, crucem ingenij,& mefequimini : in

venictis, nifi mc averfarelpcxit Minerva, continuè proportionalium pri

nasfecundas & quintas, æquari numero abfoluto cum proportionaliuaa

tertijs & quartis, certo quibusq; numcro fumptis. Ncc igitur Geometri

caeft aequatio,fedftochaftica Nic. Raimari Vrfi, aut mechanica Iufti Byr

gij: nec problema, qualiaPappus cx moreantiquorum, Planaappellavit,

idcft, abfolutè Geometrica&fcicntifica; fedfolidum, & cumconditione

Geometricum, datisfc. duabus medijs, continuè proportionalibus, quod

explicatum fcientificum habctnullum. Et praeterea non una cft refolutio

huius æquationis: demonftratum cnim cft, Truncoshuiusmodi cffe duos.

THEOREMA XXV.

'Si diverfarum conjugationum Trunci habuerint

eandem interfeproportionem diametrorum, conftituti

fuper eademŠ : proportio corporum erit com

pófita extribus clementis, ex proportione Cylindrorum

coniugationis,& ex proportionibus Cylindricuiusq; ad

fuumTruncum conjugatum, prioris quidem Cylindri .

everfa, pofterioris vero direéta. - - -

Sit truncusCFA, conjugationis CIA,truncus verò CTA,conjuga

tionis CGA, fuper eadcm diagonio CA;& habeat fe CF ad diamctrum

' maiorem per AX prolongatam, ficut fe habetCT ad AV: dico corporis

CFAproportionem adcerpus CTA trunci, compofitam effe exPrg:
tionibus tribus, j.CIAadGGA,2. CFA adCIA,3. CGA adCTA. Sim- '

plex cftfubfumptio adaxiomatritiffimum,quod quatuor quantitatibusor

dine collocatis,proportio primæadquartam, fitcompofita ex propgrtioni

businterje&is: tantumin collocatione cautio eftadhibenda: quiaènim de

proportione fatagimus truncorum inter fe, oportet truncorum alterum

collocare loco quarto, alterum loco primo, cylindrosin medio,cuiq; fuum

coniugatum proximum, Nam per Coroll,adTh. III, columnarum, &

- - - fic
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fic etiam cylindrorum datur proportio, fc. CIAad CGA. Scdper Th.1X.

datur proportio everfaCIA adCFA, fcilicet CFA ad CIA, & proportio di

rc&taGGAadGTA : datæ verò proportionis corporibus deinceps colloca-'

tis, refultat diéta feries, -

Corollarium & Praxis.

Ritè collocatis terminis, quibus exprimuntur proportiones tres,

multiplica tres antecedentes, duos inter fe & fa&tum in tertium ; fic etiam

agecüm tribus confequentibus,& comprchcndcnt, qui prodeunt,propor

tionem quæfitam. - -

Sit CIA conjugatio *qualitatis , CGA conjugatio prcportionisfemiduplæ.

linearum, duplæ quàdratorum. Eft igitur in Corollario Th. II I. proportio CIA

ad CGA ut 2838 ad 3o8o. vel 1o1 ad 1 io. ln Corollario verò I ad Th. iX. cum eft

proportio diametrorum, quae : ad 2; Truncus eft ad cylindrorum priorem CIA ur

3o ád ;4, hoc eft ut 1 o. ad 9. In Corollario altero, cumeft eadem proportio dia

metrorum quae 1. ad a, cylinder pofterior CFA eft adTruncum ut 1 ; adi 1 -+, Ergò

Truncus.Cylindri.Trunc*. Termini Antec. 1o. ior. 15. fa&us 1 5 1 yo Truncus CFÄ

Io,— 9. 1 1 5 — 1 I -+ ' confeq. 9. 1 1 o. 1 1 —- fa&? 1Ö89o—+Tr. CTA;

I OI-J IQ In minimis, ut yo$ ad 363—* ficTruncusCFA adTr.CTA.

, Corollarium 1 I.

In conjugationibus Æqualitatis& duplæ quadratorumvel femidu

plælinearumproportionis, ratio corporum per diverfàs diametrorumpro

p9rtiones cftifta. -

In Proportione 1 Truncus æqualitatis -

diametrorum

- I. 2, fuperat plus triente '' , «

2. 3 fuperat nonadecimâ ' . -

- 3. - 4 æqualis eft Trunco alteri - - - , ,

. „ ! 4. $ deficit parte 4* da. v

• • • • , ' y . 6 { deficit parte26 ta.

• • . 6. 7 deficit parte 23 tia

•'• - 7. 8 deficit parte 2oma -

* ; 8. - 9 deficit parte 18va --.

9. IO· deficit purte 17 ma , -*

- Exinde continuèplus deficit,ufâ, dum cylinder, conorum omnium

principium, deficiatparte vndecima. T — . *

In proportionibus verò diametrorum maioribus: prævertitur trun

*cusconiugationis duplæ,evanefcendo. - -. ... -

- , '

' Corollarium 1 1 1. ' ,
... Pofito,doliaeffe ex puristruncisconicis duplicatis,fieandemhabue

sintproportioncm diamctrorum,capacius plerumq;eft, quod Auftriacam

figurath, proportionis (c. femiduplæ diametri orbis ligìei ad dimidiam

ί . - ;> - *

tabulatum longitudinem 5 quàm Rhenentc,quod æquálem habet diamc- '

xrum dimidiætabularumlongitudini., Rariffimè verò &fortcnunquam
… • ' * • . - - •*- -* - - - - - ~ : N; • • • •-- :-.- - fit,

-
-

-

-

-



STER EoM ErRIA Do

fit, ut aequentur capacitate; quiavix vnquam profunditates ventriumad

diametrum orbis lignei,attinguntproportionem fefquitertiam.

, Ha&cnus dcfigura Dolj Auftriaci,fequitur, T. -

Devirga cubicäeiufq; certitudine.

THEoREMA XXVI.

Indolijs, quae funtinterfefiguræfimilis: proportio

capacitatum efttriplaad proportionem illarum lofigitu

dinum, quæfunt ab orificio fummo, ad imum calcem

alterutrius Orbis lignei. ^ - *

Sintdoliadiverfœjîiagnitudinis,fpecieeadem SQKTxGcz,quo- .

rumor:ficiaOA, diametri orbium lignesrum QK, ST&GC, XZ, co
.. .. &ckema XXII, T . . - 'rum q; ima

- T,K&Z. C.

1ongitudines

'OK, OT ae

f . quales, fic&c

Tá åC,AZ. Di
;j- co, capacita

tes doliorú,
E

-•Q-*

■
|iià È ÉÉÉÉÉ

jiii ÉÉÉ
ÉHÉ engitudinis

\ íi g | ÖÄÄGTA.

\ §|E-| gantur enim

— É I pcr O.A.pla

- |j| ná OV,AY,

ÈL. parallela or

° bibus ligneis,
„ • • . - & - fint duo

- . - - - •* \ \ - • . - V. / trunci Coni

- - - . ci,SV& VQ,

£cxY,&YGinterfeâmiles. Quaeigiturdeproportigne dimidiorum do

1iorum funtvera, imlaetiam dedüpliçatiserunt vera: Sint igitur propofitae

figuræ ovKQ AYCG, conici trunci,fintq;latetafiguratug oQ, yK, &

aG,Yc. Diäietri Bafium minorum QKsCC, diametfibafium maiorum

ov, AY,& oQkv, AGCY £âionës quadtilaterae figurarum pcrfuos

axes, fimiles interfe, earumq; diagonijoK» AC, • — ." -

'' Ergòcum figuræfimiles,fifitadfeipyicem in trip!aproportioggan*

logorumîlaterum, errt proportionis AG laterisad OQbatus, autGC di*

métri, ad ok diametrüm tripla, proportigGY corporis ad QV corpus.

At infiguris planistrilateris AGC & gQ« fimilibus, ut GCad analoguit,

'QK, vcl ut ÃGad analogum oQ- ficctiam diagonios AC ad*;

-
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diagonion OX, Quarc ctiam proportionis AC longitudinis adOK lorgi

tudinem tripla cft, proportio GY corporisad QV corpus: &.fic ctiam to

tiusGZdolijadtotum QT dolium.

Corollarium I,&ftruéturavirgæ.

Manifeftum hinc eft, fi virga menforia dividatur in partes æquales

tantas , ut prima&infima illarum fit longitudo CK dolioli, quod capit Am

phoram unam: ad fingulas verò partium æqualiumadjciantur numcri,qui

funt inter fe intriplicataproportione numerorum divifionis æquabilis, ni

mirum ad finem primæ partis Vnitas, ad finem partium *, numerus8, ad

z ,Numerus c7.ad 4. Numerus64,ad < Numcrus jz$.& fic confequcnter,

& numeri reliqui, qui cadunt inter hos cubicos, ordinentur in fpacia inter

mcdia; ficut pars fccunda fubdividatur in particulas 7 alias, non æqualcs,

fed proportionales, quibus apponi poffintnumeri 2. z. 4. 5. 6. 7, mcdjnn

ter J. & §.& fic de cæteris : quod Virga in dolium ritcimmiffâ, numeriad

quos ufj; pertingit interior tabulae fuperficies OA, principio virgæ in K,C

velT,Z ftante, fint indices Amphorarum, quas capit dolium, proportio

nis nimirum cius,quam habet dolium,verbi caufa,GZ.addcliumQTAm

phoræ unius.

Corollarium 1 I.

Eodemrecidit res, quod quidamin triangulo AGC,prolatereAC

metiunturlaterum AG,GC fummam, provirga circumgeftantcslimbum

ex pergamena convolutum, amphorarum numeros eadem lege inferip

tum, cuius evoluti principiumapud calcem C affigunt, longitudinem àC

in G & porròadA extendunt, de nota eius quae tetigerit pun&tumA, pro

nunciantes numerum amphorarum. Nam marginis apud G, procurrcn

tCm longitudinem , & circulorum ligneorum, viminibus revinétorum,ta

bularumq;& orbi.1gneiGC craffitiem, quam amplc&tunturcircumductu

limbi, præfupponunt per omnia doliafimilem. - -

THEOREM A XXVII.

' Etiamfi binæ medietates dolij Auftriaci non plane

* fuerint fimiles , fcd orbium ligneorum alter paulo mi

- nor& anguftior reliquo , dum modo longitudo in men

foria fit eadem , infenfibilis erit capacitatum in vtraque

Imedietate differentia. -

: Diétum enim cft in Corollario ad Theor. V. fecundæ partis, do

– lium : Auftriacum vertari circa figurationem capaciffimam, à qua figu

rationes omnes ad latus utrumque, hoc e(t, dolia tam lotgiora quàm

breviora Auftriaco, omnia fint minus capacia, quàm Auftriacum..

IN 2 . In

-
-

-
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In ijs verò articulis, in quibusà minori ad maximum iterumάad minusfit

mutario, lege aliqua circuli, femper eft aliquoufq; infenfibilis illadifferen

tia. Quod igitur verum eft de dolijs intcgris, eandem habentibus diago

nion:idetiam verum erit de brnis unius dolijtruncìs, ut de AYX, AYG; ut

etfi orbium alter, putaGC,fuerit minor reliquo XZ; dummodòAC,AZ

aequales, capacitas tamcn fit utrinq;ad omncmfenfibilitatem æqualis,

THEOREMA XXVIII.

At fi longitudo virgæ per utrumq; dolij truncum

' non fit æqualis, quod ufu venit : medium propor

tionaleinter utramό virgælongitudinem, ideft medius

numerus inter duos ab ur.a & abaltera medietate nota

tos, finc errore pro indice capacitatisufurpatur.

Nam minorlohgitudoinfcriptüm habetcapacitâtis, quæ eft fuitrum

ci, duplum; maior itidem fui trunci duplum babct infcriptum. Vtraq;er

go longitudo, junétis numcris,infcriptum habentduplum capacitatis to

íius dolj. Medium igitur arithmeticum inter numeros utriusq; longitu

dinis, quod æquevalct mcdio proportionali intcr lincas, arguitfimplum

totius doljj. - - - jr

THEOREMA XXIX.

Curvatura Tabularum,feu buccofitas inter orificium

medium& orbemvtrumq;ligneum, in dolio Auftriaco

nihil derogat indicio Virgæ, in Oblongis doliis auget

capacitatemà virga indicatam (perfequidem, cæteris

paribus) in Curtis niinuit.

Nam etfi,per XXIXpartisprimæ, dolium figuraCitrij,Pruni, Oli

væ,Fufi Paraboliciaut Hypcrbolici, truncatorum, fuperat capacitate do- '

lium Cylindraceum, vel meri trunci duplicati figuram habens, his gradi

' bus,quohic ordine figurc funt rccenfitgillud tamen& perfecftperparum

' uti apparetcx Th. XXII p. primæ; & quicquid cius fenfibile eft,jamin vir

'gæ numeros ingeftum eft.Namprimum dolium, cuius capacitas pro vnius

- Amphoræ indició, virgæ fuit infcripta, fimiliter ut caeteraomnia,fuam ha

buit bucccfitatem: arguit igitur Virgadoliaomnia buccofitatis fimilis;quae

etfi non omnibusAuftriacis cft fimilis, omnibustamen eftaliqua,eoq;mi

' morertorcircaillarh. Atcum doliafuerint longiora Auftriacis, longior

etiaminijs flexus eft tabularum ab orificio adorbcs, itaq;maioris capacita

tis, etiamfi fimilis vtrinô; ponatur fiexura ; quemadmodum etiam,

fi breviora fuerint Auftriacis, flexus ifte cft brevior. Atqui virga fle

xum longitudinis mediocrisarguit, qualiseftindolie Außriaco: nonaffe

quitur igiturvirga (caeteris paribus) iongitudiaem ficxus indolio oblon

„go; fuperatindolio brevi. - -

v

Pars
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I. Comparatio doliorum per vir
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- III. Pars.
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gam tranfuerfalem exploratorum.

Si dolium fit proportionis Auftriacæ, fidito uir

gæ fine refpc&u uel ventris interorbem utrumq;, vel buccofitatis five cur

vaturae inter Qrificium infuforium & orbem utrumlibet ligneum ; & talc. '

<dolium alijs omnibus præfer, excepto ilfo Rhenenfi, quodhabet profun

gitatem ventris maiorem fefquitertia diametri orbis lignei,fitamen ullum

habct. Ex caetcrisigitur cligc Oblongacum multoventre, qualia funt ali

qua Rhenenfia: compenfat enim nonnihil gracilitatem & prolixitatem

• corporis,amplitudo ventris medij, & longitudo buccarum. ln contemptis

habcto dolia oblonga & cylindraccafincvcntre : poft haec Curtatibi cen

fentor, cuiufmodi aliqua vepiunt ex Vngaria, parum aut nihil à cylindro

, puro puto differentia. . At curta ventricofafugito modis omnibus ; trcs
cnrm notas paupertatis habcnt, unam cx Th.V. nmagnitudinem propor

tionis Orbium ad dimidiam longitudinem Tabularum; fecundam ex T h.

XXII, ventris magnitudinemj, tertiam cx Th, XXIX, buccarum bro

'vitatem» - - - - - -

II. Confideratio methodi menfu
- randipervirgam tranfverfàlemcubicam.

', Colligitur igitur ex his omnibus, fimul confide

ratia, nullam inter ratiónes menfurandi dolia, compendiofiorem fimul

atq; circumfpeétiorem effe, ufu virgæ tranfverfàlis cum divifionibus cu

bicis, in dolijs Auftriacis. Omnes enim cautelas menforumin fe con

tinct Primùm virga introrfum immiffa eliminat craffitiem tabularum, cir

culorum, qui vincula funt, viminumq;quibus circuli lignei ftringuntur;

Eliminat&exceffum Marginum, quorum increnis hærentorbes fcu Ba

fesligneæ Hocautem ratio alia menfurandi, unâ&eadem opera praefta

re nülla poteft; quæ nonrationes menfuræ apud orificium Aexigit,ubi in

tirmafuperficies tabularum in apcrto eft. Iraq; Menfores aliqui regulas hic

n )nnullas memoriae mandant & fequuntur, aeftimandi caecam hanc tabu

larum Orbiumq; craffitiem : quarum incertftudine circa inconftantiaex

empla, omnis reliqua in menfurando fcrupulofitas eluditur. Secundò ,

modusifte cavet de inæqualitate bafium lignearum feu orbium , idq; citra

taediofàm multiplicationem, citraq; rcpetitionem explorationis,vnà& ca-.

«dem opera ut Th.XXVI huius diétum. Atreliqui menlores in hocmul

ti funr,ut doliorum orbes interfe aequent,mediumq;eorum proportiona

* lc, dcniq; inter capacitatcs mcdiumconicum inveniant; ufum virgae pla
N 3 , , nime
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1

* nimetræ conjungentes cum calculo moleftiffimo. Vidc recentiffimum,

Ioannis Hartmanni Bayeri Mcdici Francofurtcnfis librum dc ftcrcome-'

tria Inanium. … -

Tertiò, neά; diffimilitudo Cadorum (quantula quidem in Auftriaca

doliacadit» dum doliorum Opifices Regula fua craffè utuntur, aut dolia :

vetera praecifis marginibus farciunt ) multum dcrogat fidei huius menfu-*

rationis, ut diétum Corollario I. adTb. V. &Th.XXII huius, Quartò,

non negligiturhic, fed ipfa methodo adfcifcitur amplitudo ventris, feu

circulus maximus AY : ab illius enim fummo A,inftituitur menfuratio ad

altcrius imum C. Eius rei fundamentum pendet&Th. XXII huius partis.

. Quintò nec buccofitas Trunci Conoidis hic quicquam nocct, pcr

Theor. XXVIII.- Eftenim & per,fe exigua,& per omncs omnium dolio

rum medictates, fere fimilis conniventia Tabularum, ad ftruéturæ ratio

nes pertinens, quae nccmeram Conicam re&itudinem, nec infigncm a'i

quam ventricofitatem,magistamenillam, quam hanc requirit. At de

hac buccofitate plcriq; menfores valde funt folliciti: adco ut C'avius, ut

fupra diétum,ad Ellipfes& Conoidca confugiat: neq; tamen quifquam 1!• .

' loiumadhuc gcnuinas doliorum figuras calcnlando fecutus eft, quas ego

nunc primùm & cognofcendas dcdi demonftrationibus fpinofiffimis,& ia

numerosconieci operofiffimo calculo; fed quodAuftriaca noftra doliaal

tinet, ingeniofa magis quàm utili vel neccffaria machinatione, tantum ut

cx comparatione calculi cum ufu virgæ Auftriacæ,&commoditas huius di

menfionis tantò magis elucefceret, & cæterifcrupulofi computatores feic

refpicerent,perpendentes,quàm haétenus fuftracerebrum fregcrintcom

putationibus laboriofiffimis, culicem excolantes fraétionum minutiffirma

rum, fed camelutn errorumdeglutientcs: fola hac alterare, paritcr ipfis

ignoratâ fœlices,quodnullius fcrè momcnti funt plæræq; tam fcrupui: fi

1ates, quam errores circa illas. -

, Plurimum igitur ad privatorum fecuritatem fran

-defq;climinandas refert; utlex illa dolijconftruendi, quae tertia parte I, n- -

gitudinistabularumjubet defcribere circulum orbium Igneorum ; Magi

-ftratuum authoritate diligcntiàq; confervetur, poeriifq; & pro {cr prione

Avaforum, quæ hanc figuram non habcnt,vindicetur : aut certè, ut virgæ

menloriæ in enormibus illis dolijs dimeticndis, fidcs publico dccrcto ab- ^.

rogetur. - w . - • • . .

II I. Quòdufus virgæ tranfverfalis,

infcriptas habentis divifiones Cubicas, fit

- - Auftriae propriur.

, Patct hinc etiam, curvirgæ tranfverfalis ufus mul
. tò fit Auftriae familiarior, quàm nationibus caeteris : Nimirum quia hanc

dolij figuram rcccperunt, ad quam collimantes Victores, minimum no

cent capacitati, manuum abcrratione. At penes nationes caeteras aliae

etiam doliorum figuræ in ufu funt; in quibusventrium amplitudo tabula

„ rumçj; longitudo mutata, ftatim fcnfibile quid nocet ; Quare etfi ve

rum eft, ufum virgae tranfverfalis vnivcrfalcm cflc, in omnιbus dolijs

- - - - intcr

- i.

(

-
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interfe fimilibus, fecundumTh.XXVIhuius partis: at nullalex nullain

ftitutio fufficit Opificibus, ut femperteneant eandem praecifè proportio

nem tabularum, multo% minusprofunditatis ventris, ad Orbes ; ut in quâ

conformandàcafusplurimum valer, confilium opificis minimum. Cùm

iraq; figuræ inftitutæ proprietas non fubveniat aberrationi manuum, ut in.

Auitriâ, fic ut figuræ diffimiles æquipolleant fimilibus : diffimilibus igitur

figuris quotidie provenientibus doliorum, nec capacitatis fimilis, non po

tett Virgæ tranfverfàlis cubicæ folitariæ penes nationcs caeteras tam latus

. . effe ufus, fineerrorisalcâ. -

1 v. Ratiometiendiquodvisdolium

. circularium Orbium , fine Virga divifionis
, ' Cubicæ.

- Scd cum generalem hoc libro fpeculationem pro

pofuerim, praxis etiam ad omnesalias doliorum figuras extendendavide.

tur,cùm utfru&um aliquem Stereometriæ huius percipiant etiam natio

tiones caeterae : tumetiam ut Auftriaci noftri circa doliâ peregrina(quæ

identidemvel fecundo veladverfo Danubio invehunturin Auftriam, aut

vino exotico plena, autexportatura vinum Auftriacumi)tanto magisju- ' , ,

ventur: neve ufùvirgae fuae, damnum vel inferant alijs, velipfi accipiant.

Etenim Iuftitiæ fimulachrum pingitur cumbilance,menfurarumomnium

exa&arum fymbolo;pertinerq; cùrahaeccircamènfùrarum fidem,ad huius

virtutis,fuum cuiq; tribuentis,cultum ; ut, quæ& fàlvas praeftatRefpubli

cas,& ornat, ipfaquovis folcpulchrior; abeius amico&fercnovultü,om

ncs nubeculæ errorum quàmlongiffimè dimoveantur,difcutianturq;.

_ . Virga igitur in parato fit,divifàin partes æquales minutiffimas; cum

illainorificium dolijimiffâ merireprimoprofunditatem ventris medij, de

inde tranfverfaslongitudines, ab infufofijmcdio, ad imos calces utriufq;

orbis lignci; tertio virgam cxtra&am fifte foris ad calcesorbium ligned

^ rum, acic etiam in crenas impreffà, fipoteft, metiens utriufque orbis li

. gnei diametrum in altitudinem prorré&tamfeorfim ; cui æquales ponun

tur effe omnes aliae diametri unius orbis lignéi, propter ftruéturaerationes,

• & quiahic non de lagenis agimus. Sitamen aliquâ notabilis diverfitasef

{etin diamctris unius &eiufdem orbis lignei, orta velex aberratione arti

ficis, velex natura ligni, qüae cum venárum longitudinem praeftct inva

riabilem, latitudinem tamen tabularum habet auræ mutationibus obno

xiam; tunc etiam tranfverfas orbium ligneorum diametros metire.

- Et quiafitinterdùm, utipfà etiam ventris medij amplitudonon or

dinetur inipcrfc&um circulum : tentet igitur accuratus mcnfor, (cuiad

omnemcuriofitatem inftrumenta modosq; poffibilesfuppeditare animus

| eft)viamaliam difcendæ areæ, qua doliumiifi mcdiofe&um eflc intclligi

tur. Eapoffit efferalis. T . · · · -

Iimbo ex pergameno, aut alia materia flexili, non tamen, utfila,

du&ili,circumdatomicdium ventrem dolij, metiarisq;, quot partes virgæ `

contineatlimbustalis. Pofitoigitur, quod doliumin medioforis es*;
15. • '
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fit circulare,exnumero partiumharum facile perTh. I.difccs, quantadia

mcter debeat effe huius circuh : Vt fipartesinambitu inveniffes 62S3 cum

una quinta, diamcter debcrethabere partes2ooc. Atqui jam exploratam

habes diametrum interiorem fcu profunditatem ventris : aufer igitur à

computata craffitiemligni, quam potes metiri ininfuforio,& pro altera ta

* bulain dolijimo aufertantundcm : quod fi diamcter profunditatis inveni

turæqualis huic computatae, cx ambitu extcriore, & diminutæ : doljven

ter exa&è circularis credi poteft; quia fi deflc&tità circulo, caufa nulla eft,

curpotius obliquæ diametri (quod tamen etiam fieri potcft) quam erccta

& tranfverfa fint inæquales. Sed omnem certitudinem huius rei fifortè fit

materia metienda prccifiorauro, quantitatis eiufdem) difccslignis parallc

lis, intervallo, quantum requirit dolium, firmitcr inter fe coaffatis, quibus

omnes circumcirca diametros, fi trabcs binæ dolium fuftincant,explora

rc poteris. Quod fi igitur deprehcndanturinæquales diametri, cre&ta &c

1ranfverfa, vcl alia quæcunq; tunc figura eft Ellipfis: quare per Epif. ad

Th. I. p. primæ; diametcr computata, medium erit arithmeticum intcr

creátam & tranfverfam. Itaά, quantò cemputata & diminutalongior eft

diametro profunditatis, tantò viciffim haec crit longior diamctro tranf

verfâ. - -

Excognitaigitur diametro vél diametris cuiusq; circuli vel Ellipfis,fic

eliciesaream, tam orbis lignei, quàm fc&tionis imaginariæ per medium

ventrem,perTh. II,& Epitagma III, partis primae. Multiplica diamctrum

ere&am in tranfvcrfam , fivefucrint æquales, five inæquales : eritq;fa&us

adfummamparvulorum quadratorum, quæ funt unam virgæ divifionum

aequalium longa & lata, contentorum in area talis orbis lignei, ficut

14 ad jj ferè. Accuratius, (quod di£to Theoremate omiffum hinc fupple)
utnumerus poftquaternarium oräinatashabens Cyphrasfedecim, ad di- '

midium numeri, quo effertur circuli circumferentiaTh. I. – Nam ut obi

terhoc dicam à nemineadhuc demonftratum, ncfcio an à quoquam ob

fervatum: In omnibus figuris regularibus, circulo circumfcripus, & fic

etiaminipfo circulo, quafi in figura infinitângula, ufu venit, ut ipfàrum

pcrimetri, quando diameter habere ponitur partcsz, numcrocontinean

tur, qui duplus eft numeri, quocontinetur areafigurae.

Proxima tibi cognitio neceffaria,eftlongitudinis dolij, quam non ita

facile foris, vclintus metiri datur virgulâ, quia curvanturtabulæ, procur

runtq; ultra crenasorbcsj;ligneos, quorurh etiam craffiticsignoratur.Ve

ram igiturlongitudinem ficdifces, quadrafongitudinem tranfverfa!em,ab

hocquadrato aufer fàétum ex diametro orbis lignei & diametro ventris

(fumpto medioarithmetico fi non fuerint omnesvnius figurae diamctriae

quales) refiduum fcrva, deinde orbis lignei diametrum auferà diametro

ventris, refiduum quadra, quadrati partem quartam aufer à refiduo prius

affervato:radix eius quod rémanet,eftlongitúdo medietatis illius,cuiüs or

-bem ligncum adhibüifti; technicè dicitürältitudo trunci. Quodfidoliú eft

regulare, duplum erit hujus, longitudo totius dolij; fedtutiusages, repe

tendoproccffum eundem cum alteralongitudine tranfverfàli,alteroq; or

bcligncg: quo patcfictaltcrius medictatis longitudo,hoccftalteriusTrun

cialtitudo. T ' ' ' ' ' ' ' - • ' - T * * * * • • • • • •

- - - Exem:

.
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Exemplum. Sit inventa in Sch. XXII, tranfverf.iis Az longitudopar

tium æqualium virgæ 24fernis & paulò plus: ur fit eius quadratum 6oz ÍSint etiaai

invenrae diametriAY 22, XZ 1 9,partiùm earundem. Hæ in fe mutuò multip'icarae,

. faciunt 418, quem aufer à 6oz. f. reftat 184 f. Differunt diametri Pcr 3 , cuius qua

dratum eft 9, & h nc pars quarta, 2 cum quartâ : quam aufer ab 18.jf. reftat 13. ';}m

<quartâ , cuius radix 13 f. dimidij dolij longirudo inrerna, ut tora Gx fit ,7 ionga

Et cum quadratum de zz fit 484, de 19, fit 361 : Vt igitur 4oooo ad 3 1416, fic 484

& 361 ad 38o —*& 283 f. areas circulorum AY, & XZ. -

Inventis arcis circulorum, & longitudine medietatis utriufq;, tri

vium occurrit; aut enim pro Truncis Conicis habentur, binæ dolijcuiufq;

mcdictates, aut proTruncisCitrj, aut pro figuris intermedijs,proPrunó,

Oliva, Fufo Parabolico, vel Hyperbolico, truncatis : hoc eft, curvaturæ

tabularum tribuitur vel mera re&itudo ab infuforio ad marginem, ver

merus circulus intcr utrumq; margincm & infuforium, vel figura ex u

troq; mixta. - ^ -*

Illa viâ fempcrpaulò minus iußo colliges, iftà promifcuè vel plus

iufto,vel iuftum attingitur; hac femper iuftum attingeretur, fi tam fäcile

pcrhanc incederetur, quàm per illas. . - -

I. Prima via dividitur Truncus quilibet in cylindrum regularem,'

quafi ftantcm fupcrbafi, orbc ligneo, & in circumie&tumillifegmentum

limbi CylindraceiGonicum, quodTunicam apcllavimus. ErgöCylindri

corpus, pcrTh. III partis primæ, computatur, du&a altitudine dimidii

dolii, in bafin orbis ligncifupra inventam : namnumerusindefa&us, fum

mam continebitparvulorum Cubifcorum, qui funt in propofito cylindro,

quorum quilibet unam virgæ particulam divifionis æqualis, longuslatus

& profundusfit. Trunci vcrò, feu dimidii dolii proportio ad Cylindrum.

fuperbafi, orbe ligneo, habctur pcr Corollarium ad Th.XVII partis pri

mae, duéta diametro orbis lignei ,& in fe, & in diametrum feu profundita

tem ventris; duéta etiam differentiaharumdiametrorum in fuipartem ter

tiam : &numero Cubifcorumin cylindro priusinvento, multiplicatoin.

fummam faétorum pofteriorum, factoό; divifo per quadratum diametri

orbis lignei: prodit enim fummaCubifcorum in dolio. Eodcmvcrò modo

agendum etiam cum altera dolii mcdietatc fi fuerit diffimilisaut inæqualis. •
-

-

-, . - -
-

- - }

uotautem huiufmodi Cubifcorum faciantunam menfuram, non

aliter difces, quàm fi ex latninaferrea vafculum oblongum,Cylindraceum -

exaétè, & æqualiterrotundum ftruxeris, cum fundo optimè complanato.

deinde infufo liquore unius menfuræ in vas ficcum, virga tua menfus fueris

altitudinem quam fignaverat liquorante immiffionem virgæ in vafculum s

menfus etiam fueris amplitudinem circuli in fummo, debetenim aequalis

effeimo. Namcxamplitudine difces aream circuli, modofupradiéto, ex

hac& altitudine, corpus feu numerum Cubifcorum in vna mcnfura: quo

numero fi diviferis numerum Cubifcorum cuiuscunq; folidi , babebis in

quotientenumerum talium mcnfurarum, quas capit locus folidus, feudo

ljfeu Cupae. Atq; hæc eft prima methodus, qua dixi colligi minusjufto.*

Exemplum habes poftTh. XXII partis primae. _ -

- Sed continuAûimus h c etiam Drius inceptum. Dacigirur 13 femisin 283 f.

bafin minorem,orbis fcilicet lignei XZ, fiet Cylinder368* f. In hacverò proportio

ne diametro, ú, eft cylinder adT un um ut361 ad 411. Ergófi 361 fit 368 f. quid42i?

£quitur 4298, tot cubifcos valet dimidiurn dolium: totum ergo 9596. Qugdfi3o

huiufmodi cubifcorum imp'erentunam menfuram,divifo9596 per3o,prodiret 320

fere, tot menfuras caperet dolumtotum, ' , . ' Q II. Al.

m. !

r

-

.
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II. Altera mcthodus, qua dolium confideratur, utCitrium utrinq;

truncatum, quæά frequcntur juftum pronunciat, fed æquè frequcnter

plusjuftos jam fuprain Exemplo ad Th.XXII & XXV p. primæ prolixè

& fcrupulofiffimèfuit tradita: nec alia repetitione eftopus, nifi ut moneam,

dolium illic apellari Citrium Truncatum, dolijventrem illic effe circulum

maximum pcr mcdium corpus Citrij; Orbesverò ligneos illic appellari cir

culosTruncantes. Deindc & hoc cft addcndum, fi orbesligniéi non fue

rint æquales, opcrandum effe bis, femcl pcr minorem orbem, acfiuterq;

tantus cflet, itcrum per maiorem, ac fi utcrq; maior; quodq;pofteriorcal

culus differens prodct à priori, eius parte dimidia hinc detraëtâ vcl indead

je&â,juftum(ut in perfe£ta Citrijfigurâ conftitutum iri.

III. Quodfi tibi fcrupulofitatesΚΕ fufficiunt, eo quod

curvatura tabularum non femper habcat figuram Citcularcm exaétè,& fi,

ut cftGeometricorumingeniorum natura, nonex aliena & confi&ta, fed

ex genuina & propria cuiufq; dolj figura lubct argumentari & calculare:

age, prius inquirito, qualis omninò figura fit huius curvitatisTabularum ?

Quasdam igitur vifu fimplici dignofccs, quibufdam indagandis

-opus tibi erit inftrumento& dexteritate manuum,circaq; hoc exercitium,

fùbtilitate curiofiffianâ : * quafdam deniq; & plerafqjquidem, nulloinge

niodifcernes à perfc&to circulo, propter rudem tabularum coaffationem,

impedimcnta circulorum ligneorum &viminum, inæqualcm tabularum,

, craffitiem,& ipfàrum figurarum affinitatem interfe. - -

* Quod fi in oculos incurrat curvaturæ tabularum in medio ventre

diffimilitúdo à curvaruravcrfus extremos margines, dolium eritTruncus

Fufi Hypercolici, & quo anguftius haec curvaturaventrem circumftctcrit,

hoc maior Hyperboles pars crit, hoc proprius etiam capacitas dolij adca

pacitatem Trunci Coniciaccedet.

' . Reliquahocinftrumento cxpedies. 'Cape regulam ex fcrrovelori

cha!co, quadratam, benè pólitam, longitudine dolij, non ficxilem fuo

ondere ; in illa fintftilifcrrei graciles & acutiutclavi, trufatilcs per longi

tudinem regulæ, ficut in quacunq; eius parte haereant firmi non vacillan

tes; poffintautem Cochleisà regula extrudi reduciq;adillam: fintnume

ro, cùm minimum,quinq; melius fi feptem ; quorùmmcdium fufficitfi

xumadhærere Regulæ mediae, longitudine, quae fuperet craffiticm om

nis circulilignei in dolijs. Statutoigitur ftilo fixo in vna commiffurarum,

qua duæ tabulæ coeuntin medio dolijventre, reliquosftilostrufatiles, bi

rios& binos, vel fiad funt,ternos, ordinaverfus dolj margines, intervallo

illis indulto modico& utrinά æquali; cochleisά;extrude,ut omncs tangant

commiffuram eandem, extimi æqualiter à medio remoti, in mar

inibus extremis; cæteri in pun&is vicinis, infinuantes fc inter binos

circulos ligncos, quâ datur corum tantulum intervaìlum. Itacompre

.henfaftilorum extremitatibus quina vel feptena figuræ pun&a, cumRc

ula transfer in planiciem tabulæbène complapatae, faétis in capun&is to

iidem; ut fifintinSchemate XVIII. puncta extrema F, G, mediumC,

interje&ta Q, S, & refpondentia in parte alterà. Et ne quis fcrupulus

fupcrfit, metire criam craffitiem tabularum, tam in orificio jnfu

fiorio, quàm in marginibus; ca quanta fuerit, tanto intcrvallo verfus

inferiora,& ccntrum veluti curvaturæ, facito punéta alia, dclctisÊ
-

IibuS»
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ribus, ut interiorem curvitatem dolij, quinis vel feptcnis pun&is in plano

<

habeas propofitam. -- ,'

Primùm igitur connc&cpun&a F, G, per re&am FG; deinde cùm '

CG,CF ex proceifus defcriptione fint æqualcs; cxC perpendicularem duc

in FG,quae fit CO,continueturά;extrorfum aliquoufq;. Tertiò per bina

` puncta extima, ut F, S, & rcfpondentia exaltero latere, ducre&as,& conti

nua illas,ufq;in pcrpcndicularemCO continuatam. Quod fireliqua pun

- &ta nen fuerint intra complexum harum linearum inventa omnia, vel fal

' tcm exteriora in hac ipfalinca; aut fiduæ hælineæ concurrcrint alibi,quàm

in ipfà perpcndiculari CO continuatâ, ut in Y; tunc operamlufifti, cer

tumq; babcs,vel dolj figuram, vcl inftrumentum, vel manus tuas, ad hanc

fubtilitatem effe ineptas. Poffumus autem his duabus lineis, etfi, accuratè

loquendo, fccant Hyperbolen,in punétis fingulæ binis, utiloco contingen

tium ; utiq; in dolijs, quae mihi vidcre contigit. Quare perTh.XXVII

partis primæ, diligenter mctire, quæ fit proportio CC (dimidiæ differen

tiæ diamctrorum, ventris & orbis lignei)adCY. Seétoenimangulo OGY

inæqualia, fi fecans tranfiverit perpun&um C, figura ex circulo erit, per

tinebitq; ad methodum fecundam propriè. Scd quod maximè facit ad

comparationem cum cæteris,quaeritur tunc fegmentü Globi FGC,deindc

per Th.XXVp primæ, fit utGOad OC, fic numerusfcgmcnti globi,ad

numerum, qui cxprimet dimidium corpusCitrijparvi : cuius proportioad

Zonam circa cylindrum HFGE doceturin ExemploadTh. XXII.

- Si verò fuerint æquales NG, CY, figura eft cx Parabola : quare per

Th. XIII. Epif II. quæritur Parabolicum Conoidesex cono aequealtos

Nam areacirculi cuius diamet\r FG,du&a in partem tertiam OC creat

* numerum corporisConi, at Conoides eft fefquialterum Coni: ergo corpus

Conoidis habetur, du&a area FG1n femiffem CQ Tuncex Conoidequæ

ritur Fufum parvum in Conoide, per Analogiam Th. XXVII partis primaes

fcilicet utGOadYO,duplum ipfius CJ; fic Conoides inventum adFufi

eius corpus dimidium.Invcnto çorpore rufi parvi,proceffus reliquus idem

• eft,quicum Trunco Citrij: Zonacnim circa fufum,habctpartes duas, alte

ra eftFufum parvum,jam inventum, reliqua & maior quidem pars crea

tur, du&a circumfercntia circuli orbis lignei in figuram planam FGC,quae

arabola dicitur; cuius areahabcturex Epif II adTh 1 1. duââenim par

te dimidia, id cfttribus fextis de CO,inreétam FG, creaturarea trianguli

FCG, cuius fefquitertia cum fit areaParaboles, crcatur igitur, duétis qua

tuor fextis,hoceft bcffc ipfiusGO inreétam FG. - +

Quòd fifueritCO maiorquàm CY, figuraerit ex Hyperbola, pro

ximèq; acccdet dolium, ad conum duplicatum: idάtanto magis, quanto

maior fuerit CO quam CY. Eritq; Conoidis Hyperbolici proportio ad

-

-

crupulofitate circa Hyperbolam: de cætero, Cùm aondum determinata

fit re&a inter OY & OV, quadrans ad proportionem convenientem; non

etiam animum adieci hactenus adquadraturam Hyperboles, cuius cogni

tione infuper opus cffet, ad Zonaum Fufi Hyperbolici cx arte computan

dam. Opitulamini Apollonij. -

/^

——————* _-_

corpus dimidjFufiinfcripti, paulò minor, quàm GQad OY, maior tamcn

uam GO ad OV, fi V centrum fit figurae. Hoc folum lucramur ex hac ,

Q 2 - - Rur.
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Rurfum fi CO minor quidem fuerit, quàm CY, maior tamen ad

CYquam OGadGY (quod quis qua diligcntia difcernet?) figura erit ex

Ellipfire&ta;cuius fegmentaad circulifegmenta faéta pcr reétam axi paral

lelam,femper habentproportionem eam;quam brevioreius diamctcr ad

longiorem, per ea quæ Archimedesadhibet ad demonftrandum Epifagma

II [adTh.11, perq; diéta à me in commentarijs de motu Martis, quod

ad di&umTh. II primæ partis erat etiam fuperinducendum. At cum linea

proportionis fegmenti fphæroidis re&i ad Prunum Ellipticum, inter C.

Y.nondum fit determinata, ut & prius in hypcrbola, nullum hic ingenio

• fis,& omninò Apollonijs,cxitum monftrare poffum, quàm quem ipfi fibi

follertiffimi ingenij acie, fuperius Th. XXVI provocati, exciderint &

patefecerint: mediocribus ingenijs nullus hic thefaurus utilitatis autcom

pcndjlatct abfconditus. Idcm dcniq; teneto, cùmCO minoradCYfue

rit, quam OGadGY: figura cnim erit ex Ellipfi tranfverfa, & Sphæroidis

(egmienti proportio ad Olivam maiorcrit, quàm GOadOC, fedgenuina

liiiea nondum eftnota: quod tanto minoris momentiimpedimentum cen

feri debet, quanto minus verifimilc cft,doliaSphæroidis,quàm Hyperbo

les autcirculi figuramimitari. -

v. Qua ratione quis artificiofè metiri

pofsit, proportionem partis vacuatæ ad refiduum ,

' T. . liqüoris, ftrato dòlio, ere&isq; ad perpendiculum dia

j'"'''* - -

Defiderata ha&enus, quantum egofcio, do&rinae

* huius pars: utilistamen patribus familias ad arguenda& cavenda furta : fi

tamcn Bachusà Thetidis ditione fuas opes procül collocaverit,eiq; fuisfi

nibus interdixerit:foletenimhaec deafictegerefui verne máleficia,utcùm

partemillc fubduxerit, ifta refundendo corrumpat reliquum. Coigncti

, aliorumq;modus;quacertuseft,angufticftufus : utveròadomnisgencris

dolia extenditur, fine errore & abfurdis, quod facile fatebuntur autho

res, exercerinon poteft. Incipiamus tamen ab illo: Nimirum fi dolium .

fit figura cylindri;autinfenfibiliter ab cadefleétat, fuperficies planaliquo

ris, fecat orbes ligneos;ventrifq;amplitudinem, in binafegmenta circuli;

quare,perTh.XVII, p. primæ;fegmcnta duo totiusCylindraceidolij,va

cuum & plenum; funt in proportione fegomentorum planorum in bafibus,

. . Sed quiadoliumeftcompofitum ex duobus velutiTruncis Conicis,

quorum reputaturaltitudo tcchnica, quantum eft longitudinis inter circu- '

fümventri§& orbem ligneum: Iruncus verò quilibet conftat excylindro

medio,fuperbafiTrunciminori,&circumje&a?Tunica (ficenim appello

in dolio dtanidiam ventris protuberantiam fupra molemintimi cylindri : 6

totum dolium eiufqygenuinam:figuram confideres, tota venrris protu

bernantia,conftansex duabustalibusvelutitunicis adverfis, infuperiori

bus mihi di&a fuit Zona): animadverte igitur, quod Tunicae vel Zonae .

huius margoprimùm fubfidit;priufquàmabintimo cylindro, qui eftinrer ,

orbcsligacos, quiddcfiat: poftcaquàm cylinderincipitminui,tcmper unâ
• . _, - , • mi•
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minuitur etiam Tunica: ad extremum toto cylindro exhaufto, rcftat in

fæcibusadhuc margoTunicae vel Zonæ. Quis in hac irregularitate fperct

ab arte fubfìdium : W

Atquinon plus unico Theoremate nobis opus fuerit, ut de vacua

tione Dolj,cum figuraTrunciconici duplicati,dcmonftrativam planèpræ

fcribamus Methodum. Di&um eftfupraTb.XVI partis primæ, non

dum effe fa&am à Geometris difquifitionem de foliditatc {egmentorum

quorundam Coni: quæ inter, funt etiam iftafegmenta TruncorumConi

corum,{eu dolij, quæ dcterminanturper planam fuperficiem liquorisdc

fiuentis, parallelam axi Truncorum conicorum, rectam ad communcm

bafem Truncorum, (eu circulum medium Ventris.

De hisitaq; fegmentis Coni, lubet aliqua differere etiamhoc loco,

adprovocandos Geomctras; ut quihaétenus non fatagendum putarunt dc

his fegmcntis, ufu, quod fupra diccbam, non exigente; ijjam tandem,

poftquàm manifeftumvidcntufumeorum,efomno evigilent,demonftra

tionemq; foliditatis corum quærant. Primùm itaq; confideravi, fifortè ta.

le coni fegmentum, quod fit plano adaxcm paradiclo,coq; Hyperbolico,

proportionem adConum totum habeat, compofitam ex proportionefeg

menti{uæbafisadbafim Coni,& ex proportionefuæ altitudinis ad Conial

titudinem. Haecopinio vero quidem cft proxima, fed tamen falfa. Nam

portio hae eft fegmenti Conifcalcni humilioris, fcilicet pcrverticem fe&i,

ad conam propofitum altiorem: atqui tale fegmentum Conifcaleni per

verticem fe&i,eftminus fegmento Conialtioris, fupcr cadembafi ftanti;

exit enimin mucronem ; cùm hocexeat furfumin quandamacicm latam

Hyperbolicam: illud continetur fuperficie Conimihoris &planotriangu- '

lari;hocportione fuperficieiConimaioris,& plano Hyperbolico. . . T .

, Sccundò confidcravi,numfegmentumConipropofitum,fitaequale.

fegmentoconfimili cylindrici fegmcnti,habcnticandem bafin& altitudi

nem: de quibus fegmentis fccundis egimus Th. XVII, p. prioris ; quor

fumfpeáatetiamTh.XXIIex parte: &annontam Cylindraceum quam

Conicum fegmcntum,ftanriafupereodemfegmentocirculi,& terminata

. fegmentis planis,illud Elliptico,hocHyperbolico;quodlibet aequet partem

tertiam fegmenti cylindrici re&i,per plánum axi párallclumfa&i,fùperbafi

eâdem.. Sednec hocipfiffima veritate nititur, utcunq; prope accedat.

Namfiverum hoc effet de uno, non poffet effe falfum de femicylindro,

quemdeterminatplanum pcraxem, tranfiens etiam per infcripti Coni a.

xem & verticem. Nam divifo hocfemicylindro in partes 33, femiconus

eodem planopcraxem dcterminatus, eft talium partium I, perTh. IV,

pa.Iæ:atfegmcntum cylindricifegmcnticfttalium partiú j4.perTh,XVII.

Quodigitur intereftcorpufculum geminatum, terminatum intusConi

cafuperficie, foris planâ& portrunculis Cylindraceæ, eft partiumtantùm

9. Etfi veròhicconus dimidius eftpraecifè triensfcmicylindri,tamenhocin

alijsfegmentis non obtinet,eoipfo, quodtuncConusnonampliuspcrVer

. ticem fecatur; tegmentum igitur Conipropofitum maiuseft tricntefeg

menticylindrici fe&i aequcalti: & videntur ifta fucceffivè magis magisj,

fieriaequalia,viciffimq; corpufculainterpofita magismagisq;attcnuari,quo

sminusfitfcguncntum ipfumrc&umCylindricum, cuiusiftafuntpartcs.

-
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longiorc*, fcilicct in continuatas has altitudines, ufq;adarcum circuli,pcr

schem.,

.X.XI.

v

- Tertiò igitur videtur inquirenda quadratura Hyperboles, quae feg

mentum coni dcterminat, qua inventa facile cft, cuìlibet Hyperbolæ tri

angulum fupercadem bafiaffignare, cuiusarea fit æqualisareæ Hyperbg

les. Nam proportio fegmentorum Coni, ad Conum totum, videtur cfle

compofita exproportione bafcon planarum, & proportione altitudinum

triangulorum iftorum,hyperbolas æquantium. Interim dum hanc prae

dam venatu referant Apollonij; nosfidem reliquiTheorcmatis etiam non

demonftrati, fecuti, id cligemus quod ad veritatem afpirat; & {egmenta

circulorum quæ funt bafes Conicorum propofitorum, ducemus non in

altitudineseorum, qua ratio minora jufto conftitueremus; fed in lineas

vertices conorum continuatorum,perq; orificium dolij tradu&i, ut fi in

Sch. XXI. circulus maximustraduceretur per BC,& oppofitum verticem

ultra D,ut fitCL (agitta,& LB finus arcus,detcrminantisnoftras lineas : cui

circulo expedit pcculiare nomen efle; dicatur Metator. Manifeftum

enim eft,talcm arcum non tangerc dolium in G, orbelignco, ac proinde

altitudinem OGtechnicam fegmenti coniciCOG, continuatam in hunc

arcum,forelongiorem, vcluti (iCZcffet. Scgmentum igitur CAventris,

cuius altitudo CO, ducemusintrientem linearum OZ,profoliditatc {eg

mentiConici. Si quis metuit, ne Oznimis fit longa, is cogitet.fegmenta

nobis hic propofita non effe merè conica, fed his maioraex Citrio & Fufo.

- Nafcetur igitur proceffusifte. Anteomnianotam effe oportet ex

fuperioribus praeceptis, amplitudinem ventrisCA, &diametrum orbisli

griei GE,cumi dimidia differentiaCO,& pertranfverfàlem CE,ipfam etiam

altitudinem technicamTrunciOG. Eftautcm COad OG, utCL ad LB

altitudinem Conicontinuati. Igitur fcientur areæ circulorum CA&GE,

<x fuperioribus, in menfurauna, quae areæ ducendæ funt in fuarum altitu

&finum LB&KBpartes tertias, &auferendus,conusGEB, deficiens àCo

noCABcontinuâto,utreftet truncusCA EG,innumeris aptis praefentine

gocio.Iam pro invcniendis lineis OZ opus cftdiamctro Mctatoris: quadra

tum igitur ipfius 1 B, divide perCL,& prodibitin quotiente,refiduum dia

metri. Addeigitur CLad hoc refiduum, compofitus erit diameterMe

tatoris. Igitur fi propofita fit altitudo vacui CO, per cam inquirenda funt,

fegmentum circuli ventris,per præceptafuperiora,&linea exO pcrpendi

cùlariter per fuperficiem liquoris defluentis exiensin metatorem. Aufer

igiturcoàdiametro Metatoris,ablatam multiplicain refiduum,fa&i radix

cftlinea quæfita ; in cuius partem tertiam, multiplicanda cftarea fegmenti

circuli Ventris, pro foliditate fegmenti Conici. Quodfialtitudo vacuicO

non fuperatdimidiam differentiam diametrorum CA,GE, fufficithocla

toris. At fi fuperat, laborgeminatur Segmentúenim Conituncexcur

rit ultra Truncum CGE,in Conum GBE deficientem: quare pars eius defi

ciens inquirenda,&àfegmento totoaufcrenda critÄÄ. igitur dimidiam

differentiam diametrorü ab altitudincliquoris; cum refiduo tanquam finu

verfo, quæratur area fegmenti orbis lignei, quod extat fupra fuperficiem

Hiquoris; nancifcaturautem candem dimenfiónem cumareâ fegmenti pla

niventris, Tuncquae eft proportio altitudinis liquorisad exceffum fuum

fupra dimidiamdiametrorumdifferentiam ; incadcm proportioncadme
, , '--* , • tiro ,
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, tire huic minorifegmento orbis lignei, portionem de linea oz, cuiuster. .-;'

tiam partem duc in fegmentum fignei orbis, pro foliditate partis de Coni- . *, *

co fcgmcnto deficientis: quaablataà toto fegmcnto Conico, relinquitur

fegmentum Trunci inanitum. - -

Deniq;fi tibicognitus eftnumcrus menfurarum, quas capit dolium

totum, eum multiplica in fegmentum Trunci , vcl una vel duabus opera

tionibus inventum: faétum divide per foliditatem Trunci totius, prodibit.

in quotientc numerus mcnfurarum,quæ dcfluxerunt. -

Cùm autem & hic & fupra fæpius ufuveniat, ut quærenda fint

fegmenta circulorum, per finus verfos dimidiorum arcuum, quæ res mole

ftias magnascreat ; ut hac te molcftia ex parte liberarem, tabellam hiccon

feci, quæ fingulis centcfimis partibus finus verfi feu fagittæ, à fummo ver

{us ccntrum, affignat quantitatem areae fegmcnti in ca proportione, utcir

culi illius totius arca vaict partcs j$7jo: nec cnim aptior numerus mihi exi

vit, utenti facili& cxpcditavia computationis, nccnunc vacat,huncnumc

\

rumcum rotundoaliquo permutarc.

- O | I O I 2, O 3° ! 4o 1 5o j 6o 1 7o || 8o I 9o | 1 oo

o || 2. 94 | 818] 1478] 22.37] 3972. | 3964 ]49oo | 5868] 685 6 || 785 ;

• 1 o || 33 9 || 879 | 1 5 5o] 23 18 | 3 I 39 |4o56] 3996 [396 6 || 6956

27 [386] 941 || 1623 | 2399] 32 46 [4 148|*o92]6o65 |7o56

49 [434] I oo4| 1697 | 248 1 1 3 334 [424 r] * 188 | 6163 | 7I 5 ;

76 [484] Io69] 1772 [2.363 ] 342 3 | 4334 | 5284 16262.] 725 ;

£[i[3. 1 1 341 1 847] 2646 | 3 ; I 2 || 442.8 I y 381 | 636o 173 * 5

3.

I.

12.

3.

4.

6.] 1 38 | * 89] i zo 1 || 192 3 | 273 o || 36o I | 452. 1 | r4781 6459 1745* · · · .

£| 173 i644 j 1269 [2ooi 128 1 5 j 369 1 j4616 | 3 ; 75 j6* $8|7* ** | -

8.} 21 1 17 oi | 1 337 | zo79] 29oo | 3782. [471o|{67} [6638!765 ;

9. [ 2 ; 217 , 9] 1467 | 2. r38] .9S« || 3873 ] 38o; | <776 {6757] 775 *

Vfus tabellæ:fegmentifagittamfeu finumverfum,feu quod eftloco

eius(vtinVentre,altitudinem vacui, in orbe ligneo, altitudinem extantis

partisfupraliquorem) duabus Cyphrisauétum, divide pcrfemidiamctrum.

circuli, cuiuscft fegmentum: quod prodit, cius denarios quæreinfronte,

digitos in marginc,& areacommunis exhibcbitareamfegmcnti, qualium

arcatotius illius circuli valet 1*7j^; quæfivaleretminusaut plus, redu&tio

nealiqua opus cffctadcommuncm dimcnfionem. -

Exemplum, huius proceffus. Sit veuter dolijCA altus21, diameter orbisli ,

gnei GE 19, dimidia ergo differentia COfefqui: EtOG 1 3 f. Vt autem CO fefqui

adOG 1 3 f.velut 3 ad 27; 1 ad 9. ficCL 1 1 ÄÈÉ 99, ergo KB eft 83 £ Ponemusau

tem,aream circuliCA valere numerurn Tabellæ, {c. 1 j71o. Erit ergo ut quadratum

484 deCA 22, ad quadratum 361 de GE 19, ficarea circuliCA I 571o, ad aream cir- '

culi GE 1 17 18 Duc 1 57 1 o in trientem de 99, prodit 51843o, pro corpore CBA:

duc 1 1718 in trientem de85 f. prodir 33 3963,pr6corporeGBE,quod aufer à CBA,

reftat 184467, proTruncoCGEA, Iam pro diametro metatoris: ipfius LB 99, qua

dratum98oI , divideperCL 1 1, quotiens erit891 ; cui adde 1 1 , erit Metatoris dia

fneter9O2.

Sit primó altitudo vacui minor quam CO, (c. 1. Vt igitur poffis excerpere

eius fegmentum ex tabelia, dic, CL 1 1 fit Ioo, quid 1 , prodit 9 cum undecimâ: hæc

immiffa in tabellam,refcrt fegmentum Ventris z 56 féìè. Aüfer deinde 1 à 9o2 dia

nctro metatoris, reftat 9oi quod ducin 1. fit 9c/1, cuiusradix 3o-* Ducigitur eius

tcr

-
;.
-
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tertiam io in 256. prodit foliditasfegmenti , f6o. Quia ergo altitudo vacui minor

cf},quàm CO; valer tota haec foliditas.Er ut 184467.… numerum mcufurarum dolij.

fic 256oad numcrummeaîurarum quae defluxerunt. Sed nota, fi operareris per fim

licem fegmeati altitudinem, quæ effet 1 1 , tunc non multo plus fértia part* huius

çolligeres, quod eft certô minus jufto.
-

Sit (écundò altitudo vacui, maior quamCO s fc. 6. Vtautem 1 r. ad roo, fic&

' ad ;4, cum6 undecimis, Ergo in tabella quæfiti, 5o in fronte, &4 cnmappendice

in margine, exhibentfegmentum 3468. Auferdeinde 6 à 9o* reftat 896, qüod duc

in 6, fit 3376, cuius radix 74,minus fexta parte: duchuius terriam partem infegmen

tum, prodit foliditas fegmenti C9nici 83331. fed ultra truncum conicum excúrren

tis, qüia ; fuperat CO. T Ergo aufer CO fefqui à 6, reftant 4f. cum hocquaerendum

fegmentum orbis lignci, Sifemidiameter eius 9 £ fit 1oo, tunc4f. fit 47 cum trien

referè: cum quo ex tabella eruitur fegmentum 2843, qualium area orbis iignei, quae

minor eft aréâ ventris, habet 1571o. Duc igitur 2843 in 361 , quadratum äe 195fa

ctum divide per 484, quadratum de 22, prodit 2123 f. Et quia fegmento toti,cuius

erat numerus6, tribuebatur 74, eius parti, cuius eft numerus 4 f. tribuendú erit pro

altitudine ; ; f. cuius tertiam ducin zizp f. fiet 3922. f. foliditas apicis, defegmehto

excurrentis in conum deficientem. Auf;r hanc à fegmento roto, reftat fegríentum.

Trunci conici81429 f. vacuum. Rurfum igitur,ut 184467adnumerum menfura

rum totius dolij,fc8r4z9,ad aumerum exhauftarum menfurarum.Si per fimplicem

altitudinem fegmenti operareris, ea fuiffèt non 74 fed 66, fegmenti foliditas76; 12,

deficientis verô apicis 364o, foliditas erg6 fegmenti deTrunco 72672, certò minor

jufto. Nosigitur quod hic maius invenimus, pro vero ample&imur. -

Atenim excipient Apollonij, ne ficquidem,hacfoliditatefegmen

torum conicorum conceffâ, fatisfaétum diverfitati indolijs ; quippe haec

foliditas, cum exunius formæmetatore cQmputetur, non plus quàm uni

figuræ doliorum quadrabit?. Scio equidcm; quare ut& illisfatisfaciam,

adTh.XXX, partis primae; illos ablego, illicinvenicnt(Apollonijinquam,

quærentes, invenient) undcfuppleant, quod fcicntificæ demonftrationi

huius artificijadhuc dccft. -

Conclufiolibri.

*Conftitueram errores aliorum, cum circa doliorum

integrorum, tum etiam circa partis vacuae dimenfiones, detegere, fum

damentaq; Elenchorum monftrarein Thcorematibushuiuslibri. Atcùm

unaveritas fufficiatvel tacens, contra omncscrrorum ftrepitus; &jaman

teäliber, vix decem initio Theorematum, præter opinionem excreve

rit: habcant igitur fibi fuos errores, quicunq;js deleâantur;

fruamur nosnoftris commodis; & ut fruendi materia,

falvis corporis animiq; bonis, affatim'

{uppetat, prccabi- \

: nnúr.

Et cùm pocula mille menfi erimus,

Conturbabimus illa, nefciamus.
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Errata nonnulla Memoriæveltypographicaquae

fparfim interlegendum occurrcrunt, ficcorrige.

fag. c. 1. deeff Nota SchematisVI. &vII.

Pag. C.3. trum figuræ (addit utrinq; axem

Aag. D. r. fasc. b. plicatione & extfa&tione nume

rorum &c.fumma intrientem altitudinis Trun

ci &c.

?«g. D. z.fec.4. perfficuiiatà majorù cau/à ße lege

\ menta ifa fegmeiiti,quorum bafis eft fémi circú

lus fint alt. fp. &£ i.f.in o. a. r. p. eandem ad cy

lindri fegméntum acquealtum, quæ eft totius

vel primi fegmenti ad totum æquèaltum Cylin

drum, fc. 7ad 33. Idem enim locum habet etiam

jn fcgmen;is fegmenti quorum bafiseft circulus,

femj&r enim fègmentum hac bafi, five altâ five

humile,eft Cyliiidrifui aequcalti dimidium.Qui
bus verò bafes non f. c. e. f. f. a. c. fegmenta, illis

bafes itidem iftae fingulæ fingulas èonciliant,P

portiones. Itaq; etiàm de h. c. £f.v. a.$$$
c. e. p. q. qinfiftánt eidem fcgmento circuli , £u.

2: quæ verô eidem lineae fegmenti, circularis,

fintüt fcg, altitudinis refpondentia.

f«g. D.3. liic epeault : pro longiore lege breviore
Pag. E. r.f. b.É --- — Annulós

P«g. F. 2.f. b. fegmento— — At cumAO;

OL —-- — VTRLpars— —VTRL

P«g. F. 4. fit— deleKO

cularis — cui perpendiculares fint -

Jø Scheymare LP^XN &%- A(J^XO debebamr%. aquales

ve*& LP X-Má Piatgre liweapar, - '

Pag. G. r. Zona — — Sch. VI./e&is Margiæ.

perKCN

Pag. H. 2. perXXVII— — reliqui fint

Â¥. 3. pert— — deleAuftriaci. — • •

1. j.f4. una, LC. duae. I*/©hematerx7 hie &•

quoties recurrit, comtimvetur CT a/% in E, ¢

YERDae w/£, in H, in quam ducantùr perpendi.
cwlares CS, TR, E.4 • ' .

I. 4. dum inft— —H.G.B. pun.LA proP.

1. vltima longior eftCK quam -

A(. r.f.}. CGäd GATruni l. ACerit—TC.AV&

X, 2.Sit q—2oooo.— zoooo. . l.fumma qua

dratorum l.Fa&tus 18666667./. quadratum AG.

f}. SitcT;o,vA iquibus£iaih-minorcTA(. 3. quadrantes—pars differentiaeí? t. -

“… a.f. b. CT. fic— Cylindri aequealti&

gulum CT. AV

X. 4.f. b. 856 mul—'35&f

L. 2.f. b. plusva—CT.AV. L. 3. wliwa, H.B.

.M. 1. quädratum acclivislaterisFA -

bäfium CI adCG.

f \.CGad— — CHA prop

Af.3. portionis— — fiat majus ter
, AV, 2.f. 4. nion-— — AYX,AYG ' •

AN. 3.f. 4.TheorXXIX

$imilia hù/cubi occurrerint, le&ori

Alºyfriaw ?/? corriget.

· : · · · · · · · ·
. 72*^ • * *.*«4/ . 2-4^ *-*-* *^ *• .
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