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®  Puis que voftre JHajefle nous fait efperer par
NGB B\ [ Academic ,quelle a ordonné eftre drefiée en ceffe
ARG Ville de Paris , de woir reffufciter ¢o veuiure les
Jeiences de long temyps mortes en ce Royaume , ¢o* que les Gentils-
hommes Frangoisons efté contraints cercher ¢s° aller mandier és pays
eftranges ; Lay pensé que ce ne [evoit mal 4 propos luy dedier main-
tenant ceft auure , combien que petit  comprenant neantmoins ce qui
eftde plus beaun ¢o plus rare en la Geomerrie; E[perant que foubs
la protection g faueur devoftre SHMajeflé , il fera veu ¢o recen dn
public | ¢5 ( Dieuaydant ) incitera par [a facilité ¢g* briefvesé la
NoblefJe a recercher les M. athematiques , vrayes ¢g [eules fciences,
quine profitent pas [eulement durant la paix maiilproduiﬁm lewrs
Plus bearx effecls en temps de guerre. le le mers donc en lumiere,
powr [eruir derresde quelques antres parties ,que Fefpere trailler
anecla mefme facilité ¢ methode : DProveflant que tout ce que ie
pourray acquerir par labeur ou indufbrie, [eratonfionrs dirize (\z‘ ce
but d'en faire feruice tres-humble 4 voftre Jajefté , ¢ part a ls
France  en laguelle Dien ~Yous faffe longuement ¢5”besreufemen:
regner. |

1. ERRARD.

VILLE DR LYOR A i
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\ E mers au-deuantde ce traité les defi-
= nitions des mots, & termesdel’are, pour
J lcfoulagement destudes, & moins verfez
¥ és Mathematiques: lesdo&esnele trou-
{; ueront point mauuais, non-plus que la

lon leur matiere , que 'ay expres agencez de cefte foree,
pour la mefme fin. I'yay entrelaflé quelquesdentonftra-
tions des Elements d'Euclide (comme le corollaire r. du
chap. 3.du z.liure: le corollaire 4. du chap. fuyuane, &
quelquesautres, c%uc i'ay eftimé neceffaires, pour la pra-
tique parfai¢te de laGeometrie) la duplication du cube,

& divifion de la Sphere, auecce qui en dépend, 'y font

demontftrees (combien quela pratiqueen foit mechani-
que) autant facilement & exactement qu'il s'eft peu faire
iufques 3 prefent. e priedonc tous amareurs des belles
fciences, le prendreen bonne pare, de celuy quifera tres-
aifc qu'vnautre fafle mieux.

difpofition des chapitres & corollaires,fe- -
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ADVERTISSEMENT
SYR CESTE EDITION.

MNP A bonne grace & accneil,dont nows receuonsce gue lon
WORE 7#oms prefente, eft comme yne nosuclle obligasion 3 mous
ko bien faire. Diew mefme, qui 1's autre fub)ect de nous
=, donner que pour exerier [abonté, ne demande powr re-
W compence gu'vn caurrecognoiffant : & comme:il voit qae

o nows cheriffons fes faneurs,il nows les multiplie. Quefiva
donc Lhomme & Phomme., le citoyen 4(on conciteyen G pasriotte .o qui il
e pent tant faire de bien qu'il ne luy en doiue d'anantage? C'eff pour-
quoy ( Amy Leiteur ) voyant quela Geometrie D'E R-R AR D aurois ofté
Sibien recent, que denx imprefions s'en effant failtes , neantmoins il
ne sem sronuoit plus, & eitois encore fors recherchée & defivée de plu-
Siewrs, ie me [erois mis & rewoir gquelques annotations qu'antrefois i'a~
wois fait¥e fur icelle Geometrie , lefquelles ayans communiquées & plu-
Seeurs de mes amis , ils les anroient tous effimées viiles & dignes deftre
mifes as sonr pour profiter an public; mais differens neantmoins , en ce
quc les vns effoient d'aduss que i'en fifflc vn corps & pars , & ainfi les
donner au public foubs mon nem , fans les mefler parmy ladicte Geo-
metrie D'E RR AR D: & les antres an consvaire difsient , que puis que
mon intention efloit fenlemens dhonorer ls memoire dudit ERR AR D,
qucic denois donner au public fadite Geometrie ainff anmottée : Ces der~
niers Lont emporté; mass ic n'ay voulu neantmoins y appofer mon nom,
sant powr cuiser lennic que certains e[prids de ce fiecle porsent & la plus-
pare de cewx qui tafihent obliger le public, en luy donnant ou lewrs ina
sentionsonbien celles dautray tranflasées dvne langue efirangere en la
noftre | que pour sutres tmjigerat;’om 4 moy particulieres. Quay qae ce
Soit, ie donme au public ce mien tranail, anquel i'ay pris peine de faire
voir, non les plws (ubriles & ingenicufes inuensions , qui [e srounent
dans lesefirits des plus doites Mashematiciens,mais bien (comme ieffs=
me) les plus belles , vtiles & neceffaires aux chofes humaines , efqnelles
& ficnce d mefurer ef requifé. Er afin de ne grofiir ce volume par re-
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dites G repetitions de chofes gu'on pourroit voir ailleurs , mefmement-en
noftre langage Frangois , & principalement és Ocunres de HEN R 10,
nous-nous fommesyifolus de renucyer founent le Lecteny efdites Ocunres,
non comme & la fource & origine des.chofesla enfeignées , ains & canfe
gue luy feul les a sraicties en nifire langage :Frangois : & anfli gse fos-
went il nous fandrois remuoyer le-Letlenra vn Authesr, que pest-efire
il ne ponrroit entendre, comme & Regiomontanus , Nonius ;Viette , Ghen
-2alde , Stenin, Ludolphe , @& autres Authesrs Latins, ds labesr defquels
ie.me fusi feruy en partic de ces annotations , lefquelles nons anons fass
imprimer en plus petites lettras G- carralferes que ce qui oft dudiid
E R RARD, afnqu'en puiffe diftinguer G recognoiftre ce qui et fien. Re-
goydonc,amy Lectenr , ce mien trasail: que s'il £'cfhagreable , celam'o~
bligera sant plus & ve donner antrechofé de plus grande cfiude; mas; non
~ pews-efive (5 veile que ces anmesations lefguclles i'ay bien vosln ensoyer

dewant ,afin de recognoifire par Laccueil J reception dicelles ,quclle ¢ftie -

wic v powrross faire du refle. Adiew. '




3 Epoind,eft cequi n'aaucunes parties.

# Laligne, eft voe longueur fans largeur, de laquellc '-

WS les extremitez fone poindls. .

BREME La ligne droicte,eft celle qui eftégalement comapri-

SowevalD  fc entreces poinds.

Lahgneobhquc -ou courbe, cft celle qui eft. menéeparvn c:tcuit
de poin& dautre.

Angle plan, eft le concours de dgux lignes qui senttctouchent‘
envnmefmepoinét,& lefquelles Cd@inuéesfe couppent au mcf- -
me poiné. .

Vayex, ce que Hemrion 4 dit fiir cesse defimition du premier-linred Enrlide"

Angleredtiligne, eft Celuy qux c{t fait. & compris-de dcux lngnesr
droi&es.

Angle coutbchgnc eft celuy qui eftfaitde deux. lignes courbcs

Angle mixte,qui eft compris d'vne ligne droi&e & d’vne courbe. -

Angledroi&, eft celuy quictt fair quand voe ligne rombante fur

vnautre faxt dechafque pare deux angles égaux.

Angledroi& re&iligne, eft fait quand vne lignedroifte tombe fur
vnecautredroi&te, &faxﬂes anglesdecofté & d'autre égaus, & -
iceux font- drm&s. »

Bt la ligneain(i rombante cﬁappcucc pcrpcndxculaxrc ou ortho- -
gonelle.

Angle obtus,cft celuy qui c{’c plas grand & plusouuertque ledroit,.

Angle aigu , eft celuy qui efeplus-petit-& plus ferméque ledroi@..

L;gncs droi&tesparalleles-ou equndx(’tantcs, font celles qux prolon-
gécsncferencontrent iamaisny d'vae partny d'autre. .



DES SVPERFICIES.

N perficicouaire,elt ce qui a. longueur & largeur tant fegle-
. ment,& les extremitez d'icelle font ligneou lignes. .
Supetficic plane,eft celle qui eft egalement caprife entre fes lignes.
Ettous les anglcs ticez fux icelle, sappellent angles plans.
-Superficic courbe,¢ft celle de laqucltc la longueur ou largeur ;on
lesdeux cnfemblc,font menées au long dequelque ligne, ou Li-
gnes coutbes.
Superficies ou plans paraﬂclc font ceux qui fontzqmdlﬁans,& lef-
quels continuez ne¢ fe rencontrent point,

" DES SVPERFICIES RGECTILIGNES.

*E tnangle rediligne,cft vae fuperficie.fermée de trais lignes
droi&es,& qui a trois angles.

Lestriangles parladifferenced g leursanglesfont appcllcz, fgauoxt
retangle, qui 2 va angi@dtoict

Obtus-angle,ou amblxgonc,qux avnangle obtus.

Aigu-angle,ou oxigone,quiatous fesangles aigus.

Et par la difference de leuss coftez font appellez ,{Cauoir Egmla-
tered qui a fes trois coftez egaux. |

Ifo[cclc ,qui a denx coftez feulement egaux ¢nfemble,

Et Scalene,qui a lestrois coftez inegaux.

Le quarré,elt vne {uperficic de.quatre coftez egaux,.& de quatre

angles droicts.

ReQangleoblong , eft qui ales quatrcanglcs droicts & les coftez
oppofez egaux,& nontous enfemble.

Rhombe ou lozange, ¢t qui a tous les coftez egaux,& les angles
oppofcz aufli egaux, mais nontous enfemble.

Rhomboide, eft qui a feulement les coftez & les angles oppofcz
egaux cn(‘cm’olc & ces quatre fortes s'appellent aufli pmllclo-
grammes,a caufc que leurs cottez font parallels.

Diagoriale de ces quatre derniers, et la ligne droitte menéedel'va

- desangles 4 anere opposé, laquelle divife & couppe toutc la fi-
gureendeux tﬂanglcs cgaux l'vna lautre.

Gnomon,eft lerefidud'vn parallelogram. duquel on aura fou&raxt
“va
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“vn autre parallelogramme,ayant fesangles dla diagonalle du premier
parallelogrammie.

Trapezeseft vne figure de quatre coftez dchuels deux oppofez feu-
lement,font parallels,& a deux coftez egaux.

Trapczoxdcs ou Tablette ,font figures quadrilateres,mais irregulie-
res,C'eft A {Gauoir,de co[’ccz & angles inegaux. Et d’icelles ne fe
‘peuuent -donner certains preceptes -non-plus que des autres qui
-ont plufieurs angles.

Figure reguliere oucomposceseft celle de plufieurs angles & coftez
egaux enfcmblc comme Pcntagonc,Hcxagonc,l—lcptagone,&c
Figurc irregulicre, cft celle de pluficurs angles & coftez, mais non -

egaux enfemble. ,

Aux figures irregulieres, {cauoir celles qui ont leurs coftez en nom-
‘bre pair, ¢ confidere quelquefois vn diametre., qui eft la ligne
droice paffant par le centre, finiffant en angles. drox&s aux deux

~ coftez oppofez & parallels. |

. Aux figures qui ot leurs coftez en nombre impair , fe confidere
feulement le dsmy-diametre, qui eft la ligne droicte procedarc
du centre, finiffant al'vi descoftez en angles droiéts.

Bafe eft la ligne que nous prefuppofons eftrele fondement d’'vntri-
-angle, d'vn parallelogramme;au de quclquc autre ﬁguta, quand
«on a feulement egard? aux qicux coftez. ,

DV CERQI:,AE

LE Cercle, cﬁ vne fupcrﬁcxc defcnptc de l'extremité d'vne ligne
droi&te,qui a Fautre extremité immobile, & menée lufqucs a
tant quelle foit retournée élcndron doit elle eft premicre-
" ment partie. - .

Bt <eft extréme immobile sappcile centre du cercle. - - -

La ligne defcripte parl'autre extréme mobile, s'appelle circonferen- -

ce du cercle. ‘

Et toutes leslignes, tirées du ccntre A icelle circonference font cga-l

les.

Le Dianétre du cercle,éftvne ligne droicte: paﬂ'apt pat lo: cen*te fi

niffant Ala cxrconfercncc, & coupant le cercleen denx; cgalemcnt

Sceur, eft vnepiece dans le cercle faicte de deux demy-diametxes,

faifans angleaw eonwe. Bt lacnconfcxcncq gnxnc.fwd:;u .demy-

-—
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diametres, s'appelle bafe de fefteur::

Sedtion de cerclc, cft vne partie de la fuperficie du mefme cexcle;
~contprife d'vne portion de-la circonferénce du cercle, & dvne
ligne droiéte, qui sappellebafe de la fetion.

" Cercles parallels, font ceux qui font concentriques, € "eft A dire, tisez-
~ fur vn mefmé centre..

Angle du centre , eft celuy qui fait du fe@eur, 'eft 2 dire, des deux

- demy-diametres qui cOpremment moins quela moicié du cercle. -

Asgleen la circonfererice, eft celuy compris dedeux hgncs droiétes -
touchant 1a mefme cxzconfcrence.. ’

DE L'OVALE..

O_V.'a!c »-¢ft yne figure longue.,.comprife d'vne feule ligne., non:

circulaire, ains coutbe reguliere,ain(i appeliée i.caufe defa-
1t fuis forme.
pariafe- Centre de 'auale, eft le poinct du mitieu. .
glwlnd Diamerre de L'onale,.eft la ligne droi&e, paffant pat le.centre, &:
foads  ayant fes exuemes en la cnconferencc, divifant 'ouale en deux
™ également,

Et en cefte figure; font principalement 3- confiderer.les deux dia-
metres, {auair le plus long & le plus court, qui {fe coupent cha- -
cun endeux parties égales, & en angles droi&s.

Circonference.de I'ouale, eft le tour & cizcuit de la figure.

Setteur de Iouale, eft ce qui eft contenu de deux demy-diametres; .
faifans angle au centre, & de la portion de circonference emre.
" lefdits demy-dmmeu«. chle pastic de urconfucnce .sappale.
Bafe du feteur.

Seétion de Louale, cft vne partiec de. l’oualccompnfc dwne hgne
droite, & d'vne partie de la tirconferenge : icclle h;m dml&cr
sappelic bafe de la fe@ion. . 3

DE LA LLGNE SPIKALE.

LA lignefpirate (felon Archimedes,& de lagyelie nbus eatendons
traider) eft celle, qui cft tracée pat vo poindtyqui fecoule d'vne .
tgale vitefle au long d'vae lighe droike, laquelie al'vn des. ex--
trenxs inmobile, & Layare mobile, defcriuant wncercle. Bticchuy

——ay i ——
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:poiné coulant aulong de toweia ligne ( en moGne temps
ic cerde (¢ fuit) dd';‘;thfpu Bre Apsque
Et ccft extreme Immobie s'appelie commencementde 12 fpirale,
Etlaligneaulong delaquellole poin&t S'elk coulé, sappelle
1a premicse ceuolusion. hm de
Etfila ligne eft prolongée,i laquelic on fafle faire encor va tour ou
plulicurs, & que le poind demelme witee fecoule toutiours au
long, defcriuant & continuant lafpirale, laligne droite dufecond
tour,, sappeliora ligne de (econde moupdution; & ja ttoifigfime,
de 1a troifiefine reuolution , & ainfi des autres infidiement,
Et h.fpxralc du focond vour,s'appellera (pirale de la feconde reuoly-
tion,& ainfj des aytres Lelon leur ordre.
L'cfpace compris de la premicre reuolution de la premiere ligne,
sappelle efpace premier: Et ainfi los autres efpaces Ptcndtont
qom fclon J'ordre de leur reuclsioa,

DES CORPS.

,COtps,e& ce qui a lorgueus, largeur & profondeur,duquel les ex-

™~ wremitez font fupetficicsou fuperficic.

Angle folide, eft celuy-quicft COmpns de plus de deux angles plans
con{‘atucz cn vn mefime poinét , n'eftans en vmefme plan.

Uya de pluficursforres decarps ou folides, dontles premiers & plus
fimples, font ccux.compris de fuperficies plancs.

La bafe de quelque corps compris de fupe:ﬁcm planes,eft Ia fu-
perficic que nous prefuppofonscftre le fondement dudié cosps.

La pyramide , et vn corps ayant vnc.figure planc reftiligne pour
‘bafe, lequel corps finiten ynpoinét au-deflis de la-bate. -

Tceluy: pom&,s:ppeﬂe&moaennc de Japyramide.

Et cellequiafa bafe eqpxlatcre (Ceft A dire figure reguliere comme
triangle équilateral, quarré, pentagone, &¢.) & le fommer en fa
ligne efleuée orthogonellement du centre de la bafe, sappelle
pyramide quilatere, Et encor celles.de cofte forte preanentic
nom de leurs bafes, comme trilaterales, quadsilaterales,&c.

Et de-ces pyramides, font failks & compofz les corps regubiers,
comme L'o&aédre, qmcﬁcompnsdc hui& tna.n,lcscquﬂatctes,
Ceft Adire composé de hui&t pyramides trilateres équicrures.

Lc Dodecaédre,, compris de douze fupexficics pcm;gonalcs, on

5

—



1 .

~ composé de douze pyramides pentagonales équicrures, .

L'icofaédre, compns de vingt triangles cquxlatcraux, Ceft ddire fait-

& composé de xx. pyramides trilateres équicrures,

Les pyramides qui ont leur fommet hors la: ligne orthogonelle,
efleuée du centre de la bafe, s'appellent pyramides rhomboides.
Entre les folides retangles,. le Cube eft nombré le prcmxcr Ceft
celuy qui eft compns de fix fuperficies quarrées & égales enfem-

ble.

Le {olide rc&anglc, long d'vn cofté,eft celuy qui eft compris de fix
fupcrﬁcxcs ‘planes rectangles , defquelles les quatre font oblon-
gucs & égales enfemble, & les deux autres opposées font quarrées

- & égales, & cecy s appcllc aufli colomne quadrangulaire: car les
colomnes font eftimées corps.oblongs par tout d'vne groffeur,
& de bafes égales,& femblables.

Le folide retangle, long de deux coftez, cft celuy qui.a les faces &
fuperficies rectangles ; & celles opposées feulement égales , mais
nontoutes enfemble.

Le folide parellclipipede, eft celuy qui et compris de quadrangles
plans, defquelsles oppofez font parallels.

- La fuperdiagonalle de ces quatre corps, eft la ligne qu'on unag,mc
proceder de I'vn des angles folide 4 l'autre angle folide opposé, .
laquelle paffepar le centrede chacuncorps..

Colomne triangulaire, eftle corps duquel labafe eft vn triangle, &
les coftez font trois fuperficies quadrangulaires re@tangles. Cecy
sappelle aufli prifme.

Etlesautres colomnes regulieres ( C'cftadire defquelles les.bafes fcnt
figures regulieres) font appellca dunom de leurs bafes.

Prifme trapeze, eftlacolomne qui a pour bafe vn trapeze; & les co- -
ftez font quatre fuperficies re&angulaires, defquelles deux oppo-
fees feulement fontegales.

.Les colomnes irregulieres, font. celles qui erit leurs. bafcs irregulieres,
comme trapezoides, tablettes,ou autrement. .

Etlgs eolomnes qui.ons leurs coftez non cnanglcsdxox&sfux lcuxs
bafes, font nommees thomboides.

, Cc.ues-cy aufli font reguliezes ou urcguheré commc,lcur b;fc.

) ca



W DESCORPS COMPRIES DES -
SVPERFICIES CIRCVLAIRES,.

CYlindxe, eft vie colopne ayant deux cercles egaux & parallels
pour fes deux bafes , & laligne droi&e tirée de centrea autre,
tombant perpendiculairement & en angles droi@s en chafcune
- diicelles bafes, & _tqutes les- lignes droittes tirees de la circon-
ferencede lvnc des bafes a la cxrconfercncc de lautrc,pa:alleles
& egalesentreelles.

Cyhndre Rhomboide, eft celuy duquell’ axe &les coftezne font en

. anglesdroicsfur la bafe.

LeCone,eft vn corps pyramidal, duquella bafe eft vn cetcle. Et celuy
qui a }efommet en laligne orthogonelle efleuéedu centre de la
bafe, sappelle equicrure, ou equilatere.

Mais ccluy duquel le fommet eft hors 1ccllc ligne orthogonellc,s ap--
pelle Cone Rhomboide.

Rhombe folide, eft le corpsqui eft compofé de deux Cones cqm- :

. crurcs,lchucls ontvnemefine bafe commune.

DE LA SPHERE..

SPhcrc , eft vn corps compris d'vne feule fuperficie:qui fe fai&-par:

vn demy cercle tournant vntour fur fon dyametre immobile.

Et le centre, eftle poinct du milien, duquel toutes lcshgncs tirees &
icellefuperficie, font egales.

Le dyametrc, eft la ligne droiéte qui fe termine 3 xcclle ﬁiperﬁcxc &
quipafleparle centre: 1l eft aufli appcllc Axedela Sphere.

Secteur de la Sphere, eft vn folide qui conti&t plus on moins quela
moiti¢ de la Sphere, Eteft fait quand.vh plancouppe vne partie
moindre que la mojti¢, & fur iceluy plan ( qui eft vn.cercle) eft
efleué vn Cone, qui a fonfommet au centre deladite Sphere; Ce
Cone auec ccﬁc partic refcindée, s'appelle fc&em: & cequirefte, .
sappelle auffi fe&eur, .

Et ces partigs ainfi refcindées fimplemegt par vn plzm sappcllcnt’
fe@ion de la Sphere.

Etleplan qui augaainficouppéla Spere, s appellcra ccrdemmcur de
laSphere.

Maisle plan qui couppera la Sphere en deux cgalcmcnt s appcllc:a-
cercle maicur . B ijj
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sphcrcs paralieles, font ccllesquitonecomiqua,c citd dire ayls

vnme(me centre.

/

DESCORPS DESQZELS LES
BASES SONT OVALES.

COlomnc onafe, cft qui a {a'bafe.ouale &,dtcﬂalécodhogo-
ncllement ﬁlt icelie.

‘Et celle qui n'cft paint efleude orthegonellement fix'fa batt §'ap-

- pelera colomne ouale Rhomboide.

‘Cone ouale,eft qui afa bafe ouale, & le fommeren:la hpc onhogo-
nclic efleuée du.centre de labale. »

Celuy quiaiefommer hors la ligae orthogonellc, sagpd.heu Conc
.oyale Rhombaide.

DES SPHEROIDES.

‘SPhcrondc, et vicorps compris d'vne foule fuperficie, &1&e par

vndemy ouale qui fai& v tour fur fon diamettre immeobile.

‘Et celuy qui fe fai& fur te plus grand diametre, s'appelle Spheroi-
delong, & de cefteforte feulement cntcndons traier, d'autant
quelle eft: plus commune & vulgaire quetout autreforte: Etne
parierans icy du Spheroide court,, pource quil eft peu viieé &
coctg‘nc:u, & fa forme aufli peu receiic entre les ‘mechaniques

Lecentre duSphcrontc, efttepointt qup:lt iuftement an milteu, par

- lequel toute fuperficie plane traustfant couppe le corps du Sphe-
roideen deux également.

Les diametres,, fontles lignes paffantes:par le centre, terminées & la
{uperficie & circonference du Spheraide , defquelsics prmcxpaux
font, le plustong & le plus court. :

Sc&eux de Spheroide, eft le folide qux comprend b.portxon plus
grande ou plus petite que Ja moitié dudit Spheroide, faifant angle
(ou pourmieux-dire) cime & fomtnet d'vn Conean centred’ice-
luy Spheroide.

* Seftion deSpheroide, cﬁvnnpamcduSphcroadc couppécdvae fu-

- -

pcrﬁcxc planc
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I DES CORPS COMPRIS _DE
SVPERFICIES SPIRALES.

COlonmc fpirale, eft celle qui apour fabafevne fupcrﬁcxe conte:

nué dvne fpirale, & de la ligne droite de reuolution, eftant

ladite colomne efleuée de tous fes. coftez en angla droidts fur
.icelle bafe.

Concfpml eft celuy duqnel labafe c(tvneﬁxperﬁac compnfc d'vne
fpirale& dekaligne droicte dereuolution, ayansle fommet en la
lfxg:; orthogonelle, eflcuée du poin du commmcm dela
fpirale. '

Colonme & Conefpiral Rhomboide,eft quand la ligne pexpendscu-
* laire deleur hauteur ne combe au centre dela bafe. { quieftlecom-

mencement de reuolution,) ains en quelque autre partie de la fu--

perficic, ou hors icelle.

Mefurer vne grandeur, cft che:chcr combien de. fons ‘quelque me-
{ure commune eft trouuée en icelle..

Mefure, eft vine grandeur finie, parlaquelle font mefurees toutes Igs
grandeurs de mefime genre, Comme pied, pas, aulne , brafle, toyfe,
&c. qui font mefures fameufes, cfquelles toutes les autres de mef-
me genreferapportent: mais de fortc quelaplus petite, mefure vie.

égaleielle, & vnepluslongue qu'clle s maisla pluslonguene peut

Ppas mcfutcr la plus courte: car les lignes plus courtesfontappel-
1ées moi&ies, tierces, quartes, &c.des plus longucs.

"Eongueurs commenfurables font celles qui peuuent. cﬁrc«mefurces :

d'vne mefme mefure.
Longueurs incommenfurables , qui ne peuuent cftremefurees d'vne
mefme mefure.

Les lignes qui.font.par puiffance. I'vne 3 lautre,, comme d'autres -
. lignes font en longueur I'vae A Yautre, font celles defquelles les -

quarrez font I'vna I AULEE, COmme les longueurs des autres I'vne -
a Fautre.

Mefurerquelque ﬁ:porﬁcw\, < chercher combien de fois qudquc~
-autre fuperficiec moindre ef contenuéenicelle.

Etcesfuperficies momdres}bntappdim poulce quatxc, pied quarté, .

pas quarré,aulne quarréejtoyfe quarrée,&c. quifont mefures plus

fameufes, defquelles ona accouftumé vfc: A la mefure des fupexfi- -

cics plus gra.nd&s.
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© Mefurervn corps, eft ¢hercher combien: de fois quelque autre corps

moindre peut efi¥e contenu en iceluy.

Et cgs corps moindres, font appellez poulce cube, pied cube, aulng

- -cube,. toyfc cube, &c -qui fopt mefures plusarulgan'cs dchucllcs
-On prethte lesgorps plusdpacieux & grands -

Lcsﬁgutcs plames infcriptesau cercle, ou enl'ouale, ou enlaligne fpi-
rale, font celles defquelles tous les angles touchent-la cireonfe-
rence de lafigurcen laquelleclles fontinfcriptes.

‘Lescirconfcriptes, font:cellesdelquelles tousles cofteztouchent la
-circonference de halflgured Lentour delaquelle elles font cxrcon.
{criptes.

Lafigure folide infripte enaatre figure folide, eft celle de laqucUc
-tous les apgles, ou Coftez,-ou fupetficies. cnfemblc R touchent la
fuperﬁc:xe delafigurgen laqucllc ellceftinferipte. - :

La circonfcripte, eft celle delaquelle toutesleskignes ou fuperﬁcxcs
. .des ‘coftez touchent la fuperficic ou angles decelle 2 lcntour de
laquelle elleeft circonfcripte.

Raifon, eft vne mutuelle habjrude de deux grandcu:s I'voe 3 1autr;
de mefine genre, felon la quantité, v

-Pwpomon,e{t vine fimilitude deraifons. ..

COMMVNE SEN’IENCE

Enm dmx grmd:w: mrglﬂu : put:ﬁn confiderée vme autre gradar
’Iw gr.ma’: quela plas pm:e & pluc petite que laplus gm:de.

LE
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) LE PREMIER LIVRE

GEOMETRIE
DE L ERR D DE

-De la mefure des lignes droiltes. Et premier de la
' compofition de linftrumen, |

CHAPITRE PREMIER!

A AVTANT que toute dimention confifte en
longueur, ouenlongueur & largeur, ouenlon-
guecur largeur & profondeur: Nons commen-

& principalemét deslignes droictes, qu'eft la pre-
miere, plus fimple;, & de laquelle dépendent les
' deuxautres fortes demefures : & me femble eftre
-expedient de mettre en auant quelque forte dinftrument , par le-
quel nouspuiflions anoir plus facileintrodu&ion d mefurer les lignes
droictes inacceflibles : non que i¢ vucilleaftraindre aucun de sarre-
fier A ceftuy (d'autant qu'on en a inuenté, ou on en peut inuenter,
Qui pourront eftre plusagreables & aifez,felon la diucrfité des efprits,)
mais cecy feruira feulement au le&eur ( en attendant mieux ) pour
veoir 2 I'ceil, & toucher les raifons {ur lefquellesles demonftrations
fuivantes font fondées, T T q '

—

2 ceronsparla dimention des longueurs feulement, -
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'OR ie defirerois que la compofition fuft telle: Que deux reigles

de leton bien droictes fuffent conjoinées en forme de compas
, comme AB, AC,
&de Ibgucur cha-
cune d'vn.pied &
demy ou enuiron,.
& de largeur dvn.
poulce , fe mou-
uans & tournans
aucentre A, apres
que furla reigle
AB, (quenousap-
pellerons. thefe )
foit vne graueure

_—

enclorra vne autre

de femblable Jongueur , mais delargeur egale aux autres, ouvn peu
plus eftroi&te, & qui-fe coulera auec le demyanneauau long de AB,
&en fortequefur foncentre E, ( quiferaiuftement fur laligne droi-
&e AB,) ellepourra s'incliner & faire tel angle qu'onvoudraauec la
reigle AB, aulong & joignantles fuperficies desreigles delathefe &
de la regle mobile AC, & laquelle meantmoinspourra eftre arreftée
parlc moyen de quclquc vis appliquée audit demyanneau.

Cecla ainfi composé, & les pinnulles eftant mifes aux poinéts ABC
( comme on a accouftumé faire A tous inftrumens ) Que chacune
defdites troisreigles foit diuiséeen 300 parties egales, ou en autre
nombre tel qu'il plaira.Finalement foit attachéala reigle de labafevn
pied pour fouftenir, & furlequelfe puiffe mouuoir tout l'inftrument
decofté & d'autre cntclle inclination qu'onvoudra, attaché,di-je,a
Jabafe, en tel endroit qu'icelle eftant en pefanteur cgalc aux deux au-
tres, puiffeferuir de contrepois, afin que le mouuement de l'inftru-
ment en foit plus doux & aifé. Ie laiffe A difcretion la fabricaturedu
pied aucc les joinGtures qui y doiuent eftre : Sculemcnt ray ch
depeint audit picdvn  globe enchafé dans vneconcauiré, parcequil il

pourcoulervnde-
my anneau mar-~
qué icy D, lequel _

reglc EF (appellée.
bafe) laquellefera.

;
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me femble que le mouuement quife fera dansicelle , (era plus com-
mode:letoutain(i qu'il eft figuré & reprefenté en ceft endroit. /

Combien que ceft inftrument femble affez 2ifé & commode pour mefu-
rerles lignes droi&es, neantmoinsie fegois d’aduis d’vfer plufto(t de toutes
autres fgrtcs d’inltrumens , parle moyen defquels on puille obferuer les an-
gles,que non pas de ceftuy-cy; duquel fi quelqu'vn fe veut feruir, nous 'adme-
neftons de faire appliquerdes pinullesaux poin&sE & F de la bafe,ouire celles
.cy-deffus fpecifiées.

Comment fons mefurees les lignes droicles cftendués fur
wwne [uperficie plane. -
CHap 11

POur doncentrerdla mefure des lignes droictes, il faut effre aduerty

que les vnes font acceflibles du tout ,comme font celles lefquelles
on peut mefurer tout & aulong mechaniquement, & fansaucun em-
pefchement. |

Lesautres font feulement acceffibles en partie, comme quand nous

-touchons I'vne des extremitez d'icelles , & nenous eft permis de paf-
‘fer A l'autre. Etlesautres font inacceffibles du tout, comme quand
clles font efloignées de nous en forte qu'il nenous cft poflible de les
toucher, ouapprocher. '

Ot lamefure deces dernieres depend de lamefure des acceflibles
en partie: &lamefure des acceflibles en partie ,dépend delamefure
des acceflibles du tout. '

Sidoncvneligne droi¢te AB, eftendu fur quelque plan , eft propo-
sée A mefurer, & de laquelle desextrémes feulement foit acceflible
comme A: lors faut « c
joindre vne autre X
ligne droite aicel-
le (comme AD,de |
laquelle la mefure ° 1}\
foit congnué ) & pamme-)) kg W \%‘ B

n'importe que cefte ~y .
ligne certaine foit | SNige. R W i |
efleuéeau deflus, e- - e -

. ftenduéau trauers, ouabaifsée audeflous, pourueu qu'elle faffe an-

gleaueclapropoféean poinét A:car alors delautre extréme deta cer-
e T T C j
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taine, on peut parle ray dela veiie imaginer vne ligne droi&te; ten-
dante A l'autre bout de la proposée commeD B,ouCB,ou EB, &
par cemoyen former & figurer vntriangle, duquel I'vn des coftez

eftant congneu, auecla quantité desangles, on peut facilement par- -

ucnirala cognoiffance des autres coftez. Et toutela difficulté detel-

les mefuresne gift en autrechofe qu'a chercher. vne ligne parallele & -

celle qu'on veut mefurer , qui n'eft autre chofe que couper les co-
ftez d'vntridngle proportionnellement: Comme il eft monftré sans en la

2.que 4. propofizion du 6. &’Enclide : Et cc quifera facilement prauque .

€y apres.

Soitdonc laligneA B ,proposée A mefarer, fur lextremité de la-
quelle A, ie tire orthogonelement, & en anglc droi&t la ligne AC,
laquelle iemefure, & contient s. pieds, furlaquelle & au long dicelle
iemetslaregle delabafe (comme DE) laquelle bafe fera parallele

AB, parla28.ds 1.maisil faut que l'inftrument foit mis en forte qu'il -
y aitdepuis Ciufquesa D, autant de petites.mefures de l'inftrument -
commeil yaura de pieds dcpms Ciufquesi A. Ce fai&t,faurmouuoir -

e a ° : == S | cs pinnulles d'icel-
il ¥ le, Jextremité B:
alors ie dis que le

i proportionnel au
M grand ABC, per

donc DE, coup-
¥/ pant les coftez du
' grand triagle CA,
4.& CB,auxpoinés
D, E, les couppe
proportionnellc—
g Ment parle 2.ds 6.
Telle raifon donc
: : que CD aen DE,
X = = o NV telle & fcmblablc
aCA,AAB. Or iCD contient s. petites melures & degrez, & i€
trouue que D E en contient 10, icconclueray, que C A contenant s,

Jareigle mobile C E m(qucs a A ceque du ray visiiclon pmﬁ’cvcou par

’

sl petit tridgle CDE, .
S cft cquiangle &

la4.ds 6.Laligne :
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pieds,laligne A B contiendra1o picds. Que fituvoulois encor f{a.
voir la longueur de CB, regarde combien de degrezaura CE, &
aurant aura de picds icelié C B, par les mefmes rai- fons. Mais fiplus
commodément tuvoulois prendre laligne mefurée en trauers, com-
me A X, metsl'inftrument en forte que la reigle de la thefe foit dire-
&ement furlaligneX A, & quedepuisX, iufques ala bafe N, foient
autant de degrez commeX A contientdepieds, & pofons qu'il yen -
aitquatre. Apres faicts que la baleNT foit parallele 3A B, & drefle -
la mobile au poin& & extremité B, alors le lieu ou elle coupperala
bafe (fczuoir T ) monftrerala vrayelongueur de A B: carautantde
petites mefures que contiendra N T, autant de pieds contiendra AB.
(le triangle XNT eftant equiangle & proportionnel au triangle -
XAB) par les prealeguées. - ' |
D'autant qu’ayant intelligencede ce chap. tous les autrés fontaifez, nousle -
repetcronsicy, felon que i'eltimequ’il doiteltre, afinqueles rudes & moins
verfez , tant enla pratique des inftrumens, qu'és demonftrations d'icelles, en
ayent facileintelligence : Car I’ Autheur etantaflfez obfcur enfa pratique,, ne
I'et pas mains és demonfrations, 2 caufe que les propofitions d’Euclide,, fur
lefquelles s'appuyent lefdites demonftrations, font quelquesfois mal cottées:
De ce nousaduertirons icy le Lecteur vnefois pour toutes , afindene repeter -
fouuent viie melme chofe. - _ ‘
i.:Soit donclaligne A B propoféed mefurer, furPextremité delaquelle A, ie
pofelinftrumentfur fon pied A C, enforte quela thefe CD, foit orthogonelle -
& en angle droiét 4 la plaine horifontalle: Ce faict ie difpofe tellementlabafe
DE qu'elle foit orthogonelle 2 Ja thefe C D,& qu'il y ait depuis C,iufques 3 D,
autantde petites mefuresdel'inftrument, commeil yaurade pieds, ou toifes
* depuis A 1ufquesd C ( carencore que nous prenions icy A Cpourle piedde
Vinfeument , lequel et ordinairementde §. pieds, neantmoins ladite hauteur
C A‘pourroit eftre de’ d’avantage , pource ?u'eller peut eftre prife pour la
hauteur de quelque feneftre, tour, oude quelque autre edifice, du’lgmmcc
duquel on voudroit mefurer ladiftance qu’il y a depuis le pied d'iceluy, iufe
quesd ?uelquc lieu qu’on voit; laquelle hauteur feroit cogneu auecvafillee -
ou filfelled plomb. ) puis il faur mouuoirla regle mobile CE, iufquesa ce que
daray vifucfon‘puiﬂ"e veoir parles pinulles d’icelle 'extremité B : alors ie dis
ue la diftance AB propofée 2 mefurer contientautant de pieds, (pas outoifes,
?el’on lamefureauec :laquclle on aura mefuré labaulteur CA ) cGme DE con-
tiént de petites mefures de inftrumét. Orla raifon de cecy eft,que puilqueles
angles CA-B, CDE, font egaux ( car ils ont efté faict droicts ) & I'angle C
_ commun aux deuxtriangtes C A B, C D E; iceux triangles {ont equiangles par *
le Corol. de 1a3z.p.1.d'Eucl. & passant ils ont les coftez au long desangles
proportionnaux patla 4.p.6.d’Eucl. tellement que CA ferad AB,com-
meCD 3 D E; &cenpermutantCA ferad CD, comme AB ferad DE parlaié,

C ijj
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p-s-dEucl. Mais CA & CD ont eté faikes égales en nombre'de parties™
donc AB & DE feront auffi égalesen nombrede parties ; c'eft 4 dire que
ayant trouué C A de g pieds, & faitC D de s petites mefures del'inftrument,

fiontrouue que D E contienne12 defdites petites mefures, aufli A B<ontiea-

dra 12 pieds. Que fi on vouloitaufli {gauoir lalonguenr ou diftance CB, iln’y
auroit qu'd regarder combien de petites mefures aura CE, car CB en contien-

draautantde grandes.

2. Maiss’il eﬁoit plus commode de prendre lalignemefarée en traners, com-

me A X;ayant recogneud cofté de vous quelquelicu verslequel vous puiffiez

aller, difpofezl'inftrument i I'extremité A en forte que depuisle centre dela

thele, iufquesau centre dela bafe, il y ait autant de petites parties, comme
vous-vous voudrez efloigner  cofté pour faire vne feconde ftation, laquelle

diftance foit XN, quenouspofonseftre de 6. parties ; puis faictes que par les
pinulles de la thefe, vous puiffiez voirlelicudela feconde ftation X, & par
celles delabafe I'extremité B: Ce fai@, arreftez la bafe auecfa viz, en forte
quel'angle ou inclination qu'elle fait auecla thefene fe puiffe changer,& com-
ptez autant de piedsaulong dela ligne AX, comme NX contient de parties,
{cauoireft 6. pieds, lefquels s’allant terminer au poin& X , vousy poferez
Yinftrument,&le difpoferez en forte que par les pinulles de la thefe vous puif-
fiezvoir I'extremité A ; puis vous remutrez la regle mobile X T, iufques 3
ce que vous puiffiez voir par les pinulles dicelle I'extremité B : & alors lelien

odelle coupperala bafe,fgauoir T, monftrera la vraye longneur & quantité de
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la ditance A B : carautant de petites parties que contiendra N T, autant de
pieds contiendraladite A B, 4 caule que le petit triangle X N Teft equiangle
& proportionnel au grand triangle X A B, parles mefmes raifons quedeflus,
Mais eftd notter, que filelieu permet de prendre I'angle XNT droi&, 'ope-
ration en f{era peaucoup plus prompte & facile, pource qu‘alors il ne fera
befoin d'arrefter fixementla bafed certain poiné de la thefe, au lieu de la pre-
miere ation,ains (eulementlors quon fera parucnuaulieu choiﬁ'pout faire la
feconde (tation. '
Or plufieurs Autheurs ont enfeigné 4 mefurer le(ditesdiftances par le moyen
de diuers autees infirumens , comme demy- cercle, quarré Geomctrique, ray
Aftronomique, Holometre, Cofmometre, Henry-metre,Compas de propot-
tion, & autres inftcumens de difhicile conftru@ion ; mais nous enfeignerons
icy le moyen de ce faire au def aut d'iceux, lors que les-occafions & la neceflité
le requiert. _
3. Sidong il faloit mefurer en vn lieuplain quelque petite longueur, comme
‘pourroit eftrela largeur d’vne riuiere, d'vnfollé, eftang , ou autres chofes qui
- mepeuuent eftre mefurées aGuellement, A caufe de quelque empefchement,,
fera procedé comme enfuit. Surle bord ou extremité delalargeur & ditance
ﬁropofée Amefurer A B, foit fiché vn bafton C A dangle droi& fur la plaine

orifontalle: & en quelque endroit d’iceluy bafton, "
commeen C, foitaccommodé vn autre petit batton
oubaguette DE, enforte que le ray vifuel, allant le
long d'icelle,rencontre Pextremité B: Ce faic, ladite
vergette D E demeurant tellement ferme & fixe %ue‘
Iangle A C B ne fe puiffe changer en remuantleba- "
fton AC, foittourné ledic bafton AC (iceluy de- & A %
meurant toufiours 3 angle droi fur la plaine ). inf- - .
ques ce que leray vifuel paffant derecheflelongdeladite vergette D E, ren<
contre fur la plaine quelque poin& F, la diftanceiulques auquel vous }miﬁicz‘
mefurer aQuellement; & lors ladite diRance A F fera égalea lapropofée AB..
Car puifqueles angles dupoin@ A font égaux ( eftansdroi@s) & auffi ACB,
ACEF,les deux triangles B A C, FAC ont deux angles égaux 3 deux angles chaf--
cun au ffen, & le cofté A C commun; partantles coftez AB, A F, feront égaux
parla 26.p:.1. d'Eucl. tellement que fi on mefure aGucllement A F, la ditance
A B fera congneud, , ,
4 On obtiendra encore ladite diftance A B fansla vergette DE ainfi: Ayant
fich€ en angle droi& le bafton CA, qui foit quelque peu moindre que la haul.
teur dumefureur,appuyez le menton fur'extremité C, & accommodez voftre
chappean en forte que lerayon vifuel paffant par I'extremité dubord d'iceluy
rencontre l'extremité B; puis ledit chappeau demeurant fixe, tournez-yous.
vers quelque plan mefurable , & nottez en iceluy le poin& F, auquel le ray vi- |
{uel rencontre ledit plan : & alors da diftanceiufques auditpoind F eltant me- .
furée aGuellement, on coguoiftra ladiftance propofée A B, quiluy eft égale,
-ommedit eft cy-defus. - ‘ S

$- Autrement, Prenez vae equaite , ou pluftoft vaefaulterelle, qui fe puifle

\

\

.

1
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mettre dangledroid, (on peut faire {aire celt intrument partout, carcene

font que deux regles joinétes enfemble par I'vie des extremitez, foit3 chac-

niereou autrement ) & ayant accommodé I'vne des branches d'icelle faulte-

relle aulong du batton A C, ouurez I'autre branche CE, iufques i ce que le

rayon viluel paflantle long d'icelle aille rencontrer extremité B: puis ladite

faulterclledemenrant ainfi ounerte, tournez ladite branche CE vers la plaine

x;cfurablc sen laquelleleray. vifuel C E ira rencontcer vn poin&F, comme
euant.

. 6 Awrement, Ayant difpolé l,'aflilc droi del'equaire DCE au fommet d’va

‘enangle dto

aton AC, en forte que le ray vifuel paf-

- fantau long du cofté intericur de la reigle
- CE, aille rencontrer l'extremitéB ,.regar-
dezlelong de lautreregle CD;:& remar-

4 - quez le poin& Fenla plaine. Ce f2i& , me-
F—=a - 3 {urezF A & AC; puis diuifez le quarré de
AC parFA, &viendraladiftance AB: &

e d'antant §ﬁepnk Corol. dela 8. p. 6. A C cft moyenne propastionnclle

entre FA 8 AB. ) )
7. Autrement, Prenezdeus baltons incgaux de certaine mefure,le plus grand

C,

Je moindre A C 2 Pextremité A de la langueur propoiée 3
, mefurer , reculez-vous direement 4 iufques 3 ce

defquels foit iauclquc peua moindre que la haulteurdu mefureur, & ayant pof¢

\.I i .-que pofant'autre bafton D Eauflien angle droi,
¥ e le rayon vifuel paffant par les extremitez E & C,
. aille’rencontrer 'extremité B: Ce fait oftezle main-

’ ) .dre bafton A C du plus grand DE, &le refte, po-

D A B -fez-le au premier terme d'vne regle detrois, au fe-

-cond ladiftance DA, & au troificfmela haulteur du petic balton A C ;& fai-

fantlaregle, viendra la diftance requife A B. Car ayant du goin&C tiréd CF
parallelei AD, les triangles EF 3, CAB ferant équiangles, pource que

par la 29, p.1. les angles A B C, F CE font égaux, & ceuxdes poinds A, D,
& Faufli égaux; & partant le troifiefme angle égal au troificfme.  Parquoy
parlag. p. 6. lescoftez aulong desangles égaux EF C, C A B, feront propot-

 tionnaux, c'eftddire que comme EF ferad FC, ainfi CA fera 3 AB : Mais

EF cft ladifference des deux baftons; ( car ‘A C, DF, font égaux parla34.p.
1.) Donc comme la differéce des baftons eft 4 la diftance d'iceux, ainfi le moin-

"drebafton eft 3 la diftance propofée i mefurer: dont eft manifefte que fi on

Een'd le bafton D E double du bafton A C, que la diftance propofée d mefurer
trouuerra égale d ladiftancedes baftons D A.

8. Orentoutes les manieres & fagons.de mefurer cy-deffus declarées., il e

befoin de voir I'extremité dela chofe propoféed mefurer : mais fi-an ne pou-
uoit voir ladite extremité 4 caufe de quelque obftacle, qui eft entre nous &
ladice extremité, ains feulément le fommet de quelque chofc elleuée per-
pendiculairement 3 ladite extremité, on obtiendra ladite diftance 2infi qu'il
enfuit. Soit propofé d mefurer la diftance A B, ayanti fon extremité B la h;‘::
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teuc B C cflenée perpendiculairement. i on peut reculer ou aduancer dircw
&ement, foient pris comme dc(}‘us deux baftons inégaux, le plus grand def-
quels A D, foit posé en angle droict d l'extremité A, ( & ce d'autant que nous

. : voulons reculer : car fi on vouloit
aduancer vers B, il faudroit pofer 3
ladite extremité A le moindre bafts )
puis reculez diretement infquesi ce
que plantant aufli enangle droictle
moindre bafton EF, on puifle voir
-parles extremitez E & D le fommet
~ |- C: &alors Y'eil eftanten D, regar-
L Mi6e F A B dez olleray vifuel paffant parE, ira
. rencontrerla plaine,& foiten G : Ce
-fai, apportez le grand balton A D en la place du moindre FE, (ou enquel-
- que autre endroict que ce foit,) & feit FH;; puisreculez direGtement, iulques
-3 ce que plantant derechefen angle droict le moindre bafton 1 K, leray viluel
- paffanc par les extremitez K & H, aille renconteer le fommet C: & lors il
eftanten H, regardez ol le ray vifuel paffant par K irarencontrer la plaine, &
foiten L : Ce faik, mefurezla diftance LG, LF & GA ;puisoftez AG de FL,.
&le refte pofez-le au premier termed'vne regle de trois, au fecond terme
LG, maisautroifiefme LF ; & la rogle eftant faicte, vous aurezla dittance LB,
~dont LA eftant oftée, reftera ladiftance propofée d mefurer A B. Car puif-
?nc parla 16, I 1.'angle BG C eft plus grand-quel'angle BLC, I'angle LHF
cra plus grand quel’angle GDA, & lecofté FL plus frand quelecofté A G:
-Soit donc-prife F M égale 4 A G, afinque LM forcladifferencede AG i FL.
“Erd’autant queles triangles GD A, GCB, ont les angles A & B droicts,& I'an-
gle G commun; ils font équiangles: partant par la 4 p. 6.comme AD fera
A G, ainfi B Cfera 4 BG; & en changeant comme A D fera 4 B C, ainfi fera
A G1B G. Parmefmeraifon lestriangles LH F, L CB, ayans lesangles F &
B droics,& Pangle L commun, (ontaufli équiangles: Parquoy comme HF
ferad FL, ainlBCfera A BL; & en permutant comme H F fera 4 BC, ainfi
FLferad B L. Maisparlay.p.s. HF efta BC,comme AD 4 B C,d caufe que
AD & HF [ont égales:donc par la11.p. s.commelatonts FL ferad la toucs
BL, zinfi la retranchée F.M égale 3 AG fera A la retranchée B G ; partang
le re®te LM feraaurefte G L, commeda toute FL eftdlatoute B L parlaiy.
ps. Mais LM, G L & FL fontcongneués; B Lleferadoncaufli, delaquelle
~ eftantoftée AL, reftera A B cogneuc. Et eft dnotter Puc fi onfaictle grand
bafton double du moindre,qu’il ne fera befoing d'appofer il en D, ny en H,
. pour trouner lespoin&s G & L,pource qu'alors lefdits poincts font toufiours
autant efloignez du petit bafton qu'eft la diftance d'entte lesdeux: Car les trian-
gles, reGangles ADG, FEG, eftans équiangles, comme GA fera i AD, ainfi
GF fera A FE parla 4.p.6. & en permutant G A ferad G Fcomme A D elt d
FE. Mais A D eft doublede FE: donc G A cftauflidoublede G F ; & par-
tant G F& F A font égales. Quand donc cy apresnous-nous fetuisons d¢
deux baftonsinegaux, nous entendds touliours quel'va foit double del'autrs,
“eux balton b D

-1
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combien qu'il n'importe qu'ils feulent autrement , finon que pour rendre
Poperation plus prompte & facile. :

9. Autrement, Soit derechef propofé i mefurer laditediftance A.B,syantd
fon extremité B la haulceue BCefleuée perpendiculairemét fur la plaine. 11.faut

- fur AB (ou furfon prolonguement en arriere) prendre A D de telle mefure
qu'on voudra, & foit pour exemple de 6. pieds; puis ayant plantéaux poinls

, c A & D deur baftons eu ﬁii:quets » ateas
Als t ‘ chez-y deux cordes de telle longueur &:

' - mefure que vous voudrez'; mais les pre. -
nrant égales,l'operation en fera plus prom-

pte: Ie les preadsdonc icy chalcunede 9-

pieds; & joignant les deux autres bouts

enflemble, ic les tire iufques i ce qu’elles
foient toutes e(Fendues, & formentle tri--
angle Llofeelle ADE : & ayant planté vn.
bafton en E, prenez lamoitié, tiers, owquast, &c. dechalque cofté égaur;.

& foient EF, EG le tiers de chafcun deldits coftez: & ayant planté vo pic-

quetd chafques poindts F& G, faickes aller vo homme dire@ement {elon FG,

iufques 3 cc quil rencontre EB en H : Ce fai&, mefurez- FH, (ayans pris:

AD fur A B;carfi c’cftoit furfon prolongement, il faudroit feulement me-

furer GH) & pofons quelle foit de 10.pieds, lecriple d'icelle FH feradonc 3o,
icds,& autant feralalongueur de la-diftance A B, puifque nous auons pris.
iFletiers de EA, car telle particque EFferadeE A, aufli. FHleferade AB:

& ce d’antant que leseriangles EAB, E FH font équiangles ; & partant com-
me EAclt2 A B, ainfi-EF elt 2 FH: & en permutant comme E A fera d
E F,ainfi A'B ferad F H. MaisE Aceftletriple de E F:donc aufli AB fera le
triple de FH: » . '
10.0n peut encore mefurer Jamefme diftance ABauec wne équairre ou fauktes
relle, difpofant'vne des branchesfelon AB, & l'autre.felon AE: & eftant venu
en F,& difposél'vne desiambes. fclon FE ( Ia faulterelle eftant ounerte cGme
en A, qu'vn hommeaille feloni'autre branche iufquesa ce qu'il rencontre EB
en H: Toutle refte foicfai®-& entendu comme deflus. . ‘

1..La mefme diftance AB peut encore eftre mefiirée auec va miroir plain ainfi

quiil enfuit, Ayaat pofélecentre d'vo miroir plain A I'extremité A, reculez-

° T vous direGtement iufques 3 ce que
vous puiffiez voir andit miroir le
fommetdela haulteur eflenée BC,
& foitiufques en D, diftantde A

£ 15, pieds, duquel- lieu le me-

~ fureur (I'eil d'iceluy eftant dela
L KO haulceur de D E ) voye patle rayon
FH 2 \&/ B seflecky EA C lefommet C:en a-
i ‘ pres foit apporté lemiroir de Aen

D, puis reculez-vous derechef jufques A ce qu'eftant pasuenuen F, on voye:

patlesayon reflechy GDC le fommet.C: & fuppofons quela diftance FD
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foic 20, pieds :icelle diftance (oit mifcau dernier terme d'vne regle de trois,
anfecond la diftance D A, & au troifiefme terme la difference d'entre F D
& DA: ladite reigle eftant faite, viendront 6o. defquels oftez la diftance DA,
& refteront 4. pieds pour ladiftance AB propofée A mefurer. Card’autant

mne parlar. p. de la Catopt. d’Eucl. lesangles d'incidence DAE, FDG, font
«£gaux aux-angles de reflexion BAC, BD A, chafcunaufien,lestridgles re¢tane
gles ACB, AEB, & DCB, DGF, font équiangles, & partant pat la 4.p.6.com-
me DF e®3 FG, ainfi DBeABC; & ADA DE,comme ABa BC, Mais par
1a8.p.5.il y a plusgrande raifon de DBABC,quede ABa lamefme BC:lly aura
doncaufli plus grande raifon de D F 4 FG, quede AD i DE,égaled icelle FG:-
& partant parlaso.p. §. DF feraplus grande que DA : Parquoyde DF on
pourra retrancher vaepastie égaled D A, & foit DH. Et puifque parla 4.p.6.
comme DE et 2 DA, ainliBCeft2 AB: en permutant DE,(erad BC, com-
. meDA 3 AB: pourmelmeraifon FG ferad BC, commeFDa DB.Mais FG &
~ DEfont£gales: & partant parla7.p.s.comme DE ferad BC, ainfi era FG i la
. mefme BC : Etparla 1. p. 5. commelatoute FD eft i latoute DB, ainli DA,
ou la reeranchés DH, eft 2 lazetranchée AB:donc lerelte FH fera au reft

DA, comme latoute F D eftd latoute DB parlaig.p. 5. B Ji

Par quel moyen fone mefurées les haultesrs
perpendiculaires,

CHar IIL

Our mefurer vne haulteur perpendiculaire comme de la tour
* GH, laquelle on pourraapprocher par le bas,regarde combien de
‘pieds font depuis ton ceil, ou le lieude ta ftation I, iufquesaladite
tour H: & pofons qu'il yait24. pieds, mets & colloque l'inftrument
en forte quelabafe KL fojt perpendiculaire, pour cftre parallcle 3
GH: & auffi quela thefe fortirée de fagon que depuss I, iufques 4 K,
nefoyent que 24. degrez ou petites mefures: laquelle reigle IK
drefleras neantmoins droi¢te vers le poin& H, ou quelque autre lieu
que tuauras remarqué contre icelie tour pour eftre au plus pres du ni-
ucau. Ce fai&, hauffelamobile IL iufquesa ce quepar fes pinulles tu
- &éconurele fommet G:lorsfera formé legrand triangle IHG, & le
petit IKL, lefquels feront equiangles & proportionnaux 1'va i I'au-
txc, parles prealeguées, d'autant que LXK cft parallele 3 GH.
Stdoncietrouue LK contenir 18. petites mefures , defquelles TK
en contient 24. ie conclueray que GH contiendra 18, pieds ouautres
femblables mefures,defquelles IH en contiendra 24. Car tell¢ raifon
que LK a2 IK, telle & femblable a GH2 IH, Et‘po;;r fqauoir la
e lhaalh, e X! ; i
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=1 Jongueur & di--
'ul”l' ftance1 G, regarde -
Bl cobien de degrez
{1 ou petites mefures
,d]u ala lignedepuis], -
l iufques an poin&t
M qu'elle coupe la
il bate L: car autant.
§i'l1 de pieds aura tou-
telaligne IG. ~

l
i
11! Que fi onnepou-
‘;;‘ j uoit approcher de
i 1a tour pour me-

| furer laligne IH,

ta chercheras icel.

=] le longueur ainfi.

PPy oY qu'il a cfté enfei-

§ 3 gné au’ chapitre.
' o precedent.

1. On peut auffi mefurer ladie haunlteur anec dewx battons inegaux : comare -
our exemple, eftint propof€ 4 mefurer la haulteur BC, laquelle eft acceffi-
le parle pied B, efloignez-vous d’icelle haulteur tant qu'il vous plaira, con-:

tant & mefurant la diftance par laquelle vous-vous cﬁoigncz-; commeiuf-

ques en A, que nous pofons eftre diltant de BC par 20. pieds, & ld foit fiché .

perpendicul. 2 la plaine horifontalle vn baton ou picquet AD de certaine me-

fare , & pofons qu'il foitde 4. pieds; puis ayant vn autre bafton EF, qui foit .

moytié fe AD,reculez-vous dire@ement, iufques i ce que plantant ledis ba-

fon EF aufliperpendiculairement 4 laplaine, vous puiffiez voir le fommet .

“ 7 o C de la haulteur pro-

"~ pofée, par lesfommi.

tez. de(di&ts deux ba- -

flons, lequel secule~
mét foit iufques en F, .
qui cft diftant de A-

_par n2.pitds: Ce fait, .

' pefez au premier ter-

me d'vneregle de trois -

Je doublede FA, Ceft-:

™M TG F A B

- d.dite GA, qui fera24. pi€ds , au focond terme le bak{én AD, fgauoir eft 4.

pieds, & autroifiefme terme, ladiftance AB ioin&e auec le double de FAs .
c'eltd dire GB,qui fera ¢.4. pieds,& la regle eftant faite viendrot 7. picds ; pour .
ks hanlteur BC propof¥ed mefuser: & ce d'aultant qu'és triangles équiangles
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GBC,GAD, comme GA efti AD,ainfi GBefti BC,commeil a efté plus au
long demonfteéaunombre 8. du chap. precedent, _

3. Onobtiendroitaufli la mefure de ladite haulteur auec vn feul bafton AD,
fi ayant planté ledit balton, on recule d’iceluy iufques 3 ce que l'eeil eftang~
abbaiflé en terre, on voyele fommet C delahaulteur propofée BC: Ce qu'ad-
wiendral'eil eftant en 6, & lors mefure l'interualle compris entre ton il G
& le pied du bafton AD, par les mefmes mefures dont ledi& baftonaura
eft¢ mefuré: celafai, pourluiuez comme deflus, & vous aurez la regle de
trois cftanc faicte, ladicte haulteur propolée d mefurer, pour-ce que comme:
GA eft 3AD, ain{li GBefti BC, o o
3. On peutencore mefurer ladicte haulteur se auec vae équairres & pource
faire, plantez en angle droi& e bafton AD, - - :
-8 2 la fommité d'iceluy appliquez I'angle-

droi& de l'equaire EDF, en forte que vous:.

puifiez voiriclongdela btiche ED;lefom~ o
metdela haultenr G, & parl’autre branehe ©  p
DF, remarquez en laplainelepoin@ G : Ce F
f2i&, mefurez AG 8 AB enmefmes micfures - Y.
-que ADj; puis faikes vne teglede trois, au: A @ 3
_F{emicr terme-de laquelle méteez ledict ba-

¢

on AD, an fec6d AG, & au ttoifiefme ABtlaregle eftancfsite,fi vonsadions.
ftez.au produic la haultetir du bafton AD, vous aurez toute ladite haulteur
propofée BC. Car ayant tiré DH parallele 4 AB; le quadrilaterre ADHB'-
fera perallclogramme reGtangle; & partant AB, DH: & AD, HB feront égaux
parl34.p.1. Et puifqueles angles de A & Hfont draidks, & I'angle GDH»
cominun aux deux ‘droi@s ADH, -CDG, cftant ofté les reftans ADG, CDH
feront éganx, & partant les triangles re@angles ADG,DHC font équiangles: -
Parquoy comme AD ferad AG,ainfi DH ou ABferad HCparla 4.p.6. -
4. Ladicte haulteur B C peatencore eftre mefurée aucc vn miroir Flam , &
peur ce faire efloignez-vous deladite hanltcptiufque_s en »A;,' ayquel icuvous *
poferez le centre fudit‘ miroir : & fuppofons qu'il [oit-cfloigné de B par 45. -
pieds, puistvous-vous reculerez dire@ement wfq\_:cs dccque yous Pvlmﬂ;"
voir audit miroir le fommet de la haul- ‘ :
teur propofée C, & foitiufquesenD, di~
ftang de A par 12, pieds , duquel lieulé
mefareuc( eftant delahaulteur de DE qui-
foit 4. pieds) voyepag le rayon reflechy .E
EAClefommet C: Ce fait , mettez au pre-
micr termed’vneregle detrois la diftance. © \A / B
DA,aufecédlahaulteur du meforeur DE, .. -
& autroifiefme la diftance AB; & viendra15. pour lahaulteur propofed mee<-
farer BC, Card’autant que les angles B& D, fontdroicts, &l'angle dsinci~
dence DAE égal 2 l’ange de reflexion BAC, les triangles ACB, AED, font
equiangles, & partant par la4.p.6.comme AD 4 DE,ainfi AB 1BC, - o
g .Ma.&.ﬁ ont ne pouuoit appracher de ladite hauleeus ‘B i%yo_pr" meforer
: . : - i
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~combien on en eft efloigné, foient faites les.deux RationsenA & F, comme
ila etédic au nombrciuidiefme de I'annotation du ch. precedent, & ayant

mefucé les diftances LG, LF & G A, par la me(me mefure dont onaura mefuré
- S le bafton A D, foit mis

au premicer terme d'v.
ne regle de trois LM,
difference d’entre EL
8 AG, au fecondter-
me LG, &autroificl
melebafton PH; & la
regle eftant faite, on
aura la haulteur BC
. " -propofée 2 mefurer.
Card'autant que parla 4.p.6.LF.ct 3FH, cGme LB et 3 BC: Item, que cGme
" GAcltaAD,ainfi GB et ABC: Etqueparla8.p.s.il y 2 plusgrande raifon de
LB i BC, quede GB 2 lamefme BG, il y aura anfliplusgranderaifon de LF
dFH,quede GAd AD égaljiceluy FH.Donc LF fera Plus rande que G A par
lato. p.s.8& partant de FL on pourra retrancher FM égale 3GA. Maiatenant
-puifque parla 4.p.6.comme LF et FH,ainfi LB et d BC,en permutant com-
me latoute LF feradlatoute LB, ainfiFH fecad BC. Par mefme raifon GA,
onlatesrichée FM, fera 4 laretranchée GB,comme AD A BC,¢'elt A dire com-
‘meFH ABC. Doncauflilerefte LM feraaurefte LG, comme latoute LEa la
stoute LB par la 19, p. 5. Maisila efté demonftré quecomme LF et 3 LB,aink
FHetd BC: doncaufli comme LM ferad LG,ainfi FH ferai BC. ‘
6. Lamefmehaultour BC peutaufli eftre mefuréeaucc v miroir plain , pro-
cedantaueciceluy tout ainli qu’au nombre 11, del'ann. du ch. precedent, fga-
~ uoir-eft pofantle centre dudic miroir és Poin&s G,A & D, (voyezladerniere
figure dela page 26. ) & s'elloignantd’iceluy infques d ce que I'xil du me-
{ureur cftant colloquéen E & G, appergaiue audit miroir le fommet C:.Quoy
£ai&,pofez au premier terme d'vne regle de trois la difference de AD3 DF ,an
fecond AD, & au troifiefine la haulteur DE , & laregle faite on aurala haul-
teur propofés BC. Car.il a efté demonftré cy-denant que comgne DEeft )
BC, ainfi DAa'AB, & FD aDB: &auffi quecomme FD eft A DB, ainfi FH
g&2 DA :Parquoy comme FH et  DA,ainfi DE¢ft 3 BC parla1r.p.g.

Commenteft srounée la longucur des lignes de laprofondisé des
PHi% & anires chofes abbaifiées perpendiculairement,

—

~ CH A'r. IV.
Arlamefine facilieé fonfhacfmééslcs profondeurs perpendiculai-

<+ res,commeRS: Car foitla largeur dupuizOR, congneué de zo.
picds, ic pofe & mens linftrument ¢n forte quela bafe TV < 3



' DES LIGNES DROICTES, o
plomb & parallelc A RS, & defagon que OT,contienne 2. petites
mefures (eftant laregle OT direGement fur O,R ,) apres fau t incli-
ner la regle mo-
bile OV, iufques 3
ce que par fes pi~
Ay Sl o . foulles on puifig
adthithi voir le fond S: a.
lors ie regarde le
{71 lieu ou elle coups
} pelabafe (fcauois
V,)car autdc depe;
tites mefures ‘que
conucndra TV,
‘autant depieds au-
'raRSou OP.Co-
me pour plus am.
TR plcmt eltigence, fi
' OF :contient z0,
4 mefures , & TV
J 2. il eft certain
que OR eftant de
20.pieds, RS ferade 5. auffila ligne OS fera dautant de pxcds com-
me OV contiendrade petites mcfures

Comment ﬁmt mefurées toutes lignes droiles pancbanm an long
de quelque montagm ou autremens, ; -

CHAP. V.

S itlaligne panchante A mefurer AG,l'extremité de laquelle A foit

acceffible. Tire laligne de cofté AO & lamefure, laguelle pous
exemple contienne 60. toifes, apres mets lmﬁ:rument au point Q,
en forte que la bafe CD, auec lathefe OC, comprennent vn a.ngle
égalAGAO, & quela r.hcfc OC, foit dn:c&cmcnt furlaligne droicte
OA.Cefai&,tu dois mouuoir la rcg,lc mobile OD,luiqucs dce queay
long dicelle & direGement tu voyesle poinét G,comme ODG alors
icelle regle mobile couppantlabafc CD, fera cognoiftre la diftance
AG: caren cepetit manglc ODC cquxangle & fcmbl.;blc au grand
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. =m OGA ; la ligne
R DC, parallele A
A couppelescop
8 ftez.0G, & OA
PTOPOItit cllc--
ment, par b 2. di
3 6.& yasconfequct
rend Jepetit triany
‘jsle ODC éqpian4
Jgle & [emblable

RS [au grand GGA,
\,;,1 par la 4. dni6.Si
3l donc npus tréu-
q] uons -y petit tri-
 angle ODC, quc
la ligne DC
SRl ticnne xpo.
: tcs,dchucllcs ocC
. .en contiendra 6o.
il eft certain que GA contiendra 100, toxfcs, e¢ftant AO de6o. toifes:
Et (ilaligne OD contient 120. mefures, defquelles DC en contient
100.& CO 60, ileft auffi manifefte que toutela diftance OG con-
tiendra 120. toxfcs, parles prulcgnm.

Par quel moyen font mefurées tomtes bignes droiltes , tans
orshogonelles , que perpendiculaires.

CHAP VI

SI vneligne droiGe eft propofcc A mefurer,commeHL, de laqucllvc

‘partic foit eflcuée orthogonellement par deffus le niucau deton
il O, en partie abbaiffée perpendiculairement au deflous : cher-
chez par le chapitre precedens 1a longueur de la ligne OH, laquelle
pour cxemple foit de 12. perches de longueur. Apres faits pendre
perpendiculairementla bafe, enifortequ'elle foit diftante du poinét
O;de1z. petites' mefures. Ce fai@, haufle-ou abbaifle 1 regle mobile
OC,iufquesa ce que droitement aufong d'icelle tuvoyes lepoiné L:

alofrs regarde combicn de petites mcfiarcs contient la ligne IC, ucducf-
quelles

—

\ -
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melles 1O en contient 12: car autant contiendra deperches la ligne
HL , defquellesHO en contiendra 12. Et par exemple foit Ol de
12.petites mefures,& IC de 1r.1l eft certain que HL{erade 1. perches
dehaulteur, parlesdemonfirations precedentes. Que (i tu vouloisfeu-
lement mefurer depuis le poin& D, iufquesa H, regarde ot le ray de
ton ceil OD couppelabafe IC, fgauoiren N: car telle raifon que IN
== : — il 2 en 1O, telle &
d {¢mblable a lali-
gne HD, 3 la li-
= gne HO, comme
il & efté monfiré.
—=—%%| Si donc IN con.
MY tienten longueur
| 3.petites mefures,
| defquelles 10 en
contient 12, il
| reftera manifefte
N | que HO eftant
N | de12. perches, la
ligne HD fera de
trois perches. Et
~Y {i nous trouuons
4 OC faire 3. peti-
tes mefures, nous
ferons  affeurez
que toute la ligne droi&e OL ferades. perches de longucur, ¢e
qu'il fallois demonfirer. '

Par quel moyen ‘/th mefurées toutes lignes droites inaccefSibles,
eftendués enquelque inclination que ce foir,

CHar, VIL

POur mefurer quelconque ligne inacceflible en quelque inclina-

tion qu'ellepuifle eftre, comme AB, cherches parle premier cha-
pitreles diftances du lieu C o tu feras, iufques  chafcune extremité
dicelle ligne,comme CA, CB : &pofons CA eftrede 18.toifes,, &
CB30.metsles daux regles delinflrument en forte que dupoindt
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C,vne cha(Cunc refponde direftementaux extremitez delaligne §
g ———— ey me{urer,’ com-
e o, |meCDA,CEB!
| Apres retire ou
auancetellemét
labafeDE, que
- | depuis C, iuf-
.| quesa D,foyent
18. parcelles, &
depuis C, iuf-
quesAE (ot la
bafe entrecoup-
pera lamobile)
30. autres par-
celles. Ce faic,
regarde com--
bien de parcel-
les contiendra
e : DE, cardau-
tant dc toifes femla ligne propofée AB. La raifoneft d autant que
CD, & CE, eftantproportionnelles 1CA , & CB,la ligne droi&te
DE fera parallelc 3 AB, parls féconde partic de laz, dué. & ainfile
petittriangle CDE, fcra ¢quiangle & propornonncl augrand CAB,
parlag. du6. Si donc DE eft de23. petites mefurgs, AB fera de2s.
toifes.

Cefte feule demonttration fuffit pous cognoxﬁrc comment il
faudramefurer touteslignes droites inacceflibles, efleuées fur quel-
que montaigne, ou autrement inclinées comme on voudra: Car
les-deux regles de I'infirument eftant drefiées direCtement aux ex-
tremitez de laligne propofée,feront aucc icelle vn grand triangle:
&lors files deux coftez font cogncus parle premier chapisre de ce liwre,
il ferafacile deformer le petit triange, qui donnera incontinent co~
gnoiflance dugrand, ce gu'é/ fallosr demonfirer.

Fin du premier Liure.
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LE SECOND LIVRE

DE LA MESVRE DES

SVPERFICIES PLANES.
Comment font mefurez, les parallelogrammes veftangles.

CHAPITRE PREMIEER.

§ OMBIEN qu'entre lesfuperficiesre&itignes, les
triangles,{elon I'ordre de nature, foient les pre-
g’ miers, comme eftant les plusimples, toutesfois
AW pourle regard des mefures & dimentions des fu-
® perficies, onaaccouftumé de commencer parles
i ! quarrez & parallelogrammes rectangles , d'autant
, quc dlccux mefime dépendla mefure des fuperficies tnangulaxrcs,
lefquelles ne peuuent eftre cogneués ny mefurées, que premiere-
ment elles ne {oient reduites en parallelogrammes rc&anglcs,
eomme tous corps enreftangle folide.
De tous paralielogramme rectangle ,l'vndes coftcz. eftant mdtxplu par
Fansre,produict le consenn de taire diceluy parallelogramme.
A B n y Soit premierement pour exemple le
"1 quarré ABCD amefurer,duquelvn chaf-
" lcuncofté foit de 4.piedsde longueur, it
D € £ conuient multiplier I'vn des coftez pat
Yautre, fcauoir 4. par 4. & le produié 16.ferale contenu du quarré
Suyuant laxs. diffinitiondu 7.liure & Euclide.
Sile parallclogramc re&tangle EFGH, al'vndes coftezdes. pieds,
& lautrede s.il faut muluphcr 3. pars. & le produict 15.{ferale con-
tenu du parallelogramme : C'eftdire que vn pied quarré feracon-
tenu 15. foisen iceluy reangle. Et cecy cft fuffifant pour fair¢ en-
“tendie comment I'on doit mefiwrer par toifes,brafles,aulnes & autres
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mefures,d’autant qu'en cefte demonftration onpeutaulieude pied
quarré, prefuppofer vneaulne quarrée, vnetoife quarrée, ou quel-
queautremefure delaquelle on voudramefurer la fuperficie propos- -
fee. |

Pareillement fi I'vn descoftez dudit re@angle EFGH eftoit de 4. pieds,
& l'autre de 7;: multipliant 73, par 4. le produit 30. feroitle contenu dudic
paralelogramme, Ainfi auffiI'vn des coftez eftant s},& I'autre 8}, multipliant
8:—par s —viendront §3-pour le contenu dudit parallelogramme. )
Or pour appliquer ces chofes 4 I'viage & pratique ordinaire, nous dirofis
que quelqu’vn voyant vne piece de terre ou autre [uperficie p_lane de fo.rmc
quadrilaterre,dont il defire cognoiftre I'aire ou contenu, il doit recognoiftre
fi clle cft retagulaire,& pour ce faire doitauoir quelqueinftrumentGeome-
trique , par le moyen duquel il puiffe obferuer leditangle, & silme crqlﬁ,
qu'il choififfe entre tous les inftrumens vn demy cercle, ou cercle entier,
bien & exaement diuiféen 360. degrez, au centre duquel foit vnealidade
garnic dedeux pinulles, oubien vn compas de.proportion auﬂ.i garny de
pinulles, & d'vn pied ou bafton pour lefouftenir ferme en tellieu, & in-
clinations qu'on voudra: d'iceluy nous-nous feruirons en toutes les ope-
rations qu'il feraneceffaire de faire cy apres. Voulant donc n}cfurcz't vne {u-
perficie quadrilaterreABCD), ic pofe mon Compas fur fon pieddl mﬁle A,
&]le difpofe enforte que les deux iambes d'iceluy s'accordent fur les lignes
AB,AD: quoy fait, icregarde de com- g
bien de degrezil eft ouuert, & trounant
quil l'eftde 90. deg. ie vad I'angle B,
mefurant y allant le cofté AB, auquel "o, o
poinét B ie difpofeanfli mon Compas
fur fon pied, en forte que lesiambes di-
celuy s'accordent furles coftezBA,BC, |.
puis ie regarde quelle eft fon ounertn- A
re; & trouuant queladicte ovuercureeft o _ .
aufli l'angledroict, ie va encore i I'angle C, mefurantyallantlalongueur da
cofté BCg, & ayant difpofé le Compasaudit lieu C, & trouuné quc%cdit an-
gc Ceftencore droict, ie concluds quela piece ou fuperficie quadrangu-
laire ABCD eft retangulaire. Car puifque par le {cholie de la 32.p.1.les qua-
tre angles de tout quadrilaterre font efgaux A quatre anglés droils), les
trois A, B, C, eftans droills, il s’enfuit quele quatriefme D eft aufli droic®.
Parquoy multipliant comme dict eft le cofté AB, par le cofté¢ BC, fera
produictl'aire ou (urfalfe dudit quadrilaterre ABCD propofé A mefurer.
‘Que fiayant obferué les deux angles droiéts A & B, & mefurélecolté AB,
on ne pouunoitallerd'vn ny d Pautre des deux autres angles C& Dl fau-
droit aufli obferuer 'angle BAC, pofant I'vne des iambes du Compas fur
AB,& ouurir I'autre iufques 2 ce quon voye par kes pinulles d'icelle le roinc’t
C: puis le Compasdemeurant ainfi ouuert, tranfportez-leen B, & Iy dif~
pofez en forte que 'vae des iambes s'accorde felon BA, quoy faifant file

E i
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rayon vifuel paffant par les pinulles de 'autre iambe va rencontrer le poin&
D, ledit quadrilaterre fera rectangle, &le cofté BC feratrouué comme il
elt enfeigné A laz.p. des triangles rectilignes de Henrion', lequel eftant co-
gneu, on trouuera laire comme dit eft cy-deffus.

Que fi on cognoift que les coftez (Epofcz foientegaux, ou parallels, ce
fcraaflez d’obleruer I'vn des angles: Cars'il eft trouné droict,le quadrilater-
referare@angle commedicteft (ur la 1. deff. 2. '

ue i les coftez d'vn re&angle eftoient lignes incommenfura.
bles ouindicibles, ne fe pouuant exprimer precifément par aucun

nombre,alors ,
Le quarrréde lundes coftez dwre&angle multiplié parle
Ol - £ de Lautre cofté,produilt vn nombre , duguel laraci
1" 13 qu/mmr elau 6p nomore , duquel laracine
N " guarréc eff le contenu du reclangle propofe.
7 p Comme foit le rectangle ILMN, duquel le cofté
IN, foit la racine de12. &le cofté MN la racine dezy,
D'autant que parla1.ds 6. le quarré NP a telle raifon au re&tangle
MI, que la ligne PM a 2 laligne ML, ( car ils font en mefme haul-
teur,) & quelere&tangle M1 alamefme raifon au quarré NO: il eft
¢uident queleretangle M, eft moyen proportionnel entre les deux
quarrez.Sidonc12. eft multiplié par 27,il en prouiendra3z4,defquels
laracine quarrée 18. (moyenne entre12.& 27. ) fera le contenu du
rectangle ML ‘ :
Cecy efttiré delapremicre partie do lemme de la 54.p. 10. d'Eucl. ol eft
demonftré que f vue ligne droitte eficouppée comme onvoudra, le reGlangle contens
Souwbs les partici cft moyen proportionnel entreles quarrex d'scelles parties, Ce que nous
demonftrerons encore icy en nombres,pofant la propefition en ces termes:
. Deux nombres fe multspliant entr’enx, prodssfent vn nombre moyen proportionnel entre’
Ués quarrez d'icenx. Car foient deuxnombres A & B:de A en B (oit faict C,
& dz A enfoy foitfaitle quarté D, mais deB en foy le quarré E : ie dis que
C elt moyen proportionnel entre D& E.Car puil-
A 4 B.s. queA multipliantB & A aprodui®C& D ﬁa.r
la17.p.7.Clerad D, comme B 1 A. Semblable-

D.16. C.z0. E.25. mentpourcequeB mukipliantB & A,afaid E &

', C:Elcraauflii C, comme BaA. DoncE,C,D
font centinuellement proporticnnaux. Etde ce eft manifefte-ce quedicicy
noftre autheur: car puifque C et meyen prop. entre les quarrez, iceux fe
multipliant entr’eux,produiront le quarréde-C parlazo.p.7.

Si doncvntoftéIN eltoit 6, & l'autre cofté NM V0. multigliant lefdits
coftez entr’eux viendroit v1800. pourlé contenududi& re®angle MI. Mais
f_ I'vn dés coltez clboit V8,8 l'autre V18,lc contenu dudit parallelogramme

croit 12.
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CoroOLLAIRE L

Deli eft manifefle,que le contens eftant donné auecPvn des coffexilfe .
vsaisé trounerPautre. :

Car en diuifant tout le contenu parlecofté cogneu, le quotient
fera le cofté defiré: Comume 15 diuifé par s, fc trouuera pour le quo-
tient 3, qui eftle cofté cherché, ou1s dinifé par3, fetrouueras pour
'autre cofté, Oubien file cofté NM,eft donné, & le contenuis. il eft
certain que le troifiefme nombre proportionnel 12 ( qu'eft facile &
trouucr? aura pour racine l'autre cofté IN.

Pareillement file cofté IN eltoit 6. & le contenu duparallelog.rectangle
NL 71800, diuifant V1800 par 6. c’eftddire par V36, on trouuera V5o,
pourl’autre cofté NM. Ainfiauffileditcofte IN eftant ¢8, & le contenu

dudit rectangle IM 1z, (i on dinife 12, 0u ¢144 par V8, on trouucrapous
Yautre cofte NM vi8. ’

Cororraizre 1II,

Comme aufsi iz contensu eflant donné anec la raifon des coflez.f troune-
valalongueur v chafiun cofte. .

Commeen lavfigurede ccliureentrele quarré de EH,(quieft9.)
&le quarré de EF (25) lemoyen proportionnel eft1s, pourle conte-
nu dure@angle EG, par/s18.dx 8. Or la raifon de I'vn des cofteza
T'autre foit comme3 4s. faut donc diuifer tout le contenuispar s,
& en prendrelestrois cinquiefmes pour le quarré de 'vndes coftez
qui contiendra g.duquellaracine quarréeferas,pourlalongueur du
cofté EH. Apres faut encore diuifer 15 par3, & adjoufter encore
deux tiers,qui feront en tout 25 pour le quarré del'autre cofté EF,du-
quellaracine quarrée s feralainfte longueur de EF.

Ou bien,fi ayant multiplié le contenu par I'vizdes termes de laraifon don=
nee, on diuife le produit parl'autre terme, viendra le nombre quarré du co-
fté homologue au terme, par lequel on aura multiplié; & partant tirant la
racine quarrée d'iceluy nombre, viendra ledit colté: Et ce d’autant que
comme yn sermede la rasfon donnéeeft 3 lautre , ainfile veGangle donné oft au quarré
du coft€ homologue au fecond terme; ce que nous demonftrerons ainfi. Soit
cogneule rectangle ABCD, duquel les coltez AB,& BC, qui comprennent
l’anﬁglc droict B, loient entr'eux comme E 4 F; ic dis quecomme Eelt 4 F,
ainfi eft le retangle AC au quarré de BC. Carayantconftruit fur icelle BC
le quarré BGHC , par la 1. p. 6. le re@tangle AC (eraau quarré BH,com~
me ABd BG, ceftddire ,comme ABABC, uEAF parlairn p.j. Parquoy
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le re&angle AC efkdt192. & laraifon des coftez AB,BC,comme ¢ 3 3, faifant
que comme 4 cftd 3, ainfi 192 foica vn quatrie(me proportion.14 4, iccluy

» c n fera le quarré BH, & laracine quarrée 12 "fera
_ ; pourle cofté BC, & partant l'autre cofté AB
Y ——— : feratrouué de16,comme il eft enfeigné au pre-
{F cedent Corol. oubien faifant que comme 3 e@®

” d 4. ainfi192 foit dvn quicfme'?rop. 1246,

A B ¢ dont la racine quarrée fera pareiliement 16,
“pour ledic cofté AB. Ainfiauffi lere&angle cogneu eftant 12. & laraifon
des coftez comme 3 32, le quatriefme nombre proport. fera 8,& laracine
quarrée d’iceluy V8. & tel l%mlc moindre cofté, par lequel lere@angle 12.
eftant diuifé, viendra v18,pour le plus grand cofte.Orily aencore vne autre
maniere de ce faire ,audernier cha{’. de I'Arithmetique de Henrion, laquel-
lenous ne rapporterons icy', maisbien vne operation Algebraique, dontil
y enyavnexempleen fon Algebre queftionis.Vn re&angle AC eftant 180,
&laraifondescoftez AB, BC, comme A 4 : pour trouuer lefdi&s coftez ic
poleque AB foit s, & partant BC 48:: AC feroitdonc 204. quiferontef(-
gaux au contenu donné18o :iediuifedonc18o. par 20, & viennent 9 pourla
valeardexq, & partanti vaudra3:Le coté AB qui a efté poféde snfera
donc15, & BC12,

CoRroLLAIRE III,

La diagonalle dvn parallelogramme reciangle pent cfire trounée , les
deux coffez eftans donnez.
Caril aefté dit és deffinitions, que la diagonale d'vn parallelo-
o gramme reétangle, le couppe en deux triangles re-
[11; T3 | Gangles,& égaux entre eux.Etparla 47.du 1. & Enclide,
2y lequarré du cofté qui fouftientl'angledroiét du trian-
l [ glere@angle, eft égalaux quarrez des autres coffez du
mefmetriangle.Sidoncles quarrez de NM,& NI, con-
tienncnt enfemble 39, il eft certain quela racine de ce nombre fourd
39.(quieft6 &3 treziefimes) fera la longueur de la diagonalle MI.
Ce quedit icy noftre Autheur eft facile, c’eft pourquoy nousne nousy
arrefterons, ains ioindront icy plufieurs belles propofitions concernant les
re&ar:{gles, lefquelles (comme i'eftime) ne feront defagreables 2 pluficurs.
L. Ladifferencedes coftex dvvn rectangle eftant cogneuc, € anfii la forsme dscenx , on
tronueralefdiths coffex. :

Car fide la moytié de la fomme des coftez, on ofte lamoytié de la diffe-
‘rence,relterale moindre cofté:mais fi on I'adioufte,viendrale plus grand: ou
bien fi de toute la fomme des coftez,on ofte la difference,& durefte on prend
la moitié,on aurale moindre cofté, & fidiceluy onadioufteladite diff. vien-
. drale plusgrand coté, Si donc ladiffcrence des coltez cft 4, & la fomme

'lceux
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dliceux 20; ladiedifference 4 oftée de lafomme 20, reftera 16, dontla
.moytié 8. ferale moindrecofté; mais ladite moytié 8 eftant adiouttée d
ladite difference 4, viendront 12 pour le plus grand cofté. Orcombien que
cefte operation , comme auffi les fuinantes,{oient faciles , neantmoins nous
adioucterons 4 chafque propofition vne operation Algebraique numeralle,
afin que les plus rudes & moins verfez efdites operations Algebraiques fe

uiffent tant plusexercer enicelles : & n'eftoit que peu font ver%cz enl'Alge--

bre (pecicufedutres-do&e Viette ( des Zetetiques duquel nous auons pris
quelques vnesde fes propofitions ) nous cuflions aufli rapporté icy fa fagon
d’operer.. Venons donc 4 l'operation Algebraiquelde cefte prop. Ie pofe
1% pour le moindre cofté; & partant le plusgrand fera 1. +4, & la fomme
d’iceux 2% -+4, qui feront efgaux A 20 ; & partant 23 feront egales 3 16
Parquoy chalque racine vauldra 8 ; & tel ferale moindre cofté, & par confe-;
quent l?lus grand ferara comme demant, '
k_.ﬁ]' ;: Tmtc desdem coftex eftans cogneni, & laraifin &icenx, on cogneiflra
s€2s coflez,

Car comme la difference des termes de la raifon eft 4 I'vn oul'autre d'iceux,
ainfi la difference des coftez, eft au cofté correfpondant;Et ced'autant qu'au
te@angle ABCD, dont AE eft la diffecence des coftez AB, & BC, lefquels
font entr’eux comme FG 3 GH ; comme FH (difference des termes dela
saifondonnée) et AHG,oud FG, ainfi AE (difference des coftez) cftd EB,

(c’eftd dire BC fon égale) ou 3 AB, tant parla17.p.

ol c 5. quefcholiedela18. ’ d
Si doncla difference descoftez AB,BCeft 8, &

F a6 laraifon d'iceux eft commeysds : La difference des

A 3 termes dicelle raifon eft 2 ; partant comme 2 eftau

8 plus grand terme g, ainfi 8 difference des coftez, cft
au plus grand cofté AB, c}ui fera trouné de 20 : Mais faifant que commez cft
an moindre terme 3 , ainfi 8 foit  vn 4° prop. viendra12 pourle moindreco-
¢ BC. Item fila difference des coftezeft 10, & qu'iceux foient entr'eux com=
me¥17 ¥ 3;faifant que comme ¥12 (difference des termes de la raifon)
eft 1 %127, ainfi 10 ( differencedes coftez ) foit 3 vn 4° prop. viendront¥ 115,
C'eftd dire 15,pourle plus grand cofté, dontla difference eftant oftée , refteras
pour le moindre cofté. Pareillement filadifference des coftezeft ¥ 72, & leur
raifon criple : foit pofé 13 pourle moindre cofté, & par confequent l'antre
fora3y: , puis qu'ils font en raifon triple : Parquoy la difference eftant join-
&e aumoindre cofté,{era1%-+¥71, qui fera égal d 33, & par confequent 23
feront égalesi)/72:La valeur de chafqueracine fera donc 718, & tel ferale
moindre cofté, & partant l'autre fera?162. A
3. Lafommedescoftexd'vn rectangle cftant cognené, & la raifon diceux, on pesit cognoi-
frelefdiscofle. = ‘ ‘ ‘

Car comme li fomme des termes de [a raifon, eft auquel on voudra d'i-
€cux, ainfi la fomme des coftez eft au cofté correfpondant: Pource que les
coftez AB, BC du re@angle cy-defTus eftans entr’eux,comme FH et 2 HG;
comme FG ferad FH,0u AHG,ainfi ABC ferad AB,0udBC pacla 8. p- 5o

3
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{cholic d'icelle. Parquoy les coftezd'vn re@angle, eftans entr’cox comme £

d5, & lafomme d'iceux 36, fi on trouue vn 4° nombre prop.2 9, 4,36,

iceluy fera16, pour le moindre cofté, & pactant l'autre ferazo. Item f la
fomme des coftez eltoit 7o, & la raifon d’'iccux comme3 d 2;trouvant vn 4°

nombre proportionnel 4 5,3,&¥ s05il (era¥18,pour la quantitédu ({lus grand.
cofté, leque] etant {ouftrai@t de ¥ 5o,reltera ¥8 pour l'autre cofté, quife-
raaufli trouué, cherchantle 4*nombreprop. i, 2 & ¥ so. Semblablement
fila fomme des coftez etoit 21, & leur raifon: fut comme 423 :Soit pofé 48
pous le plus grand coté; partant le moindre fera 33 ; & ces coftez ioin&s.
en{emble feront 7 égalesa 21: parquoy chafque racine fera3,& partantle

plus grand cofté fera12,& l'autre 9. ’
4. Lecontenn d'vn rectangle flant cognew, &l aggregé des quarrex des coftex d'iccluy, m,
srouncralefdiss coffez.

Carayantadjouftéle double du contenu dudit re@angle audit aggregé des
quarrez, viendra le quarré de la fomme des coftez ; mais I'oftant, reftera
le quarré deladifference d'iceux coftez ; ce qui eft manifefte parla8.p. 2.Ec
neantmoinsd caufe que dela demoniftration de cefte prop. defpend lintelli-
gence de pluficurs autres , nousla demonftrer&s fommairement. Soit va re«
¢tangle ABCD, fur les coftez duquel DC, BC foient defcris,les deux quar~

‘ rez DCEF & BCGH, & les coltez FE, HG
F LE T eftans continués iufques ¥ ce quils fc.rencon-
trenten I ,feraaccomply le quarré AFIH, lequel
fera égal aux deux re&an% es-AC, CI', & aux
deux quarrez DE, BG_enfemble parla 4.p. 2.
Mais AH coté d’iceluy quarré, et 'aggregé des

K M N coftezdu re&angle groposé AC, & leretangle
L G ClLeft égal auditre@tangle A'C : Donc le dou-
4 ~oB H ble du re@angle propofé AC, ioin& aux deux

' quarrezdes coltez d'iceluy re&angle , fgauoire(t
i DE & BG, fcraégal 3 Al quarré del'aggregé des coftez AB,BC. Dauantage
fi de DF égalcd AB,on prend DK égaled DA, lerefte KF fera ladifference-
des coftez du rectigle AC, fur laquelle KF eftant defcritle quarré KFLM
& continué les coftez KM, LM, iufquesen N & D, il eft énident que lere-
Gangle KC fera égal au reéangle AC, comme aufli e re@angle ME auecle.
quarré BG: & partant que deux foisle re@tangle propofé AC, eftant ofté
del'aggregé des quarrez des coftes d’iceluy, reftera KL quarré de la differen-
e defdits coftez. Onauradonc par ce moyenl’a,ggrege' des coftez, & aufli

~ leur difference, & partant chafque cofté fera trouué commedit eftcy-defus.

Sidonc le contenud'vn re&angle eft 40, & I'aggregé des quarrez de fes
coftez 89 : pour trouuer lefdits coftez, i'adioulte 20 (double du reftangle ) X
’:aggregé des quarrez89 , 8 viennent169, dontla racine quarséerz, eft la
omme des cofPez : mais oftant 8o de 89 , refteg, dontlaracine quarrée eft 3,
pourla difference defdits coftez, laquelle oftécde l’agFtege' d’iceux, refte 1o,
dont lamoitié 5 ek pour le moindre cofté, & partant [autre eft 8. Item file
cantenu d'va re®angle cft 6,& 'aggregé des quarrez des coftez 15, Ie double

-~
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dudit reQanglefera12, quiadiouftezd 15 ,:feront 27, dontlaracine quarrée
Y17, clt 'aggregé des coltez: mais oftant 12 deiy, reftent 3, dontlaracine
quarée ¥3 elt la difference defdits coftez, qui foultraicte de laggregé Va7,
reftent %12, dontla moitié¥/3 eft le moindre cofté, & par confequent I'au.
tre colté eft ¥12.Pareillement le contenn d'vn re@angle foit 20, & la fomme
des quarrez des coftez d'iceluy 41. Ie pofe 12 pourl'vn des coftez, I'autre

Teradonc 1;‘-;,& partant leurs quarrez feront rq,&%o;’qui adiouftez enfemble

feront -ﬂqr'l‘_fﬁqui fera égal 4 41, laquelle equation fera reduitte par la

multiplication croifée d 199+400,& 414, & oftant 400 de part & d’autre,
reftera I'équation entre 19g, & 419--400; & partant il faut extraire laracine
quarcée de quarrée de 419--400, dont nous mettrons icy l'operation tout
aulong pourlinftrucion des plus rudes & moins verfez efdites operations
Algebraiques: Ie prends la moitié du nombre des quarrez, quieft 22, dont
lequarsé ek “%, duquel ie fouftrait le nombre 400, & reftents*, dent lara-
cine quarrée eft 7, laquelle eftant adjouftée la fufdite moytié ¥, viendrone
25, pour lavaleur d'vn quarré, & partant la racine quarrée g, fera pourle
plus grand cofté: Mais oftant lefdites? des. fufdits %5 refteront 16, dont la
sacine quarrée 4,¢% pour-le moindre cofté. Autrement, feit encore vn re-
Qangledont le contenueft 28, & laggregé.des quarrez descoftez d'iceluy
88. Pofant quel’'vndes quarrez (oit1q, l'autre fera 88---14, entrelefquels 23
fera moyen prop.comme nous auons cy-denant demonftré. Et ces quarrez
eftans multiplicz entr’eux produifent 884---19¢, qui fera égal 1784 quarrédu
moyen prop. 28.parlazo. p. 7.Adjouftant donc 194 de part & d'autre, il y au-
- racquationentre1gq+784, &.88¢, maisoftant 784, I'equation fera entre
199.8 884--784:& partit fi on tire la racine quarrée du quarré de 884--784,
fuiuant les preceptes enfeignez au 10. ch.de I'Algebre de Henrion, & exemple
cy-deflus,on trouuera V11524 4 pour le quarré du plus grid cofté, & 44--¥
1152 pour celuy du moindre:tellemér que lefdits coltez {eront ¥ (¥ 1152444 )
&Y (44---Vug2).

§o Le contennd'vn reGiangle eBant cognen , & la difference descoffex diceluy, onco-
Sroifiralefdies coftex. -

Carle quarrédeltadifference des coftez eftantadjoufté au quadruple dure-
&angle,wendrale quarré dela fomme des coftez, commeil appert tant par la
8.p.2.quedemonttration precedente: tellement que I'aggrege des coftez, &
auffila dig‘crence dliecux, f{era cogneut, & partant aufli chafque cofté, par fa
Lp.cy-deflus. ./ ‘

%i doncle contenu d'vn reftigle eft 40, & la difference des coftezeft 3, le
quadsuple duditre@angle (era 160 , quiadjoulté d 9 quarré de la diff. vien-
dront169,dont la racine quarrée 13,¢ft Ia fomme des coftez,de laquelle eftant
oftéela differéces, reftent 10,donc la moitié §,eft Ie moindre cofté, & partant
Pautre eft 8. {tem fi le contenu du re@angle et 20, & ladifference des co-
ftez¥/18; le quadruple dliccluy re@angle eft 80, qui adioultezd 18 quarré de
la difference, viendront 98, dont la racine quarrée ¥ 98 cft l‘!‘alggrcgé des
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coftez, duquella difference 718 eltant oftée, reftera¥ 32,dont1a moytié¢ '8,
fera pour lemoindre cofté, & partant 'autre fera¥ 0. Soit encore vn rectans
Flc contenit4§,& la differencedes coftez 42k pofe 15 pour le moindre cofté;
‘autre feraddc iy -+4,&% icenx coftez multipliez entr’eux produifent 19443,
qui {eront égales au contenu donné 45; & oftant de part & d’autreles 43,
Fequation fera entre 19. & 45---4®& : prenant donc la racine quarrée de
§---4 % viendra§ pourla valeur d'vne racine, & partant le moindre cofté
era §, & l'autre 9. - '
6. Le contens d'vnrellangle eftant ccgnen, O Paggregé des coftez, seenx coffe, ferma
trouuez.

Car (i du quarré de la moitié dudit aggregé on ofte le reGtangle, reftera

- lequarré dela moitié de la difference des coftez, camme on peut colliger de
la §.p.2.Ou bien fidu quarré delafommetotale des coftez, onoftele qua-
druple du rectangle, reftera le quarré de ladite difference des coftez, comme

- apperten la figure & demonftration dela 4.p. tellement que lafomme des
coltez fera cogneué, & auflileur difference 5 & partant auffi chalque cofté.

Le contenud’vn retangle foit donc 54, & Paggregédes coftez 15, le qua-
druple dudit re. fera 216, qui oftezde 22 nomEte quarréde l'aggregé, re-
fteront 9, dont laracine quarrée 3, eft la difference des coftez , & partane
iccux feront 6 & 9. Item foit vn reGangle ¢, & la fommedes cotez %27, le
quadruple d'iceluy reangle fera24, quioftez de 27 quarré delaggregédes
coltez,refteront 3,dont laracine quarrée¥; eftla difference deldics coftez;
& partant ils feront¥3 & ¥ 12. Soit encore vn retangle duquel liire et 8,&
la Fominc des coftez¥ 40, le quadraple dudit re@angle fera 32, quioftédu.
varrédel’aggregé 4o, reftent 8, dontla racine ¥8 et ladifference des co-
ez, & pattant le moindre cofté fera¥10---¥2 & autre¥i0-+¥2. ftem le
contenu d'vn rectangle eftant 80, & I'aggregé des coftez 20 :ie pofe vn cofté:
“efltre 1 ; & partantlautre fera 20---13:: ces coftez maltipliez entr’eux,pro-
duifent 20 &~--14, qui feront égales d laire donné 80 ; Adjeuftantdonc 19de
part & d’autre, T’Cquation fera entre 19+-80 & 20% ; & oftant 8o de chafque-
colté, refteraequation entre 19,& 20 ---80 : prenantdoncla racine quar-
séede20 p---80,viendra 10---¥10°pour va cofté,& 10-+¥20 pour l'autre.
7. Eftentcognenila difference descoftex dvnrellangle , & Laggregé de lewrs quarrez,
lefdits coftex feromt trowuez. ‘ :

Cir fi du double del’aggregé des quarrez on ofte le quarré de la didfe-
rence des coftez, relterale quarré del'aggregé defdits coftez, comme appere
enlafigure & demonftrationdelaro. p. z.teﬁemcnt que lafommedes coftes
fera cogneui, & aufli [a difference;& partant chafque cofté fera cognen come
mediteftcy-deflus prop.r. :

Comme foit vn redtangle, ladifference des coftez duquel foit 3, 8¢ 'ag=
gregé de leurs quarrez 89 : le double dudit aggregé des quarrez eft done:
178, duclnel cltant ofté 9 quarré dela difference, refteront 169, dontla raci-
ne quarree 13 ¢t I'aggregé des coftez; & partant ils feront 5 & 8. Item la dif-
ference des coftez d'vn re@angle foit¥3, & I'aggregé deleurs quarrez 152
ledouble duditaggregé fera j0, defquels ayant oﬁé 3 quarré dela difference,
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reftent2y, dontlaracine quarrée¥ 22 ¢ft I'aggregé des cofter: Parquoy lef-
dits coltez feront ¥3 & ¥12. Irem la differéce des coftezd’vn re@angle eftane
4,& l’aggre%é deleuts quarrez 106 ;ie Tofe 1% pour le moindre cofté, & pars
tant Pautre fera w44 ;& I’aFgrcgédc eurs quarrez 29+8x+16, qui feront
égauxd l'aggregédonné 106, laquelle equation fera reduitte d2g, & 9o---83,
commeil eft enleigné cy-deuant, & partant la racine d'icclle fera s : Parquoy
lemoindre cofté duretanglecft ¢, & l'autre 9.

8. Eftant cogneulaggregé des coffex d'ynrellangle, & lafomme de lewrs quarrex,lefdits
cofiez feromt troumez. o

Car fi du double de I'aggregé des quarrez on ofte le quarré del'aggregé
des coftez, refterale quarré dela difference defdits coftez, comme on peut
colliger dela1o. p.2. telleaent qucl’aigrcgé , & ladifference des coftez fe-
ra cogneut,& partant aufli puis apres chafque cofté,

L’aggregé des coltez d’vn re@angle (oit 13,& I'aggregé de leurs quarrez 89:
Je doubledudit aggregé des quarrez feradonc 178, duqueleftant ofté169
quaré de Paggregédes caltez,ieftent 9, dontla racine quarrée 3 eltla diffe-
sencedes coftez ; & partant ils {eront 5 & 8. ItemI’aggregé des coftez dudie
xc&angle foit¥27,& I'aggregé deleurs quarrez 1 : le-double dudit aggregé
desquarrezeft donc 30, duquel foit ofté 27 quarré de I'aggregé des coltez,
& relteront 3, dontlaracine quarrée ¥;cftladifference des coftez : & par-
gant lefdits coltez [eront¥3 &¥12. Item l'aggregé des coftez d’vn reCtangle
eftant 15, & celuy de leurs quarrez 117:ie pofe 18 pourl'vn de(dits coftez,
& partantl'autre (era 15--1%:; & 'aggregé des quarrez d'icenx 24,-+225--308,
fera égal au donné 117:Parquoy ladite equation eftant reduitte, fera.entre 24y
& jo8z--108,dont laracine 9,fera pour?c plus grand colté,& 6 pour le moin-
dre. Or ces g dernieres propofitions font tirees & colligées des 99,100, 101,
302 & 103 problemesdela Geometrie de Henrion.

9. Ladsfferemcedescofiex d'vnrelangle efiant cognesé <rla differencedelenrs quarrex,
lefdits caftex feromt sroumex.

Cardiuilant ladifference des quarrez par la difference des coftez, viendra
I fomme defdits coftez, comme on peut colliger dela 6. p. 2. tellement que
l’ag}grege’, & ladifference des coftez feracogneu, & partant anflichafque
eofté. , 4

Ladifference des coftez d’vn re@angle foit 3, & la difference de lenrs quar-
re2 39 ziediuife 39 par3,& viennent 13 pour lafomme des coftex ; & partant
ils feront 5 & 8. Item la difference des coltez (oit ¥y, & la difference de leuss
quarrez 9 : divifant 9 par 73, viennent ¥27 Jxour la fomme des coftes, & par~
tancils ferant ¥; & ¥12. Item la difference des coftez eftant 4, 8 la differen-
ce des quarrez §6 : ic pofe 1% pour le moindre cofté ; & partant I'avtre fera
»—+4;les quarrez d'iceux ferde 1q, 8 14-+8m—+16, & leuc difficrence 33+16,
qui fera égale & 76:& oftant 16 de part & d’autre, reftera 'equationentre 3¢
& 40:Parquoy vncracine vaudra ¢:& partant les coltez feront § & 9. *
0. L'aggregé descofiez d'wm rellangle ciians cognew , & ladifference de lewrs guarrez,
befdiss caStex feroms srounex.. o S -

Cac diifanc la diffcrence des quarsea paslafommg des coftez, viendrala
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difference de(dits coftez, comme-on peut colligerdela 6.p.a. tellement que
«chalquecofté fera cogneu cothme dit efccy-dellus. - :
Lafommedescoltezd'vn re@angle foit13, & ladifference deleurs quar-
ez 39 : divifant ladite difference des quarrez 39 parl'aggregé descoftez3,
viennent ;3 pour la difference des coftez,, & partant ils {eront § & 8. Item
1'aggregé des coftez foit V27, & la differcnce deleurs quarrez 9 : diwifant
celte difference par I'aggregé %27, viennent %3 pour la difference des co-
ftez, & partant ils feront¥'3 & ¥12.Item ['aggregé des coftezeftant 14, & la
difference deleurs quarrez 6 : ie pofe 18 pour I'vn des coftez; 'autre fera
donc 14---18; & lears quarrez ferunt 17 & 19-+196---23% : tellement que
. leur differencerg6---28m feraégaled 6 : partant lavaleurd'vne racine tera
s:Parquoyles coftez dure@tangleferont s & 9. '
1L Lecontenn d vn recangle eftant cognes , & la difference des quarvex des coféex, lef-
dits coffex feroms troumex, )
- Card’autant.que nous auons demonftcé que le re@angle et moyen prop.
entre les quarrez de fes coftez, le quarté dela moitié de ladifference des
‘quarrez, eftant adjoufté au quarré durs@angle, viendrale quareé de l'ag-
gregé dela fuldite moytié, & quarré du moindre cofté;tellement qu’oftant
du cofté d'iceluy produict ladite moitié de la differcnce des quarrez, refter
1e quarré dumoindre cofté, & partant chafque cofté fera cogneu.:
. Lecontenud’vn re@anglefoic 6, & la digcrencc des quarrez de fes coftez
4 :lequacrédela moitié de la difference ctdonc 6 |, & cguy du re@angle eft
36:partant 'aggregé d'iceux quarrez eft 42} dontlaracine quarrée6 t, eft
moitié de I'aggrege des quarrez : & par confequent oftant d'iceluy 2 } moi-
tié de leutdiﬂgctence , relteront 4 pour le quarré du moindre cofté qui fera
.2, &autge 3, Item le re@angle cltane 6, & la difference des quarcez de fes
coftez 9, le quarré de la moitié de la difference eft 20 }, qui ftant adiou-
fté2 36 quarré dure&angle, font§6 5,dontla racine quarréey &, eft moi.
ti¢del'aggregé des quarrez, & par confequent lefdits quarrez font3 & 12,
:&les coftezd¥'; & V11, Sémblaglem,ent le contean d’vn redangle eftancra,
& ladifference des quarrez 7 :ie pofe 1% pour le moindre cofté;fon quarré fe-
radoncig,& le quatré.de I'autre 19 +7, & (on colté¥ (19+7) : Parquoy
multipliant ces deox coftez entr’eux, viendront (199-+74) pour le conte-
-nu du reGangle, qui partant fera égal 4 12 : 'equation fera donc entre199. &
144---74.& vneracinevaudra 3:Parquoy le moindre cofté fera 3 & P'autre 4.
12, Lecontenu &yn relangle eftant cognen, & anfis la diagenalleles costex d'seeluy fe-
-yonms tromeses,. L :
~  Carlequarrédeladiagonallectt égal A deux fois lere@angle, & au quarcé
-de laditftrence des coftez : ce que nous demonftrerons ainfi. Soit le re@an-
gle ABCD ,auquel foit ticée ladiagonalleAC, & pris BE égale 4 BC, afia
; e : que AE foitla difference des coftez. Donc par
la 7.p. 2.les quarrez de AB,EB{ouBC)ou le
feul quaree de AC quicft égala cesdeux parla
- — 47.p-1.fontegauxd denx foislere@igle de AB,
AR UAB R BE, &angquand de AE difference des coftez,
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Parquoy file reangle ABCD eft 48,& la diagonalle AC 10; oftant du quar-
ré de ladite diagonalle 100, ledouble du rectangle 9¢, refteront 4 pourle
quarré de la difference AE, qui partant fera 2. Nous auons donc le re&tan-.
gle cognen, & ladifference de fes coftez, partant adiouftant le quarré 4 au
quadruple.du re@tangle192,(erant 196, dont laracine quarrée 14 eft lafom-
me des coftez, & par confequenticeux fonté & 8. Soitencore vnreGtan-
gle dont la fuperficic cft 15, &ladiagonalle¥34 : duquarré de ladite diago-
nalle 34, i'ofte 30 double du re&angle , & reftent 4 pour le quarré de la diffe-.
rencedes coftez ; & partant ils feront trouuez de3 & 4. Item vare&angle
eftant 6, & fadiagonalle ¥15 : iepofe que le quarré de I'vn des coftez l%it_
1y:Donc le quarré del'autce cofté fera 15---18.. Maisles quarrezdes coftez
d’'vn reQangle eftans multiplicz entc’eux, produifent le quarré du re@an-
gle, comme nous auons demonftré cy-deuant. Multipliant donc 15---1%
par i8¢, le produit15y=--1¢. fera égald 36, quarré du re@angle 6:partant la
valeur d'vn quarré fera 3 5 & par confequentle moindre cofté fera¥/3, & I'au-
tre V12 C
13. Ladidgonalle &ynrelanglecfant cognené, ¢ ladifferencedes.coftez fefditscoftex
[eronttroanex. ‘ :

Car puifquele quarré dela diagonalle eft efgal 1 deux foislere@angle, &
au quarrédela difference des coftez, fidu quarré de 1a diagonalle on ofte le

uarré dela difference,reftera ledouble du retangte, & partant le re@angle
?era cogneu auec la difference de fes cofez ; & parconfequent lefdits co-
ftez feront trouvez comme dit eft cy-deuant.

Soit denc vnre@angle duquel la diagonalle eft 15, & ladifference desco-
ftez 3 : le quarré de ladite diag. fera22g,duqiel etat ofté 9 quarré dela diffe-
rence, refteront 216,dont lamoitié 108 , eftle contenu du re@angle : & par-
tant les coftez d'iceluy feront 9 & 12,commeileftditenlas. p. temla dia-
gonalle d'vn re@angle foit ¥34, & ladifference des coftez2: de 34 quarré
de la diag. i'ofte 4 quarré de la difference , & veftent 30, dontla moiti‘z iyelt
le contenu du retangle; & partant les coftez d'iceluy feront trouuez de 3 &
§.Soit encorevn re&tangle duquel la diagonalle et V74, & la diffetenge des
coftez 2 :ic pofe quele moindre cofte foit 18 ; & partant I'autre fera 1R:-+22
leurs quarrezenfemble feront donc 24+48.+4,qui feront efgaux 1 74 quar-
rédeladiagonalle : & partantla valeur de i (era g;les coftez durectangle fe~
rontdonc § & 7. ' : S LT
14 La diagonabed ynrelangle eitamt cognen » & Paggregé dos colbex diceliiy, Is'/dx']x‘
coftex feropstroume.’ . o T T

Carle quarrédela diagonalle eft moitié de I'aggregé des quarréz'de 'la’
fommedes coltez, & de leur differencé: Ce qui eg' manifélte tant parlaso.
p-2. que par la figure precedente, enlaquelle AF eftla fomn}e descoftez AB,
BC; & AE, leurdifference : téllement quele g;vim"rc‘,fd'e‘ AEauec ¢ q’ua.n'e"dc'
AE, eft double dés quarrez de AB & BF, ou du'{ful'dk AC, qui: fear'eft efgal’
par la47.p.1.Parquoy (i leiquarré de la fomntie des coftez d'vn te@tarigle , et
oft¢du double dur quarré deladiagonalle, reftera le quareé de la difference®
defdits coftez: tellement que la fomme d'iccux coftez, &cagx[ﬁ,l‘cus Jd(iﬁ‘erc:n‘c;e‘._

oveer b - . -4 -...1 B O w ot eV i it



48 Livre IL pE GEOMETRIE
fera cogneut, & pareant auffi chafque cofté. '

La di.agonalle d'vh re&angle foit 13, & la fomme descoftez1y:Le qﬁa:i
dela d'xagor:alle ferf donc 169, & fon double 338, duquel eftant ofe€ 289
quarré de laggregé des coltez, reftent 49, dontla racine7 eft la difference
defdits coftez , & partantilsferont § & 12. {tem vne diagonalle eftanc ¥1s, &
fafomme des coftez¥/27,le double du quarré dela diagonalle fera 30,dnquel
i'ofte 27 quarré dela fomme des coltez, & refte 3 pour le quartéde ladiffe-
rence des coftez ; & partanton trouucra par laprop. 1. qu’ﬁs font¥3& V12,
Item vne diagonalle eftic¥ 41, & la emmedes coftez 9:ie pofequele moin-
drecolté (oitme : doncl'autre fera 9-—13: ; & leurs quarrez feront enfemble
ag+81---18%, qui feront efgaux i 41, quarré dela diagonalle ; & partantle-
?uanon viédra entre14,8 98¢---20 : Parquoy la valeur de la moindee racine

era 4; & partant les coftez feront 4 & 5. '
15. Ladsagonalleefiant cognené, & larasfon des coftex lefdits coftex ferent tremsex,.

. Car-comme I'aggregé des quarrez des termes de la raifon eft au quarré de
Pvn d'iceux termes, ainfi le quarré de la diagonalle eft au quarré du cofté
corcefpondant au terme pris. Ce que nous demonftcerons ainfi: Soit va
D o re@angle ABCD, donrla diagonal-

) leet AC,8 les coftez AB,B _,{oict
entr'eux, comme EB i BF : ic dis
F que comme l'aggregé des quarrez

¢EB, BF, eftil'vn oul'autred’i=
ceux quarrez , & foit pour exemple

: 3 ccluy de EB,ainfi le quarré de la
A E B dagonalle AC cft auffid I'vn oui
’ s B -~ l'autre des quarrez des coftez AB,

BC, fanoir ¢t 3 celuy de AB, correlpondantd EB. Car ayant pofé BF d
- angledroic fur EB, & tiréEF, les triangles ACB, & EFB feront equiangles

parla 6.p. 6. & partant tous les coftez anlong des angles egaux proportion-

naux pat [a £.p.6. tellement que comme EFferad EB, ainfi AC ferad AB.

Mais le quarré de EP eft egal aux deux quarrezde EB, BF par la 47.p.1.

Donc comme le quarré de EF, fera au quarré doEB, ainfi le qluatré de AC

feraau quarré de AB. Parquoy fi on fait que comme I'aggregé des quarrez

des termes delaraifon EB & BF,cft au quarré de EB, ouBF, ainfile quarré de
la diagopalle AC foit 4 vn autce,viendra le quarré du cofté A B, puisde BC.
'Si dducla diagonall AC eft 10, & la raifon des coftez AB, BC eft comme

4 33, les quarrez des termes d'icelleraifon font 16 & 9; & leuraggregé a5:

Icfais donc que comme 25 eft 116, &1 9,ainfi 100, quarré dela diagonalle

foit) 64,8136 ; & lesracinesde ces deux nombres font 8 & 6.d’autant font
- dongc les coftez AB, BC. Item la diagonalle foit¥250, & les coftez foient
entr'eux comme¥27 4 ¥3. Soit fait qiic comme 30, aggregé des quartez des
termes delaraifon, et 327,& '3, quarrez défdi@s'cermes , ainfi 250 foit &
autres 25,8 24, dontles racines 15 & g, font pour les coftez AB,BC. Soit en-
core vnediagonallede ¥ 116, & les coftez foicnc éntr’cux comme §d 2:i¢ po-
fe quele moindrg cofté [oit 25 ; & pactant I

autre feri su : les quarrez f -
eI S TR
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dits cofter font 49, & 254, qui juinéts enfemble font 294, qui font efgaux i
néquarrédela diagonallc ; & partant chafque quarré vaudra ¢ ; & par con-
fequentla valeur d'vneracine et 2: Parquoy le moindre cofté fera 4,& I'au.
trelo.

Or il appert par la demonftration cy-deffus, qu'an liew de prendre I'analo-
gicdes quarrez, on peotaufli prendre celle des coftez : mais i'ay cheifi celle
des quarrez 4 caule quefort fouuent il arriue desnombres fourds en l'opera-
© tion, &nalorsil eft.p?us aifé de fuiureI'analogie des quarrez, que celle des co-
ftez : Et c'elt pourquoy quelquesfois nous fuiwons I'vac, & quelquesfois I'au-
tre. : R
16. Efiantcognen vu cofté Synreangle, & Laggregé del autresuec la diaganale, ice-
Iny cofté feva tromué,

Car le cofté cogneu eft moyen proportionnel entre I'aggregé del'autre
softé auec la diagonalle, & leur difference : Ce que nous demonftrerons ain-
fi. Soitlere@angle ABCD,duquel ladiagonal.

- ' e/E le A C foit prolongée.iufques en E, tellement

. . que CE foit efgale auquel on voudra des coftez

> dure@angle, & foit pour exemple 3 BC, au-

A B quel foit auffi.prins efgal CF, afin que AF foit -
- la diff. d'entre ladite diagonalle AC & le cofté

BC:ie dis que I'autre cofté AB eft moyen proportionnet entre I'aggregé AE,
& ladifference AF. Car parlaé. p. 2. lere®angle de AE,AF auec Fe uarré de
CE, c'eftl dire BC, cftefgal au quarréde AC. Maisd iceluy quarré de AC
fontauffi efgauxles quarrezde AB, BCpar la 47. p.1. Donc le re@angle de
AE,AF auccle quarré deBCeftefgalaux det%mquauez de AB, BC:& partant
fi on ofte le quarréde BC, reftera le re@angle de AE, AF efgal au quarré de
AB:&parlaiz.p.6.AE, AB, & AF feront jproportionnelles. Parquoy AE
eftant cogneut, & aufli AB,l'autre cofté BC féraanfli cogncu : cardiuifant le
quarréducofté cogneu AB par l'aggregé AE viehdraladifference AF,& par-
tant la moitié du refte FE ftrale cofté BC. Oc!fiduquarréde 'aggregé AE,
on oftele quarré du cofté cogneu AB;la moitié du refte.eftant dinifée pac
P'aggregé, viendra encore ledit cofté BC:Etce d’autant que le quarré de .
l’aggrcgé eftefgal au quarré du cofeé cogneu , & deux fois lerectangle com-
-prisdudit aggregé, & del'autre colté. Car pacla 4.p. 2. lequarrédel'aggre-
¢ AE eft e?gal aux deux quarrezde AC,CE,¢'eft ddire BC, & deux foislere-
ngle d'icelle AC, CB. Maisparl4 47. p.x:le quarcé de ACeft efgal aux
deux de AB,BC : Doncle quarré de 'aggregé AE fera efgal au quarrédu co-
fté AB, & deux fois le reGtangle de 'aggregé AE, & cofte CB. ’

Si doncPuggregé AE cft16,& lccolté ABS : dinifant 64, quarréde AB par
I'aggregé 6, viendra 4 pour la difference AF.: & partant FE fera 12, dont la
moitié 6 feralecofté BC. Parcillement oftant de 256, quarré de l'aggregé AE,
le quartédu cofté AB 64, refteront 191, dont la moitié 96 eftant diuisée pac
I'aggregé AE 16, vientderechef G}sonr'ledit coft¢ BC: Item Vaggregé AE
eftant 11,& le cofté AB ¥ s§,ie dinife:ss quarré de AB parl'aggregé 11, & vien-
nent § pour AE, & pamntnftent 6 pour FE dont la moitié 3 eft poGut le co-

|
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fté BC. Item l'aggregeé AE cftant8, & lecolté AB¥;2,ie pofe que lecofté
BC foit1%2: Doncla diagonalle AC fera 8---1& : Parquoy le quarré d'icelle,
fcauoir eft 1g+G64---16R, feraefgal auxdeux gnarrezdes coftez AB, BC,
fcavoir eft 36;& partant I'equation viendraentre 14, & 168:---28;& par.con-:
fequent vneé racine vaudra 2,8 tel ferale cofté BC, ’

< 17. Effant copnes vu cofte d'vu.relangle, & la difference delantrecefié i la diage-
. nalleiceluy cofté fera aufss cognen. :

- Car puifque par la precedente demonftration le colté cogneu eft mayen
proportionnel tn;re-fa difference del'autre cofté d ladiagonalle, & leurag-
gregé, fion divifele quarré du cofté cogneu par la difference, viendralag--
g;;cgé}; duquel ayaac oftéladite difference, la moitié du refte fera le colzé
cherché.

- Soit donc vn re@angleduquel vn cofte foit 8,& la differencede 'autred Ia
diagonalle 4 : le quarréde 8 , feauoir eft 64, eltant divif€ par la difference 4,
vient 16, defquels [adite difference cftantoftée; refee 12, dont la moitié 6 eft
poucle cofltérequis. Soir vnautre rectangle, duquel vo cofté et V55, & la
difference del’autre i la diagonalie § :le quarre du cofté cogneu eft 55, qui
diuifcz par la difference 5,yiconent 11, delquels ladite difference eftant oftée,
~ reftent 6, dont la moitié3g ef- pour le cofté incogneu.liem vn coltéeftant
Y32, &ladifferencede autre da diagonalle 4:ie pofe quele colté incognen
foit 182;8 partant la dikgonalie fera rye+4,dentle quarsé eft 1948 +16,qui
fera égal aux deux quacrezdes coltez 1g, & 32 : Parquoy I'equation viendra
entre 8% & 16 ; & partant ld valeur d'vae racine fera2; d'autant feradonc le
cotéincognen. . . ... § .

18, Fucoftédn itBangle chavpeagnen, O Levaifin de Lautre cofié & by diagonalle,
iceluy cofté ferasromné. o 1 o :

Car il appert par la demonftration dela 15. p. que comme la difference des

uarrezdes termes de la raifon donnée eftau quarré dumoindre terme,ainfi
lequarré du coté cogneu-eft an qaareéde l'autccrolké. Parquoy va cofté
eltant 9, & l'autred la diagonallé comme 43 st ic fais que comme 9, diffe-
rence des quarrez des termes 4.8 5, ¢V 16, quasté du moindre terme 4,
ainfi 81 quarré du colté cognen, foitd'vn autre 144 , dont la racine quarree
12 cft pour Fautre cofté dureQangle. Item.vn coltée@ant¥ 8o, I'autre foitd
la diagonalle comme3 3 2 : faifmc que comme g difference des quarrez des
termes de la raifon eft 3.4, quatré diimoindreterme, ainfi 8 o quarré du cofté
cogneu foitd vn qutre 645)aratine 8 fca Lautre colté du reQungle. Soit en- .
corele cofté d'vn re@angle ¥ 12, & larailon deladiagonalle i l'antre colté
foitcommes a1: lepofe danc queleicofté foit1s: ; & partant ladiagonalle
fera3p : leurs quarrez {eront iy, & ¢q: Parquoy 1g-+28 feront égaux i 9¢:&
oftant 1, refterontr28 égaux ¥ By:& pactutit chafue qupteé vanden16,& vae .
racine 4. tollene;: qqclc‘{‘ cz'bé ni‘m'”o‘fct?-,&;;; diagonalless.. .
19. Eflant copmenla ‘ Gres o0 p réiapgie , & enflila
raifon dicenx gﬂq ,%/’};'tnoﬂqd/?;u‘ R e s .

Car comme/'aggregé des termes de la itaifon donaée, & du cofké au ra-
ciae quan)écide Paggregé desquarrézdefgics cermes, e Uaggregé donné, .
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‘ainfi lequel onyoudra d'iccux termes de la raifon donnée eft au cofté ho-
mologue.Soit vn re¢tangle ABCD,dont ladiagonalleeft AC,& les dewx co-
ftez AB,BC foient entr’cux comme EBA BF ; lefquels EB » & BF eftans po-
s fcziang}c droi , foittirée EF,afin
" N quele quarré d'icelle foit égal aux -
deux quarrez de EB, BF:ic dis que
F I'aggregé destrois cofter EB,BF &
EF eft a I'aggregé des trois coftez
AB, BC,& AC, commcEBeft ¥
: AB, & BFi BC. Car puifque les -
A F B triangles ABC, EBFontlescoltez
. au long del’angle droi& B propor-
Yonnaus, ilsferont equiangles par la 6.p.6. Et partant tous les trois coftez de
EBF feront proportionnaux aux troisde ABC parla4.p. 6. Donc comme
Paggregé des coftezde EBF ferad 'aggregé des coftezde ABC, ainfile cofté.
EB (era au cofté AB;& lg cafté BFancol¢ BC patlara.ps. .+ »
‘Sidoncl'aggregé des coftez & diagonalledunscangle ABCD eft 48, & I3
gaifon des coltez AB1 BC foitcommae 44 3;lefdits coftex AB, BC feront ai-
fément trouyez: car quarrant chafcundes termesde ladiee raifon , viendront
16, & 9, dont Paggregé 25 eftle quaré do EF, & parcantil fera s, & I'aggre-
géd'iceluy cofté EF, auec lefdimsitermesdelaraifon,feca12;Faifant dong que
comme leditaggregé useft 4 ling'gr:Fé.zdbnnéﬂ » Bimhichafgneterme 4 & 3
{oitd vn autre, viéndra 16,8 12 pour lescoftez AB, ﬁC,&,pgrtant ladiag.AC
ferazo. Item I'aggregé descoftcz AB,BC & diag, AC eflant ¥ 72+V 40, & 12
raifon des coftez AB, BC, comme.2dr1: l'nggtcg,’édgs,quartqz defdits ter-
mes2 &1, fera s'; & pactant le.cofté EF ek Vs , & 'aggregé desgoftez de EBF
fera 3+¥ : Faifant ﬁ‘nc que comme 3-+V5 it & ¥70+40, ainfi chafque
terme 3 & 1, foitd vnautre, viendront V32& V.3-pour les.coftez AB, BC,
Item Yaggregeé des coftez & diag.clant 60,8 la raifon defdits coftez comme
§iu:Ie pofe quelemoindre colté foit su: ; & pactant 'autre fera 123 : leurs
quarrez }:ront 259, & 1449, qniadz{i:u&cz enfemblefont 1699, dont laracing
eft 135, qui ferapour la diagonalie. Donc lfzggugé de(dits coftez & dia-
gonalle ferd 3om, qui feront égales dl'aggregé donné 6o:Parquoy 1% vaudra
2 ; & partant le moindre coté fera 10,8 I'autre 24,mais la diagonalle 2. 6.
Orilappert par la demonftration cy-deflus, qu'eftant cogneu ledit aggne-’
gé, & la raifon de ladiagonaliec i 'vndes coftez que lefdits-coftez feront
aufli crounuez, prenant la racine quacrée de la difference des quarrez des
termes de la raifon , aulicy que cy-deflus on apris cellede I'aggregé deldits
zuzrrez : Tellement que 'aggregédes coftez & de la diggom%le cftant 36,
la raifon de 1adiagonalie 3 ¥'vn des coftez commesi 4 ; il faut ofter le
moindre quarréi6duplusgrandag, & reftent 9, dont la racine quarrée 3,
eftant adiouftée aux termes deda raifon,viennent g2 ; & failant que comme 12
eftd 36, ainfi chalcun des termes s & 4 foir-d vnautre, viendrong 35 ponsla
diagonalle, & 12 peuri’'vn des coftez, & pastantl'autse cofté fera 9.
: ' G ij
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20 Eftant cognen lexces de la diagonalle d'yn retangle par deffus Pyn & Lantre cofté
diceluylefdits coftex feront cogmens.

Car {i du quarré du plus grand exces, onoftele quarrédela differenced’i-

ceux, & aurefte onadioufte le quarré dumoindre exces, &4 la racine quar-
rée duproduitt on adioufte leditexces, viendra le moindre cofté du re@an-
gle,lequel eftant adioufté i la difference des exces, viendra Pantre cofté, com-
me on peut colliger du 98 prob. dela Geometric de Henrion.
. Parquoy I'exces de la diagonalle d'vn reGangle par-deffus le plus grand
cofté eftant 2,& celuy par-deflus le moindre cofte 4:Le quarré du plus grand
exces 4 eft 16, duquel i’ofte le quarré de 2 difference des exces, & reftent 12,3
quoy i'adioufte 4 quarré dumoindre exces2, & viennent 16, dontlaracine
quarrée 4 cftantadiouftée audit exces 2,viendront 6, pour le moindre-cofté
du re@angle, anqueliadioufte 1 difference desexces, & viennent 8- pour ie
plus grand cofté. Item I'excez de la diagonalle par-deffus le moindre cofté
eltant 4., & cehuy par-deffusle plus grand 7-- ¥ 40 : Le quarré du plus grand
exces eft16,duqueli’ofte 49-- V1440 quarré de v o---3difference des ex-
ces, & reftent- Viq.¢0--33, 4 quoy i'adiealte89-- V7840 quarré du moin-
dre exces 7-- ¥ 40,8 viennent 56— V2560,dont la tacine quarrée elt ¥ 40-- 4,
dlaquellei'adionfteleditexces 7-- ¥ 40, & vients pour le moindre cofté du
re@angle,quicftant adioultéid ¥ 40--3 difforence des exces, vient V40 pout
le plus grand cofté. Soit. encore l'excesde ladiagonalle par-deflus le moin-
drecofté 5, &celuy go'g-deﬂ'usle plusgrand s-~ ¥ 21 : I pole quele moindre
cofté (oit 18::d5cla diag. {etaim+3, & fon quarré 1g+6p~+a, duquel eltant
ofté celuy du moindre €6fRé, reftent 6% +9 pour le quarré de l'autre cofté
parla 47.p. 1. & partanclediccofté fera¥ (63 +9) , que Folte de ladiag. &
reftent 18 +3--¥ (6, -+9)qui ferontégaux al’exces 5--¥ 21:adioultos Y21 &
¥ (6m-+9)de part & dantre, & viendroat1s—+¥ 1143 £gaux A5+¥ (63+9):
oftons § d€'part & dlautre, & refteront ¥ z1+iB---2 ¢gaux A ¥ (5x+9):
prenons les quarrez, & feront 6m+9 égaux A 1g+V84m+a—-4R--¥336: & -
adiouftant les moins, & fouftrayant les plus commeil appastient,l'équation
viendra entre1q, & 1om+¥/336-- 8432--16 , dont ic prends la racine quarrée
comme enfuir. La moitié desracines eft 5-- 21,dont le quarré eft 46--% 2100,
auquel i'adioufte ¥'336--36, & viennene30::¥'746, dont laracine fera trou-
uéecftre¥11--3,commeil eRenfeigné au dernici chap.de I’ Algebre de Hen.
rion,d quoy i'adioufte--% 21 moiti¢ desracines,, & vient 2 pour lavaleur de
1%;& partant le moindre coté fera 2,ladiagonalle 5,8 I'antre cofté¥ar.

On pourra encore trouuer lefdits coftez ainfi. Multiplicz le double du
moindreexcez par Je plus grand, & du produit en prenez la racine quarrée, &

*dicelle adioultez le moindre exces, & viendra le moindre cofté. Repetons

Pexemple'precedent :le double du moindre excez §--¥21elt 10--¥ 84, queie
multiplie parle plus grand exces3, & viennentjo--¥756, dont la racine cft

- ¥21--3, 4 laquelle i'adioufte le moindse exces §--¥%21, & vient 2 pour le

moindre cofté ; & quant i l'autre,il feratronué comme deflus de¥21,
L {Eﬂan cognen bazcregé ducofté dvn quarrées [4 disgonalle, on pens srouncer ledis
“ﬂ . ~ ' -~
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Carle quarré dudicaggregé et égal au quarré ducofté, & deux foisle re-
Gtangle compris d'iceluy colte & dudic
A € aggregé, celtl dircque ledit aggregd
. B cﬁ moyen proportionnel entre le co-

: fié du quarre, & iceluy cofté ioin& au
double dudit aggregé : Ce que nous demonftreronsainfi, foit AB lecolté -
d'vn quarré, & BCla diagonall¢ d'iceluy : tellement que AC eft I'aggregé
d'iceux, Dautantque parlay.p.2.le quarré dudicaggregé ACauec le quarré
- de AB, cftégal auquarréde BC, (c’eftd dired deux fois le quarré de AB par
la47.p.1.) & 4 deux foislere&angle de AC, AB ;¢ fenl quarré de AC fera
égal au quarré de AB, & deux foisle re@angle de AC, AB, ceftd dire aure-

&angle compris foubs AB, & ledouble de AC10in& ] icelle AB. Donc par
la17.p.6.ACeft moyenne prop. entre AB, & fondouble ioinct i Ia mc(lr)ne
AB; & partant icelle AC eftla moyenne prop. dont {on double eft la diffe-
rence des extremes. Parquoy fi ducofté du quarré, qui eft double de celuy
faic de'aggregé AC,on ofteledicaggregé, r:&em leco¢ AB.
Soitdoncl’aggregé AC 6:fon quarré fera 36,8 le double d'iceluy 72, dont
la racineeft¥71,delaquellei’ofte 'agg. 6. & refte ¥72--6, pour le cofté AB.
Item ledicaggregé AC eftant¥/ 8-+2,(on quarré ferarz+%128,, & fon double
24+Y12, dont la racine eft 4+78, de laquelle i'ofte I'agg. AC, &refte2
pour ledit cofté AB. Ledit aggregé (oit encore s:ie pole que le cofté AB foit
1%, & partant ladiagonalle BC (era r--18: : Et puifquele quarré d'icelle diag.
eft double du quarré du cofté,& quele quarré d'iceluy colté elt 19,8 le quarré
de ladite diag. eft25--108:-+19, ily a equation entre 29, & 2§--108+19: &
oftant 1¢ de parc & d'autre, cllefera entre 19, & 2¢--10% : Parquoy la valeuc
d'vne racine fera¥’so--5 : tel fera donc le cofté AB; & partantla diagonalle
BCfera10--¥50. :
;23 L'excesdeladisgonalle d vn quarvé par-deffus le cofté eflant cognenison trounerale-
it coffé. v
_ Caril appert tant parla precedente demonftration, que celle du 41. prob,
dela Geometrie de Henrion, queayant doublé le quarré de I'exces donné,
& dla racine quarrée d'iceluy double adioufté ledit exces, viendra ledit cofte.
_ Parquoyl'cxees du diamettre d’vn quarré par-deflusle cofté d'iceluy cftant
3, ie quarre leditexces 3,& vient 9, dont fon double eft 18, & laracine d'ice-
luy ¥8,3 laquelle i'adioufte I'exces 3, & vient ¥18-+3 pour le cofté du quar-
1é, & parcant (a diagonalle eft V18-+6. Item I'exces f0it¥/8 : fon quarré fera
8,&% ledoubled’iceluy 16,dontlaracine eft 4, 2 laquellei’adioufte ledit exces
¥8,& viennent 4+¥ 38 pourlecofté du quarré : o« partant {a diagonalle fera
4-+¥32.Soitencore ledit exces 15--¥200tie pofe que le cofté (oit 18 : doncla
diagonalle fera 1g+15--¥200. Etft)ourcc quelequarrédela diagonalle d'vn
" quarré cft double du quarcé du cofté d’iceluy, & que le quarré du cofté eft 1q,
& celuy de ladite diagonalle eft 19-+308: +424--¥800R--¥180000 il y
aura equation entre 29, & 19-+308.+415---¥8ooR---¥180000 : & oftant
19de parc & d'autre, I'equation viendra entre 19, & 30R:+42§--¥800R: -~
¥180000:Ecprenant laracine, elle fera trounéede¥'y0--5,qui cftle cofté du
| | G ijj :
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quarré, & partant (a diagonalle ferato--¥50. -
25 Effant coguen leproduit du cofté d've quarré muliiphé par la diagonalle diceluy,, le-
ditcofté & dsagonalle feront rousex. ‘ : o

Car puifque les quarrez dela diagonalle & du cofté de quelconque qua-eé
font entr’eux en raifon double, lere@angle ou produic de I'va parlzucre
eftant cogneu, il [eraaifé de trounerlefdits coftez& diag. ayant demonftré

. que i quatre lignes ou nombres font proportionnaus,les re@angles ou pro-

duits du premier par le fecond, du fecond par le troifiefme, & du troifiefme
, par le quatriefme , font continuellement propor-
A. B. C. D. tionnaux:Ce que nous demonftreronsainfi, Soiét
. ] . 5. 16 quatrenombres proportionnaux A,B,C, D.De A
) E. G en Bfoitfai® E, mais FdeBenC, & Gde C en
E. . ’ D:Iedisquelestrois produi@sE,F,G, font pro-
32, 8. g2, portionnaux. Car puilque B multipliant A & Ca
produi@® E & F,parla17.p.7. Eferad F, comme A
i C:Item pource que C multipliant B& D afsit F& G, commeBeft A D,
ginfi F ferad G. Mais laraifonde B D,eftla mefmeque deAiC pathan.
p-7.donc commecE cftd F,ainfi Fet2 G: cequ'il falloit grouuer.
Il eft donc manifefte qu'ayant mulciplié entr’eux A &B pris en raifon dou-
ble, & leproduic E par le donné G, (que nous pofons eftrele produi@ du
uarré D par celuy do la diag.C)fi du produit on prend la racine quarrée, elle
?eta le moyen nombre F : Et puifque ie fcay qu'iceluy nombre Feft creé de
la multiplication de C par Bile divifant-par B,viendra C, dontlaracine 4 fera
le cofté du quarré requis. Ainfiauffi le produit du cofté d’va quarré par fa dia-
gonalleeftant 1o ;ic multiplic 6 par 3, & viennent 18, qui multipliée par 100
quarréde o, donnent 1800, dentla racincelt ¥1800, que ic divife par 6, oﬁ‘
luftoft ¥36, & viennent ¥ 50, dontla racine quarrée efY'¥50 : tel et done
¢ coftédu quarré requis, & fa diagonalle ¥¥200. Soit encore ¥ 1250 produit
du cofté d’'vn quarré par (a diagonalle: Pofons quele cofté dudie quarré foit
1%: Etpuis quele colté multiplié par la diagonalle a produit ¥ 1350, fi on di-

vife leditnombre ¥1240 parle colté pofé, viendra !—:-; 2 pour le diametre.
Mais le quarré dudiamettre cft double da quarré du cofté,lequel eft 14 : donc

" le quarré dudit diametre -'!%“’, qui et '’ fera efgal 3 14 & fes deux nom-

bres égaux eftans reduits par mukiplication croifée, Fequation viendra entre
29, & 1250 5 & partant 1% vaudra § :autant fera donc le cofté cherché, & le
dimej;“yjo.luﬂd'n&kpld é

24. Efians cognens les coftes & ynrellangleconppl en denx trapefes éganxpar wne b
dtd&e mmé?;:r' npaint?,dont les dif ancesinfqmes 4 d{q«ez/{; ﬁzscm Jm ngo:vi':
chafque cofté defdits trapcfes [croms cognems.

Orle poin& fera oudedans ou dehors le re®angle ; & nous appeﬂonsh
diftance d‘iceluy poinct iufques d chatque coftéla perpendiculaire tombante
dliceluy poind fur chalcon defdies coftez. ,

Soicdoncle re@angle ABCD, dontlecofté ABeft 12, & lecofté BC 4,le~
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1 eft couppé en deux trapeleselgaux ADEF, FBCE parlaligne EF, en
¥ ¥  laquelle eft dohné vn poinct G diftantde AB
D - l)an-}&ducoﬂéBCdc;:llfauctognoiﬂrelcs
: ignes AF, FE & DE. Ayant tiré ladiagunalle

1 um AC, ilappert par ce quieft demonftréau 43.
UK NE& I prob.decla Geometrie de Henrion, qu'icelle
A ; N i AC, &laligne EF s’entrecoupperont en deux

cgalement, & foiten H ; duquel poin&t, &
aufli de G,foient menées HI, GK, paralleles 4 BC, & LM parallele i AB.
Puifque AC eft couppée eri deux egalementen H, aufli ABleferaenl, &
HI fefamoitiéde CB, parha 2. p. 6. & partant IB,ou fon égale LM, fera 6,8
HIa2.Mais GM eft 5,& GK ou LIfon égaleig:donc GL fera1,& LH 4. Par-

oy I'hypotenule HG fera¥'%; par la47.p. 1. Orlestriangles HLG, HIP
?:nt equiangles,L G eftant paralleled 1F:donc comme HL et 2L G, ainfi HI
feraAIF;& partanticelle IF fera z%,tjui oltéede 1B ¢, reftera 3 pourchafcun
des fegmens FB, DE : mais eftantadioutéed Al 6, viendront 8 } pour chaf-
cun desautres fegmens AF, CE:ltem comme HL et AHG, ainfi HIeftd
HF ; & partant icelle HE fera¥ $£: Parquoy le double d'icelle EF fera ¥ 4.1,

N ous auons donc trouué les‘lignes requiles AF,EF,DE.

Maintenant le poinct donné foit hors le re@tangle comme en N diftan
de ABpar } & de CB1;. Ayant tiré des poin&s H & N, les lignes HO, NQ
paralleles d CB,& ONP4 AB qui rencontre HO en O, & CB prolongée

en Pjan triangle re@angle HON , lesdeux coftez de 'angle droi& O feront -

- cogneus ; cat OI.& N Qgftant c'Falcs,'comme_auﬂi IB, OP;HO ferade2
1 &ON de ¢ ;. Etd'autant que lestriangles HON , HIF font equiangles,

comme HO e#AON, ainfi HI ferad IF : & partant icelle IF fera 33}, qui

etantadiouftéed A6, lecolté AF fera 9 3} ;maiseltant foultraittede IB 6,
reftera FB de 33.Maintenant letriangle rectangle HIF a doric les deux co-
ftez de'angle droi& 1 cogneus ; & partant I'hypotenufe fera trouuée de
333 : Parquoy le double d'icelle EF fera733. Lestrois coftez AF,ED, & EF

font donc cogneasainfi qu'il eftoit requis. -

Que filepoin& eftoit donné au prolonguement del'vn des coftez comme -

en S, lefdits coltez feront ericores trouuez enla mefme manicre. Car ayant
mené HR & SR parallelesaux coftez, le triangle rectangle HRS aura deux
coftez cogneus, BS eltant égale dIR , & fera femblable au triangle re®tan-
gle HIF , quiale cofté HI cogneun, & partant IF & HF [eront cogneus com-
me deflus. - .

Que fianlieu dela diftanceanix coftez, celle iufquesaux deux angles eftsic
cogneug , on viendroitauflid la cognoiflance des coftez defdits trapefes, fui-

uant lado@rine des ttiangles enleignée cy apres : Caralors les trois coftez .-

d'vn triangle feroient cogncus, & partanton ‘fourrqit trouuer la perpendi-

culaire,&1¢s fegmens de labafe, qui fontles diftincesinfquesaux coltez, &

puisapreson proccdetoit commedeflus anec leldites dftances, -

Ornous enfeignerons icy A coupper telle partie qu’on voudrad’vn re@an-:

gle,n’eftoit qu'au chap.6. nogs feronsle prob. geperal i toute foite de paral-
\ _
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pour quotient 6, pour la longucur de AB.
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lelogramme, afin queles arpenteurs ou autres dyerfonncs. faifant partaged
diuerfes perfonnesde quelque piece de terre,iardin, vigne, prez, boss, ou au-
trecholede forme parallelogrammique, le puifent faire aifément, & co-
gnoiftre la valeur & quantité de ch;}'quc cofté dela part d'vn chafcun. Ve-
nous maintenantau deuxiefme chapitre de noftee Autheur.

Comment fone meﬁm’{ .l” triangles rcﬂdngles;;
Cuar. IL

De towt triangle veitangle,la moitié de P yu des offex., guicomprend Pan—~
Zle droict mulsspliée parLansre compremant le mefme angle,produis le con-
tenudutriangle,

adire 3 multipliée par BC 8 produira 24, pour le contenu du
triangle: la raifon eft, quele triangle re&angle eft
toufiours égal d1amoitié du parallelogramme re-
&angle, quiaura BC pour longueur, & AB pour
€ largeur,commeila cfté dit enla definition.

COmmc du triangle retangle ABC, la moitié ducofté AB, C'eft

Oreftant dPropofé A mefurer vne fuperficic triangulaire, il faut premiere-
mentregarderd I'eil fi quelqueanglediicelleapproche del'angle droilt, &

. aiceluy appofer linftrument afin d’en eltre certain, & eftant trouué tel,mefu-

rez les deux coftez qui comprenentleditangle:Comme pour exemglcvoyant
'l que I'angle B au triangle ABC cy-deffus eft comme droilk, ie pole
monCompas fur fon pied audic poin& B,& dilpofe lesiambes d'icelay en for-
te qu'clless’accordent fur les coftez BA & BC: quoy fai& jetroune quiil et
ouuert de 90 degrez: Iemefure donc melchaniquement lefdits coftez BA,
BC,quifont ledicangle B, puis multiplie 'vn parl'autre, & du produic en
prends la moitié qui donne laire ou fuperficic dudic triangle ABC.

COROLLAIRE I,

Deldcfimanifefle gue lecontenn cffant donné amecPundes coftex. , qui
comprendl angledroilt , il fera aif¢ de crowner Lansre qui comprend anfli
bangle droidt. '

Car diuifant lecontenu parlamoitié du cofté cogneu, le quo-
tient fera la longueur del’autre, comme 24 diuifez par 3 font pour
quotients, qui eftlalongueurde BC, oubien 24 divifez par 4 font

. Coror-
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CoraoLLAIRE II.

Le contens anflicflant donné anecIyn des coffex. qui comprend Langle
droid , lesdenx ansres coffex. [¢ powrront tromuer.

Car parle corollaire precedent,les deux coftez qui comprennent
- Tangle droi& eftans cogneus » il eft certain quele troifiefme e trou-
ucraparla 47.du1.(le quarré fai du troifiefine cofté, eftant égal
aux quarrez des deux autres coftez qui comprennécl'angle droict.)
‘Orlequarréde AB,eft 36,& le quarré de BC ,64,lefquels conioin&s
fontio0, duquelnombre la racine quarrée 10, ettlaiuftc longueur
dc AC.

'COROLLAIRE III

II eff aufliénident quelon pourra facilemens trouser lecontens Svss
striangle nﬁmgle » bes dewx coffex. diceluy eflans donnes. tels que Lo
vindra.
- Carfi AB, & CB font donnez, ontrouuerale contenu comme
Ala efté monftré. Mais i AC eft donné auec AB, faudra foubftraire
le qume de AB, (CeftAdires6 ) duquarré de AC, quieft100, & I2
racine quarréedurefidu6 4 (laquelleeft8) fera lalongueurde BC,
paria 47.dw 1. Tellement queles coftez ainfi cogneus,le conteau fc
pousra txouucrfansaucunc difficulé,

Conouuu 1v.

Deld eff manifefle, guede tont triangle rectangle dicible qui fersen
veifon fimple, Fun des coflez cflans donné , lequelom vondrafe ponrront
aufSi srouser lesantyes % parconfequens lecentenn dicelny.

Cardes tnanglcs dicibles, il n'y en aque dedeux fortes fc;auot.r
eft, de ceux qui ont le plus petit cofté nombre impair, lc moyen
pair, &leplusgrand impair : & deceux-cyle plus grand cofté n'ex-
-cedeiamaisle moyen que de?’ vmtc d’autant que le quarré duplus
-grand cofté,eftant égalau quarré du moyen, & au gnomon qui ett 3
Jentour P4r/a 4.dw 2, fcratoufiours nombre pair,afin queleplus pe-
tit qumc impair, ioiné aucc le pair, faffc le nombre du plus grand

co(tc C dnpai. -
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L’auue forte eft de ceux qui ont le plus petit cofté pair, & le
- moyen impair : de ceux-cy la moitié dudit plus petit cofté, multi-
plié par foy-mefine, produit vn nombre quarré, auquel fi on adiou-
fte vn,ce fera pourle plus grand cofté dudit triangle : & fion en ofte
vn, ceferapour lemoyen cofté:Et cecy eft general & vniuerfel pour
tous trianglesre&angles dicibles enraifon fimple. ’
-~ Sidoncon propofevn triangte re&tangle dicible, duquelle plus
pesit cofté en raifon {imple fo1t 5, faut multiplier s parfoy-mefine
qui produira 2s,lefquels diuifez en deux parties prefques egalles,
fans frattion, font 12 & 13 pour les deux autres coftez cherchez : & i
leplus petit cofté eft pair en raifon fimphe comme 8, 1a moitié fera 4,
multiplié par foy-méfme fait 16,auquel {i on adioufte vn,fait 17,pour
le plus grand cofté; & (i on diminu€ vn, refteront 15, pourlemoyen,
Etpourtrouuerle contenu detels triangles, faut faire comme il a
efté¢ monftré en cemefine chapitre. Que fi les coftez d'vntriangle
ne fe pouuoient exprimer paraucun nombre precis, pour faire tou-
tes les operations deuant diétss, alors faut faire comme il a efté
montftré des reGangles au chapitre precedent: car les triangles re-
&angles font moitiez des parallelogrammes rettangles (commeil
acfté dit) par confequent y amefme railon. | |
Cesdenx manieres de trouuer les coftez de triangles rectangles, ayans
leurfdics coftez commenfurables en nombre de parties égales fans fraction,
fontattribuez 3 Pitaiore & A Platon: felonlequel Pithagore, foit pris pour
Ie moindre cofté quelconque nombre de parties nompair; & iceluy nombre
eftant quareé foit oft¢I'vnité de fondit quarré, & la meiti€édu refle d'iceluy
quarré fera le nombre du moyen cofté auquel adiouflant I'vnité prouiendra
le plus grand : Comme pour cxen‘?lc, prenant y pour le moindre cofté, fon
quarcéeft 49, duquel oftant I'vnité,refltent 48, dont la moitié 24 eft pour
le moyen cofté; mais adiouftant diceluyI'vnité, viendronta s-pour leplus
grand cofté, Mais felon Platon, foit pris quelconque nombre pair, & du
quarré dela moitié d’iceluy foit ofté 'vnité, & reftera lo moyen cofté ; mais
adioultant ladite vnité,nous auronsle plus grand cofté: Comme pourcxems
ple, prenant 6 pour le nombre des arties-cftz moindre cofté, le quarrédela
moitié d'iceluy et 9,dont!'vnité eftant oftée,reltent 8 pourlemoyen cofté;
mais adionftant ladite vnité) iccluy quarsé, neus aurons ro. pour le plus
grand cofté, . D ,

Or nous en!;ﬂ‘;gnerons icy comme par le moyen de troisnombres trons
uez,ainfi que deflus, onpourra divifer vn nombre quarré en tant d'autres
nombres quarrez qu'on voudra: & pour ce faire pofons que nous voulions
partir 36,nombre quarré en cinq quarrez. Premierement donc noustroune-
18s,comme dit eft cy-deflys, trois nombres quarrez, dont I'va foit égalang
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deuxautres, lefquels foient §,4 & 3: Maintenant nous dirons,fi § donnent 4
ue donneront 6,qui e laracine de 36, nombre quarré propofé; Item fig
30nnent 3, que donneront 6, & feront trouuez ¢ §,& 3 2, pourlaracine des
deax quarrez égaux au quarré propoft 36:derechef foit faiég quecomme  eft

24,&43, ainfi3} avn autre, X feront trounezr 13 & 245 racines dedeux

nombres quarrez égaux au nombre quarré de 3} ; & partant nous avrons

defia trois nombres,defquels les quarres font égauxaunombre quarré don-
né; & iceux nombres font 4%, 2 33, & 2 ;. Si derechef nous faifons que
comme g cft 3 4 &3, ainfi2 ;- (oit A vn autre, feront trouuez deux au-
tres nombres 135, & 133, : Parquoy delaifant 2dy, auquel fone égaux les
deux -derniers trouuce, nous aurons quatre racines 44, 234, 133, & 137, defe
quelsiesnombres quarrez font égauxaunombre quarré pro Fofé 36.Et fina.
blement fi on fai& derechef que comme s eftd 4 & 4 3,2in6i 137, foitd vnau-
tre, feronttrouuez deux autres racines 173, & 315 < parquoy delaiffant 173},
au lieudelaquelle nous anons trouuné les deux dernieres racines,nous aurons

“cinqracines 4§,235325 ¢, 1334, & $25, les nombres quarrez defquelles, ( fga-
uoir eft 2355, 8334, 235805, 1335225, & 33523 ) feront enfemble le nombre
quarté propofé 36. Eten cefte maniere pourront eftre trouucz dauantage de
quarrez égaux au nombre propofé 36, fion faict derechef que comme 5 eft 3
4 8& 43, ainfiladerniere racine trouuée foitd yne autre,&c. .

Ord’autant qu’ﬁu chap. precedent nous auons inferé rlnﬁeurs propofi~
tions, eoncernant le parallelogrammereangle, lefquelles peuuent eftre
adaptées au triangle re&angle,puis qu'il n'eft autre chofe que la moitié du-
dit parallelogramme,nousles rapforterons icy auec autres,mais fommaire-
ment,puis qu'clles ont ja elté expliquées 8 demonftrées. :
1. La gifmme des dewx coftez de ;mglc dreit d'vn triangle rellangle eftant co-
gneni, & anfli Laggregé dicenx, lessrows coffexferomssrommes, ’

Catfidelamoitié de la fommedes deuxcoltez,, onofte lamoitié de leuc
difference, reftera le moindre cofté ; mais fi on 'adioufte, viendra le plus
grand cofté;& partant Ihypotenule fera aufli cogneut, aflemblant les quar-
rez d'iceux coftez, & prenant la racinc quarrée du produidt. Sidoacl'sggre-
gé des deux coftez eft14, & ladifference 4 ;1a moitié dudit aggregé et 7,
donti’ofte 2, moitiédela difference 4,8 refte § pour lemoindre cofté; mais
adiouftanticelles moitiez, viennent 9 pour l'autre cofté : Etles quarrezde .
cesdeux coftez font 25 & 81, quifontenfemble1eé, doatlaracine quarrée
¥106 cft le cofté fouftenant I'angledroi, qu'onappells hypotenufe. Or
pour trouuer ladite hypotenufe,les deux coftez eftans trouuez,nous ne le re--
peterons plus,puis que par [a 47.p.1. laracine quarrée de 'aggregé des quar-

* rez defdits deux coftez,donne toufioursicelle hypotenule. .
2. Lecontennd'wmsriangleveGiangle efiantcognen , & larafon des deux coftex de lun<
gle droi&; omsronserales tress coffex du triangle. : o

Carcomme vn termede a raifon donnce et 1'autre, ainfile doubledn:
triangleeftan quaxré du<ofté homologueau fecond terme.Parquoy le con-’
tenu d’vn triangle eftant 48,& laraifon des deux coftez, comme3i2: Iepo-
f¢ 3 au premics terme d'vae regle deprop. au fecond2, & atl:‘ltrqgﬁefme 96

_ H j
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double du triangle,& laregle eftant faite viennent 64,dont la rasine quarrée-
$,cft le moindre cofté, Mais faifant que comme 2 eftd 3, ainfi 96 foit Avn.
autrenombre feront trouucz 144, dont la racine quarréez eft le plus grand-
cofté:partant I'hypotenufe feray208.
3.. Ladffevence des dewx coflex de Langle droi? cflant cogueni, & la raifon defdiss -
coffex 5 om pewt 4nfSi cognoifive toss les tress cofiex dm triangle.

Car comme ladifférence des termes de lasaifon eftidl'vn on lautre d'i-
equx, ainfi la difference des coftez eft au cofté correfpondant : Parquoy fa -
difference des coftezcftants, & leur raifon commegd 2: Ladifferencedes

_termesd’icelle railon eft 3 ; partant comme et 2y plus grand terme §,ainfi 6

difference des coftez et au plus grand cofté, qui fera tronué deso : Mais fai-.
fant que comme 3 eftau moindre terme 2,ainfi 6 foitd vn-4° propostionel, .
viendra 4 pourlc maindre co(té ; & partant 'hypotenule fera ¥u16. ‘
4 Laggregé des dewx coffex qus compremnens Langle droict d'wm triangle reGangle eftams - -
cogren., O aufSs I vaifon dscenx 5 on powrra sreuser les tress coflex. ‘

‘Car comme I'aggregé des termes de la raifon eft auquel onvoudra d'i-
ecux,ainfila fomme des cuftez de 'angle droi&: cftau colté correfpondant.
Par%noy les denx coftez effans entr’eux commey 41, & I'aggregé dlicenx.
14 ; fi on troune vn 4° nombre proportionnel 2 ces trois 7; § & 14, il fera o,
&iceluy ferapour le plus grand cofté desdenx, & partant le moindre fera.
4,& l'hypo?;:nfe Y:ulG. oo : r e des d
o Lecontenn d'vm trimmgle reilangle cftams cognen, & L4 des e des dewx -
sofez de Lamgle droil? ; 50: tross coffex dw triangle pommgsc;so mu,:r'

Car adiouftant le quadruple dudit triangle audit.sggregé des quarrez, -

“viendrale guard de.]a fommedes cofezsmaisi'oftant; refterale quastédela

diference defdits coftez. Puzuoylecontenu d'vn triangle reQangle eftant
24, &l'aggregé des quarrez des deux coftexz.de I'anglé droi& 100 ; i'adioti--
teaudit aggregé 100, le quadruple dutriangle, qui cf 96, & viennent 196, .
dontla racinequarrée 14, eft la fomme des coftez: mais oftant ledit qnadra.
ple 96 dudicaggregé 100, refte 4, dont laracine quarrée 2 eft la diffesence -
d’iceux coﬂe: 1partantl'vn eft 8,& lautre 6,& l’hy\yoteml‘f: 10, Jédc .
6. Leconstenn d'yntriangle vellangle effanst cognen,cr la difforence dos ex des denx -
coflex de langle droséd ; famﬁwe les syoss coftex dusri lcw

Car le quarré de la moitié de la difference des quarrez eftant adiouftée au -
quarré du double dutriangle, on aura le quarré de Jafomme de la (uldite
moitié, & quarré dumoindre cofté; parquoy. oftant du cofté d'iceluy pro- .
duit ladite moitié de la difference des quarrez, refterale quacré do moindse.
cafté : & partant Jes deux.autres coftez feronttronuezaiffmeat. Sidoncle

' contenud'va trianglecfti8, & la difference des qnarres das deux coftez de.

Yangledroi@eft 65.: ie double ledit triangle , & font 36 , dentle quacréeft: -

1296, auquel i'adionfte 1056 % , quareé de la moitié de la difference des. -
rez 32 ¥, & viennent 2352 3, dont la_racine quartée oft 485, de lagoel-

Ie i’ofte ladite moiti€ de la difference des quarrez, & réRent 16, dantlara- -

. sine quarrée 4 eft le moindre cofté du triangle,par la moitié duquelic dinife-.

l¢ contenn donnéi8 4 & viennent 9 pour Lautre cofté delangle droidk:dc .

W st g ~ = -



~ DES. SVPERFICIES PLANES. 6y’
partant 'hypotenufe e ¥/97. o o
7. Lecontenudwn triangle reclangle efians cognes, & ladiffirence des coftex delan-
gledroill 5 ompeut cognoifire les sross coftex du sriangle,
- Car eftant adioufte 2 'o&uple du triangle le quarré de la diference des co-
ftez, viendra le quarté delafamme, defdits coftez : tellement que I'aggeegé
des coftez, & leur differenge. fera gogneué; & partant auffi.chafque cofté.
Parquoy 'aire d’vn triangle reangle eftant 18,& la difference des coftezde
lf_anglc droi&ts : i'adioufte 2. quam't.g d'icello difference, 4 144 o&upledudic
aire, & viennent169, dontla racine quartée 13, et Faggregé desdeux coftez
del'angle droié,duquel eftant ofté la difference 5, reftont 8,dontla moitié 4
eftle moindre cofté, & pactant le plus grand eft 9,8 'hypotenufe¥97. .
8. L'dredvnrelinglecfianscognen , & bageregédes cofiex, del angledroiéd;lestross.
coftex feronttromses. - - C - :
Car fi du quarré de la moitié dudit aggregé on afte le.double de lairedu
triangle, refterale quarré de la moitié deJs difference. deadoftez.: tellement
ue la moitiésantde l'aggregé, que dela difference des: coftez del'angle
0idt,fera cogneut 5 & partant les coftez du triangle feront aifément trou-
ucz. Soitdonc vn triangle re&anile doatl'aire eft 24,8 I'aggregé des coftez
de I'angle droi& 16:Le quarré de [a mwitié dudit aggregé cft 64, donti’ofte
48,double del'aire 24, & reftént 16, dontdn tacine quartée 4, cft moitié de
la difference des coftez de I'angle droict : & icelle moitié eftant oftée de 8,
moitiéde 'aggregé,reftént 4:pour le moindre'cofté s mais eftant adiouftée,
viennent 12 pout l'autre colté; & passant’hypotenufeeft Vico. -
9, Ejhn; copnene la Jgﬁr’l::: Jc:cpﬂc‘g{ de Fangle droifl d'ynsriangle rellangle, &
Ls fomme de lewrs quarvex Jestross coftex dnm traangle ferons sroumex. :
jCat fidu doumc la fomm‘:ﬁdes qua;::‘ioﬁﬁe le quarré.de ladifference-
des coftez, reftera le quarré de Faggregé de(dits coftez:tellement que la fom-
me des coftez de angle droidt fera cogneui, & auflila difference : & partant
chafque cofté du triangle fera aifément cognen. Parquoy ladifference des
coftez del'angle droi& d’vntriangle cftant §,& l'aggregé des quarrex de(dits
coftez 97 : iedouble iceluyaggregé des quarrez, & font 194, donti'ofte 24,
quarré deladite difference s, & reftenc169, dont laracine quarrée 13¢eftla
fomme des coftez, de laquellei'ofte la difference ¢, & reftent 8, dont lamoi-
tié 4 cft pour le moindre cofté de Fangle droi, & partant Fanerecolté et 9, -
& Phypotenule¥yy. - o
30. La differencedes cofiez gui compremnens angle droi2 dwmrviangle efant cogmené,
O aufhi L dsfferencedes quarrex d'scenx coftexslestrom coflex dwtriangle feront trowwez,
Car divifant ladifference. des quarrez par ladifference des coltez,viendra -
ks fomme defdits coftez r & partant il feraaifé de trouuer iceux coftez. Par-
quoy filadifference des coltez del'angledroid d'vn triangleeft 5, & la diffe-
sence des quarsea d’iceux coffez 65 ¢ ie dinife 69 pat ¢, & viennent 13 pour la
fomme deldits coltez del’angle dioir, de laquelle ayant:oitéla difference s, -
teltent 8, dontla moitié 4e(tle meindrecoftéde 'angle droi&t; & partant
Vadtrs cofté eff 9,& I'hypotennie g7, - -
3L. Eftans cognen I'aggregé des cofien, gui. comprennons | angle ,Jm'g J' vn triangle
“ij.
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reangle , & lafomme delewrs gnarres ; le¥troes coftex du sriangle feront trowwex.

, Caflﬁ,du do/u-ble dela fmfme’?‘es quatrezon o['t’::“l::'g varré de l'aeggregé
des coftez, reltera le quarré deladifference def(dits coftez: tellemenc que
tant 'aggregé des coftez del’angledeoi quela difference fera cogneut, &

artant chafque cofté feraaifément trouné. 8idoncla fommedes cofter de
Fangle droi& elt 12, & la fomme de lears Quatrez 8o; le double d’icelle fom--
me des quarrezelt 160, donti‘ofte144, guaﬂé der2'aggregédes cofter, &
reRent 16, dontla racine quarrée 4 et la difference des deux coftez de I'an-
gle droi&, qui oftée deFaggrege 12,reRent 8,donclamoitié 4 eft e meindre
colté:& parcanc L'aucre fera 8,6 'hypotenufe 80, - -~ '
12. Eftantcoguenlaggregé des coftex el angle droict d vi triangle, & 1a difference de
lenrs quarrez; les srou njfrz du triangleferons eromes,.

Car diuifant ladite difference des quarrez par ledit aggregé des coftez,
viendra la difference defdits coftez : tellement qu'il feraaifé de trouuer cha-
cun d'iccux. Soitdonc 'aggrepé destoftez 13, & la difference delears quar-
rez 39:i0 dinife ladite difference s 9,par ledit a greﬁé 13, & viehnent ;pourla
difference des coftez delangledroi&, laquelle oftéedel'aggregé 13,reftent
10, dont la moitié 5,¢ft le moindre cofté : & partant 'autre fera8, & I'hypo-
tenule ¥ 89, ' ‘ o =
13. Eftant cognen Lasve dvm eriungle veSfungle; ¢r byposensfe, onpenttromnerles
denx ansres cofbex dnm'asle. : : SR

Car oftant du quarré del’liypotenufe 1e qﬁad:g{e du triangle, reftera Ie
quarré de la difference des coftez del’angle droict : tellement que l'aire du
triangle, & ladifference des coftezde'angle droic feront cogneus : & par-
tant lefdits coftez pourronteftre trouuez commeil eft enfeigné {a 7. prop.
Le contenu d'vn triangle re@angle foit 10 }, & I'hypotenufe ¥¢8. De ¢8

- quarré de Phypotenule,i’ofte 42 quadruple de I'sire du triangle,&reftent 16,
dontla racine quartée 4, eftla difference des coftez del'angle droit : mais
adiouftantle(dits 16 3 84,0&uplede l'aire,viennent100,dont la racine quar-
téeroeft 'aggregé defdits coftezdel’angle droi&, defquelsi’ofte la differen-
ce 4, & reftent 6, dont lamoitié 3, eft le moindre cofté, & partantreRenty
pour l'autre. :
14. Efuntcogneui Nypmuﬁd'nrrimglcrcﬂm‘;le » & la difference des dewx antres
ceflez s 0m pent tromser lefdsts denx: coftex dutriangle. -

Car oftant du quarré de 'hypotenufe le quarréde ladifference des coftez
delangle droi; refterale quadruple de Pairedu ttiangle : tellement quele
contenu dudit triangle fera cegneu, & auffi la difference des coftez del'angle
droict : & partant iceux coftez feront tronuezcommediteft cy-denantila
prop. 7. L’hypotenule d'vn triangle re@angle foit %58 , & a difference des
coftezdel'angle droit 4 : Lequarré del'hypotenufe eft §8, duquel eftant
ofté16-, quarré deladifference, reftent 41, dontle quart10}, eft aire da
triangle : MaisI'o&uple duditaireeft84 , anqueli'adioufte 16, quarrédela
difference, &viennent1oo,dontlaracine quarréedo, eft l'aggregééc‘: co-
ftez del'angle droi&, duquel aggregéi'ofte la difference 4,& reftent 6, dont
la moitié 3 ¢t lc moindre cofké, & partanc Fautrc cht 7. : :
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1. L'bypotenufe d'vn tiiangle rellangle cklans cognene, &7 Laggregé des deux ansres
coflex,scenx coffex ferons troumes. .
Caroftant le quarré de laggregé defdics coftez du double du quarré de
Yhypotenule, refterale quarréde ladifference d'icenx coftez: & partant ils
feront trouuez comme dit eft cy-devant. L’hypotenufe d’vn triangle foit 10,

& I'aggregé des deux coltezde 'angle droict14 : Lequarréde 'hypotenufe

fcradoncioo, & fon double 200, defquels i"o(te 196 quarréde l'aggregé g,

& refte 4,dont laracinequarrée 2 elk la differécedes coftez del'angle droict,
laquelle difference oftée de I'aggregé 14,retent 12,dont la moiti¢ 6, eft pour
lemoindre coté, & partant I'autrc et 8. : .
36. L'bypotenufe dvnsrianglereiiangle fians cognewi, & laraifon des desx coffez de
Langledrorts.lefdiss coShex feromt tronmez. ‘ :

éar fion fait que comme I'aggregé des quarréz des termesde laraifon
eft au quarcé dela diagonalle, ainfi le quarsé de I'vn des termes foit 4 vn
autre : iceluy fera le quarré du colte correfpondant au terme pris. Parquoy
fi 'hypotenufe e ¥ 208, & que les coftea foient entr’eux comme 33 2: lef-
dics cotez feront 12 & 8 : Car failant:que commre 3 et 2 208 3infi 9 & -4 (oit
i vnautre, viendront14 4 & 64,dont1cs racinesfont12 & 8.

27. Effantcognen vn coté délangle drost d'yn triangle rectangle, & Laggregé des

deux astres coftexson pest sromuer le[dsts coftex.

Car dinifantle quarré du colts cogneu parl'aggregé des deux ;utres,rcﬁc- :

ra leur difference ; & partant lamoitié dudi refte fera 'autre cofté de I'angle
droi@. Vncoftédel'angledroit d'vn triangle foit 8,8 I'a regé des deux
autrescoftez 16, Le quarrc' du cofté cognen eft 64, qui diuilé par l'aggregé

16, viennent 4 pourladifference, laqnelle oltéeduditaggregé 16, reftent 2,

dont lamoitié ¢, elt pauclautre colte del'angle droict; & partant I'hypote-
nulceftro, : Ce N ‘ .‘ o
18. Efantcognenym cofté delingle droi3 & vir triangle, ¢ la difference des dewx as-
srescofbexsle[dits coftex feront trounex,

Car fi on diunife le guarté ducofté cogneu par la differende des deux au-
tres coftez, viendra I'aggregé defdits coftez ; & partant oftant d'iceluy ag-
gregé ladifference cogneut, la moitié du refte fera 'auire coflté de I’ang%e
droidk. Vn-cofté de l'angle droi d'vn triangle foit 12, & la difference des
deuxautres 8. Le quarre du cofté cogneu e 144, lequel eftant dinifé par la
difference 8,viennent 18, defquels otant ladite difference, reftent 10, dontla
:hoitié 5»eft pour le moindre cofté de l'angle droit : & partant I'hypotennfe
1k 13, o ' :

39, Pncosté delangledrail eStans cognen, G laraifon des desx awsres coftex; lefdies
coftex fevons srounex,. ’

Car fionfai& ?’le comme la difference des quarres des termes de laraifon

<t au quarré-de'va ou Fautre destermes, ainfi le quarré durcofté cogneu
foita vnautre,viendra le gnarré du cofté homologue au terme pris.Parquoy
fivn coftéeft 8,& quelesdeux autres foient entr’eux comme 54 3, ils feront

30 & 6 : Car faifant que comme 16 difference des quarrez des termes dela -
saifonyeftau quarré del'vadc Pautse terme 25 & 2, 2infi 64, quarré du coté

|
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cognew,(oitd vn autrs, viendront1oo, & 36,dontla racinecft ro0,&¢. A
20. L'aggregé des trovs coftex d'vn sriangle vellangle eSbant cognen , ©~ la raifondes
denx cafiegjel' angle droict; les sross coftex feronstrounés. - A

Car {i on fait que comme I'aggrege des termes de laraifon donnée, & de
laracinequarcée de laggregé des quarcez defdits termes, eft A I'aggregé des
coftez, ainfi chalcun.des termes. deladite raifon foit 4 vn autre, viendrale

~ cofté homologue auditterme. Parquoy fil'aggregé des coftez d'vn triangle
rc&angle eft36, & quelescoftezde l’anflc droi& {oient entre eux comme

413 :[oit trounée la racine quarrée de I'aggregé des quarrez des termes 16

& 9.qui fera §, laquelle foic adiouftée auldits termes , & viendront iz : puis

foit faict que comune 12 eft d 'aggregé des coftez 36,ainli-chafcun des termes

. 4,& 3 {oitd vnautre nombre, & feront trounez 12, & 9 pourles coftez de
langle droi, & pattant’hypotenufe cft 15.

Or {iledit aggregé des coftez eftoitdonné, & la raifon de I'hypotenufe 3
I'vn des deuxautres coftez;lefdits coftez feroient aufli aisément trouuez: Car
Al n’y auroit queadioufter ledit aggregé donng auec la racine quarrée dela
difference des quarrez des termesdela raifon ; & viendroitle premier noms
bre de l'analogic cy-deflus, &e. ‘ '

21. L'bypotennfe dvn trianglerellangle oitamt cognews , & anfli le diametire du cercle

infcripe andis txeangle 5 les deux coftez de Langle drosc? fevont trommex.  ~

‘Nous auons ja 'enfcifné en la quinziefme prop. qu'eftant cogneut T'hy-
potenufe,& l'aggregé des deux autres cofter,iceux coftez feront trounez: Ot
neus auonsicy ’hycgotcnuﬁ'. cognené, & nousaurons leditaggregé des co-

{tez de I'angle droict,adiouftant le diamettre du cercle d ladite hypotenufe:
cc que nous demonftreronsainfi. Soit yn triangle re@angle ABC, dans le-
juel et infcript le cercle D.EF,duquel le centre eft G, & qui toucheles co-

3:2 du triangle €s poinds D,E,F.ie dis que I'hypotenufe ACeft moindre

. - que l'aggregé des deux coftez AB,
B 8C,de la quantitédu diametre du cer-
- cls DE F.Car ayanttiré du ¢entre G,

.} aux poii@s-dattouchement D& E

- les femidiameéttres GD, GE;ils feront

e .per;;endiculaires aux coftez AB,BC
—= patla18. p. 3. & partant le quadrila-
- tefreDBEG, 2 rous les angles droidks,
& parlasq. p. 1.ilales coftez oppofendgaus : il eft donc quarié, & les deux
coftez DB,BE,(eront enfemble égauxaunx deux femidiametrgs GD, GE en-
femble. Mais parle corol.de 2 36.p.3.les deux lignes AD, AF, font égalesen-
treelles, & auflilesdeux CE, CF. Doncles deux AD, CB enfemble, feront
egalesaux deux AF,CF enfemble, c’eft 2 dired coute ’hyporenufe AC:icelle
hypotenufe AC ¢ donc meindreque lés dex coftez AB,, BC enfemble,de
la quantité de DB, BE enfemble, ‘C'eft A dire du diametre du cercle. Parquoy
I'hypotenufe AC eftanc 1o, & lefemidiamettee DG 2;i'adjoufte coutle dia-
metre 4 4 ladite hypotenufe 10, & viennent 14, pourl’aggregé des coitezde
Iangledroi& ABC ; & partant. lc moindre cofté AB fera 6, & 'autre BC 8.

. : Seit

1
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Seitencore Uhypotennfe AC 9, & le diametre du cercle 4 5—3. Ladite hy-
_potenufe &diametre join&s enfemble, font donc ¥45+6;& tel feral'aggre-
_gédescoftez del'angle droit ABC,dont le quarré eft 81+¥6480,quioftc de
162, double du quarré del’hypotenufe AC ceftent 81—V 6480, dont lara-
-cine quarrée eft 4 5—6, quioltéede I'aggregé y/45+6, reftentrz,dontla
»moiti€ 6 cft pour le moindre cofté AB ; & partant l'autre cofté BCeft 344,
Il eft donc manifefte que fil'aggregé des deux coftez de I'angledroi& eft -«
.cogneu, & aufli le diametre du cercle infcriptible audit trian gle, queles trois
coftez feront parcillement trouuez : caroftant duditaggrege ledit diametre, -
reftera I'hyporenufe, & partant lefdits coltezdel'angle gmit feront trouuer

- .comme deflus.

Que i 'aggregg de tous les trois coftez dutriangle eft cogneu, & ledit dia-
-metre du cercle inferiptible, lefdits coftéz feront encores trounez:Car oftant
dedit diametre dudic atheg‘ » lamoitié du refte fera 'hypotenule, qui oftée

dudit aggregé refterala fomme des deux coltez de I'angle droi, chafcun
.de(quje}ls fera crm:xé comm; dic eﬁcy-dcgm. ) d; ; b de
22, Eftant cogneweladsfference des fegmens fuséls parla perpendicwlaire, tombant

l agblrg&&}?fl’byp}maﬁ, o4y aggf’e:l des coﬂcg dwdst ngle draicd les eross coftex;
dn sriangle feront srounez, , | .

Carcomme le do@le du quarré dela fomme des doftez del'angle droilk,
uoins le quarcé de la difference des fegmens, eft d ladite fomme des coftez,
. ainfiladite difference des fegmens eft A la difference des coftez,, & ainfiauflt
ladite fomme des coftez et 4 'hypotenufe:ce que nous demonftresons ainfi.
Soit vn triangle re&anﬁlc IHB, del'angle droid duquel tombela perpendi-
«culaire HK, & fot prilc KL efgaled 1K, afin que LB foitla diffes&ce des feg-
mensIK, KB; & foit cominug lecofté BH, iufquesen A, en forteque HA
foit efgale an. moindre cofté HI, afin que AB foit I'aggregé des coftez de
Tangle droick : puis fur ladite AB, foic egcuéch-pcrycndi_culaiu AD cfgaled
lamelme AB, & ayantjoin&BD,foit
deferit fur icelle BD 'le demy cexele
BAD , auquel foit accommodée lali-
gzscdroi&e D E efgale 2la diffesence

fegmens BL-(cequi fe pout : cac

puif?ue par I 20, r 1. l'aggrege AB
eft plus grand que [hypotenufe BI, & ~
glus forte sailon DB, quipeut ledon- . -

le du quarré de A B fera plus grand : . FXY~
quéB L, ) afin que ayaneticé BE, clle " \
puille le double da quarré de AB, A G
moins le quaceé dicelle - DE parlay. , L
p- 1. foitauffi prife HG efgaled Hl;afin : LR
que GB foicladifference des coftes de I
Fangle droi& : Ie dis doac quecommeBE, (dont le quasré anec ccloy d¢
DE difference desfegmenseft double du quasré de I'aggregé AB) eftaudi®
aggregé AB, ainfi !gggﬂ'omu;g dos fogumons BL , cftd hedifferenco gucn&u




66 Livre II. pE GEOMETRIE

BG;& ainfiauffiledicaggregé ABefta 'hypotenufe 1B.: D'autant que LB
cltladifference desfegmens, & BG celle des coftez, commel'aggregé AB-
feral 'hypotenufe BI, ainfi BLferad BG, comme il appert par ce quicft
demonftré d lag. p. destriangles reQtilignes de Henrion : Ecen permutant
comme AB ferad BL,ainfi Bl ferad BG:& parla22.p.6.commele quarréde
AB feraau quartéde BL, ainfile quarré de BI, ou les deuxde AH, HB, fera
au quarré de BG:Etdoublantles antecedans,commele double du quarréde
AB,c’eftadirele quarréde BD, eftau quarréde BL, ouDE, ainfile double
des quarrez de AH, HB, c’eft i dire les quarrezde AB, BG parla ro.p.2.eft
au quarréde BG:Eten diuifant, comme le quarré de BE fera au quarré de
DE, ainfi le quarré de AB cftau quarté de BG : Et parla1. p.6. comme BE
ferad DE, 2in3AB ferad BG:donc en permutant, comme BE ferad AB, ainfi
DE ouBL fera  BG. Maisnous auons demonftré que BL eft  BG, comme
ABeft 3 BI: Donccomme BE eftd AB,ainfiBL et 2 BG, & ainfi aufli AB3
-B1.Ce qu'il faloitdemonftrer.

Parquoy I'aggregé AB eftant 35,& ladifference BL 7:ie quarre 35, & vien-
nentnag, dontledoubleeft 2450, duqueli’ofte 49, quarré de 7, & reftent
2401, dont la racine quarrée 49 eft pour BE : faifantdonc que comme 49 ¢ft
adI'aggregé 3¢,ainfila difference 7 foitd vn autre, viendront § pour BG diffe-
rencedes coltezIH, HB; & partant IH eft 15,& BH 20. Mais faifant dere-
chef que comme 49 efta 35, ainfi 35 foitd yn autre, viendront 2 pour I'hy-
potenufe BI.L’aggregé AB foitderechef 28, &ladifference BL s3:Le-quat-
réde28 et 784, & fondouble1568, donti'ofte 312y quarré de BL, & reftent
17363%, dont laracine quarréectt 373:faifant donc que comme 373 eft dl'ig-
gregé 28, ainfiladifference §4 foitd vnautre, viendront'4 pour BG, diffe-
rence des coftez; & partantilsferont 12 & 16 ; & I'hypotenufe 20.
a3, Effunt cognenela dsfference des cofigg de langledroi, ¢ la difference des fegmens
fastispar la perpendicnlaire, tombans de Fangle drosc? [ar [hypetensfe s les coftés
du tpiangle feront trounés.

Car comme laligne qui peut Ie double du %F‘}:Ué de ladifference desco-
fez delangledroi®, moinsle quarré de ladifference des fegmens de I'hy-
pothenule, eft i laditedifference des coftez, ainfiladite diference des feg-
mens eft d 'aggregé des coftez de l'angle droi@, & ainfi auffi eft ladice dif-
ference des coitez 2 'hypotenule. Ce quenous demonftcerons,ayans prou-
ué au prealable quela difference deldits fegmens, eft moindre que la ligne
droice qui peut le double duquarré de la difference des coftez de 'angle

‘ droi&. Soit vn triangle ABC, ayantI'angle A
droi&, duqueltombe la perpendicolaire AD,
qui couppe 'hypotenufe en deux fegmens ine-
gauxBD, DC; & du centre A & internalle du
moindre cofté AC, foitdefcritvn cercle CEFG
couppant 'hypotenufe enE, & |e cofté AB pro-
'long!:fs poiné&s F& G : tellement que BE fera
o la differencedes fegmens , & BF ladifference des
goftea:ic dis done que BE eft moindre que Ia ligne droiéte qui peut le double
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du quarrdde BF. Card'autant.que parle corollairedelasé. p.3. lere&angle
de EBC eft efgal aurectangle de FBG;comme BC eftd BG,ainfi BFefti BE
parlai6.p.6.& parla22.p. 6. comme le quarré de BC feraau quarréde BG,
ainfi le quarré de BF [¢raau quarré de BE, & doublantlesantecedans, com-
me le double du quarré de BC feraau quarréde BG, ainfifera ledouble du
quarrcé de BF au quarré de BE. Mais par la10. p. 2. les quarrez de BG, BF font
enfemble double des quartezde AB, AG, ceft AdiredeBC ; & partantle
double du quarré de BC fera plus grand quele feul quarré de BG : doncauffi
~ dedoubledu quarré de BF fera plus grand quele quarsé de BE. Demonftrons

maintenant ce qui eftoit propofé.
- Soitvn triangle reangle BHI, de 'angle droi& duquel tombe Ia per<
pendicalaire HK, & foit prifeKL efgaled KI , afin que LB foitladifference
des (egmensIK,KB:puis &it auffi prife HA efgale aumoindre cofté Hl, afin
que AB foit ladifference des coftez, & foit continuée BH iufquesen G, en
orte que HG [oit efgale 1 HI: en apres {ur AB foit efleuée la perpendiculai-
re AD efgaled icelle AB ; & ayant tité BD, foit deferit furiceilelecercle
ADB, auquel foitaccommodée BE cfgaled ladiffcronce des fegmens BL, &
tir¢ DE ;le quarré d'icelle DE auec le quarré de la difference des fegmens
BE,ou BL,eae alau double du quarré de AB difference des coftez par la
47.p.1. Ie dis donc quecomme ED eftd la :
difference AB , ainfi la difference BL eft 3
P'aggregé des colter. GB ; & ainfi aufli ladite
diffcrence ABeRd 'hypotenufe IB. D'au-
tant que commel’hypotenufe IBeft i I'ag-
8regé GB, ainfiladifference AB eft dla diffe-
reace LB;le quarréde IB,oulesdeuxde GH,
HB, ferontau quarré de GB, commele quar- G
réde ABfera auquarréde BL, oudeBE; & )
doublant les antecedans, comme le quarré K L
de BD fera au quarré de BE,ainfi I'aggregé des quarrez de GB, AB, fera
au quarré de GB : & endiuifant,le quarré de AB feraau quarré de GB, com-
mecie uarré de DE feraau quarré de BE, oude BL ; & partant comme DE
efti BAainfi BLeft 4 GB parlai2.p.6.Mais puifque IBeftd GB, comme AB
et i BL; ea permutant, comme AB ferad BI, ainfi BL ferad BG: donc
camme DEeft3 AB, ainfi ABcftauflid BI. Nous auons donc demonftré
ccquicfloitpropolé. =~ . : : /
.-81 donc la difference des coftez del'angle droi& ABeft 3,& ladifference
des fegmens BL eft 4 3;1e quarté de AB fera 9, & fon double 18, duquel
oftant 175§ quarré de la difference BL, refteront feulement 25, dont lara-
cine quarrée } eft pour la ligne DE : faifant donc que comme } eft 2la diffe-
rence 3,3infila differcnce 43 foitd vn autre,viendront 21 pour 'aggregé GB
& partantle cofté HIfera 9, & I'antre cofté HB 12 : Mais divifantle quarré.
. de AB g par DE §, viendront 15 pour Phypotenufe BI. Soit encore la diffe-*
reace AB 7, & la difference LB oty : Ie ¢luaué de AB (eradonc 49, &
fondouble 58,poucle quarcé de DB, duque oftant 83335 quarré de la diffe,
‘ E '

) D,

~
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rencedes fegmens , refteront 14 15; pour le quarré de DB ; & partantiodie:
ligne fera3}5: faifant donc que comme 333 fontd da difference 7, ainfi ladif--
ference 9% foitd vnautre, viendront17 pour Paggrepé des coltez GB 5.5
partantlecofté Hleft g, & HB 12,8 'hypotenufe 1813,
24. ERant cognew wn cofté de Fangle droifi d'ynsriangle rellongle,¢r Valterve foge
ment fait par L+ pevpendiculsire , rambans #e L angle droitt far Lbypovenufe s les coftex -
dn triangle feromt trommes,.
Caril apPert pat la demonftration du 120 prob. Geom.de Henrion, quela -

moitié du {fegment eftant adjonftée 1 Ia ligne qui peut les quarrez du cofté
cogneu, & deladite moitié du fegment , viendra hypotenufc. Parquoy wa -
cofté del'angle droi& d'vn trianglc eftant 26, & V'alterne fegment 9;le quar-
ré dudit cofté fera 400, & celuy de la moitié du fegment 9, eft 2, lefquels -
deux quarrezadiouftez enfemble font 2{2=, dont la racine quarrée eft 203,3 -
laquellei'adionfte lamoitié du fegment, & viennentas pour 'hypotenufes ,
- & partant’autre cofté eft 15. Item le coftéd’vn triangle re@angle effant 12,
& I'alterne fegment 12 #;le quarré dudit coftéferaisy , & celuy de la moi-
té dufegmenc 2332, celuy-cy join d celuy-14, viennent 2£32,dont la racine .
quarrée eft 13 3,1 laquelle eftant adioufiée ladite moitié dulegment 6 3, vien-:
nent 20 pour I'nypotenufe;& pastant 'autre colté eft 16.

25. Eftans cognemela difference des coftés de Langle droi &vn triengle, o laperpen-
dicwlaire tombans diceluy angle fur Ebypotennfe;les coftbsdm triangle feront trounés.

Caril eft éuident par la demonftration du 121. prob. Geom. de Henrion,

quadiouftantla perpendiculaired laligne qui peut les quatrez de ladite per-
pendiculaire, & differencedes coftez, viendea I'hypotenufe.. Parquoy fifa -
differencedes coftez de I'angle droi@ d'vn trianglecft 5,& Ja perpendiculai-
te12;adjouftant les quarrez de ladite difference & perpendicuhire, 158
144 , viendront 169, dont la racine quartéeeft1s,d laquelle eftantadoufiée -
laperpendiculaire, viendront2s pour hypotenufe du triangle : & partant
multipliancladite hypotenufe par faperpendiculaire 12,viendront 300 pour
le doubledel'aire du triangle, queic quadruple, & viennent 1200, aniquels
i'adioufte 25 quarré deladifference descoftea,8c viennent 122§ pour ke quar- -
réde 'aggrepé deldits coftez, ainfi qu'il 2 efté dit cy-deuant dlay. & 4. p. .
Parquoy ledit aggregé [era 35, & partantles cofter feront 15 & 20. -Soit en- -
coreladifference des coftez delangle droi 3,8 la perpendieulaire 7 3:leurs -
quarrez feront 9,& 234£, qui fonvenfemble 242, doneta racine quarréeett -
71.4laquellei’adioufte la perpendiculaire. 7}, & viennent i5 poar hypo. -
tenule, laquelle multiplie p’arqzdite perpendicoviennent 108 qn'il fant qua- -
drupler,& viendront 432,aufquels foitadionfté e quarcé de la difference des -
coftez, & feront441, dontla racine quarréc.arelt Iaggregédes coftezds -
Fangle droi@;& ;artmt ils ferontg & 12.- ) ' ‘
26. Efantcognen dgr édes denx eoftés de T ample s dm triemgle, € b per-
ﬂl‘mt{o'rt tombans dudst angle fur Lhypotenufe 5 teseefbbs du trivimgle ferom oronsés,

. Catil eft manifefte par la demonftration. du 121, prob. Georm de Hen
rion, qu oftant la perpendiculaire dela ligne qui peut les quarrez delaggre~-
8¢és & deladice perpeadiculaire, refteralhypotenafes& partant kes cofteade: -

—————
+
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langledroi&, pourront eftre trouncr comme il ef enfeignd en Jaxg. Prop.
Parquoy fil'aggrogé des coftez delangle droict d'vn triangle eft 35,8 la per-

ndiculaire 12:adjounftans lewrs quarrez 1225 & 144, viendront 13¢9 , dont

racinc quarrée eft 37,delaquelle eftant oftée la perpendiculaire 12, reftent
15, pourFhypotenufe dutrimgle, loquarcé delaquelle eftant doublé donne
r2so,defquelsi'oftele- quarré del'aggregé 35, qui eft 1225 , & reftenc feule-
ment 2§, dontlaracine quarrée 5, eft la differencerdes coftez, & partantils
font1y, & 20. Item l'aggregé des coftezde I'angle drai@ eftant 21, & la per-
aendicnlairc 7 v3 leurs quacrez feront 441, &i'ﬁ’-. ui adjeuftez enfemble

ront ~>};~, dontlaracinequarrde eft 22 3, dehqueﬂe i'oftela perpendicu-
laire 7 3,8 reftent 15 pour hypotenufe, le quartéde laquellecft 225, & fon
- double 450, defquels ayiroftéle quarré de 'aggrepé 441, reftent feulement
9;dont la racine quarrée 3, eftla differencedes coftezde angle droidt ; &
partant iceur-coﬁc‘;‘ f;fonr 9.&1 ;i'n o TS . .

N ous mexirons fin  cos propofitions des atianglesre@angles, veaix
autroific/me chapitre de nl:ﬁrzAwheuu Bl gi - P‘““’ S

Comment font mefareX les triangks ambligones.
. .CHariTxs ML

Drstont triangle ambligone, le plus long coffé multiplié pay la moitié
de lu perpendiculaire qus 1ombe delangle obius fur ledit coffé, ou toute
icelleperpendiculasre multipliée par la moitii du plus grand cof¥é, produ: &
baivedntriangle. - -

¥ COmmedutﬁanglcam;bligoncF GH,le

~ “plusiong cof é de GH a1 pieds, multipli
84 parla moitié de FK, (qui eft laligne tomban-
pY: te perpendiculairement de I'angle obtus F, -

furledit cofté GH, laquelle nous pofons efire de 8 pieds ) e produit-.
8g.ferale contenu de toutle triangie ambligone FGH : 13 raifon ef¥
que laligne KH,multipliée parla moiié de FK , produi&t le contea -
nu dirtriangle re@angle EKH, & haligne K G,multipliée parlamoi-
tié de FK, produi& le contenu de:lautre trianglereangle FKG;
comme il a eft¢ monftré au chapitre precedent, lefquelsdeux trian-
glesfont egauxau tout FGH, - o
Ce que diticy noftre Autheur des triangles ambligones, fe peut aufll applis
quer 4 toutes fortes detriangles 1 car Henrion a demonftré an commence-
mtent du chap. 2. du 3.liure de fa Geometric pratique ,qu'en tout triangle, la-
perpendiculaice tombant del v dey sogles du triangle s le colté oppofé,.
R E
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eftant mulriplié par la moitié d'iceluy cofté, outoutledit cofté par la moitié
d'icelle perpendiculaire; et produi laire du triangle : ou bien qu’eftant
multiphé toutle colte par toute la perpendiculaire ; lamoitié du produit et
l'aire du triangle, Cequi me fefible mieux, quede furcharger la memoire,
d'autant de thoremes & preceptes qu'il y a defpece detriangle. Etd’autant
que noltredic Aucheur n'enfeign¢ point comme il faut cognoiftre ny les co-
{tez,ny autres choles qu'il prefuppole toufiours eltre cogneus,gous le mon-
ftreronsicy le plus brefuement qu'il nous fera poflible. '
Quand doncvous delirez-mefurer vne piccede terre, ou gutre {uperficie
planede forme triangulaire, mé{yrez premierement aucc yne chaifne,corde,
toife, verge, pas, ou autre.chofe, les trois coftez deladite figure, pour puis
apres trouuer par le moyen d'iceux le contenu de ladite figure, comme fera
dit au chap. 5. Oubien mefurezl'va des coftez, & la perpendiculaire tom-
bant fur iceluy del'angle oppofé : Etd'autant que lors que ladite perpendi-
sulairctombe 'dcdamfc trisngle, I'operation me emble plusaiféesafin que
cela aduienne afeurément, mefurez le plasgrand. cofté, camme efticy BC;
& pourtrouuerle licu ol la perpendiculaire tombante fur iceluy de l'male
oppoléledoitrencontrer, ouurez le Compas de proportion 2 angledroict,
uis de B allez vers C,iufquesd coquel'vne des jambes dudit Compas eftant
e longde ladite BC, le ray vifuel paffant pac les pinulles del'antre jambe,
aille rencontrer ledit poiné¥ A,& foit de D, daquel vous mefurercz la diftan-
ceiufquesa A. ‘
- Que fron ne pounoit mefurer ladite perpendiculaire DA par dedans le
- triangle, il la faudra mefurer par
dehorsainfi : Le Compaseftant 3

\

Ei . R :
A A : - . angle droi& difpofez-le en B, en
Fr,. ......é..................ggK ro“e ue PVDC de’ jambes §’ac-

L @ cordefur BC,& l'autre jambeaille
Hiesoremy -3 Iinfiny vers E, ol vous ferez
.+ 1 pldntervn piquet; puis ayant aufli

¢ plantévn piqueten B, vous-vous
en irezvers ledit poin@ E iufques
¢ 3 cequel'vne des jambes du Com-
, ‘ paseftant felon BE, leray vifael de
Pautr¢jambeaille rencontrer le poinét A, & foit de F iquoy faid vous me-
" furerezladiftance-BF, qui (era égale la perpendiculaire DA.
-.Que filadite perpendiculaire ne fe pounoit mefurer en vne feuleligne, foit
dedans oudehors le triangle, 4 caufe de la trop grande diftance,, oude quel-
queautge obftacle quiempelche de veoirle poin& A, oude continugr ladite
perpendiculaire tanz qu'il en feroit befoing, il fe faudroit deftourner 4 dex-
treou i [enefire, felon la commodité dulieu, tenant toufiours le Compasa
angle droi&:Comme pour exemple, prefuppolé que nous voulions tirer vne
Fcrpendic. du poin&t C;le Compas eftant & anlg e droi&, & dilpof¢ andit
feu C en forte quel'vne des iambes s’accorde fur CB, faictes planter vn pi-
quet fur le ray vifuel de I'anere iambe, comme en G, ol il fc rencontre
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quelque obftacle qui empelche de pounoir pafler outre: ce faic, ayant

lantévn Yiquet en C, allez audit lieu G, &y dilpofez voftte Compas en
{:ortequc ‘vne des iambes s’accorde fur GC;; puit furle rayon vifuel qui
pafle par les pinulles de l'autre iambe, faictes aufli planter vn piquet au
poinét H, ficfloignéde G, que I'obftacle rencontré audit licu G ne puiffe
plusempefcherde Paﬂ"ct outre : En apresdifpofez audit poinét H le Com-
pas , en forte quel'vne desiambes foit lelong de HG, & fur lerayon vifuel
del'autre iambe faictes planter vn piquet, commeen 1, verslequel vousirez
iufquesd ce que 'vnedes iambes du Compas eftant fur HI, le ray vifuel paf-
fant par les pinulles de I'autre iambe aille rencontrer le poin@ A : Quoy
fai@, vous mefurecez les ditances KH , & GC, lefquellesioin&tes enfemble
font égalesa laperpendiculaire defirée AD.

Que fi on ne pouyoit mefurer mechaniquement que l'vn des coltez,com -
me AB, # faudroit obferuer lesangles A & Bj; puis parla 6. p. des triangles
re&il. de Henrion,trouuer le cofté oppoféd 'vn dliceux angles,comme BC;;

& par la 2.p.defdits triangles, l:‘&erpcndiculai:e AD :Quoy faict,faudra
trouunerl'aire comme dit eft cy-deflus. I ,

CoROLLAIRE L

Les coftex. dvntriangle ambligone effant donnex., [¢ powrvont trouser
les partiesducofté qui foufbient Uangle obsus dinsfepar laperpendiculaire.
CArlcquarré de FH, eft moindre que les quarrez enfemble de

GH,& FG, de laquantité deux fois du re&tangle coptis foubs
t P , GH, GK : Ce qui fc prouuc ainfi.Le quarré
de FH, eft égal aux quarrez de FK, & KH,

AN parla 47.4u1. Or ls quarré de'GH, eft plus
grand quele quarré de KH, de laquantitédu

gnomon GIL : & le quarré de FG, eft aufliplus
grand que le quarré de FK, duquarré de GK,
Nl Ix & qu'eft LM: Le gnomon donc auec le quarré
’ LM, cft égal au reangle compris deux fois
foubs GH, GK : car MI eft égale AHG, & GN égale A GH,par/a con-
Sirnétion: 1ls'enfuitdonc (GH eftant 21, GF10 & FH17) que diui~
fant cc que les quarrez de GH, & GF, ont plus que le quarré de
FH ( cCeftadire 252) par la ligne GH (qui eft 21) le quoticnt 12 fera
doublel la ligne GX : laquelle par ce moyen fera congneug cftre

de6 pieds, &K KHders. o S .

Ce que noftre Autheura voulu prouuericy m'eft autre chofe que ce qui
¢ft demonftréd la 13. p. 2. Carencore qwEuckde I'ait propof des triangles
exigones feulement, neantmoias (comme a trel-bicn aduerty Henrion)
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ladite prop. 2.aufli licu és triangles re@angles & ambligones, laperpendi-
culairc tombant-de 'angle droi& ou obtus:tellement donc quen tout trian-
gle du plus grand angle, duquel tombe vne perpendic. fur la bafe ou colé
oppof€, ayantadioulté le quacré del'vn des coftez auec celuy deladite bafe,
& du produid, oftéle quarré de'autrecofté, fiondiuifele refte paclabafe, -
viendrale double du fegment alterne au colté dont-le quarcé aura cfté fouf
ftraiék. Lefdits fegmens feront encore trouuez comme il eft enfeignéilag.
p-des triangles redilignes de Henrion, & comme il aefté dit cy-deuant,
{auoir-eft , faifant que comme la bafe du triangle eft 3 I'aggregé des deux
.coftez, ainfila difference defdits coftez foit d vn autre, qui?gtga la difference
de(dits fegmens: & partanticelle difference cltam oftée.delabafe, la moitié
. dureftefera le moindre fggment. Comme en l'exemplecy-deflus, foit faick
quwe commelabalezr, eftd1'aggregé des coftez 27,ainfila differenced’iceux
coftez 7 foit i vnautre nombre, & viendront 9, qui oftez de la bafe 11,
geltent 12, dont lamoitié 6 et le moindre fegment GK; & partantl'autre
fegment eft 1¢. Oubien encore autrement , foient quarrez Lesdeux coftez 1o
& 17, & viendront 100 & 289, dont la differencectt 38y, kaquelle foic di-
vifée par la bafe 21, & viendront g pour la difference des fegmens, & partant
ilsferond 6 & 15 comme dewant; & cc d'antant que ladifference des quarrez
des coftez, eftégal aureétangle faic de labale, & dela difference des {eg-
mens, comme on peut demonttrer par la 47.p.1.& 6.p.2. —

Mais eft Anotter 10: i letriangle propofé eftoit rectangle, il yarnere-
gle particuliered iceluy, pour trouuer lefdits fégmens, qui eft plus prompte
& facile 2 operer que celles cy-deffus : Car divifant le quarré de Fvndes
coftez par la bale oun hypotenufe, feroic donmé le fegment ioignant ledit
cofté ; & ce d‘antant que par le corol dela 8. pu 6. iccluy cofté cft moyen

* prop. entreladite bafe & ledic fegment. o :

Ot quand les coftez d'vh-triangle font cogneus en nombre, on-cognoiftra
Pefpece du triangte ainfi qu'il entuit :ayant quarsé chalque cofté :?E?c plus
grand des quarrez ¢k égal aux denx autres, le eriangle ferare@angle : Mais
s'il eft plas grand, letriangle fesa ambligone #&s'il eft moindre, oxigone.

, Qu_,aut.ila premiiere partie, elle oft-manifefte par la 48. p.1. Brpourlafe-

. conde, foitletriangle ABC, Jeplus grand cofté

' duquel foit AB, & par confequent le quarré d'i-
celuyplus grand que chacun desdeuxautres AC,
BC, mais aufli plus grand'que les deux enfem-
ble:1e dis que letriangle ABC eftambligone.Suc
AC,, 8cau poin&-C. (oit elenée la perpendica-
» laire €D eclgale au cofté CB., & nicne la ligne
£ < » AD.Puilqueletriangle ACD et rectangle, par

' ' 7 lag7. p. 1. lequarré de AD fera égal aux-quarrez
de AC, CD, c'eft ddire de AC, CB. Mais le’c‘:a't:‘é'dc ‘AB, acf¥é pofé
plusgrand que Jefdits quarrez de AC, CB : Dorcle quatré de ABfera aufli
plas Fr:md quelequarré de AD ; 8cparconfequem.la ligne AB plusgrande
que 12 ligne AD : Brpuis que lescoftez AC,CB foritdguuxans coftez lcl:c,
D
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' CD, chacuneaufien, & quela bafe AB eft plus grande que la bafe AD,I'an-
. gle ACB fera plusgrand que-I'angle droi® ACD parlazg. p. 1. & partantle

triangle’ACB, quial'angle ACB obtus,eft ambligone,

Pourla 3¢ partie: Si lequarré de AB ( qui eftle plus grand cofté ) eftoie
moindre queles deux quarrez des deux autres coltez AC, CB; Ic dis quele
triangle ACB feroit oxigone. Caray ant conftruit letriangle ACD comme
deffus , le quarré de AD fera plusgrand quele quart de AB; & partanticel-

- le AD plus grande que AB:Parquoy Iangle droi& ACD fera plusgrand que
langle ACB paclasg.p.r.Iceluy ACB eft doncaigu ; & par confequent cha-
~ cundes deux autres angles du triangle ACB ferontaufli aigus,chalcun ekant

" meindre qu'icclay ACB paclai&.p.rletriangle ABC et donc oxigone, ~

Cororraire ‘IL ‘

" De L s'enfuit qwe les parties de la bafe ainfi erounex;, Ls perpéndicnliive fors
[ Jacilement cogmené. B '
Carlecofté FG, a pour fon quarré roo, lequel eft égalaux deux
- quarrezde FK & KG, parls 47 du premier. Si donc on fouftrai& le
quarré de GK, (Cefta dire 36)) de100o, refteront 64. pourle quarré
deFK,defquels 64 1aracine quasrée 8 ferala longueur delaperpens

diculairc FK. - : ' '
Cefte manicre de trouuer la perpendicylaire eft faxile 3 operer quand il
nc s’y reneontre que desnombres entiers : mais quand il y ades fralions,
i'aymerais micux proceder par la voye des finus , enfeignée enla 5. p.des
. triangles reitilignes de Henrion,eu pluftolt en la 3. p. Car deux coftezd’'vn
g;uﬁl;gle r‘::;tangle foat cogneus , & laperpendiculaire cherchée et letrois

fcfmecofté, e ;

Coroiraire IIL |

Zes chofes ainfi demonfbrées cy-desant il eft énident que les tross coftex.
dvx triangle ambligone cfians donnez., fc powrra encor tvouuer le pevpendi-
culaire,qui tombens de Pangle aigw hovs du sriangle, fur Lyndes coftex pre-
bﬂgélfqﬂ?ld’ﬂ.btgde angle obtss. ‘ : . 3

N - SOit dencle triangle ambligone NPM, 7, 15, 28,
l'angle obtus diceluyau peinct O:Etle cofté

o  MP, foitprolongéversO: Apres faietirée la per-
o. Ppendiculaire NO, il eft manifefte parle 2 duz,que

: M le quarré dircolté MN, qui fouftient langleobs
A% tus, eft plus grand quelesquarrez des deubautscs
*"softeadela quantisé deux fois duzeGangle cony
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pris foubsle cofté MP, & laligne entre 1a perpendiculaire &I'angle
obtus, fcauoir OP. Si donc on diuife parle cofté MP, ce dequoy
lequarré NM eft plus grand que les quarrez des deux autres coftes,
ceftafcauoir 126 par 7 : le quotient{eras, doubled laligne PO , la-
quelle par cemoyen ferade 9, lefquels adiouftez au cofté PM feront
36.Or par ls 47 dw1r.le quarré deNM eft égalaux quarrez de MO & -
ON: Sidonclequarré OM ( C'eft i dire 256 ) eft fouftrai® duquarré
deNM, il-reftera 144 pour le contenu du quarré de MO, duquel
TN "~ nombrelaracine quarrée 12, fera la longueurdé
la perpendiculaire NO. Quand donc en multi-
plicraicelle perpendiculaire, par la moitié du co-
fté qui aura efté prolongé, ou la moitié d'icelle
perpendiculaire par le mefine cofté, il en pro-
’3,\,,,;2 uiendra l'aire du triangle ambligone. La raifon
. 1 7 Veft,quece triangle eft égal au triangle re&angle;
duquel les coftez comprenans I'angle droit, font égauxauxlignes
NO & PM.Comme on pest colliger de l438 dw1. "»
Henrionaauffi enfeigné en la 5.p. des triangles rotilignes trouyec ladite
perp. ol adcmon&rzgc;‘ue faifant comme h%afe 7 eftil'aggregé des coftez
3§, ainfi la diffference defdits coftez s foitd vn autre, iceluy nombre qua-
tricfme prop.as,feral'ag cgé delabafe 7 & dudoublede OP,tellementque
OM fera16; & partant le triangle re&angle ONM a deux coftez cogneus;.
& parconfequent letroifiefme ON .‘crﬁ citla perpendiculaire requife, fera
trouude de 12, par la 3.p. defdits triangles re&ilisnes. On pourra doncope-
ret par I'vie ou l'autre manicere cy-deflus. Soitdonc que {a perpendiculaire
tombe dedans ou dehorsle triangle, icelle féca tronuée, & auffi les fegmens;.
pacles (u(dites 5 & 3. p. Ce que nous difons encoreicy, afinde nele plusre-

peter cy apres.

‘h_o""? B

COROLLAIRE IV. B '
WSenfuitaufii, quelesden coflex. & eriangle ambligone donnes , euec
lecontenud. icelg,?e troific/me coflé ¢ powrna trosser.
~-Commefoit donné lecontenu 42,& les deux coftez PM 7,& PN
Tsauflidonnez: faut dinifer 42 par 1a moitié dePM,c’ett A direpars
& demy, & le quotient 12,feralalongueur delaperpendiculaire NO:
Orlequarréde NO (c'eftd dire144 ) leué du quarré de NP (qu’eft
225) refterasi,duquel nombrela racine quarrée g eft lalongueur de
laligne OP: laquellejoincte auec PM fera 16: Orle quarré de MO
¢1gauoir 256 ) join& au quarré de NO ( qu'cft144 ) fera le nombre
;obc; » duquellaracine quarrée 20 fesala longucus du cofté cherche

~
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Quize i auec lecontenu, les deux coftez NM & NP eftoient don-
nez, faudroit diuifer le contenu 42, parlamoitié ducofté NP (c'eft
_adircpary &demy) &le quoncnt s & 3 cinquiefmes, {eroitla lon--
gueurdela pcrpendxculalrc, qui itomberoit del'angleaigu M, furle
cofté prolongé (NPI) le quarré delaquelle pcrpcndxcul:mc monte-
roit au nombre 31 & 9 vingt-cinquiefmes, lequel leué du quafrc
MN (400) refteroit 368 & 16 vingt-cinquiefmes, pour le quarré de
NI parlz 47du1,defquelslaracinequarrée 19 & 1 cinquiefine, feroit
1alongueur de NI, delaquelle fion fouftraict l¢ cofté NP (quieft
15) reftera feulement 4 & 1 cinquicfme pour la longueur delaligne
entzel'angle obtus & la perpendiculaire (fcauoir P1.) Or le quarré
dicelleligne P, (c'eftd dire 17 & 16 vint-cinquiefmes) auec le quar-
rédela perpendiculaire (qm cft 31 & 9 vingt-cinquicfimes ) font le
nombre 49:1a racine quarrée 7 fera donclalongueur du cofté chet-
chéPM.,
.. Quefilescoftezdu triangle ambligone eftoient incommenfura.
bles nic fcpouuans cxprimer par aucun nombre ptccxs pour faue
toutcsles operations denant dictes,alors -
- Fant chercher le tro fe me nombre proportionnel apres le qervéde hw
des cof? gui comprend Langle obeus, €& [y des vectungles, dont leplns
.mzl C;Ee Jxﬁm' en pai/]fmce des deus antres: @ le fouftvaive du quarvé 1.4
atra cofté qui comprend le mefme angle, alors reflera le nombre du quarvé de
Lperpendiculaire.

‘Comme foitle triangle ABC ,duquel AC foitle coﬁc d'vn autre
quarré contenant 206:CB,le cofté d'vn autre quarré contengat 110z
& AB d'vnautre contenant 36. Faut fouftraire 110 & 36 de£o6, re~
fictont 60,dont lamoiti¢ 30 fera égale au rectangle compris de AB
c ., - &BD, parlarads2. Le troifiefme nombre

~ proportionnclapres 36 & 30 fera 25 pourle
-quarré de BD (car le reftangle BE) eft
moyen proportionnel entreles quarrez d&

-t
X AB, &BD (commeila efté monitré) le-
275\ quel fouﬁm& deo, refteront 8o, pourle,
D '_ B N A quarré dela pcrpcndxculan'c CD:le quart
S y " defquels (quieftle quarréde lamoitiéde.
. 30 36 laperpidiculaire, ) multxplxe par36, ferong,
E S Y L i 7zo,dont la racmc quartcc(qm eﬁptch ’

s e s Gttt el 8 I ,
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furé comme reftangle,ayant fabafe AB & faligne orthogonelie, 13
moitié de CA, parles37 ¢ 38du1.

D'autant qu'és deux impreflions qui ontja efté faictes de celiure, fe font -

liflées diuer(es fautes en ceft endrait, nous auonseftimé eftre befoin pour -
¢ foulagement du Le@eur,de remertreicy lachofe en fon entier, '
" Soitle triangle ABC, duquel AC oit le coté d’vn quarré contenant 206 =
CB le cofté d'vn autre guacré contenant uo:8 AB i€ cofté d'vn autre quarré
contenant 36.D’autant que parla 12.p.2.le quarréde AC  (206) eft égal amx
deux quarré de AB, BC, (qui font 36 & 110), & i deux foisle re@anglede
AB, BDsayant ofté du quarré de AC,(206)les deux quarrez de AB;BC, (qui
font14.6)refteront 60 , pourles deux re&angles ; & partant vn feul re@angle
de AB, BD, vaudra 3o. Maisledit retangle de AB, BD eft thoyen propor~
tionnel entre les quarrez d'icelleslignes AB; BD, commeil a efté demonfteé -
cy-deuantau chap. 1. Trouuantdonevn troific/me nombre proportionneld -
36 & 30, viendront 2§ pour le quarté de-BD. ‘Or iccluy quarréde BD auec
celuy dela perpendiculaire CD,eft¢gal aii quarré de BCparla 47.p.1.Oftane -
dencdu quarréde BC 110, celuy de BD a5, refteront 85 poucle quarréde -

c ) - ladite perpendiculaire CD: & partanticelle pet-
- : . et ¥ 85, dontla moitié et V213, qui mul- -
tiplide parla bafe AB quiek 6, ou ¥36, vien~
dront ¥765,quifont puplusde 27 5. Et ainfice -
ttianqle ambligone eft mefuré comme vn re-
Qangle, ayant paurbafelecofté AB, & pourfa -
' ligne orzhogonelle lamoitiéde CD. Viendrale
- = A. mefme fi on pofe pour bafe le.coté BC:Car -

D B porr &%

: . ayant ofté comme deffus I'aggregé des quarrez
30 36 _ de AB;BC146,de celuy de AC 206, refteront
E . 60, dontla moitiéeft 30 : & trounant le nom- _
L= L1111 3J - bre troifiefime proportionnel duo & 3o,qui
fera8};, &iceluy oftéde 36 quarré de AB, refteront 273 pour le quarré de-
la perpendiculaire, quieftant multiplié par celoydelabafe BC, quieftiro, ..
viendrontjo6o, dontle quart 765 eftle Tm’té dudit triangle ABC, & par. -
gant iceluy eft peu plusdeay 3 comme deuant. Quefion vouloit prendre
:ﬁ <ofté AC pourbafc, fandroit progeder comme feraditan fc;on:am'cl_g e
80 Corral.3.dy chap.fuyusat... , o T

—

-

Comment fonst. mefarez les triangles oxigones,
_ CuaniTRe IV..

'Ie;'traf' s 0:20g0ReR, fons mefurex, en multiplians Py des coftex s pav- -
de moisié de Mendxmn, qniizlg*f dg’l!ofpoj?fwwvw :P‘“'
ntmd"I:fartoutehmmliuhin,fnkmitiedﬁmﬁmwﬂf'-’@-‘j' -
petowr, fommlecontens dutriengle, .~ T

~
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§

COmmc pour c-xemple le tmnglc

SNO, duquel le coftéNO (fur le-
quel tombelaperpendiculaire ) foit de
14 picds, & laperpédiculairede 12, faut -
multiplier 14par6,& le ptodm& 84ct
Jecongenu du wriangle donné, par les
mxj&m ds cbctyxtre prmdut.

CORrROLLAIRE 1.~

II oft doncéuident , que fi tows les coftex vn triangle oxizone ﬁm don-
» 0% posrra trouwer les pavtics du cofté fur lequel tombm L yerpmdxca-

Iare,d‘mﬁ paricelle. .

Carlequarré du cofté NSeft moindre que les quarrez des deux.
ax:{tms coftez, du re¢angle contenu deux fois fowbs NO,OX, parls

%2

Or pofonsNS de 15 , SO de13, & NO de 14, ilfaut fouftrairele
qnarrc de NS (qui eft 225) des deux autres quarrez des coftez, ( qui
contiennent 365) & ilreftera14p,defquelslamoitié 70, fera égale an
re&angle compris foubs NO, OX.Si donc on dinife 70 , par labafe
NO (qui eft 14) le quotient fcra s,pour la partie XO, lefquels 5 fouf-
ﬁm&s dcu,, reftcrag pourlautre pachX

Cdnouuu IL:

21 Senfuit anfti que e perpendioaluire ferd facilemens mounbe.

Carle quarré SO, eft efgal aux quasrezde SX &-XO. Si-donc l¢ -
quané de XO (Ceftadire 25) cft fouftraict du quarré SO (quicons -
tient 169) il reftera 144 pour le quarré de SX, defqu la racme -
quaréelz, fcralamﬂ;clongucur de lapcrpcndxculmcs :

Cdnounu 1Lk f

zadeuxm g triangle mgm domwes,. aic lm»m» m«
by, [ powrva tyouscr le troificfme coffé.

Commcfqun; les deux coftez, NO 14 g NS 15 (_lon;cz aug_g#g* '
i
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contenu 84, faut diviler 84 par I¢ cofté NO 14, & le quotient 6,
feralamoitiéde ia perpendiculaire SX: Icelle perpendiculaire fera
doncde1z,lc quarré delaquelle (144 ) fouftrai du; quarré de NS
(225)reftera le nombresi, pourle quarré delaligneNX,par le ¢ 7
ds 1:laracine quarrée duquel nombre (9)eftant la longueur de NX,
foufttaite de NO, reftera s pour la longuear X O : majs I¢s quarrez
de SX & XO(c'et 2 dire169) font efgaux au quarré de SO: laracine
quarrée donc de 169 (fcauoir 13) fera la jufte longueur de SO,

Quefiles coftez d'va oxigone ne font paint dicibles.

Cherchez le troifi-fme nombre proportionnel, apres le guarré de co-
e comprenant Langle aigw [ur lequel tombe la perpendisnlaire (- Pun des
vectangles, duquellequarré du cofté fonfenans ledis angle , cft different
des dewx: antres quarrez, des coftex. : Et sceluy mombre éonﬁuitd-qurge'
du cofté comprenant le mefime angle| fur lequel ne sombe poins laperpen-
diculaire)reflera le nombre de la perpendiculaire. ,

B Soit1a puiffance de AB 200 ; de AC
) ~ 15303deBC130, & foit fouftrai 200 de

- AC,BC:la moitié donc (fauoir 40)cft
o\  efgaleaurectangle de AC, CD. Soit le

. .DC, lequel fouftrait de BC (qui eft 130)
Creftera 119 & 1 tiers pour le quarré de la

perpend. le quart duquel ( qui eft le quiarré de la moitié d'icelle) -

multiplié par 150,produit 4475, dont laracine quarrée (prefque67)

eftle contenu du triangle oxigone donné : lequel par ce moyen *

eft mefuré comme re&tangle,ayant AC enlongueur, & lamoitié

de. BD enlargeur. Voyla dong, tanten {'ambligone que enloxi-

150 & 130 (qui font 280(refteraso,dont la -
puiflance AB differe des puiffances de-

R troificfme proportionnel apres 150 & 40, .
o lenombre 10 & ztiers pourle’quarré de

gonevne mefureplus precife qu'en chcrqhant la racine de chacun .

- cofté,

Lemefmeaire viendra auff fi on pbfc pour bafele cofté AB. Car adious
fagrenfembleey deux quarrez de AB,& AC,viendront 350, defquels ayant

oftéle quarcé del'autre cofté BC, & pris la moitié du refte 220, on aura

116, pour le retangle de labafe AB, & diftance de l’anﬁle Aila perpend.

tombant de Cfur ladite bafe ; le quarré dugutl re¥ingle { Kauoir el 12100)

- .
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eltant divife par le quarréde laditebafe, viendrant 6o } pour le.quatré de
ladite diftance ou fegment, lequel quarré eltant ofté deceluy de AC g0, re-
freront89 ; pour le quarré dela perpend. & partant icelle perpend. feray89
%> qui maltipliée par la moitié de labafe AB,c'eftd dire par¥ 0, viendront
comme deuant 447 §,dontla racine quarrée(qui eft prefque 67) donnel'aire.
dudiz criangle ABC.Iceluy airefera encoretsouué pofant BC pour bafe, &c.

COROLLAIRE IV.

Leschofescy denant sinfi demonflrécs , il s’ enfiyura gue tout triangle
[eraégal an guarré,duquel le cofdi ferala moyenne proporssonnelle entre la,
bafe & lamoisié de faperpendiculaive. .~
-~ Commefoit le triangle BCH, reduit enparallelogrammere&tan-

=+ BleBF:laligne CFferadoncefgalela moi-
70 B tiéde la perpendicudiré GH.' Soitprolon-
SN géelabafe BCiufqesdD, enfortequeCD
E'% foit efzaled CF.Soitaufli prolongée CFvers

E, & foit fai&k le demy cercle DEB. 1l ¢ft

RS . euident parls s du , quele retangle com-
prisde BC, CD, auecle quarré deGC, cft efgal au quarré de la
moiti¢ de BD, c'eft ddirc GE. Que i lequarré de 'entre-moyenne-
GC commun, eftofté, ilreftera quelequarréde ECfera efgalau
retangle BF: car le quarré GE vautles quarrezde GG & EC,par /s
47 ds 1. Orque EC foit moyenne entre BC & CD, ilappert: car par
~ 4a8,dw6,lctriangle BEC cft équiangle 2EDC, telle raifon a donc

BCACE queCEACD,parls 4dn6, : o

- Cequefaypenfé neceffaire  declarer, pour feruir és demonftra~
tionsfuyuantes, o :
" Or tout ainfi qu'au chap.2.nousauons inferé plufieurs belles propofitions
eancernantlestriangles reGtangles,ainfi auffien rapporterons-nousicy plu«
fieurs concernant non (culement les triangles oxigone, dont eft parléence
chap. mais qui s'addaptent aufli 4 toutes fortes & efpeces de triangles, &
d'autres quifont peculicresd quelqueefpece feulement.. :

3. ‘Effanscognen le cofté d'vn triangle eqwilaserals srouner Laire diceluy.. .
D’autant que tirant vae perpend.d’vn angle compris par deux coftez égaus
&’vn uiangle fur lautre cofté, elle le couppe en deux égallement ; (i du quareé
d'va defdits coftez égaux on oftele quarréde la moitié de labafe, refterale
quarréde la per cnﬁcu]aire »-qui multiplié parledit quaré de la moitiéde
labafe,donnerale gparré del'aire du triangle, Parquoy le cofté d'vn triangle
£qpilatcta_l'c(‘l:nt 12: lequarré d'iceluy ferarg4, & le quarrédela moitié6
fera 36, quiofté de 144, tellent 108, pout le quarsé dela perpendiculaire du

P ERYNY \ S )
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eriangle,qui muleiplié par le quatré 36, produit 3888 pour le.quasré del'aire
du triangle; & partanciceluy ¢ ¥ ;888.2ui et pcefque 61 35 Soitencore va
ttiangle équilateral ; dont chafque colté foit¥10 : fe quacré dudit coltéfers
donc 20, &ccluy dela moitié g ; & la fouftraltion faictereftent1§,qui mul-
.-tiplicz par §,viennent 7', dont lacacine quarréd¥ 7y, eftlairedu triangle,
Ainfi letriZgle équilateral dont chalque colté eft {enlementt, Faireeft ¥ 12,
Etd'autant que les figures femblables font entt’clles , commeles quarrezde
leurs coftez homologuesi failant que comme 1 eft au quarré.du- cafté de
quelconque triangle équilateral propofé, ainfi ¥{; foit i-vn ¢ nombre
.proportiannel , iceluy feral'aice du triangle. Parquoy.ayant maltiplié pac
foy-melmele quarré du cofté d'vn triangle Equilateral propofé, ionmul-
- ¢iplic derechef le produit rar 3; ce qui viendra eftant dinif€ par 16, donnera
le quarrédel'aire du triangle. Espetics nombres; fi on multiplioit feulement
e quarré du colté propof® par i, & le produit dinifé par 30, viendroitaufli
Laireaflezprecis .- ', - . 0 ool ‘ C
2. Efans coguen L gire dvnsriangle équilaseraly le cof diciluy triangle fere rows.
. Car d’manz»?c par lqs 19 & 20. p. 6. les figuces femblables font entr’el-
les enraifon doubléedeleurs coﬁcziomologgejs', en laquelle font auffi les
quarrez defdits coftez,, & quelaire dutriangle équilaceral, dontle cofté et
eulement 1, oft yi; faifant-que comme ¥ iy ¢t dl'airepropofd, ainfis,
foitd vn4° nombre prap. iceluy fera le quarrddncofté cherché; c'eft 3 dixe
-qu'ayantmultiplié le q\nteidc I'airo doiné par 1§, & diuif€ Ie pro deid par
3, viendrale quarréde quacré ducofté dutriangle: parquoyg prenantla racine
quarrée dudit produict,& derechef la racine qpat_rge de celle-cy, viendra
Ieditcoté dutriangle. Ainfi efang propofé A troaaer le cofté d'vn triangle
équilateral dontlaire eft 6o jic quarte ¢o, & viehrient 3600, qui multiplicz
par 16, donnent §7600 , qui diuiféz par 3, viennent 19150, dont la racine
cenflicepfique et ¥¥19:200, & zutant eff l¢ cofté du triangle, c’eft Adice
1.3155 peu plus, Or és petits nombres, i ayant muldplié aire donng par 30,
on diuifcfe produic pat 13 : viendraaflez precifment le quarté da cofté du
triangle : Ainfl en exemple cy-deffus; multipliant éo ,par 30 , viennent
1800,qui diuifez par13. le quoticnt 1385y et lequartédu vofté dutriangle, .
dont laracine et ¥ 138 £3, 6u prefque 1133,& tel oft le cofté dutriangle ; tel-
fement queledie cofté feroit trouué plus grand par cefte maniere queparle
- precedent foulementde 355, - . S <
3. Efasrcognensies tross coftex, d'yn triangleifofeelle; cognoifire Lasve. ‘ _
Il faut ofter du quarré dela maitié dela bafe le quarrédu cofté, & reftera
le ?u,arré dela perpendiculaire, qui multiplié par ledit quarré de la montié
delabale, fera produi@ le quarre de Iaire, lequel on aura aufli par les regles
precedentes, fcauoir et multipliant ladite moitié dela bafe par ladite per-
pendiculaire. Ainfi les coftez d’vn triangle ifofcelle eftans chafcun deis,
& la-bafe 10 :ic quarre 3, & ¥icnnent 169, delquels i'ofte le ?u'arn? dela
moitiéde labalcs, qui eft 21, S reftent 144 , qui maltiplicz pir ledit quarté
ay, font produits 3600, dontla racine quarrée 6o,¢f1'zire dn triangle.-
4 Le comtenn &'vn triangle ifsficle chant cogmen, & Pomdes srovs coffes ; befdies
coftex ferons trowmez, , ) Car

-
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- Car filaite & labafe du triangle font cogneus, dinifant ledit aireparla
moitié deladite bafe, viendra la perpendiculaire,le-quarré delaquelle eftane
ioin& au quarré de ladite moitié dela bafe, viendra le quarré du cofté : Ainfi
Paire d'vn triangle ifofcelle,dont labafe eft 8, eftancra; iedivifer2 par 4, &
viennent 3, dont le quarré 9,eftant adioufté au quarré 16, viennent 2§ pour le
quarrédu cofté du triangle,qui partant eft 5. Mais fi l'aire eft cogneu, & F'vn
des coftez ;la moitié dc%a bafe (era trouuée , & la perpendiculaire, comme
ilelt enfeigné ala 12.p. des re@angles;; car l'aire dudit triangle ifofcelle, eft
auffi ccluy du parallelog. reGtangle, dont la diagonalle eft §galc aucofté du
triangle ifofceglc :tellement que (clon ladite prop. les coftez du re@angle fe.
ront bien trouuez : mais pour difcernet lequel fera moitié de labafe du teian.

le propolé,il el befoing d'anoir la cognoiflance de I'efpece de I'angle du
Fommet dudit triangle. Car lors que ledit angle eftaigu, le plus petit cofté
trouué eft moiti€ deladite bafe du triangle; & lors.qu'il eft droi,icelle moi-
tié eft égaled laperpendiculaire; mais quand il eft obtus , le moindre cofté
trouué eft la perpendiculaire: Ce qui eft fi manifefte parla figured'vnchom-
be, dont le coftéeft celuy du triangle ifofcelle, qu'il n’eft befoing d’em-
ploycrtemps le demonftrer. Parquoy aire d'vn triangleifofcelle, dontle
cofté et 10,cftant 48; i'ofte e double duditaire du quarré du coltéroo, &
reftent ¢,quielt quarré dela differencede la perpendiculaire 3 la moitié de
la bafe,& partanticelle perpend.eft 23 Et adiouftant ledit quarré 4 auqua-
druple du triangle, quieft 192, viennent 194, dont la racine quarrée 14,
eft laggregé de la perpend. & de la moitié de labafe ; & partant puifque leur
differenceett 2,'vnefera 6,8 1’autre 8 : tellement que ﬁpl'an le oppofé la-
dite bafe e® aigu, icelle bafe fera12 ; mais s'il eft obtus,ellefera16,
§- Eftanccogmenéla perpendiculaire tombant de I'yn des angles d'vn triangle fur le
cofté oppof¢, la difference des fegmens failksparicelle , & la difference des cofiex ; les
srass coftex du sriangle feront trownex, & par confequent [ aire ds sriangle,

Car puifque par la demonftration dun8. prob. Geom. de Henrion, il eft
manifelte que commela difference des quarrez des differences des fegmens
delabale, & descoltez, cltdl'aggregé dela fuldite difference & quadruple
du quarré dela per endiculairc,ainﬁ%e quarsé de la difference des coftez cft
au quarrédela ga e, & ainfiauffi le quarré de ladifference des ﬁgmens et
au quarré de I'aggregé des coftez : ayantofté du quarté de ladifference des
fegmens de labafe celuy de la difference des coftez, Scadioufté ce qui re-
fteraau quadruple du quairé de la perpendiculaire;; foit faic que comme le-
dit refte et audit aggregé, ainfile quarré deladifference des coftez foit dvn-
autre, viendra le quarré dela bafe dutriangle ; mais faifant qu'ainfi foit e
quarcé de ladifference des fegmens 4 vn autre, viendra le quarré de 'aggre~
gé des coltez, Ainfi la perpendiculaire d'vn triangle e®tant1a, ladifference
des coftez 7, & la difference des fegmens de la bafe 11: Pour trouuer les
trois coftez, foient prisles quarrez defdites differences, qui fecont 49, &
111, le moindre defquels foit foultraict du plusgrand, & reiteront 72, que
i'adioufted 576 quadruplede 144 quarré dela perpendiculaire, & viennent
648:puis foit fai& quecomme le refte 72 eftd 'aggregé 648, ainfi f9 quarcé
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e la difference 7 foitd vn autre, & viendront 441, dontla racine 2r eft poue~
labafle : Mais faifant que comme 72 eft 3648,ainfi 121 quarré de la difference -
a,foitd vnautre, viendront1089, dont la racine quarrée 33 eft I'aggregé des-
coftez ; & parrant I'vn eft 13, & l'autre 20 : multipliant donc la ia(c 21par
6,moitié de la bafe,viendront 126 pour le contenu du triangle. Soit encore:
vn triangle duquel la perpendiculaire (oit 12, ladifferencedes fegmens ¢4, &
la difference des coftez 2 : Pour trouuer lescoftez par voye Algebraique,
pofons que le moindre fegment de la bafe foit 13 : Doncle 'plus grand feg-
ment fera 1¢+4 : Orle quarré du moindre fegment eftanticin@ au quarré:
dela perpend. eft produi& le quarré du moindre cofté du triangle :iceluy

uarré feradoncig-+144. Mais le quarré du plus grand fegmentanec celuy
gc ladite perpendiculaire eft aufli égal an quarré du plus grand-cofté du
triangle ; & partant iceluy quarré fera 19+-88:-+160: Parquoy le moindre
cofté fera ¥ (19+144), &le glus grand ¥.(19+85:+160). Et pour ce que 2
eft 'excez du plus grand cofté par-deflusle moindre, il y aura égalité entre -
2-+Y(ig+144), &V (19-+8n:+160:) doncaufli entre leurs quarrez, qui
font 19-+-148+¥(169+2304), & 19+8m+160 : oftons de chafque cofté -
19+148, & refteront ¥ (169-+2304) égauxa 8g.+12:prenonsles quarrez,
& viendront 169-+2304 égaux 4 649+1918 4144 : oftons de part & d’autce
16g, & 19:8:~+144 , refteront 484 égauxd 2160—19:1% 3 tellement qu'vn-

varré vaudra 4§—4B & partant 13 vaudra g : le moindre fegment fera -
gonc §, le plusgrand 9, 1a bafe 14, le moindre cofté 13, & le plus grand -
3. Multipliant donc ladite bafe 14 parla moitié de 1a perpendiculaire viens-
dront 84 pour l'aire du triangle. )

Or ce probleme eft confiderable, veu qu'ayant efté propofé par Regio-
montanus, & par luy refould {eulement par voye Algebraique, il 2 depuis
efté fubie& d’exercite aux plus fubtils Mathematiciens, entre lefquels le -
trel-do&e Cyriac en fes animaduerfions adefnoué tous les neeuds & diffi-
cultez qui pounoient arriuer fur ce probleme.

6. Efianscognesélabafe & vntriangle, la perpendiculaire ; & I diffctence descoffex ;
defdisscoftex feromstronnez. , - :

Car d¢ lamefme demenftrition du prob. precedent enpent colliger que-
ecomme ladifference des quarrezde la bafe & diffetence des coftez, eftd -
Faggregé d'icelle difference des guarrezan quadruple du quarré delaper. -

endiculaire, ainfi le quarré de la difference des coftez cft au quarrédela difs -
?crencc des fegmens de la bafe faiks par la perpeudiculaise : Parquoy ayant -

-ofté du quarré dela bafe cognené,celuy dela difference des coftez, & adious
féle refteau quadruple du quarré de la pespendiculaire;fion fai& que com--
meledicrefteclt auditaggregé, ainfile quareé dela difference des coftez foie
dvhautre, viendra le quarré dela difference des fegmens de-la bafe ;. & par- -
tant faifant pumtes que comme la differencedes coftez cft-21a difference
des fegmens ,ainlila bafe foitd vnautre,viendra 'aggregé des cofter, & par-
tant chacun d'iceux fera cogneu, puis que leur difference et cognent. Soit -
dencvn triani’le dontla baleeft 14, la perpendiculaire 12, & la difference - -
descoftez 1: Le quacré de h bale1q.clt 596, duguel i'ofte le quarré dela

AN
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difference des coftez 2', quieft 4, &reltentrgr, quei'adioufted 576 qua-
.~-druple de 144 -quarré dela perpendiculaire 12, & viennent 768 : faifant donc
: ?ac commelecefte 192, eltd 'aggregé 768, ainfi 4 quarré de ladifference
es coftez foitd vnautre, viendront 16, dont laracine quarré 4 eftladiffe-
rencedes fegmens de la bafe fai&s par la perpendiculaire : Maintenant fai-
fons que comme ladiffersnce des coftez 2, eftd icelle difference des (egmens
4»ainfilabafe 14 foitd vnautre, & viendront 28 pouraggregé des coftex,
.dontladifference eft 2 ; & partant le moindre fera 13 & l'autre 15. Soit en-
.corevn triangle, dontla bafe et 21, la perpendiculaire 12, & la difference
des coftez 7. Pofons que [e moindre fegment dela bafe (oit 18 : doncl'auere
fegmentfera 21—18 ; & partant les quarrez d'iceux fegmens ferontiq, &
.19+ 441—41% , 4 chalcun defquels ctant adioufté le quareé dela perpendi-
culairer2, fqauoir eft 144, viendront 19-+144, & 14-+585—428, pour les
uarrez des deux coftez du triangle; & par conlequenticeux coftez feront
Y (19+144), XV (19+585—42%.) Et puifque ladifference defdits coftez et
7 » adioultant 7 au moindre cofté ¥ (19-+144,) viendront ¥ (19-+144) +7
égauxd¥ (19+585—428):dGcaufli leurs quarrez1g-+193+9(1969+28224).
& 19-+585—4 2% feront égaux: oftons de part & }qutrc 19-+193, & refte-
ront ¥(1964+28214)égauxd 392—4 2% : prenons les quarrez, & viendront
1969428224 égaux d 17649+153664—329285: Adioultons de part & d'au-
tre 329288, & oftons1964-+28224;nous aurons 15689 égauxd 329288 —
1254 40 : Parquoy chafque quarré vaudra 213:—80; & par confequent 182
-yaudra g : (nous prenons tant icy qu'ailleurs la moindreracine, quand nous
. voyons que la grande n’eft propred la chofe donnée.) Le moindre fegment
.dela bale feradonc §,le quarré duquel eftantioinétd celuy de la perpendicu-
Laice,vient169,dont laracine qua:téc 13 ¢t pour le moindre cofté, & partant
le plusgrand ferazo;
Orquand nous parlens dela difference des fegmens dela bafe faiés par la
ferpendi'culaire,nous entendons qu’elle tombe dedans le triangle,8 couppe
a bafe en deux partiesinégales, comme és exemples cy-deffus : Car quant
aux triangles,e{quelsla perpendiculaire tombe dehors, ilne viendra pas la
difference des fegmens , ains la bafe d'vn autreriangle dont les coftez{eront
égauxd ceux du propofé, & la difference des fegmens égale 3 la bafe donnée:
Neantmoins fuiuant les analogies cy-deflus on paruendratoufiours a la co-
gnoiflance des coltezde quelconques tgiangles, c'eft 3 dire que faifant que
commelereltetround eft 4 'aggregé,ainfile quarré de Ia difference desco-

ftez foita vn autre ; & puis apres que comme ladite difference des coftezeft -

an cofté ouracine quarrée du nombre trouué , ainfi la bafe donnge foitd va
autre, viendra toufiours 'aggregé des coftez. Ainfila difference des coftez
d'vntriangle eftant 2, labale 4, & la perpendiculaire 12 ; Soit faict que com-
me 12 eftd §88,'infi ¢ foitd vnautre,& viendrdt196, dont la racine quarrée
_ eft14:Soitaufli fai& que comme la difference 2 eftd 14, ainfila bafe 4 foitd
vh autre, & viendront 28 pour I'aggregé des coftez, & partantils font1s &
15.Soit encore vn sriangle dontla bafe eft p,la perpendiculaire 12, & la diffe-
sence des coftez; : failant que comme 72 efr 2 648, ainfig foit li. vn autse,
; ij
\Y
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viendront 81, dont la racine quarrée cft 9:& faifant derechef que comme;la
difference 3 eltd 9,ainfila bafe 9 foit 2 vaautre, viendront 27 pour l’afgrcgé
des coftez; & partantils feront 12 & 15:tellement que I'vn d'iceux fera [e mef-
me que la perpendiculaire , & partantle triangle eft reGtangle.

On cognoiftra donc par eperation ol tomberala perpendiculaire,& pars
tant quel fera le triangle : Car file quarré trouué e moindre que celuy de la
bale donnée,ladite perpendiculaire tombera dedans le triangle; maiss'il eft
plus grand,dchors;& fi égal, elleferavn colté du triangle: Neantmoinson
cognoiltra encore cela, divifant {eulement le quarré de labafe par la diffe-
sencedes coftez: & fil'exces du quotient par-delfus ladite difference des co-
ftez eft plus grand Tsc ledoubledela perpendiculaire, icelle perpendiculai-
re tombera dedans le eriangle ; s'il eft moindre, dehors; & fi égal, elle fera
cofté du triangle:ce que nous demonftrerons ainfi. .

Soit premierement vn triangle ABC, duquel la’perpendiculaire AD
- couppelabafc BC endeux fegmens
inegaux ; & du poin& A comme
centre, & interuale dumoindre co-
fté AB foit defcrit le cercle BEF,
qui couppe la bafe BCenE, &le
cofté ACenF, tellement que EC
eft la difference des fegmens de la
s @ bafe, & FCladifference des coftea:
)\ > /= Iedis que lequarré de la bafe BC
\_// appliqué fur la difference des co-
, @ezFC, donnevnelatitude , dont
Pexces par-deflus ladite difference PC efplus grand que le double de la
perpendiculaire AD. Soit continué le cofté CA iufques a ce qu'il rencontre.
la circonference en G. D'autant queparle Corol. de la 36. p. 3. le reGangle
de BC, EC el égal au re@angleds GC, FC,iceluy retangle de BC, CE
eftant appliqué Eu CF, donnera la latitude ou cofté CG, dont l'exces par-
deflus I3 diffierence CF eft le diametre GF , lequel eft plus grand que le doa-
ble delaperpendiculaire AD, l¢ femidiametre AB cftant plus grand qu'is
celle pespend. AD pat Jay9. p. 1. Maisparlaa. p. 2. le quarré de BC eft plus
Fan ‘que le re@angle de BC,EC:donciceluy quarté de BC eftant appliqué
ur ladite difference CF, donnera va cofté., duguel Fexcez pae-deffusicelle:
difference EC, fera beaucoup plus grand que ladite perpendicukaire AD..
2. Soitletriangle AEC,duquel la perpendiculaire AD tombe hors e trian<
gle furle cofté CE rolongz iufquesd la circonference B:ayant defcrit le
ecrcle BGH, & tiré le diametre BAH, (oit menée HE, laquelle fera double de |
la perpendiculaire AD ; BH & BE eftant couppées en deux également par
icclle AD:finalement ayant ioin& BG, foig tirée El parallelcd BG. Puilque.
le reangle de BC,EC ¢ft égal au reangle de GC, FC par Je fufdit Corollaie
redelas6.p.z.comme GCeftd BC,ainfiEC eft A FC. MaisaufG comme GG
(td BC, ainfiIC eftA ECparla 4. p. 6. Donc comme IC eR A EC ,2inGEC.
- SRAFC; & partant paclas7. p. 6.le quarré deEC fra égal an se@tanglede-
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IC, FC. Parquoy le quarréde EC eftant appliqué fur la difference FC,vien-
dra IC,dontl'excez par-deflus FC eft IF, queie dis eftre moindre que EH
doubledela perpendiculaire AD.Car puifque BG, Elfont paralleles, com-
meGlet11C, ainfi BEeRAECparla. p. 6. & partant BEet A GI, comme
EC eft1 1C. Mais EC eftmoindre que IC, (carnousauonsdemonftré que
FC, E€,&1C fontprop.) Doncaufli BE fera moindre que GI. Et d'antant
queparlaz. p.6.EH& AD font paralleles, Fangle BEH fera droi&,eftane
égalaudroict ADB parla29.p.1. & par lag7.p. 1.le quarré de BH.eft égal
aux deus quarrezde BE, EH : Maisle quarréde GF eft égal 2 celuyde BH :
Donc le quarré de GF, moins celuy de BE, fera égal ‘au quarréde EH : Par-
quoy le mefme quarcé de G F eftant diminu€ du quarréde GI,plus grand que
ccluy de BE, reftera vn plan moin Ire queledic quarréde EH. Maisparlag.
p- 2.lc quarré de GF eft égalaux deux quarrez de G, IF, & deux foisle re-
&angled’icetles GLIF: donc le quatré de GF, moinsle quarréde Gl,fera
¢égalau quartéde IF , & deux fois lereGtangle de GI, IF : Parquoy le quarré
delF,& deux fois le retangle de GI, IF, [eront moindre que le quarré de
EH : donclefeul quarré de IF, fera beaucoup moindee qu'iceluy quarré de
EH ; & partant la ligne IF fera aufli mowndre quela ligneEH doubledela
perpendiculaire AD.:

3. Latroiftefme partie eft {i manifef¥e par Ia premiere figure & demonttra-
tiondela36. p.3. quiln’eft befoing de nous y arrefter d’auantage.

7. Effant uinmé la perpendiculuire d'vn triangle , ladifference des [cgmens delab.ife
Sfaiélsparicelle, ¢ Laggregt des coffez s les trou coftex du triangle feront srounez , &
par confequent anflile consennd’sccluy, )

Car parla demonftration du prob. 19.de Henrion,il eft éuident que com« -
me la difference d’entre le quarré del'aggregédes coftez, & celuy de la dif-
ferencedes fegmens eftd ladifferenced’entre ledit quarré del'aggregé, &le
cempofé du quarré deladite difference des [egmens auecle quadruple de ce-
luy dela Tetpcndiculaire , ainfi ledic. uarrg de I'aggregé-des coftez eft au
quarré delabafe ; &ainfiauflile quarré de la difference des fegmens eftau
quarrédeladifferencedes coftez:Parquoy ayant ofté1e quarrédela differen-
cedes fegmens de celuy de I'aggregé des coftez,8 mis le refted part, foitad-
ionftéledit quarré dela difference des fegmens au quadruple du quarrédela
E:t endiculaire,& oftezle produi& du quarré duditaggregé des coftez ; puis

2ites que comme le premier refte efta celuy-cy, ainlt ledit quarcé del'ag-

regé foit2 vn autre,& viendrale quarré de la bafe : Mais faifant qu'ainfi foie-

edit quarcé de ladifference des.fegmensd vnautre, viendra le quarré dela.
difference des coftez. Ainfi la perpendiculaire d'vn triangle effantrz, Fag-
gregé desiambes 33, & ladifferencedes fegmensdelabafe s : pourtrouuer:
Fes coftez dutriangle, foient prisles quarrez deI'aggregé desiambes, & de
ladifferencedes fegmens , quiferont 1089 & 121: lemoindre de(quels quar-
rez [oit oft¢ du plusgrand, & refteront 968, lefquels foient gardez d part:puis
i'adioufte ledit quarré 121 auec 576 quadruple du quarrédela perpendicu-
laire,& feront 697 , lefquels foient oltez defdits 1089 quarréde 'aggregé des
iambss , & refteront 392 : Maintenant {oit faic qgue comme le premier refte.
BmMDES, Xk Tl Jataniinant loi L
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. 968 efth celuy-cy 392,2inli 1089 quarré de 'aggregé foit d vnautre. & vien-
dronc 341, pout le qnarré dela bafedutriangle, qui partant fera 21t Mais
faifant que comme lefdits 968 font auldits 392 , ainfi 121 quarré deda diffe-
rence des fegmens(oit d va autre nombre, viendront 49, pour le quarsé dels
difference des coftez, qui partant fera 7 : Et puilque I'aggregé d'iceux coftez
elt 3;,le moindre fera 13,& l'autre 20, Multiplianc doncla bafe 21 par la moi-
ti¢ de la perpendiculaire,(Gauoic et par 6, viendront 126 pour le contenu da
triangle propofé. -

Soitencore vn triangle, duquel la parpendiculaire eftantrz, l'aggregédes
coltezeft 28, & lidifferencedes fegmens delabale 4. Pofons quele moin-
drecofté (oit 4y : Donc lautcefera 28—18 ; & partant leurs quarcez feront
19,% 1778 456 : de chafcun defquels oftons le quarré de la perpendi-
culaite 144, & relteront1g4—i144 pourle quarré du moindre fsgment, &
19+G64o—s6m pourle quarte' du plusgrand fegment ; & partanc le(dits feg~
mens (eront¥ (15~144), &¥ (19+640—68.) Etpuilquel'excez deldits
fegmenseft 4 , adioultons 4 au moindre fegment, & viendront ¥ (19—144)
~+ 4 égauxau plus grand fegment¥ (19+-64.0—568:), prenons les quarrez de
part & d'autre,& viendront 1g~~128 +¥(644—9216)égauxd 19+640—seRe.
ORons 19—128 dechalcun, & refteronty (649—9216) égauxdy768—s6x:
prends les quarrez, &viédront 649—9216 égauxd 31369 +58982 4—860165::
Adiouftons de part & d’autre 9 216, & viendront 644 égaux d31367+599040
—860r¢: : adiouftons encore 860168, &viendront-649+36019% égauxd
31369+599040: Oftons finablement de part & d'autre 644, & §99040, K re-
fteront 860168—§99040 égaux i 30724 :Parquoy iqvaudra 28%—i195 ; &
partant 18 vaudra13: doncle moindre cofté ferai3, I'autre 15, & la bale 14.:
laquelle eftant multipliée par.6 moitié de la perpendiculaire, viendront 84
pourle contenu du triangr .

8. Labafe dwntriangle cflant demnée,, lu perpendicnlaire,r asfSi la rasfon des iam-
bessicelles feront trounex, ‘

Car faifant que comme la moiti¢ dela difference des fegmens de labafe,

»couppée [elon laraifon donnée,eft au moindre fegment, ainfileplus grand
fegment foitd vnautre, iceluy (eral'aggregé desextrémes detrois propor-
tionnelles,defquelles la perpendiculaire donnée et la moyenne, & ¢ afgune
d’icelles extrémes , ladiftance deladite perpendiculaire, iufques anpoinét
delafufdite feGtion : Ce quenous demonftrerons fommairement ainfi qu'il
enfuit, delaifantau Lecteur 2 veoir ce queles doies Viettes, Cyriac, & An-
dretlon ont faict & remarqué furce pro(L.
giomentanus & Nonius,mais par veye Algebraique feulement.

Soit vn triangle ABC, duquel la perpendiculaire cit BD, qui tombant
dans ledic trianglc couppe labafe AC en deux fegmens inégaux, defquelsle
moindreeft AD,& le plus grand DB : icelle bafe (oit aufli couppée en deux
également & dangles droiés par laligne EFG, afin quen icelle foit le cen-
tre du cercle ABCG,qui circonfcrit le triangle ABC, & qu'clle couppe la
periphere AGC endeux égalementen G,ainki qu'il appert parle Corol.de la
1.p. 3. & 30. p. dumefme linre : eftant donc mené laligne droite BHG, elie

{

lequel auoit ja eft¢ traicté par Re-
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couppera I'angle ABC en deux également par laz7. p. 3. & labafe AC felon
laraifon des coftez AB,BC parla;.p.6. Finablemét fur icelle BG,& au point
Bloitefleuée la pcrpendicu?aire BI fi grande qu'elle aille rencontrer la bafe
CA prolongéeenl. (Ce qui doitaduenir, les denx angles IBD, AHB-eftans
moindres que deux droiéts.) Et puilque lesangles HBILHFG fontdroiéts, &
lésangles BHI, HFG égaux par la i5. p. 1. lestriangles IBH, GHF font
équiangles ; & par la 4. p.
6.comme IH eft 3 HB,ainfs
GH eftd HF; & parla16.p.
6. le re@tanglede IH, HF
fera égal au retangle de
BH, HG. Mais arﬁa 37.p-
3, iceluy rectangle de BH;
HG cft égal au rectangle

gle de 1H, HF fera aufli
‘ €gal au reCtangle de AH,
G Cs & partant parla1s, p.
3 N . 6.comme HF eft3 HA ain-
i HC et A I Maisicelle HI cft oppoféc I'angle droi@ IBH,duquel tom-

bela perpendiculaire BD:dSc par le Corol. dela 8.p.6. icelle BD eft moyen-
neprop.entre lesfegmens1D,DH ;& partant IH cft 'aggregé des extrémes

detrois prop.dontla perpend. BD eft lamoyenne, & DH moindreextréme,

ladiftance deladite perpend. au poin& de fection H, auquel labafc eft coup-
pée felon la raifon des coftez AB,BC.

QE;. fila perpendiculaire tombe horsle triangle , comme efticy KL, qui
tombe hors le triangle AKC, on demonftrera en la mefme maniere que
deffus,que commeHF eftd HA, ainfi HC fera 4 HI; & ceayant defctic va
cercle d I'entourdudittriangle AKC, mené KM, & la perpendiculaire KI
fitongue qu'cleaille rencon:'/(r labafe CA prolongée.Laligne HI eft donc
baggregé des extrémes detrois proportionnelles, la perpendiculaire KL la
meyenne,& LH laplus grande defdits extrémes, lacl]uel ccft ladiftance de
ladice perpendiculaire au poirict de fe&tion H fai¢t fe

AK,KC.Nousauons doncdemonftré ce qui eltoit propofé. \

" Sidonclabafe ACcft 42, la perpendiculaireBD, ou KL 36, & laraifon

des coftez et comme 134 155 {oit-premierement trouué chafque fegment:
AH, HC, failant que comme 28:( qui eftl'aggregé des termes de laraifon-

donnée) eftd13,ain1 ha bafe 42 foitd vn autre,& viendront 19 § pourle moins
drefegment AH, & partant I'autre fegment HC eft 22}, & HF moitié de

la différence defdits fegmens i} : faifant donc que HF 11 eft 4 AH 195 , aifin -
HC 22! foitd vn autre, viendront 2922 pour HI, dont lamoitié eft 146 %8¢ -

»e

Ye gquarré d'icellc 242322 duquel eftant ofté 2273 quareé de la perpendiculai-
xe?-‘::&ént 123482, dont la racine quarrée 1413 eftant oftée deladite moitié- -

146 , refteront 43, pourla moindre extréme DH, qui oftée de AH1g%,
- EefiEx s pour AD moindre des fegmens faicks par la perpendiculaire BD 5 &

de AH,HC:don¢lere&an-

onla raifon descoftez -

y
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. partant le co(té AB ferade39,& BC de 45. Maisladite racine r41 } eftant ad-
iouftic] la fufdite moitié 146 ; viendront 288 pour la plusgrande extréme
HL,delaquelle eftant ofté le fegment AH 195, refteront 268; pourladiftan-
ce AL, & partantla toute LC (era 3105:adiouftons donc d chafcun des quar-
rezd’icelles LA, LC, le quarré de KL, & viendront 221252 & 222223 pour fes
quarrez des coftez AK & KC; & partant ils feronc y ‘:’i" &yl Or

~ iceux font entr’eux en la raifon donnée, fcauoir eft comme 133 15 5 car mul-
tipliant les extrémes y 22D &1y entr’eux , & aufliles milieux 22232 & 13
entr’cux, prouient vn melme nombre,cauoir eft y/<2242429, -

Or nousne parlons iointicy delaraifon d*égalité,pource que quand telle
raifon et donnée, lacheuttede la perpendicu%airc » &auflile poin& de fe-
&ion faicte en la bafe {elun ladite raifon, aduiennent en vn mefme poin&,
fgauoir eft au milieu de ladite bafe, comme appert par ce qui eft demonftré
tanten la 3.p. 6. qu'au [cholic dela 26.p. 1. Parquoy le quarré de ladite moi-
ti¢ de la bale eftant adioufté au quarré dela perpendiculaire,viendrale qaar-
1é de chalque cofté dutriangle. '

N ous trouuerons encore par autre maniere le(dits coftez:Soit donc dere-
chef le triangle ABC, ayantles mefmes chofes que deuant données, & foit
couppé l'angle ABC en deux également par laligne BH, afin quelabale AC

B foitauffi couppée enH, felon larai-
fon des coftez AB,BC ; & ayant pris
. BR égaled AB, foit menée HR ,& du
" poin& Rabbaiflé la perpendiculai-

i Bk N reRS. Orpuifquelabafe ACelt 42,

L A VD H s——e¢ &laperpendiculaire BD 36, lc con-
tenu Ju triangle ABC fera756. Mais par la1.p. G.lestriangles ABC, ABH,
& HBC font entr’eux comme leurs bafesAC, AH, & HC: Faifant don¢
que comme AC 42 cft 1AH19}%, ainfile contenu du triangle ABC 756 foit
a'vnautre, viendrontscx pour le contenu datriangle AHB lequel on auroit
aufli multipliantla bafe AH parla moitié dela perpend. BD 13 :le contenu
del'autre triangle HBC fera Xonc 405.Maislesdeux triangles ABH, HBR
ontle cofté BH commun, & lescoftez AB, BR égaux, & lesangles ABH,
HBR auffi égaux ; & partantils font égauxparla4.p.1.&la bafe HR égale d
AH fera 191. Oftant doncle contenu du triangle ABH de celuyde ABC,
refteront §4 pour le contenu du petit trianFlc HRC, qui diuifé par labafe
HC 12, viendront 2 } pour la moitié de 1 perpendiculaireRS,& partant
icelle et 4 %, dontle quarcé eftant ofté de celuy de HR, refteront 37, pour
le quarté de HS; & partant icelle HS ferai835, & par confequent lesefte
SC fera 3} Etd'autant que lestriangles re@tangles BDC, RSC{ont équian-
gles, failant que comme RS 4 § efta SC3},ainfi BD 36 foitd vnautre,, vicn-
dront 27 pour DC; & partant lantre fegment AD {era 15. -Maintenant les
deux trianglesre@angles AKD, KDC ont chafcunles deux coftez de Fangle
droic cogneus; & partantle coté AK feratrouuéde3s,& KCdg 45, com-
me deuant, Quancauxcolez AKX, KC, du triangle AKC, ils feronc auffi
trouucz en lame(me maniere, ayaneprisKT c'galc 1AK, &tité HT, TK 5
- telle
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tellement que VH fera trouuée de 18 35, comme HS, & icelleioin&ed HC,
viendront 41 3 pour VC,su moyendelaquelle, LC feratrounée de 3103, &
partant LA de 2683,&c. ,

Or il appert qu'eftant cogneu la bafe, laire, & laraifon des coftez; qu'i-
ceux coftez {eront trouuez toutainfi que deflus, puifque dinifant I'aire par
la moitié dela bafe,viendra la perpendiculaire.

" Ornous mettrds encoreicy l'operatid Algebraique de Regiomontanus ;

* 8oit va triangle duquel Ia bafe foit 20, la pespendiculairey, & la raifon du -

moindze cofté au plus grand foitcomme3a 5. Pofons que la difference des
fegmens de la bafe fais par la perpendiculaire foit 2 3 : Donclereftede]la
bafc, quicftlc double du moindre fegment fera 20—1% ; & partanticeluy
fegment fera10~13z, & P'autrero—+13;: : les quarrez d'iceux fegmens feront
donc ?-Hoo-zoy, & 19+108+100; 4 chafcun defquelseftitadioufté 2,
quarré de la perpendiculaire , viondront 19125208, 1& 1920 & 135,
. pourles quarrez des coftez du triangle. Et puifque lefdits coftez fontentre
cux comme3 d 5,leurs quarrez feront entr’eux comme 9115, & partant 19+
325—10k ¢ftd 1g+-20p+129, comme 92 15; tellement que multipliancles
extrémesentr’eux, & les moyens aufli entr’enx , les produi&s feront égaux,
feauoir eft 259+-312§—s00K 3 99+18on+112¢. Adiouftant & fouftrayant
ofes égales de part & dautre, viendront finablement 169 égaux 3 68ox:—s
2000 : & partantlavalleur de 13 fera 3= —¥ 532%, Et puilque lemoindre
fegmenta e(té trouné dedo—ins,iceluy feray 532 —11 §,& fon quarré 443 3
—¥i65322 33, auquel eftant adioufté 2§,quarré dela perpendiculair€ , vien-
dront 478 ;—V16§322 33, pour le quarté dumoindre cofté,, & partanticeluy
cofté feray (4783 —¥165322 33). Or le plus grand fegmenta efté trouné de
_30-+1x; Iceluy feradonc 313 —¥ 533, & fon quarré 1303 § — ¥1275634 33,
auquel adiouftit le quarrédela pe;‘pendiculaire viendront 1328 3~11275634
22 pourle gnmé du plus grand cofté du triangle, qui partant feray/ (1328 3 =~
/1275634 53).11 fauedonc que comme 3 eftdy,ainfiy (4785 —~1163322 37
foitd ¥ (13 3{ -anG 34 ¢3) & par confequent que le produic des extré-
mes foitégal d celuy des moyens. :
i Ornousauions encore maisicy plufienrs autres problemes, mais pour la
commodité des Imprimeurs, qui n'auoient telle quantité de chiffres & au-
tres carateres qu'il en eftoit befoin pour mettye & inferer tous lefdits pro-
blemes de fuitte , nous les auons transferéd Ia fin du chapitre fuivant, & dif-
perfez ¢l & 13 parmy d'autres que F'ordre ne permettoit eftre mis ailleurs
qu’i la fin dudic chapitre. g '

Par quel moyen eft trounée la capacité de tont sviangle , fans an-
tre perquifition que des cofte. .
s CHAr. V. el e

Siles trovs coftex. dumsriangle fons fouflraills feparément de lamoitié
- - : . M

o~
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du circuit dedit thiangle , les trois differences , defquelles Vn chafeun cafti.
eff different de Lamostié du cirewit, mulsipliées , ffanoir L premicre par ls
Jeconde, & leproduidi par e mg/:'efme ¢ nmeumu tout le produsiil par
“icelle moitié du circuit du triangle, lavacine 1lume dn dernier pndm& |
ferale nombre du consens dutriangle. .

POux cxcmplc, foxt le triangle ABC ‘duquelles coftez font 13,14,
& 15:ioinéts enfemble font 42, lamomé cft2zdelaquelleiclene.
13,reftent8: delajquelleencoresie
leueay, retent 7: & dlicelle en--
corieleue1s & reftent6. Ie mul-
tiplic donc.lapremicre differen-
ce8, parla feconde. 7,& le pro--
dw& eft 56, lequel ic multiplie.
parlatroifiefme difference 6,& le.
produict eft 336 : ic muluplxc
cores ccnombreparla moitié¢ du
circuit-du trianglear, dont pro--
uient 7056 .defquels la racine.
quarrée 84, eft la capacité du
~ triangle propofé. Celafeprouue-
-ainfi qu'ils'enfuit..

Maisil faut eftre aduerty, quefi lecofté d'vn quarré, multiplie:
deux fois quelquenombre, le produx& feraégal & cequi ferafaict
- duquarré dumefme coﬁemuluphc par c¢ mefne nombre, parles. -
16,17,18.p.du 7.& parla 7.p.duy.

Soitdonc infcript au triangle lecexdle, pov ls’ 4.dn 4, & foient ti- -
xées par ls 18.dw3les pegpendiculaires KG, KH, K1, quiferdt égales, .
foient aufli tirées KA, K B, & K C.Sidonc on multipliclamoitié des
trois coftez AB,BC,CA, patKG onobtiendrale centenu cher- -
ché parles.ch. dcc&bm. :

Or entre le quarré delaligne: AD,(lzqudlc nous pofons cftre éga-
. ledlamoitié du circuit-du triangle, comme il fera montftré) & le-.
quarré de GK , le re@angle compris foubs AD, GK (C'cft A direFaire
dutriangle ABC)eﬁ le moyen praportionnel: d'dutant quele quar-
~ 1édeAD eftfoubs mefine haulteurqu iceluy re@angle, &.ceftuy, .
foubs mefine haultcur quele quarré deK G.Maintenantlaligne BG
:ﬁcgﬁgiBI CIACH:AG iAH, porls26 dw1.Sidonc AB cft pro-

. It et e e e

-
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longée infques 3 D, en forte que BD foit égaleAIC : ileft cu:dcnt
que AD fera la moitié!du circuit du triangle. Soit apres tiiée ca
angles droi&s laligne DF, iufques A ce qu'clle rencontre la ligne
droite AKF. Apres foit prolongéc AC iufques AE, en fortc que
CEfoit egalcéBI alors AE feraégale 3 AD, foit aufTi tirée EF,la-
quelle feraégaled DF parla. 4 dw1,(d’autant qu'elles font fubtenden-
tes, vne chacune delamoitié¢ del'angle du poinct A, ) Soxt aufli me
néc FC: Apresfoitfai&de BL égalleABD, & foyent tirées FB, FL. |
Ileftmanifeftequele quarré ¢de FC (cﬁant égal aux quarrez dc CE,
EF)n‘excederale quarré de FB,que decequele quatrc de CE(C'eft i
dircCL)excederalequarré de DB, ou BL. 1l s’enfuit donc (cemme
onpest colligerde la 13 dn 2 ) que FL eft perpendiculaire fur BC,& par -
confequent I'angle BLF droi&. La figure donc quadrangulaire
DBLF, ayant deux anglcs drox&s, nousfai& cognoiftre quelesau-
tres angles DBL & DFL, font égauxadeux droils, comme om pess -
tolligerdela 32.du 1, Comme font aufl DBL, & ABL parlarzdu1.
i doncle communangle DBL cft ofté, lcs deux reftans DFL &
ABL feronté égaux: Clefta direic demy anglc DFBaudemyangle
ABK, dont’s'enfuyura queletriangle GKB, feraéquiangle A BDF,
&quel:rc&anglccompns foubs GK, DF, fera égalau tc&anglc de
GB BD,parIuSdn é. '

Or le quasréde GK, eft au reftangle compris foubs DF, GK,
comme 1a ligne GK a laligne DF, par/a premieredu 6 : laqucllc eft
comme AGa AD parla 4du 6. Parquoyla raiflonde AGAAD, fera .
commele quarréde KGaure&angle compris foubs DF, KG, c'efta
dircaureftanglede GB, BD, parla 114w 5. Voiladoncquatrc gran-
deurs proportionnelles : S¢auoir commelaligne AG, eft alaligne
AD,ainf{i eft lequarré de laperpendiculaire KG, au rc&anglc de
‘GB, BD: Tcllement qu'en multipliantle quarré de la perpendicu-
laire GK parha ligne AD, il en fera produi& autant, comme en

multipliant le reGtangle de GB, BD, par laligne AG ypartars dn 6,
( Quieft multiplierles trois dxﬁ"crchcs comeil feramaftré cy apres)
&ceproduittfera336: mais (i ce produic eft muleiplic derechefpar
ADyilen ferafait 7056 qu’cftautant.comme i le quarrc de AD
mu‘itxplou le quarré de KG, comme il acflé dis: donc a racine quar-:
rée 34, eftlamoyenne proportionnellcentrelequarré de AD & e
. quarré de K G, par lecorollaive de la17 du 6, & par confequent éga-

c dlacapacitédu triangle ABC, cant lamc du triangle moyen.
M j
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entrelefdi@s'deux quarrez;commse il 4 ofté dis. AE
Or que GB,BD, & AG foyent les trois differences, yfe prouue
ainfi. Laligne AD eftla moitié du circuit du triangle, 1% ligne AB
f2i& 14, BD feradonc 7 (c'eftadire IC) quicttl'vae des differen-

ces,dclaquellele cofté AB eftmoindre que AD. : R
Sccondement BG eft égalle ABI, parls 26dut,taquelle Bl dois
contenir 8, eftant BC de1s. lls'enfuitdonc, que GD cft égale auto-
* ¢ BC, & differede AD,delaligne AG, qui eftvae autre differénce
contenant 6. Ticrcement,BD eft égaled IC(C'eft dired HC)& GA
aHA, parla26dui: il refte donc manifefte le cofté AC eftre diffe-

rentde AD, delaligne GB(qui cft 8)ce ga's/ falloit demonfirer.

Cecy cftauilidemonftré an chap.a.dus.l. dela Geemetric de Henrion @
& ieftime que (a demonftration fera trounée plus facile & incelligible que
celle~cy : & pour en faciliter Ia pratique , nous mettrons encore icy deusx
exemples;la premicre d'va triangle ambligone,& Fautre d'vn re@tangle. Soic
donc vn triangle, dont les coltez (oient 7,15, & 20 : I'adioufte iceux coftez,

& font42; lamoitiéeft doncre, do laquelle i'ofte chafque cofté & reftene
14, 6, & 1 :lefquelsreftes nzultipliex entr’eux,font 84 ,* quimnlcipliez-parla
moitié 21, donnent 17 64, dontla racine 42 eft I'aire du triangle propofé. Les
coltez d'vn trianglefoient encore 6, 8 & 10:Faggregé d'icenxelt 214, la moix
tidus, & ladifference d'icelle moitié 2 chafquecoftéeft 6,4, & 2, lefquel-
les differences multipliees entr’elles produilent 48, qui moltiplicz parladite
moitié 12, oft produi& 576, dontla racine 24 cft le contenu du triangle. Ve
Rons maintenant aux prop.& problemes cy-deuant promis.
}. lm-cﬂ;g dvnriengle fans coguens ; le diametre ducevcle inferipsible en iceluy
T4 strount.

‘Car puifque parlademon(tration de noftse Autheur, ilappert. quelle res
&angle fait foubs Ia moitié du circuit de quelcdque triangle,, & le femy- dia-
metredu cercleinfcript eniceluy, eft égalau contenu dudictriangle ; ayant
trouaé leditaire dutriangle, £ on le diuife par lamoitié du circuit, vien~
dra au quoticnt le femy-diametre du cercle propof€. Ainfipour trouaer le
diametre du cercle GHI infcriprautriangle ABC, dont les coftez font co--
gneus,fcauoir et 13, 14, & 15 ;[oit cherchél'aire dudittriangle, lequel etant:
trouué de 84, foit diuift iceluy nombre par 21,moitié du arcuit dudit trian- -
g}teé&viend;oht 4 pourlefemy-diametre GK; & partantle diametre entiex
ot 8.

Drauantage; puifque tant le re®angle compris foubs la bafe d'vn triangle;
& la perpendiculaire tombante ﬁ:rng icelle, que celuy fai& foubs lan;?itié.
du circuit dudit triangle, & le femy-diametre du cercle infeript ;comme lay
moitié du perimetre ou circuit du triangle eft 3 a bafe,ainfila perpenditalai-
3¢ fera au diametre du cercle: Parquoy ayant trouuéla perpendiculaire du:

wiangle cy-deffus ABC cftren , ﬁ}mt que comme 2t moitié da circuit et &
B bale BC1y, ainGladite pespendiculaice u % foivd: vaautse, viendia desey

- -
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¢hef 8 pour le diametre dudit cercle G H 1. Ledit diametre pourroit auffi
eftre trouné par kes finus : car puilque les trois coftez font cogneus, on
trouucra lesangles, & puisapres on aura vn triangle AKB,dontles an%:es
feront cogneus, & labafc AB; tellement qu’on cognoiftra I'vn'des coftez
c¢ommse AK, par le moyen duquel on trouuera GK. :
2. ‘Lescoftex dwntriangle cfluns cogneusiles diflances de chafcun des angles isfques an
ce nzre du cercleinferips cwicelny ferons cognens, & anfiiles fegmens de chafeun defdiss
aflex faitkspavlespoinGs d astonchemens dudit cercle.

. Cag;puilque par la demanftration. precedente il apgere que AD, moi-
i ’ tié des coftea du tnsngle ABC,
‘ ¢ft compolée- du cofté AB, & du
fegment CI; fi de ladice moitié AD
aron ofte ledic colté AB 14, reftera
* BD, ou Cl de7; & partantlauere
fegment: B fora & : Ec puifque fes
deux fegmens quic comprennent
chafque angle dutrisgle font égaur;
lefegment BG fera 8; & partant AG
& AH.chafcan-de.6¢, & CH de . -
- Quanraux diftances AK , BK & CK, -
"E ¢lles fonc hypotenufes des txois triz--
les retang csA.KG,BKG,J& CKI,
uels.(ayant trouué parla prece-'
R . dc[fnlze‘ opy. te ﬁmy-dig:gtr?l(‘ G
> C dt 4.) ontles dedx cofter: do Vangle-
.+ - dioicogneus 5 & partanta k fera’
scouuéede¥52,8 x de¥80,& c x ¥65. Pofons encore que AB foit. 15, BC 20,"
& AC7:lamoitié del'aggregé d'iccux coftez eft 21, & le femy-diametre 2 ;
eftons de ladite moitié 21, AB 11, & relteront 6.pour lefegment CI 3 & pas-1
tant les fegmens &gaux BI, BG- feront chafcuni4; & AG., AHy», &CHs:
Mais ladiffance A.x feradonc feulement ¥5; BK %200;& CKpq0:
Lesmefmes chofes pouroient atli eftre trouudes par les finus, mais non i
precisément que pacla voye cy-deflus, pource que la table'des finusn'eftant-
d'clleme(me ensr, ce qui en viendra ne le(eraaufli ; toutesfoisles erreass’
fontinfenfibles. Sidoncon~eus pr'ocoderrar ladite ‘voye des- finas oude-
my-cosdes; foient trouucz premicrement les angles dudictriangle oxigone
ABC, qui ferone,fgauoit A 67 dis2 mo:49.ch.353- d. 9m. ofec.&Cgo d. 29
m. 2 fec. tellement que chalcun des triangles AXB, BXC adeux anglesco-
& vri cofté; & partant lesautres coltes AK,BX, 8 CK fesont trouuez,
auoir et AX enuiron-7 %, BK 81Z, & CK 8,% : Maintenant chafcun des
wianglesre@angles AXG,BK1 &c AKHalesangles cogneus , & vn cofté ; &
tant les autres coftez{eront trouuez, fgaueir et le femy-diametre XG
43lefegment AG 6,B1 8, & AH6 ;&K:t- canfequent les fegmens ceftans -
- fezont), (cauoir BG 8, CF7, & CH 7. Mais Frefppofmr_;lc déemonftration
oy-dallus, lefegment AG-cfiant trowué,il me feroit befoitigehercher les au-
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ties,veu que pariceluy (egment A G ils penuent éftre cognens. o
3. Lediamecre d'vncercle mfiripe en wn triangle ofiant cognes, € anflila progorsien
des caflex d'sceluy eriangle , lifdsts coftex feroms tronmex.

Carayanticouué ledigmetre da cercle infcriptible au triangle f2i& des tee-
mes dela proportion donnée ; iceluy diametre fera 4 chafque terme, comme
le diametre donné eft au cofté homologue, ‘veu que les triangles font
équiangles, Parquoy le diametre d'vn cercleinfcript dans vn triangle, dont
les coftez fontentr’eux comme lesnombres 3,4 & 5, eftant 12 : lediametre
ducercleinleriptdsns Jetriangle,ayant pour coftez ces nombres 3, 4 & 5,
fera rouué par la1. prop. etrez ; & faifant que comme.2 eft 4 3, ainfi 12 foitd
vn.autre, viendra :8 poucle moindre cofté cherché ; que comme 2 eft 3 4,
ainfi 12 foit d vn autre, viendront 24 pourle moyen cofié; & que comme 2
eft 3 5,ainfi 12 (oit2 vnautre, viendront 30'pour le plus grand cofté; telle-
mont que 18,24 & 30 , fagsles coftez du triangle,, auquelpeut eftreinferipe
vn cercle ayant le diametre de 12,& felon 12 proportion donnée.

4. Eitans cognens les coffex dvom triangle, dnquel les angles foiens comppex em dem
bgalement par lignes droscles qus conppent anfliles coftex oppofex; les fegmens tant d's-
cenx coftex, que dicelles Lgnes foroms tronmex.
_Soitletriangle ABC,duquelle cofté ABeft 13, AC 15,8 BC 14§ & lesan-
los A, B,& C font couppez. en deux également parles lignes droi@es AD

E, CF, lefquelles s’entcecouppent en G : I¢ dis’, B
guc les fegmens AF, BF, AE, CE, BD, CD, AG,

D, BG, GE, CG, & GF peuuent eftre cogneus.
Car, puifque lesangles A, B & C fone cotgpez en -/
deux également lparles lignesAD, BE,& CF, qui -
couppent anfli les bafes oppofées, les fegmens de F
chafcunc d'icclles (eront entc’eux comme les deux
augres coftez ; ‘?at la3. p. 6. &!pastant comme.AB
¢t 3 AC, aintiBD ferad DC; & en compofant Lt
comme BAC et 3 AC ,ainfli BC ferad DC:; Iceluy 5 —
DCleradone 7 &5 & partant BD6 4 :Par mefing *. 7' ° .
saifon comme ABC (efad BC, ainfi AC ferad CE, qui partant fera 7}:&
AE7.3:Semblablement camme ACB et CB, ainfi ABeftd BF, qui par-
tant (’ 13 -6y, & AF613:voiladoncdehales fegmens des coltez cogneas:
Et quanthceuxdes lﬁnu‘muppmtcs AD, BE &CF, nous demonftrerons
pesmicrement quiicelles s'entrecouppent mutucllement en va feul point
G. Drautant que AB efti AC,comme BD ot d DC; en permutant AB ferad
BD,comme ACACD :tellement queles angles B & Cdes triangles ABD,
ACD,quiontvnemefmebale AD, cftanscouppez en deux également par
leslignes BE,CF ; icelles lignescoupperont aufli ladice bafe AD enlaraifon
des coftez deldits angles, & par confequent en v mefme poin@ G, puis;,
quicelles raifons font vno melme, & les coftez homologues de.me(me pars.
Maintenant donc le poin@ G eftantle centre du cercleinfcriptible eniceluy
telangleyles (envy- diarnetres diceluy cercle , sombant au poinét d'attouche-
moat descoltex dudis triangle ABC & les fegmens de chalque colté £idts .
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par lefdits femy- diametres feront cogneus par les chofes cy-denant dictes,
ou auflilesfegmens AG, BG,& CG ; par le moyen defquelsil fera aiféde
trouuerles fegmens reftans GD, GE-& GF:comme pour exemple, voulant
cognoiftre BG & G D ; ictrouue premierement que le femy-diametre on

erpendiculaire GH eft 4 ;le fegment BH 6, qui ofté de BD 63,relte; pour

D:letriangle BGDadonclesdeux fegmensdelabafe BH, HD cogneus,.
& la perpendiculaice GH ; & partant puilque parla 47.p. 1. le quarré du co-
fté oppofé i 'angle droit H eft égal aux deux quarres 323 déuy autres coftes;
BGferay52,8& GD ¥ 16} : Procedanten la miefme maniere ésautres trian-
gles, les fegmens feront cogneus, {gauoir AG ¥/6¢,quiadioultezd GD ¥ 165,
viendrontya3.65 pourtoute laligne AD : FG¥i6 £2;, & GCv¥80, quiad-
- iouftez enfemble donnent 9167 $31 pour toute la ligne CF : GE 916 & qui
adiouftezd BG ¥ s2,donnent ¥ 1155 pourtoutela ligne BE. Nousauons
donctrouut toutes leslignes propofées, - -

Les mefmes lignes poustoient aufli eftte trouuées affez aifément patles
finus 1 Car puifque les trois eoftezdu tridngle ABC font donnez , les trois
angles feront trounez;puisapres tous es triangles ABG, ABD, BGC, BEC,
& BFCaurontchafcundeux angles cogneus;&vn cofté, & partant lc-refte
d’iceux fera trouué,quiferalerequis, - ' ,

3§y Effanscognensles coftex dvmtriangle, lefduels foient conppex’en deux également par
lsgnes dreitZes menéesdes angles oppofex s icelles lignes ferons cognencs, & anfiles feg-
mens dicelles fastds par ko imerfection. I ‘
Afinderendzel’operation de cecy plus facile & intelligible , mous demon-
ftrerons ay prealable que lefdites lignes s’entrecouppent mutuellement en
va poin&; & queles fegmens de deuersles angles font doubles des autres.
’ Soit ¥n tiangle ABC,, duquel deux coftez AB
& AC foient conrpel’qn deux également ¢és

* poinés D &E par les lignes droictes BE,CD,

" quis'entrecouppent en F, par lequel poin& (oit
menéede l'angle Ala l&ne drbeixe AFG:iedis

. quelecofté BC cft aufli couppéen deux égale-
ment en G; & qaele fegment BF et doubledu
reftant FE; CFde FD; & AF deFG. Car ayant
tiré laligne droi@e DE, elle fera paralleled BC

R H @

& parla3g.p. 1.des wiangtes BDC , CED feront égaux, defquels oftant-le
commun BEC, lesreftans BDF, CEF ferdt égaux. giaispatla %p.6.letrian-
“gle ADF cft £gal au triangle BDF, & le tivangle AEFau trimgle CEF ¢ donc:
‘toutle triangle AFB fera égal A toutletrian qu F C. Mais comme le trian- .
gle A F Beft au triangle BFG, ainfi le triangle AFC eft'au triangle CFG,
sftant en me[me raifon que les bafes AF, FG, parla1. pi 6. doncles triangles

BFG, CFG feront égaux; &-les bafes BG,C6 égalesstellementquelecofté

BC fera co\app'é en deux é§mem‘c en G. Evdauwdntque comme AB eftd’
AD,ainfiBCcftd DEicelle BC eft doublede DE : Maisles triangles DFE ¢
sflaps équiangles,comme BC eft double de DE,ainfi aufi BF fera double de -

¢ parlaz.p, 6. ADeftant 3 DB comme AEZEC; -
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FE;& CFde FD : Par mefmes raifons AF feradouble de FG : appert donc
e qui eftoit propofé i demonftrer; & d'auantage que les trois poindts de
feéion eltans 10incs par lignes droites, que tout le triangle fera dimfE en
4 triangleségaux. Maintenant pour cognoiftre icelles lignes AG , BE, CD,
foit trouué la perpendiculaire tombante de chafque angle fur fon cofté op-
pofé, & les fegmens dudit colté faics par icelle perp. comme pour exem-
ple,voulant trouuer laligne AG, [oit trouué la perpendiculaire AH, qui fera
12,(lecolté AB =fant13,8Ci4 & AT 153) & le fegment BH g,qui ofté de BD
7, reftera 2 pour HG, dontle quarré 4 eftant adioufté au quasré de AH,
qui et 144, viennent 148,dont la racine quarrée ¥148 et pour laligne AG :
Et puis qu’elle ef triple de FG,AF fera¥/ 653,& FG ¥16 3. Et procedant ainfe
pour lesautres lignes ; BE fera¥126, BF %56 3, FE 914 35,CD 168 ,CF
¥74 5% FDy1 8‘3‘—:.& quant aux lignesqui conioignent les poin@sde feQion
des coftez,elles feront aifément cogneués s'il en eft befoing ; chafcune eftant
moitié du cofté oppof¢; tellement que DE fera 7,DG 7 ; XK EG 6.

. .Les mefmes chefes pourrontaufli eftre trounées par la computation des

. triangles cetilignes 5 car puifque les trois coftez du triangle font cogneus,

& couppez endeux également, il yauraen chafque triangle deux coftez co-
gneus,& I'angle qu'ils comprennent. .

6. Efiant cogneule(emy-diamestre dvm cevcle infcripe dams v sriangle, dowt les fog-
mensdelwn des cofiex diceluy ; faills par be poini? d assemchement dudis cercle , (eiens
anfSs cognew s les dewx amsres coftex du triangle fevons ronnex. ' -
Soitletriangle oxigone ABC, dans lequel eft infcript le cercle EFG ,du
centreduquel tombentles femy-diametres DE,DF, D G aux points d’atton-
; A4 chemens E, F, G;

: eRanschaflcun ¢4, &

: les fegmens BE 6,
{ EC8;lcdisqueles
icoftez AB, AC
{ peuuent cftretron-
uez. -Car il appert
par les chofes de-
R " monftrées és pre-
N : cedentes prop. que
B I HEO K CR 1 EOCK™™"§ BFfera6,CG 8,%0
52,8 CD y80:despoin&s-F, A,G foient abbaiflées les perpendicul. FI,AH
& GK. D'autant que les triangles tedtangles BFD, BED ont les coftez
égaur,cftanc menée la ligne droi&te FE, ellecouppera BD d angles droiétsen
L;& pattantles triangles BE D,DLE font {ymblables; & comme BDy53 eft
i BE 6,ainfi DE 4 ferad ELY 11 ;},& partant fon double FE fera¥ 4 4:%: Ainfi
EG fera trouuée de¥ §1}. Parquoy les triangles ifofcelles BFE,CGE ontles
trois coftez cogneus, & partant les perpendiculaires , & fegmens faicts par
icelles feront trouuez, {gauoireft FI 5:3,Bl2;}, GK 63 & XC 4 %. Main-
tenant puifque les triangles ABH,FBI {ont {emaables, &aufli AHC,GKG;
comme FlsZyeR i Bla s}, ceftidicccommerifs, sinli AHcftAHB; &

: com
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comme GK 63 et AKC 4 §,c’eftd dire commerd },ainfi AH ferad HC:Par.
quoyBH ferad HC,comme 1$4 }; & partant' BCi 4 eftant dinifé felon cefte
taifon,BH feras & HC 9. EtcommeIB 235 eftd BF 6, ainfi BH s ferad sy, |,
autant feradonc AB:& comme XC 4 $etaCG 8, 2infHC 9 ferai ACyg,

"Maisle triangle eftant ambligone,comme en la feconde figure, en !aque{-
1efuppofé que BE foit 6, EC1, & le femy-diametre DE 2;,BD feray/ 40, CD
I:PFyq%,EGY; 5FI33,BI4%, GK$, & CK 3: Parquoy BHfera 3
CH,comme 134 }; & partant BCA BH, comme 7741 }:icelle BH fera donc
16,& CH 9;& partant comme IB 4 $eft2 BF 6, ainfi BH16 ferad AB20; &
auflicomme CK}eftaCG 1,2ini CH 9 ferad AC1y,

Or ayant trouué commedit et BI, IF,CK, GK, (i dupoin& G on con-
goit eftre menée’GO parallele 4 FB; lestriangles FBI, GOK feront fembla-
bles; & partantlescoftez GO & KO feront trovuez: quoy faic le trian~
gle GOC,qui eft femblable au triangle ABC, aurales coftez cogneus ; &
partanton trouuera encore les deux coftez AB,AC, : S :

Lefdits coftez feroient encore trouuez bien plus promptement parlacom-
putation des triangles : Car les triangles re€tangles BDE, CDE ont chafcun
es deux coftez-de I'angle droi cogneus ; & partanilesangles EBD, ECD
feroient trouuez; Et puilqueils font moitiez desangles ABC,ACB, letrian-
gle ABC auroitdeux ang?cs cogneus & vn cofté : & par confequent les deux
autres coftez AB, AC feroient trouuez parla 6. p. des triangles de Henrion.

Les mefmes coftee feront encore trouuez aflez facilement par Algebre :
Etpour cefaire pofons que le fegment AF {ait1s: : doncaufli AG,qui loy

-eft égal, fera encore raz:ainfi AB fera 6-+1%,& AC 8+ 1% : Parquoy toutle
circuit du triangle fera 218+21,8 la moitié 14+ 1% ; tellement que les diffe-,
rences des coftezdicelle moitié feront 1%, 8, & 6;lefquelles differences &
moitié e(tans multipliées entr’clles, produifent 484+ 672 pour lavaleur
duquarré del'aire du triangle. Mais ladite moitié du circuit eftant multi-
pliée par le femy- diametre du cercleinfcript, produit aufli I'sire dutriangle:

"Parquoy multiplianticelle moitié du perimetre 14418 par ledit femy-dia-
metre 4,viendront §6-+4%, pourla valeur de l'aire dutriangle, qui multi-
pliéepar foy-melme, viendront 3136+ 4488 +164,qui partant feront égaux
au quarré cy-deflus trouué,{Gauoir eftd 489+672%:0ftons de part & d’autre
169, & 448 % , & refterent 3136 égaux d 32g-+224%: : tellement que 14 fera
€gal 2 98—7® : & 1 fera trouuée valoir 7. Donc adiouftant 7 i chafque feg-
ment BF, CG, viendront13 & 15 pour les coftez AB, & AC. :

7. Efbans cognens les tross cofiex, d'vm tangle infcripe dans wm cercle; le diamesre
diceluy cercle fera anfoi cognen. ' o
" Au cercle ABC foitinfcript le triangle ABC, duquel le cofté ABeftr3,

BC14,& ACis:1edis que AD diametre du cercle peut eftre cogneu. Cac
ayanttiré la ct.pcndicu?airc AE, &i0in&DC, lestriangles ABE,ADC fe-
ront femblables, lesangles ABE, ADC eftans égaux parla2ip. 3, & lesan-
gles3E & C droi&ls : Parquoy comme AE et dAB, 2inTi AC ferad AD.
Or puifque les trois coftez du sriangle font cogneus, la perpendil%ulqi‘ré AE

-
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) ' ‘fera trounée de 123 & partant les trais
© quantitez AE 12,AB13,& ACig font maia-
tenant cegneucs: la 4° A D {era donc trou-
aée deié . v ‘
Ot fi vn (eul cofté dutriangle efoit co-
gneu, & l'angle oppolé, ledit diametre
feroit auffi trouué par la doé&rine des fi-
nus:Caril appert par ce qui et demonttré
d1a 33. p. 3.que fi on congoit eftre con:
ftruic foc le cofté cogneu vntriangle ifol~
celle, dont les coftcz foient le femy-dia-
metre ducercle, les angles d'iceluy trian-
) gleferont cogneuns, ceux de deffus la bafe
ou cofté cognen,eftans chafcun complement del'angle donné: & partantle-
d}t femy-diametre (era trouué par la 6. p. des triangles redtilignes de Hea-
rion. Ou bien ledit diametre fera encore cogneu comme nous dicons cy
apresd la20.p. _
8. Lediametredvncerclecflans cognen, & laproportiondescoftex du triangle infesip~
sible enicelyy ;lefdits coffex, pewment effretronnez,

Carayant trouué le diametre du cercle circon(crinant le triangle fict des
termesde la proportic donnée, commeiceluy diametre tronué ferad chaf-
cun des termes de ladite prop. ainfile diametre donné ferad chafque cofté
homologqe du triangle requis. Ainfi lediametred’vn cercleeftit 24, & que
la proportion des coftez d'vn triangle infcript en iceluy cercle foitcomme 2,
3,8 4:La perpend. du triangle faict de ces trpis termes 2, 3,& 4 e ¥2 5, &
le diametre du cercle circonlcrivant ledit triangle et ¥17 +3;: faifant donc
que commey17, 73 et A chalquetermez, 3, &4, ainfile diametre propofé
24 foitad auttes,féront trouuczy 135,¥ 303 }, & ¥ 530, pour les coftez dn
triangle,d I'entour duquel e@ant defcrit vn cercle, lediametre d'iceluy fera
24 ; & la perpendiculaire d'iccluy triangle tombante fur lc plus grand
cofté ¥ 540, fcra Y. , ,

9. Eflantcogneus denx angles d'vm sriangle , O bageregé de dew coffex diceluy trien-
gles lessross coflex feroms trowmez,.

Car d'autant que les coftez font entr’eux, comme les finus desangtes op-
peflcz,en compolant,commel'aggregé des finus ferad I'vn d'icenx, ainfi I'ag-

gregé des colkez fera au cofté oppofé au finuspris : Ainfi au tria-

f’le ABC, Fangle B eftant de 6o degrez, & I'angle C de 70 , mais

aggregé descoftez oppofez AB, AC7o: pourdifcerner lefdits

- coftez,i'affemble 86 603,8 93969 finus des angles oppofezanf-

e “ditscoftez, & font 180672, & faifant que comme ce nombre

et i 86603, ﬁ_nus de 6o degrez, ainfi I'aggregé donné 70, foit 4 vn autre,

viendront enuiron 33 § pour le cofté oppolé AC ; & partantle cofté ABcfk
363:8% quant dl'autre colté BC, il feraauffi trouué de 29 § peu plus.

- Qaefilaggregé n'eult efté des coftez oppofez aux angles cogneus , neant=

mojns iccux ceftez gug'qn; aullicfté cogneus en la maclme manicre, ;'»renans_

-
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lesinus desangles oppofezd iceux. Eefi 'aggregé des trois coftez eftoit'don-
né,auecdeux aa_gles,c afcun d'iceux coftez feroientaufli trouucz en la mef-
memaniere, affemblant les finus des trois angles. .
10. Effant cognen Lsire Sy triangle, & laproperiondes coffex; ; icenx coftex pesuent

trowwex,.
‘pzar d'autant que par la 19.p.6. les triangles femblables font en raifon dous
blée deleurs coftez homologues, c'efta dire en mefime raifon queles quar-
rez defdits coftcz homologues ; ayant trouué I'aire du triangle conftruit des
termes de la proportion donnée, ou de quelconques autres nombres qui
foiept entr'cux felon ladite prop. commeleditaire tronué (era au quairéde
chafque terme, ou cofté du triangle, ainfil'aire propo(é fera au quarré du co-
fté homologue dutriangle requis. Ainfi I'aire d'va trianglé dont les coftez
fontentr’eux comme 2,3,& 4, eftanty 1215:Te cherche I'aice du triangle faick

-decestroistermes, 3, & 4, & trouue qu'il eft 875 : puis ie fais que com-
me iceluy aire /8 7; eftd 4, quarté du terme 2, ainfi I'aire propofé y111¢ foit
dvnaatre, & vicnnent¥48 pourle moindre cofté cherché ; & procedant de
mefmeaueclés deux autres termes 3 & 4, feront trounez Y108, & ¥392,
pour les deux autres coftez du triangle. : o ‘

Lefdits coftez pourroient aufli eftre tronuez par Algebre, maisd caufe,
que ['operation en cft beancoup plus longue que pacla voye precedente
nousn’en dirons rien, : : : :

Orpuifqueles coftez font en mefiwe raifon queles fnusdes angles oppo-
fez;il eft manifefte qu'ettans cogneusl'aire d'vn triangle, & deux angles d'i-

celuy, queles coftez feront tréuuez en la mefme maniere quedeflus.
 Pareillement fi la pecpendiculaire eft cogneué auec la proportion des co-
ftez,ou bien auec deux angles,il ne fera diﬁf:‘i’lc de trouner lefdits coftez, ce

que nonsauons ditcy deflus eftant bien entendu, S
1. Efans cogmenslesfegmens dele bafefaséls parla perpendicwlaire , & Laggrogé des

simbesyicelles ferons srounées. .

Soitletriangle ABC, duquel la perpendiculaire AD couppe la bafe BC
en deux fegmens, defquels BD contient 16,8 DC 5 ; mais I'aggregé des co-
ftcz AB, AC eft 33.: Ie dis.que chafcun d'iceus peut cftre troupé. Carayant
: defcrit du centre A, & interualle du moindre
cofté AC,vn cercle EFG;ilappert queBG fera
laggregé descoftez AB, AC; & BF la difference
d’iceur , mais BE la difference des [egmens, la-

.quelle fera cogneui, puifque leldits fegmensle

ont. Orparle CorsoE dela36.p. 3. lerectangle

de BG,BF fera égal aure@anglede BCar, BE 11

o & partantil fera 231,qui diuifé garl'aggre é B(;
33, viendronty, pourla difference BF ; & par confequent FG fera26,le co-
¢ AB1o,&lecoité ACt3. & S S

Or I¢ fegment BD foit encote 9, DCg, & l'aggregé des coftez & N

28. Pefons que AB foit13::donc AC fera28—1% : tellement que Iépyjuatsey |

dliceux coftez ferontiq, & 784-+19—56 3 : & de chaloun d'icepx quamce2-~ |

N §1LLE 'xy
LY f;) N
At
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eftanto®é le quareé du egment correlpandant, refteront 1g—84,& 7§9-+19-
—j56 8 , pour lequarré dela perpendiculaire AD : 1ly a donc égalité entre

19—S1, & 759+19—56 B : Adiouftons & {oultrayonsde part & d’autre fe-

lonlespreceptes de(dités équations, & viendront finablemeut 56 3 égales
2 840: Parquoylavaleurdeir: fera 15: & partant le colté'AB fera1y, &le-
¢olté AC13, IR ' S

Il eft donc manifefte que fiaulieu deCaggregé des coftez, leur difference
eft donnée,qu’iceux coltezferont auffi trouuez : Et en oultre que files coftez:
font czgncus, &la diffcrence des fegmens dela bafe;icelle bafe fera anfli®
trouuée. ) ‘
s2. Eftans cognensles [egmens (4ils par la perpendicnlare , &-lisraifon des desxiam-
hessicellespourront eftretrounces,

Carfoitletriangle ABCenla figure precedente, duquellesfegmens BD,
DC feientcogneus, &auflila raifon du cofté AB-aucofté AC: en divifane
icelleraifon,cetle de BF 4 FA feraaufli cogneug, & par confequent cellede
BFf A FG, & encotccellede BF 3 BG. Maisle re¢tangle faick {oubs la diffe~
rence des fegmens BE , & l'aggregé d'iceux BC, et égal anretangle faick
foubsla difference dss coltez BF , & aggregé d'iceax 8G.: Nous auonsdonc
lecontenudure&angle cognen, & la raifon des colkez ; & partanticenx-co-
ez [eront trounez commeil eftdic au 2, Corol. du chap. 1. deceliure, Le
fegment 3D {oitdonc 9,& le fegment D8 ¢ , ladifference BE §; maisle co-
f}2 AB'foirau cofté AC comme 32 2. Endivifanticelle raifonde 33 2, wien.
dra 11 1 pour laraifonde 8F4d FA; & partant BF ferai FG double- de FA,
comme1d ¢4, &-parconfequent BF {erad BG,, comme1d § i Mais multi-
pliant 8C 13 par BE g, viendront 65, pour le contenu du re&tangle de GBF;-
& partant iceluy diuifé pac le cerme delaraifon 5, viendront 13-, dont la raci-
ne quarrée ¥43 eft poucda ditference 2F: Mais multipliant ledic contenu 65,
parledittermey, viendront3g, dont laracine quarrée ¥/325, eftpourl'ag-
gregé 6G :duquel oftons la difference BF ¥13 & refteront %208 pour FG ;.
& partantla moitié ¥52 ferapousle cofté AC, quioké de BG ¥315, tefte~
ront ¥ 117 pour I'autre cofté AB, -

Le fcfmcnt BDoit encore18., & le fegment DC to, mais le coté BA foit-
su cot¢ AC comme 1 352 1.Pofons que AB foit 15 B:donc ACferar3 p::Par-
quoy les quarrez d'iceux coftez: feront225q, 8169 4: oftons de chalcunle:
quarré du fegment correfpondant, &-ceficrent 2259—324 , & 1694—1005
chafcun defquels reftes ek le quarré de la perpendiculaire AD:: tellement:
qu'il y aéquation entre ces deax nombres 2259324, & 169g—100 5 laquel-
le équation efkant foduite viendra entre §6¢, & 224 : Parqpoy 1qvaudra 4,&
parconfequent la valeurde ise-feraz : Parquoy. le cofte AB fera 30,& AC.
26 , 7 Ko

- Orlescofter A8, ACetans cogneus , &laraifon des (egmens BD, DC;
il eftmanifefts qu'en la mefme manierela bale BC fera tromuée. :

33: - Effunscognens labafe &vn triamgle , Luaggrecé desiambes, & Lungledu fommers,
decllessamies posrrent efire cognewis ; @ anfisles dew antresangles.

© Gacil appest par la copftrudtion Grometrique de cc probleme, quicft ke
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113 de Hention, qu'ayant conceu vn triangle, dont labafe foit ladonnde,
vn cofté I'aggregé donné , & l’anﬁlc dufommet, la moitiédu donné;fion
trouue les deux autres angles d'iceluy trianglepac la g. p. des triangles recti-
lignes dudit Henrion , -on aurades angles du triangle propofé cogneus , & la.
bafe d’iceluy : & partant les deux coltez (eront trouuez par laé. p. deldits
triangles. Ainfi ekant propofé vn triangle, labalc duquel (oit 21, I'aggregé
des deuxcoftez 33;& I'angle du fommet 75 d. 46 m.Soit imaginé.vn. triangle:
dent la bafe foit21,vndescoltezs; , & l'angle du lommer37.d. 53. m. Donc
les deux autres angles feront trounez, fgauoir celuy oppol€ audit aggregé 33
peuplusde 74 d. 47 m. (Prefuppofant queiceluy foiraigu, caril peatauils
eftce obius) & lautre de 67.d. 20. m. Maintepant foit concen va autcé
triangleayant pour baleladonnée 21, I'angle du fommet , le donné 75. degy
46: m, & 'vnde deflus ladice bafe, le dernicer troaué 67.d:20.m. partant I'at-
wee fera 36. d. 54 m. les coftez feront donc trouuez, fcauoir I'vnao, &1'au~
tre 3. . ) . »

‘Regiomonté en laxg. prop. du 2. liure de fes triangles: enfeigne deux.
moyens, pour fouldre cefte aprq‘p.@u premiec defquels correfpond. celuy cy

“deflus;& pour'intelligence du fecond;, foit le triangle ABC), duquel la bafe:
‘BE foit14,0'aggregédes deuxcoltez AB, AC 28, & I'angle du fommet.A de-
9, deg.29.m.23. [ec. L'angle donné A foit couppé en deux également pat
lignedroi®e AD, en laquelle '8 aupoinét E.&i: le centre di cerclein-
£riptEGH, quitoucheles coftez du criagle és poincs F, G, H, aulquels
o o . foient menées ducentre E les lignes droites.

.. EF,EG, EH, quiferont perpédiculairesauldics -
- coftezdutriagle, parla18.p.3. 8cdel’angle don-
.. . néA,(gittipée per,pendic?l’ itement fur labafe -
’ - fek
i

. .. + BClaligne deoite AI.Opictlle Altomberaen~
LGy ", - welecolté AB, & la.lié‘c coupante AD, file-

) \ - duwcoft¢ ABelt. moindre-que le colté AC ; car
lfangc ABC fera plus grand que I'angle ACB-
parla18.p.1. & partantles depx angles ABD,

e ~—%. BAD guifont égaux 4 I'angle AD C,parlasz,p.

B I FD :

N 1. feront plusgrands quelesdeux DAC, ACD; .

aufquels cft égal ADB parla mefme 32. p.1. Donc ADCeftplusgrand que
ADB,& partant ladice perpendiculaire doit tomber ducotéde AB, coming -

ileft demonfteé aufcholiedela1y:p.1.Pour me(mes raifonsle demy diames
ere EFtombe entre B:& D:Finabljement da centre E {oit titée EK perpendi-
culaired AL Mgintenanc ilappert parle Corol.dela 36.p.3.que BG :E égale
i BF, & CH2 CF; & partant AG, AH{ontenfemble ]adificrence de l'ag-
-gregé desiambes AB,AC,d la bafe BC ;c'eftd dire 14 ; Et puifque parla 26.p..
1.ouCoroll. dela3é6. p. 3. icellesAG, AH fong égales entr’elles, chalcune
dicelle fera 7. Le triangée retangle AHE adonc le.cofté AH cogneu, &
‘¥angleaign EAH, cftant29. d.ygn M. 4, fes. 3 moitjé de angle donné.A:-
Parquoy le cofté AE [eratrouué d’enyitan8y5, & le femy-diametre EH 4.
Qs puis qu'il aclédemonttré cy-denant que l'aire du triangle et prodwmit

) A e Ny *
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multipliant la moitié-du circuit par le femy-diametre du cercle inferipe et~
iceluy;(inous multiplions 21, moitié du perimetre du triangle ABC par le
femy-diametre ¢, viendront 84 pour l'aire’dudit triangle propofé. Mais
iceluy airecft a:ﬂi-produit multipliant fa moieiéde la bafe BC par la perpen-
diculaire AL : & partant finous diuilons I'aire 84 par 7 moitiédela bafe BC,
viendront 12 pour ladite perpendiculaire Al: de laquelle eftant of¢ K1, qui
eft égal aufemy-didmetre EF 4 parla 34.p.t. reftera AK 8:Pirquoy le trian-
gle re&angle AKE a les deux coftez AK, AE cogneus ; & partant l'angle
K AE feracrouuéd'enuiron 7.d.8.m. §,quiofté del'angle GAE 29.d. 44.m.
41. feconde  , moitié de l'angle A donné,, refteront 21.d.36.m.26.fec. ; pour
Yangle BAL : le triangle re@angle ABladoncl'angle aigu BAI cognen, &
lecofté Al 12;& partantle cofté AB feratrouué de 13;& par confequent I'an-
tre cogé AC fera ;5. . : )
14. Efanscognenslabafe Svntriangle , la perpendicnlairesombantefariceBe,¢r Fag-
gregé desiambes ; chafcune dicelles ifmlm pfnmn firecognenc. f «
* L'eperation precedente eftant bien enteridug, celle-cy n’eft difficile, ceft
r’ourquoydifo.m {ommairement qu'au triangle ABC, labafe BC eftant14,
a perpendiculaire Af 12,& 'aggregé des coftez BAC 28 ; BG , CH enfemble
feront 14,eftancégalesd BF,FC; & partant chafcune des égales AG, AH 7;
: : & l'aire dudittriangle fera 84, qui diuifé parar,
-moitié¢du circuit, donne 4 pour le!femy - dia-
- metre da cercle inferipe: FGH; & partant le
triangle re@angle AGE ayant deux coftez co-
gneus AG 7 & GE 4, ontrouuera I'angle GAE,
&lecofté A E;tellement que le eriangle AKE
: X aura deux coftez cogneus AK 8, & AE 8%, &
: R partant l'angle KAE fera trouué, lequel eftant
ofté¢ de I'angle GAE cy-deuant cogneu, reftera
B T FD % l'angle GAI cognen : Parquoy le triangle re-
' &angle ABI aura vn cofté Al cogneu, & l'angle
aigu BAT; & par confequentle cofté AB fera trogué. -
'vn triangle eft produi par la bafe, & moitié de

-Autrement. Puifquel'sired
la petpendiculaire, & auflile quarré d'iceluy par la moitié du circuit multi-

liée alternativement par la difference des coftez dicelle 3 multiplions la
Eafe BC 14 par 6 moitié dela perpendiculaire Al, & viennent 84 pour laire
do triangle propofé ABC, dontle quarré 7046, eftant dinifé par ladite moi-
tié-du circuit21,donne 336, quidivilez pary difference d'icellemoiti€ 21 la
bafe14,donnent 48, qui cﬁ(le produi& de la multiplication des difféerences
des coftez-AB, ACd laditemoitié 21; aggregé delquelles differences nous
auons monftré cy-deuant eftre égaled la bafe dutriangle : iceluy aggregé eft
donc 14 : Parquoy il faut partir 14 en deux nombres qui multipliez entr'eux

-Frodui(ent 48, & nous trouuctonspatla 6. p. duchap. 1. qu'iceux nombres

ont 6 & 8: Oftonsdoncicenx rientbres de ladite moiti€ du circuitai, &
refteront 1§ pour le plus grand coféé AC, & 13 pour e moindre AB. .
Ily a encore plufieurs autres manieres , par lefquelles on peut fouldre ce-
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fre prop.defquels nous mectr8s feulementcelte Algebraique. Pofons que
lemeindre cofté AB (oit 14—18;'autre cofté ACfera donc rg—-1m:: Ad-
iouftonslestrois coltez enfemble, la fomme fera 42 ; lamoitié 21, de laqael-
le oftons chalque cofté, & refteront pourlesdifferences 7,7+ 19e,&7—1m:
multiplions la%ite moitié21, parcesdifferences, & viendront finablement
7203—~1479 pout le quarré del'aire du triangle : Mais la bafle BC 14 eftant
multipliée par lamoitié de la perpend. 6, donne 84 pourleditaire, dontle
quarcéeft 7056:11 y adoncégualité entre 7056,& 7203—147 gsdoncaufli en
tre147,8%147.9: Parquoy lavaleur de i fera 15 & partant le moindre cofté

AB fera13,&lecoé AC1g, : . L .
Oreftantcogneulaire, la bafe, & la fomme des coltez;iceux coftéz fe-
ronttrouuczen lamelme maniere quedeffus. = -
15. Eflanscognenc labafe d v triangle, la dyfference desiambes, & Fangle du fommer;
lefditesiambes pourrent eftretromnées. '
Car foir letriangle ABC, duquel la bafe BC (oit 21, Fangle du fommet
v A ‘ A75.d. 46.m. 8 CD difference des coftez .
AB, ACfoit7 : Iedis que lefdits cofter AB,
AC feronttronuez. Carayantmené laligne
BD, letriangle ABD (eraifofcelle, dontlcs
anglesde dellnsla bafe BD feront cogneus,
* eftans chalcundes2.d.7. m. Etpartantl'an-
. cle BDC feradenay.d.s3. m. Le triangle
BDCadoncdeuxcoftezcogneus BC,CD,
& Pangle BDC; & partantl'angle CBD fera trouué d’enuiron 15.d.15.m. qui
adiouﬁc’il’anglc ABDga.d. 7. m.viennent 67.d.22. m.pour lingle total
ABC: Maintenanc letriangle propofé ABC a les deux angles A & Bceo-
Eneus,& le colté BC; & partant le cofté AC feratrouné de 20,& lecolté AB
c13. A : o
Or fiaulieudel'angle A, celuy delabafe C eftoit cogneu,le tziangle BDC
auroit auffi deux coftez cogneus, & 'angle qu'ils comprennent:pastant l'an-
gle D fesa trouué, puis-A B. Mais fi au lfeu dudit anghe A, Fangle ABC
eftoitle cogneu; prolongeant AB, iufques en E,tellement que BE foit égale
3 ladifference donnée, & ioignant EC, le triangle BCE auroit les deux co-
ftez BC, BE cogneus,& I'angle EBC qu'ils comprennent; & partant les deux
autres angles (eront trouuez commeil eft dicenla 8. p. des :riangles deHen-
rion, lemoindre defquels eltant of(té du plus grand E, retera I'angle ACB:
tellement quele triangle ABCauralesangles cogneus & vn colté, & par-
tantlerefte feratrouué comme dic eft. ’
16, Eftanscognenladifferencedes[egmensde labafe d'vn trianglc, Paggregé des cofex,
rlangle du fommet ; les trois. softex, du triangle penuenteflve trouncy. o
Soitletriangle ABC,& que de 'angle B tombe fucla bafe AC laperpendi-
culaire BD ; & du centre B, & interualle da moindre colté BC foit delcrit
lecercle CEF, quicouppelabafeCA enE, tellement que AE eft ladiffe-
gence des fegmens AD, DC; & foit continué le colté AB iufques enF,
afin que AF lgoit Paggregé des coftez AB,BC: e dis quefil'angle dq[o:mpct :

D

Q
o
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B cft cogneu, ladifference AE, & l'aggregé AF,quelescoftez AB,AC & BC
pourront eftre cognens. Car ayant mené leslignes EF, CF;l'angle CEF
[eramoitié de 'angle CBF par lazo, p. 3. Maisiceluy angle CBF eft cognen,
: " cftantla difference ducogneu ABCa deux
- droi@sidonc CEF fera aufli cogneu; & par-
tant AEF le fera parcillement : Parquoy le
triangleA FE auradeux coftez cogneus AF,
FE, & vnangle oppofé; & partant les an-
gles refltans feront trotuez : Ce faitt le
triangle A F C aura les deux angles A &
ABCrcogneu, auecl’aggregé des deux co-
ftez AB, BC; & partant les coftez dudit
triangle feront tronuez commeil eft enfei-
. — gnéd lag.prop. Ainfila difference AE eftic

A E - - 11, l'aggregé descoftez AB,BC 33,8 1'an-
gledufommet ABC 7¢. d. 46. m. 'angle CBF fera104.d. 14.m. & partant
CEFs2.d. 7. m. & AEF 127. d. 53. m. Parquoy I'angle AFE {eratrouuédeis.
d.15. m. & par'confequent I'angle A ferade3é6.d.s2.m. & I'angle C de 67.d.
;z.m.& parla 9.prop.lecofté AB ferz trouué de 20, BCde 13, & labafe AC

e2r. ’ ' - 4 -

Que fiau lieu de 1'angle dufommet ABC, I'angle A cftoitcogneu, il eft
maniféfte quelefdits coftez du triangle pourroient zuffi eftre trouuez : Cac
le triangle AFE aurbit toufiours deux coftez cogneus, & l'angle A qu'ils
comprennent, & partant'angle AEF feroit trouné comme ilgft enfeigné en
Ia8:p.destriangles de Henrion : Parquoy CEF feroit auffi co%neu ,le dou-
‘ble duquel eftant ofté de deux droills, refteroit I'angle du fommet ABC
cogneu;tellement que letriangle Asc auroit deux angles cogneus, & l'ag-
gregé des coftez as,8c,comme deflus. -

17. Efiant cognené la difference des fegmens de la bafe dwntriangle, ladifference
des coftex, & Pangle dn fommet ; les tross cofex peunent efire tronsex.

Soitvntriangle asc, de l'augfcdu fommetduquel tombe furlabafeacla
perpendiculaire 8p, & ducentre B, & interualle dumoindre cofté sc foit
deferitlecercle CEGF, qui couppeladitebafe Acen e, &le coté aBenc;
tellement que AE eft la difference des fegmens Ap,pc; & Ac ladifference des
coftez Ap,Bc:ie dis que (i lefdites differences A€, A font cogneués, & auffi
I'angle du fomimet B,queles coftez AB,Ac, & Bc le ferontaufli. Seit prolongé
e cofté as,iufquesd ce qu'if rencontre la circonference en F,& ioint GE, 5¢
& cr. D'autant quele quadrilatere scrc eltinfcriptau cercle, lesangles op-
pofez GEC, G F C font égauxd deux droiésparlazz. p.3. Maislesangles
GEC,ceA font aufli égauxd deux droiés parla13. p.1. Doncles devx angles
GEC, GFC feront éganx aux deux angles GEC, GEA ; & partant oftant le
commun GEC; reftera 'angle GFC égald Iangle GEA. Maisparlazo.p.3.

I'angle A B'C au centreeft doubledel'angle AFC, en la circonference:donc

aufliI'angle A B C feradouble de 'angle Akc. Mais iceluy ABc eft cogneu=

donc aufii A6 {era cogneu. Parquoy letriangle AcE aara les deuxcoftez as,
S AG
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Ascogneus; & auflilamgle Asc oppaféd Ac,auce 'efpecede l'angle aes ;-
( eariceluy eft obtus eftant égalaux deun ee 8¢ o2, quicft droil pas la 31.p,
3.) Parquoy les deux angles Acs , & & foront trounezpacla 9. p.des triangles
de Henrion. Letriangle Arz aura donc lesangles cogneusauecle cofté ax;
& partant le cofé anfera trouué, & par confe auffilescoftez a3, ac:
dgnclecriangle arc, ou bien a3c aurales anghes cognens & va colké; pas-
tant la bafe ac feratrouuée. Soit doncladiffesence An iy, ladifference ac 7,
& Fangle»y5.d.45.m.L'angle ax¢ feradonc37.d. s2.m. 1, & ﬁttant I'angle
obtus act fera troundd’cnuiron ros. d. 19, 3 on & A peu plusde 36. d. 52. m.
Parquoy I‘angle Arrferannp.d.s2im, & arsis.d. 15 2m. Le cofté arfera
donc trouué de 33, & partant le cofté as fera 20, & le cofté sc 13. Et puilque
Iangle A cft de 36.d.52.m.& I'angle Anc de 75.d.45.m.la bale c feratrouuée
dezr.

Oril eft manifelte que fiaulicu de 'angle dufommet », celuy oppofé au
moindre cofté sc eftoit cogneu, queleldits coftez du triangle feroient aufli
trouuez : Car letriangle Acx auroit deux coftez cogneus, & l'angle qu'ils
comprennent ; & partantles autresangles feroienttrounez,commeil eft en-
feigné enla 8.p.destriangles de Hearion : Cefaic letriangle arz auroit les
angles cogneus,& le cofté Az ainfi que dewant, &c.

18. Effant cognenl angle dufommer dvn m’aiﬁe, Uyndescofiex qus comprennentice-
by, o ls l{ﬂ'emmjé Pausrecofté & labafe; les damecofiex incognens pewnens offre
m«v : b. ‘

Soit le triangle Anc,duquel 'angle du fommet » foit cogneu , commeaufit
Ie cofté ne, & [a difference d'entrel’autre cofté an & labafe ac : ic dis quii-
cenx coftez As, Ac , peuuent eftre cogneus.Car
ayant fait A» égaled ac, &cioin& cp; 8D ferala
difference de A»d Ac:Et d’autant quel'angle asc
e cogneu,l’angle pac le feraanffi :ainfile trian-
gle pBcales deux coftexne,sp cogneus, &l'an-
gle qu'ils comprennent ; partantles deuxautres
angles spc, Bep (eront trouuez, & celuy-cy ofté
de celuy-13(enla premicre figure, maisadioufté
au reftede deux droi@s enlafeconde, ) donnera
Pangle}acs : tellement que l¢ triangle propo(é
x ABc aura deux angles cogneus & vn cofté sc, A
partant les deux autres coftez feront trouuez. _ E
Sidoncl'angle ABc dela premiere figure cft de112. deg.37 g m.le coftésc 13,
& la difference du cofté An 2 la bafe Ac 9: au triangle 8Dc,'angle cop feraé7.
d.22 3 m.lecofté 3D 9,8 le cofté ¢ 13 : partant Tangle o fera trouné de
71.d.333 m, & langle BCD de 41. d. 3.m. L, Etpuifque le triangle ADCeeft
ifofcelle,, lesangles ACD, ADC feront égaux : & partant oftant B(}D de
BDC, refteront 30.d. 302 m,pour'angle BCA : tellement que le triangle
ABC aJesdeuxangles ABC, BCA cogneus,8lecofté BC; & partant Pay-
treangle A ferade36.d.23 m.le coté AB 11, &Jabafe AC20.

Maisl'angle B (enla feconde figuse)foit 30.d. 30.§ m. lc cofté Bg 1,&ls

C e,
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differencedelabafe ACau cofté AB 9: donc le triangle DBCal'angle B .
cogneu, & lesles deux coftez 1ni le comprennent:partant 'angle BDC fera -
trouuéde108.d.26 im.&I'angle BCDde 41.d.3 ; m.quiadiouftéd ACD, ou
ADC, qui fontchafcunde71.d.33 2 m, refte de BDC, & viendront 1m2. d.-
37 4 m. pour toutangle ACB: partantl'angle A feratrouné de 36.d. 52z m.
lecoté AB2o,&labafe AC1r. .

Or fiaulicu deI'angledu fommet eftoit cogneu celuy oppofé au cofté coe
gneu; il eft manifefte que les deuxantres coftez pourroient aufli eftretron-
uez : Car alors le triangle BDC auroit I'angle BDC cogneu, & les deux
coftez BC,BD, &c. Mais fi 'angle ACB cftoit cognen, ilappert aufli que

- le(dics caftez pourroient encore eftre trouuez : carayant faict AE égaled AB-
& tiré BE, les triangles CBE auroient deut coftez cogneus, & l'angle qu'ils
comprennent, &c.

»

9. L'angledufommet dvnsrianele eflant cognen, ¢ Pym des coftex qui le compres-
nens, & anfSi L aggregé des du’;‘:ngtrc:jt}oﬁq ',‘igt:nx coftex powrrons gﬁrcqt:am. P
: Soitle triangle ABG, duquell'angle dufom-
B met B foit cogneu, commeauflilecoft¢ AB, &
l'aggregé desdeuxautres coftez AC, BC: Iedis
< que chafcun d'iceux peut eftre cogneu. 'Car ayit
continué BCiufques en D,en forte que CD foit
. égald AC, &ioin&AD 3le triangle ABD aura
A les deux coftez AB, BD cogneus, & 'angleB
' ' qu’ils comprennent;partant Fangle D fera trou-
ué par 128, p.des triangles de Henrion, au double duquel eft égal I'angle
ACB: Parquoy le triangle ABC aurales deux angles B & ACB cogneus, &
lecofté AB ; & par confequent chafcun des coftez AC, & CB fera trouné.
Soit donel’at:_g ¢Bdec 67.d.22 3 m.lec cofté AB 11, 8 I'aggregé delabafe AC
& cofté BC, fcanoir et BD 33:L’angle D feratronué d’enuiron 37.d. 52 fm.
artant ACB qui eft double d*iceluy fera 75.d.45.m.Letriangle ABCa donc
“les deux angles B & BCA cogneus auecle cofté AB;& par confequent la ba-
% é\C feratrounéede 20,qui oftcz de I'aggregéss , re({eront 13 pour lecofté
Or fiaulien de langle du fommet eftoit cogneu celuy oppofau cofté co-
gneu, il eft manifefte que le(dits deux coftez pourroient auffi eftretrounez:
Car puilque I'angle BCA oppofé audit cofté cognen AB, eft doubledelsgle
Djiceluy angle D feroitaufli cogneu ; tellement que le triangle ABD auroit
deux coftezcogneus, & vnan ?e ; partant I'angle B feroittrouné, & puis
apres la bafe AC. Mais fi I'angle BAC cuft cfté le cogneu, lefdits coftez
euflent encore efté trounez, prolongeant AC au licude BC, afin que AE
fult 'aggregé, & le triangle ABE auroit deux coftez cogneas,&l'angle qu'ils
comprennent comme cy-deffus.
M:é ESlans cognen Vaire dvn triangle, labafe, & vn angle dicelle s tranmer les ameres:
(OB .
Soitletriangle ABD, duquel l'aireeft 84, labale BD 14, & l'angle B g1.
d. 73 m.il fauttrouncr les cottez AB,AD.1l et manifefte que diuifant [aice
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84 parlamoitié delabafe, viendrala perpendicu- : A o=
laire AC, quiferarz:letrianglerectangl¢ ABCa
doncvn cnﬁc’ cognea AC, & vnangleoblique B;
partantle cofté AB fera tronué de1s,& le fegment
- BCde 9; & par confequent CD fera §:le triangle
ACD adonc les deux coftez de l’ang{c droic co-
‘g;:cus 3 & partant lhypotenufe AD fera trouuée
13. : . .
a1, Eftant cognenlaire d'vn triangle, vn anglede labafe, © - ¢ D
lafomme des iambes , & la raifen de L difference dicelles iambes 3 la difference des
Jegmens de ls bafé 5 tromuer les tross coftex du triangle. ,

. Soitvn triangle ABC, le contenu dl:aucl eftyo4,1'angle C67.d.22.m.49.
fec. 'aggregédescoftez AB, AC, qui eft 3G 66, & la raifon de la difference
BE 3ladifference BF, foitcomme 1nd 7 : 1l faue L
trouuer les cottez AB,AC & BC. Or par les cho-
fes demonftrées cy-deuant, il appert que com-
me BG cft1 BC, ainft BEeftd BF : faifant donc
que comme 11 eft 4 7, ainfi 66 foitd vorautre,
viendront 41 pour la bale BC;eellement que di-
uvifant I'aicc donné so4 par la moitié d'icelle
bale, viendront 24 pourla Eerpmdiculaire AD. LS '
Letriangle reGangle ADC adonc vn cofté caneu » & vnangleaigu ; par=
tant le cofté AC fera trouné de 26, qui oftez de ['aggregé 66,ceftent 4o pour
lecofté AB. '

", Qc puilque par le moyen delaraifon des differences BE, BF , 8 deI'aggre-
g€ BG nousauons trouné la bafe, & puisapres la perpendiculaire, il et ma-
nifefte, qu'eftansfeulement cogneusl'aire du triangle, laggregé des coftez,
& la raifon defdites differences, qu'on peut aufli canoiﬁrc efdits coftez du
teiangle ; Carayanttrouué la bale & la Ferpcndicu aire, comme diveft, les
iambes feront trouuées commeil cft enfeignéalarq. p.dece ch? -

22, Effantcogneni labafe dyniriangle, la perpendicnlasre, & Langledufornmes; les
denx coftex pesiuent efire troumez v

Soitvn triangle ABC,duquel labafe AC foit cogneut, commeaufli la per-
pendiculaire BD, & I'angle du fommet ABC: R ~

Ie dis que les coftez A3, BC peuuent eftre B« - :
trounez. Carayantdelcritd 'entour du trian- | :
gle le cercle ABCE, duquel le diametrcEF ' \ L
eouppe la bafe ACen deux égalemens en G, .

G Aol

foit ioin& AF, & mené BH parallele DG,

D’sutant que le diametre EF couppe labafe A D

AC i angles droicks ; I'arc AEC fera cou}gpé \J
era -

en deuxégalement en E, & I'angle AFG

moitié de ABC; & partant cogneu, comme
aufli AG : tellement quele triangle reGtangle :
AEGavn cofté cogneu, & vn angle aigu: doncles deuxautres caltez AF
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. FG feront trouucz. Mais-d’un;teu_e AG ct mopenne proportionnelle
entrte FG, &GE;icelle GE fera eut 3 & partant tout de dinmetre
PE. Ecpuifque BD cft cogmenc,GH fon égaltele fera aufli, quioftéc-de GF,
mais adiouftéed G E , on aurates deuxlignes EH, #F vognents, entrelefe
quelles BH cft moyenne proportionndlie, & furus de V'src BF ; Hgomm:
iceluy arc fers parcillementceognen, eftantadioutté dl'aec FC, ( qui
eft auffi cognen par le moyen de l'angle FAC, ) mais foaftrai&t de fon

. FA, onduralesarcs BFC, & BA cogneus:Parquoy le triangle ABC auma
angles cogneus,& la bafe AC:donc les coftez A 8, BC¥eront trouuez.

Ainfila bafc. ACcftantai,lap diouleire 8D 12, & I'yngledu fommet

ABC 75.d. 45.m. L’angle AFG ferade 37.d. 52 m.& partant l'angle FAC

ferade 2. d.7 2 m.& I'arc BC,ou FA 104.d.15.90. Maisle cofté AG e 305 :

partant le cofté F G fera teovné deaz , par lequelefant dinifé 2103 quarré
de AG, viendront 83 pour GE ; & partantrout le diameere EF fera 213.Ex
d'autant que GH eft égale 2 DB1a ; HE fera13, &EHao}, qui ipht

entr’cux, donnent 227, dontlatavimequamrée’s 3 ot pous BH fimws delarc

BF, lequel fera rrounéde forao ; patanc iceluy arc comzient 3o0.4.30 3 m.

& iceluy eftant adioufté d I'arc CFaoy.d. 1§.m, viendront 13¢.d. 45 m.

pour l'arc BFC; mais ofté. reftcront +3.d. 44 5 m. pour T'arc AB : & par

- confequent 'angle BAC ferade 67.d. 22§ mu& I ACBde 36.d.52 pm.

Letridgle propofé ABC a donc maintenant lps cogaveus, & la bale

AC ; & partant le cofté AB fera trouuné deay ,ﬁc«kw. :

Or fi 'angle donnd ABC eftoit obtus , 'operation nem feroit differente:

Mais s1l coit droi, elle feroit facile, pource que la bafe AC fesoit die-

metreducercle, &la ;'espmdicuisirc BD finus de L'src AB ; partanticelny

arc,& par confequentlangle ACB, fevoitajfément oognen.

Maisil cft mantfefte , que fi aulica de 'angledu fommet, ' decenx de
defus la bale cftoit cognou,comme pour caemple BAC; les deox coltez AB,
BC feroientenceres plus aifément trounez : catle triangle re@angle ABD
auroit vnanglesigucogaen, &lecod AD; & pastant les dowxcoftezas,
& Ap feroient trouues ; & par confequent auffioc : telement que le trian-
glére@angle psc auroitles deux coftez de Vangle droit cogneus; & par-
untl’;uuczoﬁé BC fesvirtrouné, : ‘ -
33. Ellantcognene labafe d'vn triangle, b amgle duyormmes &7 Lebigne draille, Loguelle
sirée daditagle)bdt}cj;ﬁ, laz:‘}cu::: ‘gn’l;lrut 3 les dews iambes dutwangle
_ pewsent cfire trountes. : : ' :

Soitle triangle ABC, duquel kabafeae {oit cogmené, commeanflifangle
du fommet asc, & la ligne »p, qui comppeiabafea < en deux également :ie
dis que les coftez A», BC peunont cftre trounex. A Pentour du triangle ABC
fo,lf circonfcript le ceccle ABECF,duquel le centre foit G, & le dismetze EF,
quicoupped angles droics labafe AC en D : puisayant continué laligae

BD, infques i ce qu'elle rencontcela cicoonference en H, foit tirée GIX 3

angles droi@s fur icelle BH, afin qu'elle la couppe en deux égalementen |,

& la circonference BAH en K ; & foit ioindt (gG. .Qrd’autant quele dia-

metre EF couppe labale-AC ca angles droidds, lacisconfercace ARG fers.

, ¢

.
-
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io;gée'm‘dcn égalementen F.:partant Fangle. FGC fera égal d langle
Parquoy letrisaglere@angle GDCale ~ :
cofté DC cogaen, &{'angleaigu DGC; &
partant DG, & le femy-diametre GC feront
wouuee. Ecpuifque patlass. p. 3. ke reQangle
de AD, DCelt.égal su re&anglede BD,DH;;
dinifantle qaarréde AD par BD,viendraDH:
cellement quela toute BH ( quieft lacordede 4 5 5 C
DPacc BAH {emcoﬁmﬂi 3 & par confequent K g .
DI: Doncle triangte retangle DIG sura les
deux coftez DI, DG cogacus : partant langle . S 7
IGD, oulurc FK, feratrouué. Mais Tarc AF - F :
olt aufli cogncu i cavfe de I'sngle donné ABC:oftant donc d'iceluy I'arc FX,
reftera cognen l'arc AK lequel eftant ofté de 'arc BK', moitié de P'arc BAH,
refera aufk cogneu larc AB; & par confequent I'angle ACB. Nous aurons
dancau triangle ABC, deuxangles cogneus, & vn cofté: partant les denx
¢oftez AB, AC fesonttronner. Or labafe AC foit 21, langle ABC 74. d.45.
m.& kligneBD 15 5 : Fangle DGC feradoncaufli7y. d.45.m.&le cofté DC
30 15 pastant le femy-dianvetre GCfera tronué dero §, & DG §- Orlequar-
nde AD1ojoltno 3, quidinifé pac BD 133,donne$ §3, pour DH, qui
adiouftee dicelic BD, vicndrontas 242 pour la tonce BH ; & par confquent
h moiié B feratoff), & 1D 2472, Mais Bl eft inus de Parc BX ticeluy
arc feradonc prefquc3y. d. 7.m. Etpuis qu'au triangle re@angle GID, les
coltez GD , DI fonccogneus, Pangle 1G D fera trouué d’enuiron 67, d. 22,
m. quioftez de langle donné 75. d.45. m. reftentio.d.23. m. pourl’arc AK,
quiofté de 'arc BAK 84.d. 7. m. refteront 73. d, 44. m. pouft I'arc AB; &
l'angle ACB ferade36.d.52. m. Letriangle ABCa donc les deut
angles ABC & ACB cogneus, aueclabafe AC : partant le cofté AB feca
wrouné de 13, & lecofté BC de 20, ‘ ‘
Oxfian 'licudcl'anFlc du fommet, I'vn des deux dela bafe eftoit cognen,
coemme pour exemple BAC ; lefdits deux coftez AB, BC feroient encore
plusbacilemenc co?ncus;pnuvccquc le triangle A B D auroit deux coftez
cogncus, & vn angle oppolé:partanti’autre colté AB feroit trouué ; & puis
apresie triangle ABC aurwit deux coftez cogneus, & Pangle quils com-
~ prennent § & par confequent Pautre co®d feroit trouué,
24. Efantcognewels ligwe droitte qui comppe Langle du fommeten denx lgalement, &
baiafe endewx: fegmens anflicognens ; lasdenx cofex pewnens eftve trounex,. ’
Soiticcriangle ABC, duquel Pangle du fommeteft couppé en deux éga~
lement pacia ligne droicke AD cognent, &auffiles fegmens delabafe BD,
DC: ledis queles coftez AB, AC peuuent efiee cogneus  Carayant dele
ositd entouc d'iceluy trianglelecercle BACE, & continuée AD i fquesd
¢e quellerencontre la sitconference en E, d'iceluy poin@ foic tix\le dia-
thetre EFGH, lequel couppera la bafe BCen deux également,, puifque fa
ligne AE ¢ l'angle BAC en deux &galement, & par confequent aufli -
e BECen E. Ecd'antant que parla ;. p.3. ke se@angle compris foubs les
| \ | N iij
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fegmens BD, DC cft égal ay re@angle compris foubs AD,DE ;i :
fera trounec;eftant quamcfmepropor%ionnclls QuX trois cog,ncué’sllc\egegg
A_H & DC. Mais DF eftant la difference du n;oin-
: dre fegment B D, 4 la moitié BF, fera aufli co-
gneud. Parquoy le triangle re&angle DEF aura
deux coftez cogneus; & partant l'autre cofté EF
fera trouné. Mais ayant tiré la perpendiculaire
Al les deux triangles recangles AID, EFD font
équiangles: partant comme DE ferad AD, ainfi

P —ia\F ¢ EEferad Al, & FDiDI: tellementque DI fera

A \\§ < cogneut, & icelle eftant otée de BD, reftera BL
- auffi cogneu 3 & par confequent aufli IC. Leg

- - = i -~ ‘deux triangles te¢tangles ABI, ACIont donc

chafcunles deux coftezde P’angle droick cogneus 5 & partant les deux coften
AB & AC leferontaufli. Sidonc liligpe AD et ¥146 }, &le fegment BD,
6:,maisDC7;: Multipliant lefdi_qr(;gmqns BD, D&ents’enx, viennegpe
48 qui-divifez paf AD ¥140 %, vidniiens 165 pour DE. Mats puifque
BCeft'rg , lamoiné BF eft 7, de Iaquelle eftanc ofté [¢ fegment BD 63,
reft: 3 pour DF,dont le quacré cftant ofté duquarré de DE, reftent 9161

artant EF eft 4. Etdautantque comme DEy 16 z¢ftd DAY 1463, ainli

F4eft 1A1; & DF ;. A-DI:lcelle A fera12 , & D11} qui oftéde BD.
65 reftent § pour BI, mais adiouftéx DC), .doone. 9 pour IC, Maintenanc
les quarrez de Al, IB adiouftez enfemble font 169, dont la racine 13 eft
pour le cofté AB:Mais les quarrez deAl, IC, fontenfemble 225, dont la ra,

cine1; oft pour le cofté AC.

-+ Or quivoadra operet par les finus, le pdmafaire,veu que AEcft ]a cop=

de del'arc ABE , & BCcelledel'atc BEC, par le moyen defquelsarcsiil fe-
raailé decognoiftre lesanglesdu triangle propofé ABC. » ’
a5. Si vneligne droittecouppant Langle du [ommes en diewx dgalement , couppe labafea
anglesinbganst , defquels Pyn foit coghen , & aufiiles fegmens de ladste bafe; les den:
coftex dutrianglepennentefire tromsex. I oy
- Soitle t:rihng(e ABC, duquel l'angledn fommet BAC eft couppé en denx
également par lalignedroidte AD,qui couppela bafe BC2 angles inegaur,
I'vn defquels (fgausir ADB)(oit cogneu, & les fegmens BD, DC:ledisque
les coltez AB, AC feront aufli cogneus. Carcomme enla precedente, DF
difference de la moitié BF au moindre fegment B'D fera cogneut: telle-
ment que letriangle re&angle EDFa vn cofté cogneu, & I'angleaigu EDF,.
iceluy eftant égal 3 l'angle ADB cogneu;; & parsant les deux coftezED, EF
feront trouuez; & puisapres-AD quatriefme proportionnellesux troisgran-
dearscognenés ED, BD & DC: Etprocedant en outre comme en la pre-
cedante, on paruiendra finablement 4 la cognoiffance des coftez AB, AC..
Soitdoncletriangle AB C,auquell'angle ADB foit 82.d.52 #m. lefegment.
BD 6%,&lefegment DC7}:danclameitiéde labafe BF feray, & DF ;¢
mais l'angle EDF,{quicft égal 1 ADB,)82.d.52 ¢ m.Parquoy le cofté EF fera
wouué d'enuiron 4,& DEde 451, parlequel cltant divilé48 1, produi& des

L4
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fegmensBD, DC,viendronc 1253 pour AD : Et puilque comme DE 4% et

AAD1253, ainAEF g et Al; & DF $dDI;icelle perpendiculaite Al fera

12,& DI;:oftantdonc DI12de BD 61, reftera BI §,qui ofté de toute la

bafe BC, reftera1C9.Ec puilqueles triangles re@tangles A1sy-atc ont chaf-
canles deux coftez de 'angle droict cogneus, e colbé As fera trouné de 13, &
Acdeig, s : :

26, ERanscognens lescoftex Ivn trian lesdinifericeluy en tane departies égales gw'on
vondrapar lignesmentesde U'yn des a;é: an cofté oppofé , & trouuer chafguecofé d's.
cellesparties comppees. ' ,

Soitletriangle ABC, duquelle cofté AB foit14, lecofté BC13, & la bafe
Ac15: Il faue dinifer iceluy triangle'en trois parties égales par lignes menées
de l'angle B 1 labale ac, & trouner les lignesde chafque partie. La bafe ac
foit diniféeen telnombre de parties égales qu'il eft requis, [gauoir eft en trois

patles poin@s D, &E, & tiré les lignes droictes 8D > BE. Oril et manifefte
que les trois triangles ABD, DBE , &EBC font égaus, & quelesbafesAD,

B

DE & EC font chafcunede 5 : ne relte donc lus
qu'd trouuer les deux lignes BD,& BE. Puit?qne
les coftezdu triangle ABC font cogneus, la per-
pendicalaire BF (era trouuée de ng lefegmentAF- ¢ .
de3s,&FCde 6}: partane DF feray 3,& FErd: .
Parquoy le quarréde BD efant. égal aux deux’
quarrez de BF, DF, & celuy de BE aux deux de. :
BF, FE;icelle BD feray137, & BE y128. Iy :

t - Lesmefmes lignes BD, & BE Ppourroient aufli b FE ¢
eftre trounées par lesfinus : Car. puilque les trois coftez dy triangle ABC
font cogneus, les angles d'iceluy peuuent cftre trounez; & puis apres les
triangles ABD, BEC auroient chafcun deux coftez cogneus, & l'angle
qu'ils comprennent : partant Iautre cofé feroit trouué '

Or 'il faloit de I'angle B mener vne ligne qui diuife le triangle felon vne
raifondonnée, comme pour exemple, que la partie de deuers A foit Ala
Eartic de deuers C, comme 4 3 :il faugroit diuifer icelle bafe AC felon

dite rajfon ; faifant que comme 7 eft 2 4,ainfi 35 foit2 vn autre, & viendront
85 pourle fegment de ladice bafe vers A,& partanc l'autre feroic 6} : Et quit

laligie coappante,elle feroit trounée,tout ainfi que deflus.
27- Eflans cogneus les coftex d'vn triangle, duguel il faut ofter vne paytie requife par
e ligneparellele 3 vy defitses coffex ; trounerles cofiex d'scelle partie,

Seitle triangle ABC, duquel lecofté AB el 14, le cofté AC, 3, &labafe
BC1g;& du eontenu d'iceluy (qui et 84) il en faut retrancher soparlaligne
DE parallele dlabafe BC:trouuer lescoftez AD » AE & DE. D'autant que
BC,DE font paralleles,les triangles ABC, ADE [ont femblables 3 & partant
ilsfontentr’eux en raifon doublée des coftez homologues » enlaquelle font
aufli les quarrez d'iceux coltez ; Parquoy comme le criangle ABC 84 cftau
tridngle ADE 30,2infi le quarré du coftéAB, quieft196,et au quarrédu cofté

AD, quiferayo;dont laracine et 70, &autanc eft ledit cofté AD:ainfz
AEferatrounéded éo 5, & DE dey8ozf. . 2 :

-
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8. Eftans cogmens les cofiex & yntviangle, legnelil fane: conpper entant de pavsios b
;,, qw'on voudra,par lignes paralleles 21w dos coffexsevommer mm do 1"?‘?:‘:
- Soitletriangle ABC, duquellecolté ABefk i, lecolté AC 13, & labafe

A

BCiy j tellement qugle contenu d'iceduy eriangle
- eft84:; Ecil le faut diuifer en trois partieségales
par lignes paralleles d la bafe BC, & tronuer bes
coftez de chafcunc defdites parvies. Puis qu'il
fant partir iceluy-triangle ABC em trois parties
- I ¢ ¢gales, chafcune d'icelle fera 28. Et procedant
. /- — . \ccommeau probledic precedant, le cokS AD fera
‘ tronué deyr 65y, AEY 56}, & DEV 75. Main-
tenant'concenans le triangle AEG eftee doublede ADE, oules deux tiers
de ABC,c'cftd dire §6;& trounons les coltez d'iceluy par fa mefine veye que
deffus, faifant que comme 84 cft 6, .ainfi 196 quarré de ABfoitd 1303,
dontlaracine quarrée ¥ 3o 3 fera pour-AF , de laquelle cftant ofiéc AD Y
65}, relteronty 130 5~ 65 3 pour DF : Maisicello AF oftant ofiée dc AB -
14, refteront 14 —¥ 130 } pour BF : én la mefme maniore AG feratroun-
uccdey 12}, qui oftécde ac, refberonti3—y/ 1123 pour GC ; mais oftant
Ag 565 dlicelle Ac,telteront ¥irz3 —¥56 5 pour EG : AinfiFG fera trou-
uéede ¥ 150. Mais elle fera aufli ttonnc’c,glus promptement, 3 caufe quele
varré d'icelle eft double du quarré de DE; & parcillement celuy de AF
ouble de celuy de AD, & .celuy de A G, double de celuy de AE: Et
parainfi il et manifefte qu'il eft 2ifé de tronuer les coftez de quelconque
partic requife d'vn ttiang?e propofé, foit qu'oniprodede par la raifon %es
quarrez des coftez ou autrement : Bref, ayant mulciplié be coftédu triangle
telle partie dliceluy qu'il ferarequis, laracine quarrée donnera le cofté
omologue : Comme pour exemple, voulant que le triangle ADE foitva
uart du triangle ABC; ie multiplie le cofté AB 14 patle quart d'iceluy co-
"¢, fcanoireltpar3 ;, & viennent 49, dont la racine quarrée 7 eft pourle
cofté AD. Maisvoulant que lc triangle AFG foit} de ABC : pour trouuer
lecofté FG, iemultiplie le cofté BC 15 parles } diceluy , qui font 9,& viea-
nent 135,dont [a racine quarré ¥ 135 eftledit cofté FG, ainfi des autres co-
ftez,& parties requifes. )
29. Eftans cognensles coftex d'wn. triangle , en Pvns defquels off donnévnpoin , du~
guelsl faut mener vneligne droitte qui disifele sriangle en devx parties , g ayems en-
#r'elles wne raifondennée; cioumer Iz:':qﬂq dscelles parties.
Orafin Txe l’o&:uun‘on numeralle foit plus intelligible, nous rappor-
" terons icy laconftru®ion Geometrique de ceprobleme quicttle ¢3.des
memoires Mathematiques de Henrion. Soit donc le triangle ABC, &le
poin& donné D, duqu&il faut mener vne ligne droiéte qui diuife le trian-
gle en deux parties telles que celle qui fera vers A foit 2 autre vers C, com-
me EiF, Soit divifé le céfté AC en G felon la raifon donnée,puisayant me-
né DB, foit titée GH paralleledicellc DB;puis menée DH, qui couppera le-
~ dictriangle ABC en deux l'i?mens qui feront entr’eux felon ladite raifon
donnéc,ainfi qu'ileft demonttré audit 48 prob, de Hearion.

Maine
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: Maintenmta‘g&li%uom lesnombres:lecofté AB foit1s, BC1j, &labafe

‘ACi4, enlaquelleeit lc poin& D diftant de A par -

ADS8, & laraifon'de E i F(oit 3 3 4. Soit danc

couppéelabale AC 14, felon icelle raifon, faifant

¢ comme 7 eft 3 3,ainfi 14 foit 2 vn autre, Tﬁ
era 6 pour AG;& partant GD fera 1. Et puifque les
trois coftez dutriangle ABC font cogneus, laper-
pendiculaire BI {eratrouuéederz, &le fegment AL
9:tellement que GI fera 3, & DI 1:Mais GH eftant
rallele 4 DB, lestriangles ABD,AHG fontfem-A ~ 6K D1 Cc

‘blables; partantcomme AD 8 eftd A2 15,3infi AG € ferad AH 11}, & par

confequent H3 fera 3 3. Maintenant foit conceu quedu poin& H tombe vne

perpendiculaire HK, afinquelestriangles ABI, AHK foient femblables; &
partant que comme AB r5eft 4 BI12,ainfiAH 113 {0itdHK 9, & comme

AB 153 Al 9,ainfi AH 11} fvitd AK 6 }; & par confequent KD fera 13. Le

triangle reGtangle HED a donc les deux coftez de I'angle droié cogneus;;

. & partant 'autre cofté HD feratrouné de¥82 3. Nousauonsdonctrouué

les caftezdes fegmens AHD, & HBCD qui font entr'eux, comme3 3 4. Car

uifquela bafc AC eft 14, & laperpendiculaire BI 12, l'aice du triangle ABC
ctag4. » qui dinifez felon la raifon de3d 4, viennent36 & 48 : 1l faut donc
que l'aire dutriangle AHD foit 36, Ornousauonstrouué quela perpendi-
culaice HK et 9, &la bafe AD aefté pofée de8:donc le contenudiceluy
triangle AHD eft 36: & partant appert ce qui eftoit propofé.

30, Effamscogness les cofiex, d'wn rriangle, qu il faus diwsfer en tant de parties gales
gw omvondrapar lignes dreicles mentes & yn poncE donné en Pyn defdits coftex ; tron-
werles cofiex de chafcune defdites parties, . ' .

Poucfaciliter & rendreplus intelligible IFoperation numeralle de co pro-
bleme, nous en rapporterons encore iCy la conftru&ion Geometqque. oit
vatriangle ABC,& le poin& donné D, dnz\lel il faue mence deslignes qui
diui(cntﬁcdit triangle ABC en trois parties gales.Ayant ioin@& BD,& coup- .

" pé AC en trois parties égales és poin@sE &

sd’iceux poinéts foient menées les lignes
droites EG, FH, paralleles 3 3D : puisdu
poin& D foient menées les lignes DG,

'DH, lefquelles diviferont le triangle ABC
en trois parties égales AGD, GBHD, &
DHC,ainfiqu'il eft demonftré aw 49.prob.
deHenrion. :

Venons maintenantd 'operation nume- v 4

 malte:Le cofté AB foic20,BC13,8 AC 213 & la diftance de A aupoin& D 10
Puifquc AC cft couppé en trois également en E & F;le fogment ED ferass

& DF 4:Etleslignes GE,BD,HF eftans paralleles,les triangles ABD, AGE,

& DB<, FHC font femblables ; & comme AD.10 eft 3 AB20,ainfiAE7

fc;ai AG14 ; & partant GBeft6 :g‘areillcmcntcommc DCireftiCBr13,
ainfi CF7 cft 4CH, quifera8 5}, & par confequeat HB fera 4 %, Mainte-

‘ R e P
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nant fi on congoit que des poinés G;B, H tombent: l¢s perpendiculaires
GK, BI, & HL; les triangles ABI, AGK, & DBC , LHC feront femblables..
Mais puifqueles coftez du triangle ABC font cogneus;la perpendicolaire
BI feratronuée de1s, le fegment A6, & I'autre fegment 1C s:donc comme
AB20et 3Bl1z2, ainfi AG14 ferad GK 83 :& comme ABzaeft 3 Al16,
ain(i AG 14 cft 3 AR 13;& partant KD fera 13 Item camme BCij efta Bl 12,
ainfi HC 8 2 ferad HL 7 ;7; & comme BC 13 etd Cl 5 ,ainli HC8 +¢, ferad.
CL 3:3;& partant DL fera 7 33. Les triangles re&angles GKD, & HLD ont
maintenant les deux coftez del'angle droit cogneus, & parconlequent le co-
fté GD [eratronuédey 72, & DH % 119 1. Voila donc tous les coftez des
trois fegmens du triangle ABC trouuez ainfi qu'il eftoit tequis: & felon.
iceux coltez trouuez, chafcun des triangles AGD, DHC, feratrouué-contea
nir 42, quicftlctiers de 126 contenu dutriangledonné ABC ; & partant le
quadrilaterc DGBH feral’autre tiers dudit triangle donné. :
Or nouscuffions peu mettre encore icy plufieurs autcesproblemes furle
fubie& destriangles, lefquels pour bricfueté nous delaiffons iulquesa vag:
autre fois,& viendrons au chap 6.de noftre Autheur. - '

Dcla_meﬁ:retdesrhomées, ¢o rhomboides..
Cuar. VI

Lesrhombesfont mefurez , enmultipliant Pone delewr diagonale par
bamaoitiédeLantre, G le prodwicd feralecontenndurbombe.

COmme durhombe ABCD, la diagonalle:
DB foit 16, & AC 12;iemultiplie16 par 6,

p &trouuc g6 pour Je contenu: laraifon eft éuj-
“dente,d’autant que le rhombe eft dinifépar fa.
diagonalle en denx triangles égaux, comme ls.
Sfignrele monfire. ' . '

Quclqu'vn voulant mefurer le contenn d'vne piecedeterre, prez, vignes,
ouautrechofe defigure quadrilatere,, laquelle il eflime eftze va thombe,
Eiou: en cftre certain il faut mefurer, an toygs les coftez auec vaangle , ou.

en deux coftez feulement anecdeux angles oppofez , lefquels ekans trou-
uez épaux,& non droi@s,ledit quadrilatere fera va rhombe: Ce que vous co-
gnoiftrez encore,fi ayant fiché deux piquetsd dgux angles oppofez, comme:.
pour exemple és angles B.& D), & ouuert voftee cosfipas de proportiondan-
gledroi,vousallez lefongdela diagonalle BD, iufques i ce qu'eftant venan
en quelquelien E, I'vne des iambes dudit compas eftant felon ladite diago~
nalle BD, vous puifficz voir par les pinulles de F'avtre iambe le poiné A3 &
keditcompas demeurant ainfi difi)of’ |

¢, i lerayonyviluel venantdc A versE .

2
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varencontrer 'autre angle C, la figure propofée ABCD fera quarrée oy
thombe; tellement que melurant BE & EA, on paruviendraila cognoiflan.
.cedel'airedudit thombe, comme diticy noftre Autheur,

" Or fiayant cogneu par quelque maniere que ce foit, quele quadrilatere
r‘o‘E:fé eft varhombe, on ne pouuoit mefurer adtuellement fur le champ
es diagonalles,il faudreit obferuer I'vn des angles : Ce fai& onauroit'hy-
potenuicd’vn trian%le re&angle, (fcauvoir eftle coté dudit thombe)l'vn des
angles aigus, lequel feroit moitié del’angle obferué : partant on pourrcit
trouuer les deux coftez de I'angle droic dudit triangle, comme il eik enfei-
gnéenlas. prop. destriangles recilignes de Henrion, lefquels deux coftez
eftans multipliez entr’eux, donneroientl'airedudit rhombe comme dic iey
aoftce Autheur, . ' '

COROLLAIRE I,

g D; Ii Senfuit, que les diametres cftans donnex. , on trownerale coffe du
rhombe. | |

" Car les quarrez des deux demy diametres ioinéts enfemble
font égaux au quarré ducofté, parls 47.du 1, commele quarré de
AE 36, ioin&tauecle quarré de EB 6 4, faict 100, defquelsla racing

10,¢ftlalongueur du cofté AB,
Il et auffi manifefte quele coté durhombe eftant donné, & I'vn des dia-
. metres, ontroguera I'autre diametre : Car le quarré du demy diametre co-
gneu eftant ofté de celuy du cofté, refterale quarré de la moitié du diame-
tre qui etoitincogneu. Commele quarré de BE 64, oft¢ du quarré de AB
100, reftent 36, de?quc[s laracine 6 e(tlalongueur du femy-diametre AE.
Item), il'vndesangles duthombe eft cogneu, auec le cofté, oul'virdes
diametres, [e refte (gera aufli cogneu. Car la moitié de I'angle cogneu fera
Tangle aign d'vn triangle reGangle, dont I'vn des coltez fera donné,
Comme l'angle A eftant106. deg, 15 } m. & le diametre BD 165 le triangle
reftangle ABE aura I'angle BAE degs d.7 § m. & le cofté BE 8; partant
autceangleaigu ABE fera3é, d. 52 3 m, le co®é AB1o, & le femy-diametre
AEs, - . . - : )
En outre, puis quiele ontenu duthombe eft égal au ‘re@angle compris
.df\}ii‘des diametres, & dela moitié de I'autre , ou bien égal audoubledure-
&angle, qui a pour coftézles femy-diametres dudit thombe, & pour diago-
nallele cofté d’jceluy;il et manifelte que nous pourrioris mettre icy autant
d¢ propofitions concernant les thombes, que nous en auons mis fafin du
chap. 1. dc'c¢ Jire fucle fupicét des re@tangles: Mais d’aytant que les folu-
tiong en Jont peu dilfetentes, nous laiffons cela aux Leceursqui sy vou.
dron, exeicey;’Car Je groflir ce liuredicelles propofitions , ieftime que
ce feroient tegqt@tiohs'&’rcditcs inutiles. e :
. Lesthombaides fe mefurent , enmuleiplians Tvpe dglml') diagonalle,
£
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parla perpendiculaire | qui tombe de langle spposé furicelle : om en msl.
tiplians U'vn descoflez., par la perpemdicnlaire qui tombe de Pantre cofté
0ppof¢, & parallele furiceluy : & le prodwict feral aire dicelny rhombuide.
Comme foit le thomboide EFGH, duquel la diagonalle HF,
JE _wn X ycontiennc16, & la perpendicnlaire EI, 3:jie
s multiplie 16 par3, dont prouient 48 pour le
contenu de tout le rhomboide, & ce d'autant -
H - G qu’fﬂ eftredui& en deux triangles égaux : tel-
lement quela diagonalle ainfi multipliée par toute la perpendicu-
laire produié toutle contenu desdeux triangles, quicompofentle
rhomboide. , :
Ou autrement, multiplielaligne EF ( que nous pofors de 1z) par
la perpendiculaire KG de 4, & le produi& fera demefme : Et ce

Lees

-

* dautant que leparallclogrammere&angle qui aura mefine bafe &

haulteur,feraégal aurhomboide donné, parlsssdut. -

‘Or pour cognoiftre fi vn quadrilatere qu'on voit cft va Rhomboide, il
faut mefurer tous les coftez, & tousles angles, & fiontrouue feulement
les oppolez égaux, ledit quadrilatere fera vn thomboide : Ou bien ayant
trouué feulement deux coftez oppofez égaux, fi les deux angles qu'ils font
aucc I'vn des deux autres coftez font incgaux entr'eux , mais §gaux enfemble
ddenx droi@sicelle figure fera aufli va rthomboide. -

Quantala diagonalle & perpendiculaire, elles feront cogneuts,fes mefus

_fant mechaniquement furle champ, oubien par la doérine des triangles,

ayant obferué quelquesangles & coftez, ainft qu'ila efté dit cy-demant. Or
toutainfi qu'au chap. precedent, nousauons enfeignéa partir & dinifer les
figures triangulaires, auffi ferons-nous icy les parallelogrammes : & puis
apres nousrapporteronsaufli quelques autres prob. concernans particulie-

. rement le thombe & rhomboide.

3. Eftans cognews les coftes, d'vn pavallelogramme, legnelil fant dinifer s tans d pa<
ties égales q;“m voudra par lignes paralleles 3 'y des ?:;q; sromwer les coffez de chaf~

partic, - N
Soit le parallglogramme ABCD qu'il fant divifer ( pour exemple)en 5 pars
_C tieségales par lignes parallelesan cofté AB,

2 1 L quieftdeso, mais AD de 50; & trouuer les

coftez de chafque partie. Soit diuif€l¢ cofté

AD enautantde parties qu'il en et requis,

fgauoireften 5, és poin&sE, F,G,H, & me-

néleslignes EI, FK, GL, HM paratielesd

. AB:lleft éuident que le pasaliclogramme
4 B §F ¢ H

D ABCDeft divif encinq parsliclogrammes
o _ égaux ALEK,FL,GM, & HC parla38.p.x.
ou, a6, chalcun defquels a deux coftez égauzd A% 50, & les deux autees
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oppofex chafcunt de 10, puifque AD o eft couppé en ¢ partiés &gales.

P&r siil eftoit requis coupper ledit parallclogramaie {clon vne raifon ou

roportion danée, il eft manifefte qu'iln’y aurvit qu'd coupper lecoté AD
Fel'on ladite raifon ou proportion, puis tirer les paralleles de chafque poin@
d‘ff;&m' pus les ,}egd' Lilgramme o il fune diife d |
2. Efans cogneus tescoftex dwvn eramme ,qu 1l fant diusfer entint departies
bgdles qu'on Vondra par lignes pkrfa‘:la) F wnedes dgtgomﬂe: d'icelny auffi cogme;
eronser les lignesomcoffex de chafque partie. S :

.Soitvn parallclogramme ABCD, duquet le cofté ABeft12, BCur, &la
diagonalle AC 3o : 1] faut partir iceluy parallelogramme( pour exemple ) en
trois parties égales par lignes droites paralleles'd la diagonalle AC. Nous
auons enfeigné au28. prob. du chap. precedent 2 divifer vn triangle en tarit
de parties égales qu'on voudra par lignes droies paralleles d1'va des coftez:
Et puifque parla 34. p. 1. la diagonalle AC ‘ K C
couppe le parallclogramme ABCD endenx B
triangles égaux ABC,A CD, il et manife-
ftc qu'ayant diuifé I'vn d'iceux triangles en
autant de partics égales qu'il et requis coup-
per le parallelogramme, deux dicelles par- :
tiesdu triangleioin&®es en femble en feront S~ —/D
vne feulement du parallelogramme ; ceft - o _
posrquoy le requis eft aifé d donner,ledic 28 prob. eftant bien entendu. Veu
donc qu'il faut coupper le parallelogramme en trois parties égales , il el be-
foing feulement de trouuer les coftez du triangle DEF qui foit les § du trian-

le ADC,afin quelerefte ACFE en foit vn tiers, quiioin@auec AGHC fon
egal,lc tout AGHCFE (oit vn tiers du parallclogramme propof¢ ABCD, &
les triangles GBH, EFD aufli chafcun vn tiers: trounonsdonc les coftez d't=
_ cellesparties, Puifque DEF doit eftreles $ de ACD, multiplions le cofté
AD 11, parlesdeuxtiers d'iceluy, (cauoir eft par 14,& viendront 294, dont
la racine quarrée ety 294,quieft pour DE, & 5H fon égale; & partant AE
& HC font chafcune 21—¥ 294 : Mais multipliant DC 12 par les deux tiers -
8,vidndront 9 6,dontla racine quarrée /96 eltle coté DF, oufonégalBG,&
partant chafcurt des reftes CF , AG feta 13~¥95. Nerefte donc plusi trou-
uer quele cofté EF ou GH, lequel onaura, faifant que comme AB 12¢ftd
AC30,4inliBG ¥ 96 foitd vnautre GH, quiferadonc¥ 6co. -

- Quefilenombre des parties requifes éftoit pair, I'operation feroit plus
aifée.Carcouppant chafque triangle ABC, ADC,en lamoitié diceluy nomé
bredepartiesdemandées,on avroitlerequis, - v :

©Or qui voudroitfaire ladite diuifion felon vne raifon:6u proportion don<

~ née, il fandroit procedertont ainfi que deflus, ayant couppé le-cofté fclon
1adite mifonou proportion. Comme paur exemple , voulant coupper ledit
atallelogramme ABC D en detx partics, dont celle veis B foizd cellede la
deD,commesd7; 1l e manifelte quederz parties que edntient tont

c parallelogramn'ne, i en faut rendre feulenvent 5 vers angle B; tellement
gue e tiangle ACD en conticndra 6, & detriangle ABC autail;t% parquey

- - : . 1)




18 Livreg IL Dlnl‘Gxo.mx}&;;g : :

faut coupper ledittriangle ABC parla ligne o, en forte qug lo triangl '
foit §,giu‘dpilc)tri;xngl'e ABC,c'eltidire qdintuPIde‘g. AGHC; Ge que :gﬁ:;:
rons,multipliant A2 parles ; d'iceluy,c’cltd dire par10,.& viendront 120,
dontJa racing,quarrée y i20 et Fqur_r BG;& partant A G ferarz—y 120:Mais
mulciplfant BC 21 par les § d'iceluy,& viendront /3775, pour BH & pastant
lerefte HC ferasi—p377 1 & faifant quecomme ABj2¢%.2 AC 30, aing

BG Y 120 loitd GH,icelle feratrounéede yzso. " 0 L.
3. Effanscogneslescoftex, & la diagmaac J'gm parallelogrimme., gy'ilfaut dinsfer en
sant de pareies dgales qu'on voudrapar lignes menéesde 'yndes angles dsceluy ; srouner
les coftex de chafque partse, ST I 1
Seit vn parallelogramme ABCD, duquellecofté AB oft 133BC20, &la
. 6. g - w diagonalle AC2¢:1l fagg diurfer ledit paral.
lelogramme en quatre parties égales par li-
H onesdroictes mendes de 'angle A , & tros--
_gnesdroi clangle A, &tros-
. uer les coftez de chafcune defdites parties,
‘D’autant que lespartiespropofEes font ea
F nombre pair, & que les triangles ABC,
A CD font chafcun moitié du parallelo-
‘gramme;il cft.manifefte que i on diuife
(e chafcun defdits triangles en deux parties
AL D £gales, comme nous anops enfeigné an pro-
bleme 6. duchap.precedent, quetout ledit parallelogramme ABCD fera
diuifé en quatre parties égales : [ln’y adonc qu'd coupper les coftez oppo-
{cz.BC,CD en deux égalementés poinés E & F, & mener les lignes droites
AE & AF, le[quelles auec la diagonalle A C conpperont le parallelogramme
ABCD en 4 partieségales ABE, AEC,ACF& AF D: & lc coft¢ AE fera
tconuédeysrs, mais AFY 4565, - AR
* " Quefilenpmbre des Fa;tics propofées eftoitimpair, comme pour exem-
ple s,il faudroit preadee la 5 partiede BC, & de DC, vers C, & diuifer le
refte tirant vers B & D,commedit eft cy-deflus. S
- Siauffiladiagopalle AG n'eultefté cogneui, ains ecllede Bi D, oppolée
ilangle A,ilsulbfallasronuer les angles du pacallelogrammenpar lag. p. des
triangles de Hension, parie muyen defquels on.cuft crouué puisapres la dia-
onalle AC, voise melmes l¢s pespendiculairesneceflaires pour la cognoif~
nce des coftez,commenous augnsdic aux 36.prob.du chap.precedent. .
-1: Quefi an wpuloit fireladjte diwmfion. felan vne raifon ouiproportion dpo-
née, ilp'yauroir, .qu?imuﬁ REJQS,CDﬁCZ,%PBQQ!felQQ icelle; obfernant <¢
que nous auonsdit au prob. precedent : Comme pour-cxemple, sil falloit
diuifef ledic pavallglogramme en trois parties qui {oiententr’clles comme

B G

. 2,3; & 4.:l'aggregé deces nombreseft 9; tellement que tout Je parallefo-

gramme propofé eftant 9,0 vns des parties d'icelny endoit qontenir 2 4 Jiaus
fre3,&Ja 3¢ 4, Ecd canfeigne leditnombreg ¢t impaity thfant caneaioft

shafque moitié dudis parallec] agramme consienncanfli 4, & doubleranili
tesmes de. ka propormen donpée 5 & ainfiils feront 4.6, & 8, felanlefqud)s
foignt. diuilez les coftxz.oppolezci Jangls A-1- Ada foic couppé: de BC le

[y

.
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Fegment BG; qui foit les dicelay, tellement que GC ne ¢ontiendra plus
que§;& pactantie fecond terme delaproportion, fauoireft § tombera an
coté CD, duquelil faur donc prendre 5, & fort CH s tellement quele refte
HD fera§detout CD:& ayanttité leslignes AG,AH lestrois parties ABG,
AGCH, &4AHD,ferontgarr’clles cothme 446,88 éwbittt 2,3 &4, ainfi
qu'il appertparlaLp.6, - o R :
- 4 Eftanscognenslescoftez, & ladiagonale dvn parallelogramme , qu'sl famsiuifer en
dewx parties qus foiens entr'clles [clonyne raifon donnée, par yne ligne droicie menée
& vnpoinéd dand en Pun des coftex  trouwar les coliex de chafquepartse. -

Afin de rendre 'operation numeralle de ¢e pro Lme plus intelligible,
nous rapporterons la conftrudtion Geometyi- '
que, non fealement pour divifer vn parallelo- N iy
gramme, mais auili gpelconque figurereiligne

ropofie.. e DR U A

Soitvn pargllelogramme ABCD,. & vo poinétF: | - -
E donnéaucofté AD, duquel poinétil taut me- &
aer vne ligne droicte qui diuile ledit parallelo-
gramme, en forte que Ja partie vers A foitdlaA
partievers D, felG vne r_ai[gn donnée FiG. Du -
poiné@ donné E, foient menées aux angles oppo-

E
Y Tk L

fez B 8¢ Cleslignes droitt¢s EB, EC, quidiutfent lafigure donnée entrian-
gles Az, eBc,& :cb;yui&foichttrouuécs teslignes HILIK, & KL qui fojent
entt’elles comme le(dits: tgois:triangles ; (ce qui (¢ fai& conffruifant desre~
&angles éganxauldits triangles,& de mefme hapleeyr : ) en gpreslaligne to-
talle HL foit couppéc en NE _
lepoin@ de fe@ion M totmbe'enlaligné 1K homologueau trigngle EBC,
fog divifélc cofté BC oppolédFangle BEC'a poin& Ntellement que BN
foitdNC,comme IM 3 MK ; & eftant tirée laligne EN', elle diviferale pa-
- zallelogramme ABCD fclon. laraifon deFi G, ainfi qu'il efoit requis, 3¢
commeil efdemonftré au probleme gy de Henrjons: « 10y - 77 4 -
; Maintenantappliquons Jes nembres : Ie cafté AB foitis, BC 20, & ladiar
gonalle AC2y; 12 di?tanc’c AE16, & laraifonde FA G comme2d 3. Or puif-
que letriangle ABC ales coftez cognus,les anglesd'iceluy feront ttouuez
& par confeqaent feront aulli cogneus cenx destriangles ACD, ABE,EBG{
& ECD jtellement. que Laicedeschalcun  d'iceux-tyidngles ABE, EBC'&
ECD poausgane eftrg tronuen 3 & foienticeurt2o, 187 5,& 67 § :lefquelsit:
aut reduire en re@tangles de mefme haulteur, laquelle { pour exemple) foic
10:les bafes HI, 1K, & KL ferontdonc12,185 & 64 ; tellement quelatoute
HL (era37 3, quicouppéeen M , felovn laraifonde 233, le fegment HM
ferars, & ML 22};& partant I'M fera3! ‘&MKi5 3 1l faue donc coupper
BCz5en N, felon haraifondegd g 2; & BN fera trouuéede 4, & par confe-

qué N.Cleewin:Nerefte done playa trouver quelaligne couppste EN, qui-

!f ferad copfe qug kg triangle EN Gales deyccoftez EC'y "GN cogneus anec

Langloquils com FensT quplaliolt fa pecgendiqulaire, & lesfsgmens de

hhafe‘. &licelle Teray/ 369,

felon fa railop dannée deF3 G : & d’autant que -
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Or fi vnangle du paraliclogramme effoit cogneu aulicu de [a diagomalle)
‘operation n'en feroit que plus prompee. Et par melme maniere quedeffus,
on peut coupper le parallelogramme en tantde parties e'galesqn’on voudrs,
couppant laligne HL en el nambre de parties égales qu'il ferarequis coup»
t ke parallelogranme,& puis apresles coftez du paraliclogramme homo-
ogues aux bafcs ol tomberont les fections,commeil apparoifira anchagi;

te fuigaaky | -

Des trapezes, ¢r asitres figures irregulicres. ‘
- .".CHAI".‘_in. '

" Les trapefes, d' ausyes fowres yeltilignes irvegulieres m»hxtaﬁl
Joubs la mefure & fans diffiewleé,efians redniils en triangles ou parallels-
- grammes, ' ‘ -

Ommeletrapefe MNOP, duquelles deux coftés ﬁamllels MN,
PO, foient s & 10:ie multiplicOT , (Ceftd dire7 & demy) parla
- x g ligneperpendiculaire MT quicontient 4,& lepro-

: duitt 3o, eft le contenu du trapefe MNOP : car il
vaut autant ‘comme le¢ paraliclogramme’ MSOT,

=0 cftantletriangle MPT d¢ dthors, égala celuy qui

® T _
V X yeftadioutté NSO: comme on peust colliger sant des de-,

7t 7 NA Jfinitions des parallelogrammes , comme de la 4 &3¢
£y Ny der. |

& Letrapefoide VYXZ, quiadeux angles droits,
eft mefuré en cefte forte. Regarde combien ZX eft plus long que
VY, & pofe queccfoitde6,eftans VY de 7, & ZX de 13 :, duquel
duantage prend lamoitié¢, & l'adioufte A VY, tu aurasyo, lefquels

‘thultipliés par VZ (c’efta dire par 7 ) feront 70 pieds, pour le con-
tepuyniuerfel dutrapefe : Jaraifondeceeft, d'autant quelere&an-
gle contcnu foubs 10 & 7 (eftanticuiangle XA égal ap triangle
AY)cft égalautrapefcdonné, " B

CoRrROLLAIRE L

Les autves trapefoides fome mefurex. efans redwitsentriangles.
Commedelatablerte ABCD, eftant couppée en deux triangles
pas 12 ligac droiite AC, le contenu {em facilement ropué, e
: ~ mefu-
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mefurant lestriangles A part, commse il a ¢ffé mon-
firécy-dewant: Comme pour cxemple le triangle
ABC atroiscoftésderr, 7,6,quifont 24, lamoi-
C.:2 . .
ti¢eft 12, delaquelle ieleue 7,xeftent s, ie leue 6,
refte6,ieleue 11 & refte 1: ie multiplic donc s par
6,dont prouient 30 : puis ce produi@ multiplié parl'autre difference
1,ncfai@® que 30 : puis derechef3o multiplié par12, prouientséo,
defquelslaracine quarrée g, et le contenu du triangle ABC.L'au-
tretriangle ACD eftant mefuré de mefine, pourra contenir enuis
roa 25, lefquels ioin&s au contenu del'autre triangle 9, font enfem-
ble 44,pourtoutle contenudela figure ABCD. Etainfiferont me-
furées toutes autres figures quadrilateres, reduictes en deux trian-
gles. '

Combien que par cefte maniere on puifle crouner l'aire d'va quadrilatere
infcriptau cercle, neantmoins nous enfeignerons icy vne voye plus prom-
pte & facile pour obtenir ledit aire; & aufli 1 cognoiftre tantles diagonalles,
que le diametre du cercle circonfcriuantledit quadrilatere.

Soitvn quadrilatere AB CD infcript aucercle duquelED et diametre,
dontlecolté ABeft 16, BC8, CD1:,& AD 20:&il faut trouuer aire d’ice-
B luy quadrilatere.Soientadiouftezenfemble -
lefdits coftez, & viendront 56,dont foit pris
la moitié,quifera 18, & d'icelle foient ofter
¢ chafcansdefdits coftez afin d’auoir les diffes
rences, quiferonti2,20,16, & 8, lefquelles
differences foient multipliées entc’elles, &
viendront 30720 , dont la racine quarrée
% 30710 fera I'airedu quadrilatere propofé -
ABCD. Ce qu'eftant veritable, il fautque
- l'aire des deux triangles ABD, B@D, faflence
enfemble le mefme aire ¥30725: Voyons
\ doncficelaeft, & pour cefaire, trounons:
: ~ premieremertt les diagonalles AC, BD ainfi
qu'il enfuit.D’autant qué commel'aggregé des deux re@angles fai&s foubs
les coftez desangles oppofez, eftdl'aggregé des deux re&an%les,fai&s foubs
Ies coftez des autres angles; ainfi I'aggregé des deux re@tangles compris des
coftez oppofez,eft an quarré de ladiagonalle fubtendante des premicrs an-
gles: pourauoir la diagonalle BD, adiouftons 320 ( produitde AD 16 par
AB 10)1 96,(produi@ de BC 8 par CD 12 ) & vitndront 416;puis adiouftons
auffiréo (produic de AB 20 pat BC 8)d 192 ( produit de AD 16 par DC12)
& vicndront 352 : adiouftonsencore 240 ( produict de AB20 par CD12) 2
128, ( produié de AD 16 par BC 8,) & viendront 368 : Maintenant(ojt fai&
suc Comme 416 e 3 352, ainfi 368 [oitd ynautre nombre 31145, dont Ja ra-
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cine quarrée ¥ 11 eft pour la diagonalle requife BD. Mais pour trouuex
ladiagonalle AC, nousadiouftecons le produi¢t de AB20en BC 8,auccce-
" luyde AD16en DC12, &feront 352 ; mais leprodui® de AD s6en AB 20,
auecceluy deBC8en CD 12, fai& 416 ; & Ie produitt de AB 20en CD 12,
auccceluyde AD16enBC8, fai@ 368 : faifant donc que comme 352eftd
416,ainf1368 foitd vn autre, qui fera 43¢ ;7,dont la racine quarrée y 434 13,
eft pour la diagonalle requife A C:laquelle on euft aufli obtenué,divifant lef~
dics 3688 aggregé des produidts des coftez o%)ofez, parla diagonalle BD
931175 Maintenantles triangles ABD , & BCD ont chafcuns lestrois co.
flez cogneus:& partant la Pctpendiculaire BF feratrouuéede 184 135, &
CGdey 1155z .Par uo¥ Yaire du triangle ABD feray 18177 %3, & celay du
triangle BCD %1635 7¢;:lefquels denx aires,ou contenus des triangles ABD,
BCD,eftansioiné&s enfemble, fonty 30720,comme denant. Trounons en-
corele diametre du cercle DE , & pour ce faire foit tirée la ligne droicte CE,
afin que le triangle re@tangle DCE foit femblable au triangle re@angle
BCG : tellement que faifant comme la perpendiculaice CG ¥ 21 3355 elt d
BC 8, ainfi CD 12 foitd vnautre;iceluy fera ¥ 438535 & autant fera ledic

diametre DE.

Corotrrarrz IL

Towses antres figures de plus de quatre coftex. , & irvegulieres, tombens
#uf0i foubs lamefure ,eftans reduises en triangles.
Pource queles fuperficies des triangles particuliers mifes enfem-
ble, compofentlaire& contenp dela figure irregu-
E licre,comme omwoit en cefie figure ; iceux triangles pour-
ront eftre mefurez, comme nous venons de monftrer
en lamefuredes trapefes : ou bien en multipliant la bafe de chafcun
triangle, parlamoiti¢ dela perpendiculaire, qui tombe de I'angle
oppoféfigicelle, ainfi qu'il aefté monfiré anx 3 & 4.chap.de ce liure.
Oril ad®ent {ounent queles diagonalles, oules perpendiculaires necel-
faires pour paruenir la cognoiffance de I'aire de quelconque figure reili-
gne,ne peuutnt cftre mefurées auellement fur le champ;peur 3 quoy re-
medier , vousverrez ce que dit Henrion fur ce fubje au chap. 4.311 liures
defa Geometrie Eratique » auquel lieuil enfeigne les moyens de paruenirau
butdefiré, nonobftant quelconque obftacle & empefchement qu'on puifle
rencontrer ; ¢'cft pourquoy nous n’vferonsicy de redites & sepetitions de ce
que tu peux voirla:tellement que taifant ces chofes , nous en(jc)i‘gnctons fea-
lement icy le moyen par lequel on pourra partager i dinerfes perfonaes
quelconque piece deterre, prez, vignes, ouautre chofe comprife & I'imitée
parlignes droi&es;& pour cefaire qu’on mefiire tousles coftez delafigare,
& auflilesangles, & puis apres qu'on precede comme ditcft cn I'vneou
Fautze des deux propofitionsfuinantes.
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1. Effanscagnemsles coftex, & les anglesde quelconque figure veiligne, lguelle il fune.
divssfer en tant de partieségales qu'on voudra par lignes drasies menées de Pyn defdsts
axgles;tromer chafgneligne d'scelles parties,
Or encore que cefte prop. & la fuivante peuffent eftre pratiquées par ceux
* quiadrontjaven & entendu cellescy deuant enfeignées fur ce {ubje& des
ppartages & diuifions,, neantmoins pour tant plus ayder & foulager les plus
rudes & moins verfez en ces chofes, nous auons éltimé que ces deux prop.ne
feroientinutiles encelicu, & que commeen celles-13 nous auons enfeigné
laconftrution Geometrique, pour en faciliter 'operation numeralle, aufli
ke faloit-il faize en celles- cy. Soit donc vne figure re&iligne ABCD, laquelle
K_c il faut divifer en trois partjes égales par lignes -
7 - droictes menées del'angle A. Soit diuifée ladite
’ figure donnée en triangles par lignes droictes
menées de I'angle A propofé 3 tous les autres
angles oppofez, comme efticy AC; puis foient
trouuéesleslignesEF, FG , qui foient entr’elles
HF | D comme lestriangles ABC, ACD , efquelsladite
E T € figurc cft divifée parladite ligne AC ; (icellesli-
gnes font trouuées, conftruifant des rectangles de melme haulteur, & égaux
aufdits triangles: ) en afres la toute EG foit couppée en autant de parties
:’gales qu’il faut dinifer la figure donnée, fgauoir eft en trois parties és poinés
& I,defquels H tombe en la ligne EF homologue au triangle ABC; & L en
laligne FG correfpondante au triangle ACD : finablement les coftez BC &
CD oppolez 3 I'angle A, eftanscouppez felon la raifon des pacties dicelles
EF,& FG,(gaunireft BC en K ;tellement que comme EH eftd HF, ainfi BK
foitd KC; & CDen L, enforte quecomme Fl et 4 1G, ainfi CL foitd LD,
foient menées leslignes AK , & AL, lefquelles diviferont la figure donnée
ABCD entrois parties égales ainfi qu'il eftoit requis. _
Or combien que nous ayons defia renuoyé pluficurs fois le Leteur aux
demonttrations fai&es de femblables prop. aux problemes Geom.de Hen-
sion ; neantmoins nous en rapporterons icy vne pour toutes ; laquelleren-
dra manifefte toutesautres prop. & problemes de femblable wonftrution
que celuy-cy. D'autant que par la conftruion comme le triangle anceft
autriangleacp, ainfi laligne EFeftilaligne FG, & que par lar.p.6.les
triangles ABK, AKC font entr’cux commeleurs bafes BK, KC', c'eft 2 dire
commcEH 4 HF ; tellementque lepremier triangle ABC couppc’ parlali~
gne AK, & la premiere partie EF diuifée au poin& H, font couppez pro-
portionnellement:partant comme EH et HG, ainfile triangle ABK fera
au quadrilatere AKCD, par ce qui eft demonftréau theor. 1. dela 22.p. 5. &
confequent comme EH cﬁ‘g la toute EG, ainfile triangle A3k ferad tou-
tela figure re@iligne ABCD. MaisEH eft latroifiefmg partie dcEG : done
suffile triangl€ Ak eftla troifielme partic de ladite figure ABCD. Par mek
mes raifons, ondemonttrera que ALD ¢ft auffi la troifiefme partied'icel-
lefigure propofée ; & partant que le quadrilatére axcr et 'autre tiersd'icel-
“®hgure.Lafigare rediligne ABCD e(E doncdiuifée par les lignes Ax,Ax, cn
purc.hatigiie’e = S A R R R RS .
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trois patties égalesainfi qu'il cftoit requis. . ' :

Addaptons maintenant les nombres aux lignes & angles d¢ladite figure:
Le colté AB foit 12, BC16,CD 13, & AD 21;mais 'angle A [oit de 9o.degres,
commeauffil'angle B,&V’angle C foit na.deg.37 3+ m.& par confequentl'an-

le D 67.deg.223m. Orla diagonalle ACfera trouuée de 20; & partant -
F’aite dutriangle ABC fera 96, &le contenudu triangle ACD r26: Et ces
deuxnombres eftans appliquezd quelconque nombre, comme pour exem-’
pled 12,viendront 8pourEF, & 103 pour F Gstellement quelatoute EG fera.
18 £, qui couppéc en trois parties'égales, chalcune d'icelles EH, HI, & 1G
fera 6 1 ; & par confequent le fegment HF fera1 ], &le fegment FI 4 5. E¢
puifque comme EF8cft AEH 63, ainfi BC 16 eftdsx,icelleferany; &
partant lerefte xc fera3}: & aufliquecommeFGio eftd FI4 3, ainiCD
13 etd CL, icelle CL ferag3}; & partant le refte LD fera 735. Ne refte
donc plusd trouuer que les deux lignes couppantes ax, AL, lefquelles on
obtiendraparle moyen des triangles A®x, ALD, qui ont chalcun deux coftez
cogneusauec 'angle qu'ils comprennent : ainfi ax feratrounéedey 296 5,&
AL193 peumoins. . -

Maiseftd noter que tant en ce probleme quian fuiuant,il eft neceflaire que
du poinét donné on puifle menerdeslignes droi@es i tous les angles oppo-
fez dela figure propofée.

2. Effans cogneusles coftez &5 les angles de quelconque ficure reSiligne, laguelle il fast
* dinifer en tans de pavtics €gales qwon vondra par lignes dreilies menées d owpoind
donnéenlyndes coflez ; trowner Ls valewr & quantssé des lignes de chafgque parsie.
Soit vne figure re@iligne ABCDE, laquelleil faurdiuifer en trois parties
égales par lignes droictes menées du poin& donné F. D'iceluy poinét P
AC foient menées auxangles oppofezlesti-
nes droi&es FB, FC, FD, quidiuifent
dite figure donnée en triangles ABF,
BCF,FCD, FDE ; puis foient trouuées
leslignes 61, n1, 18 & K1, qui foient ene
" tr'clles comme les fufdits triangles: En
apres latoute GL foit couppée en trois
parties égales és poin&s M, N, defquels.
M tombe enlapartic HI corre(pondan-
E teau triangle BCF; & I'autre poin& N,.
en la partic 1xhomologue au triangle
R S Vi s — FCD: finablement ayant couppéie co-
: r NE I #¢ BC en O, felon la raifon de M .
MT, & lecoé CD enP, felonlaraifon de IN ANk, foicnt tiréesleslignes
droices FO & FP, lefquelles coupperont le redtiligne donné ABCDE en
trois parties égales aibfi qu'il effoit requis. o
Maintenant adaptons lesnombres aux coftez & angles de ladite figure.Le
eofté AB foit12,BC 20,CD17,DE 16, & AE 29 ; mais l’anglc A foitdroiét,
Iangle B 126 deg. 52 5 m. I'angle Cé1deg. 55 deg. 553 m. lang'e extericu”
€DE 151 deg, 55 §m. & par confequent Vautre angc E eft 53 deg. 754

L d
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Maisle poiné F,duquel il fant mener les lignes qui dinifent la figure don-
née en trois parties égales, foitdiftant de A par 9, & par confequent de E pac
20. Letriangle ABFa doncdeux coftez cogneus , & I'angle A qu'ils com-
prennent:partant le cofté BF fexa tronué g, & 'angle ABFde36deg. s214 m.
&pa:conf'cqucml’anglc FBC fera droit : tellement que le triaﬁg‘le BCF
a deux coftez cogneus,& I'angle qu'ils comprennent ; & partantlantre cofté
FC fera trouuéde 25 , & l'angle BCF de36 d.g2 3 m. Parquoy reftera FCD
de2sdeg. 33 m. & lesdeux coltezquile comprennent eftans cogneus, 'au~
tee cofté FD fera trouuéde 125 Ainfi tous les quatre triangles ABF, BCF,
CDF& DEF,ont chafconles trois coftea cogneus; & partantJ'aire fera trou-
ué, fgauoir et ABF de 54, BCFi50, CDFge, & EDF 96:lcfquels eftans
altruits & appliquezd 12,viendront 4 § pour GH, 12§ pourHI, 7 ] pourix,
& 8 pourxt itellement quelatoute GL fera3a 3, quicouppée égalementen
trois ¢s poinéts M & N, chafque partieferaio §; & partantle (egmem HM
feea 6, &IN 4 5:Etdautant que commeHliz j et d HM 63, ainfi BC
aoefti BO,icelle BO fera 1055, & OC 9174 : tellement que le triangle re~
Q&angle FBO alesdeux coftez del’angledroi& cogneus; % partant I'autre:
cofté FO fera trouué dey 329 114, Semblablement ui{que comme 1k 71 ek
3IN 43, ainiCD17¢elt ACP, iceluy fegment Clg(eralo,-}‘;, &PD¢632:
tellement (}uc le triangle FPDa les deux coltez FD & DP cognus, a:lec
Yan‘g!c qu'ils comprennent 5 & partant 'autre cofté FP feratrouvédey 257

5i73-Nousauons donc trouué toutes les lignes requiles:ail8s au ch. fuinank..

Comment tombent [oubs la mefure les polygones reguliers.
.GHAP VIIL
ic;fgnrer,m polygenes (rgu/i:r: de plus de quatrecoftex., fint m:ﬁ-'

vex en multipliant leur circwit , par lamoitsé de la perpendiculaire,qui som-
be du centrecn angles droséts fur Fumdes cofkex.

A COmmc le pentagone ABCDE,. compofé.

: decinq triaidgles ifoftelles égaux, defquels

> B la bafe d'vn chafcun foit12, & laperpendicu-
laire qui tomhe du centre fur chafcune bafeau.

M cofté, 8 &1 tiers: il eft manifeite que chafcun
I triangle mefuréapart contiendra so: car mul-
tipliant CD , par la moitié dela perpendicu-

laire FG, il en viendra le mefme. Sidonc tout le

245 circuit ABCDE eft mulripliéipar la moitié de
A la perpendiculaire ( C'eft d-direpar 4 & 1.fixiel-
/ "\ /" me) le produit 250, {era égal au pentagone *

Qi
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La raifon dececy eft trefbien demonftrée par Henrion au chap. §. dus?
liure de 2 Geometrie, c’eft pourquoy nousn’en ferons icy repetition ; mais
dironsquele cofté dudit pentagone cftantiz, comme no&re. Autheurle po-
fe, la perpendiculaire ne peut cftre 8 5-., ainfi gu’xl veut, ains feulementy
(36+¥1036% ), dont s'enfuit’ que Laire dudit Pcntzgonc{cra feulement
¥ (31400+¥839808000), qui font prefqpe 2473 .

Ainfi en fera-ilde 'hexagone, qui eft compofé de fix triangles
ifopleures, & égaux, multipliant 1K parla moitiéde LM, il en fera -
produictle contenu de chafcun triangle. Sidonc on multiplie tout
Iecircuit de’hexagone ( quifai¢t 60) parlamoitié de LM (quieft
enuiron 4 & 1tiers) il en prouiendra 241 & 1tiers:lequel nombre
feraégal al'aire, & au contenu detout'hexagone.

Le cofté de 'hexagoneeftant 10, 2 prendre exalement la perpendiculaire
LM, elle feray =5, qui elt fort peumoinsde 8 3, commenoftre Autheur

lapofe; maisfelonicelle,'airenedoiteftre 241 5, commeil dit, ains 260,0u
plutolt 7 67500,qui font pen plus de 259 $53.

En toutes autres figures regulicres (comme heptagone, o&o-
gone,& les autres) le mefme fe demonftre : Car en multipliant
le circuitparlamoitiéde la perpendiculaire qui tombe du centre
fur chafcun cofté, il en prouiendra le contenu de lafigureentiere.

Or puifquil eft neceflaire d'auoir la cognoiffance de la perpendiculaire

.qui tombe du centre furl'va des coltez, nous enfeignerons icyd latrouner:
Ayantmefuré tous les coftez d'vne piece deterre ou autre chote bornée &
limicée delignes droi&es, ¢'ils (ont trouuez égauxentr’enx, & auflilesangles

u'ils comprennent ; elle fera figure reguliere: & pour en mefurer la perpen-
3iculaitc mechaniquement (urﬂ champ, trouuez premicrement I'angle da
centredeladite figure,dinifant 360 degrez par lenombre des coftez d'icelle,

Iequel vous (ouftrairez puis apres de 180 degrez, & de la moitié du refte

ouurez le compas de proportion, & le pofezainfi ouuertd 'vn des angles
delafigure, en forte que I'vne des iambes dudit compas s’accorde fur le
cofté d'iceluy : comme pour exemple, voulant mefurer enla figure hexa-

Eonalle cy-deflas, la perpendiculaire LM, ie diuife 360 degrez par 6,nom-

redes coftezd'icelle igure , & viennent 6o pour I'angle du cétre dudit he-
xagone,lequeli'ofte de180,&reftent 120,dont la moitié eft 60 : I'ouure donc
mon compas de 6o degrez, & ledilpofe aupoiné I, en forte quel'vae des
iambes correfpondeau cofté IX,& felon le rayon IL,qui pafle parles pinul-
les de 'autre iambe, ic fais planter vn piquet tant en I,qu’en quelconqueau-
trelicu L : Ce f2i@, ictransfere mon compasau poin& M , milieu da cofté

I, & le difpofc en forte qu’eftant ouuertd angledroi&, I'vnedesiambes

s’accorde derechefauec lcgit cofté IK,, & {felonlerayon ML, quipafle pac
les pinulles de I'autre iambe , ie fais marcher vnhomme infques i ce qu'il

" paruienneau rencontredurayon IL,& foiten L, quiferale centre deladite

figure; tellement que mefurant la ditance ML, onaura la perpendiculai®
. at M b ldicu’a

-



DES SVPERFICIES PLANES, 127
requife; mais mefurantIL, nous aurons le femy-diametredu cercle auquel
pourroit eftreinfcript hexagone propofé. :

Mais au licu de mefurer ainfi la perpendiculaire, i’aymerois beaucoup

. miicux latrounerparla do@rine des triangles re@ilignes : Car pour exem-
ple, letriangleifofcelle DFC de la figure pentagonalle cy-deflus, aurales
angles cogneusauecle cofté DC; & partant le triangle re®angle DF 12 au-
ra auffi lesangles cogneus anec vn des coftez de l’ang%e droi&, quieft moi-

- tié du cofté dela figure D C:parquoy ladite perpendiculaire, & femy-diame-
tre DF ferontaifément trouuez. Or (nrge Fubie& desfigures regulieres, il y
aauchap.s.du zelinredela Geometric de Henri6 deux tablettes affez vtiles,
lefquelles non plus que leurs vfagesnous ne voulons rapportericy , puifque
celane feruiroit qu'a groflir ce volume : Mais avlieu de ce, jnous acfiou e-
torlxsrencorc icy qielques prop. concernant ce mefine fubict des figures re-

ulieres,
xg. Eftant cognenle cofté d" v triangle quilateral s trouser le femy-dsametre du cercle
angnel sl pewt eftre inforspe , & auffi la perpendicnlasre tombant d'vn angle diceluy.
triangle fur lecofté oppofé. ’

Pour ce faire nousauons ja enfeigné diuerfes manieres, mais enrefte en-
core vne qui fetire dela12.p.13. & fuivanticelle, fiayant quarréle cofté du
triangle propofé, on prend letiers d'iceluy quarré, viendra le quarré du
femy-diametre du cercleauquel peut-eftre infcript ledictriangle : Comme
pour exemple,le cofté d'vn triangle équilateral eftant 12,fon quarré fera4 4,
&letiersd'iceluy 48, ferale quarré du femy-diametre du cercle, qui par-
tant fera¥ 48. Etpuifque parle Corol. delamefme1z. p.13. le quarredu-
dit cofté du triangle et au quarré dela perpendiculaire, comme geftd 3
faifant que comme 4. ¢ft 3, ainfir44, quarré du coftédu triangle propofé
foir d vnautre, viendront 168 pour le quarté dela perpendiculaire, qui pat-
tantfera¥ 108. ‘
- D'auantageil appert parledit Corol. dela1z. p.13. que le femy-diametre
du cercle qui peut eftreinfcript audit triangle eft moitié de celuy quilecir-
confcript, ou bien le tiers dela perpendiculaire ; & partant ledit femy-dia-
metre fera¥ 1.

Il eft donc manifefteque par le contraite de ce quedeflus, le femy-dia-
metre du cercleinfcript ou circonfcript eftant cognew, oubien laperpen-
diculaige, que lerefte fera aufli crouué,

2. Eftanst cognen lecofté du quarré inferips amcercle s cognoifire le femy-dSumetre du-
dit cercle. :

~ Veuque ladiagonalle dudit quarré eft le diametre du cercle quilecircon-
feeipe, la moitié du quarré dudit cofté feralequarré dudit femy-diametre du
cercle: Ainfile cofté d'vn quarré eftant12,fon quarré fera 144,dont lamoitié
72 fera le quarré du femy-diametre ducercle, qui partantfera ¥ 72. ,

Par le contraire,le femy-diametre du cercle ou diametre entier eftant co-’
zneu, lecofté duquarré infcript eniceluy feraailément trouué.

3. . Eflans cognemlecofté dvn pm'::’gme; srowser le femy-diamesre dncercle anquelil
pewt Pesinfcript, O auflilaperpendsculaive sombuns dy centre dudss cercle fior Pvn des
coffex dudsy pentagone, ’
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. Soitvn cercle ABCDE, duquelle centrecft F, &le diametrte CFG; & en
iceluy foit infcript le pentagone regulier AB CDE,l'vn des coftez du-

quel feauoir AE cft couppé i angles droiéts par lediametre C G tellement
queFG ettle femy-diametre ducercle, &

Flla pcrpendiculaite tombantdu centre F

C
fur ledit cofté AE : ic dis qu'iceluy cofté
AE cftant cogneuledit femy-diametre ¥e,
) . &auffi la perpendiculaire FI, quicftlefo-
B, D my-diametre du cercle infcriptible audic
e \ pentagone feront aufli cogneus. Car d'au-

tant que paclag. p. 13.il appert qu'vne li-
gne droicte eftantcouppée en lamoyenne
& extréme raifon, le moindre fegment d'i-
cellecttle cofté dudecagoneinfcritaucer-

A / H E cle,dont lc femy-diametre cftle plus grand
\G/ fegment, & que par Ia ro. f.l;.Pl'aggrcgé'

des quacrez diceux eft égal au quarré du

cofté du pentagone infeript au mefme cercle ; il fera ailc detrouuer ledic
femy-diametredu cercle ou coftéde I'hexagone, ayant couppé quelcon-
que nombre en la moyenne & extréme raifon : ce que nous feronsainfi,
voulant coupper lenombre2en deux parties, telles que la moindre foitdla
plus rande,commeicelle plus grandeau tout ; adiouftons le qua.tré dudic
nembre propofé au quarrédela moitié d'iccluy,&feras,dontla racine quar-
rée quielty g, foitoftéede I'aggregé duditnombre2 & defamoitié 1, C’eft
Adire de3, & reftera 3—¥ 5, quifera la moindre pastic, qul oftée dutoautz,
refteray g—i pour laplus grande pattic.Ilya donctelleraifonde2d ¢ 5—i,
que de¥ g—1d3—y g ; & partant fi nous pofons la plas grande partic eftre
‘2, lamoindre ferays—t : & pource que le quarté de aeft4, & ccluyde
¥ s—1 eft 6—¥ 20;l'aggregé d'iceux quarrez fera 10—~¥20, dontlaracine
quarrée fera le cofté du pentagone infcriptible au cercle, duquelle femy-
diametre ou cofté de’hexagone eft 2. Maintenant pour trouuer le femy.
diametre FG,le cofté du pentagone AE eftant 10, fuinons I'analogic des fi-
gures femblables, faifant que comme 10—y10,quarté da cofté du penta-
gonceft 2 ¢, quarrédu femy-diametre du cercle auquel eft infeript ledie
pentagone, ainfi 100 quarté du cofté AE foita vn autre, & viendront
so+y soo pourt le quarré du femy-diametre FG, qui partant feray (§o+
¥500). Mais fi dudit quarr¢ de FG nous oftons le quarré de AH, fauoirek
27, refteront 25-+ys0o pour le quaccé dela pcrpcndicul’aire FH, & partant

icelle (era¥ {25 +¥/500).
Ilappett donc que laraifon dudiamttrs du cercleancofté du pentago-

ae infcript en iceluy , eft comme 4 3% (1c—¥20).

Que i lacorde ou fubtendante AD ou BE eftoit requife, clle feroit aufli
aifément trouuée: Car puifque parla 8. p. 13. icelles ubtendantes AD , BE
¢'entrecouppenten [ en la moyenne & extrémeraifon, & queleplus grast

fegmentcf égal an cofté du pentagone AE; faifant que comme Y51 e!:ilé
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sinfleeofté AExe foit 1 vnavre, viendront- ¥ .ias-+s pove ladiee AD , de
lagquelleefintoRéle fegment D110, colera 3/ 18 5=~5 paur le fegment AL
H eft dosre miahifelte, qu’auconcrairelidite fabrendante eftant cogneni,ou -
le (emy-diemetre ducercle,, gue coutes lesautres lignies fufdites {eront aufli;
cogneués : mais'pour plus grande & facileintelligence de ce,nops adioufte-
rons encorg'lapéo’pd&ion fuivante; enlaquellenonsdxpliquerons lesnom-,
bres {ourds des €oftez, perpendicislaivesy e frpedfars dws-figures y men, ]
tionn‘es parnombres ablolus,afis quepar I moyent d'icqux on puille plus
omptement erouucr lesme(mes chofes en  quelcongues autres figuras.
emblables, lorsqu'ilen ferabefoing. - 0 ! S
4 Le diemetre dvn cercle eftint cognen s rroamer:les xoftex, dtrisngle, quareé, pea-,
sagone bexagone,olrgone, decagane, dodecagime & gaindecagone, infrtiprandiscersley)
& <Afs les perpendicul sives tombantes du cemere (wrchofeun defdsescoftex.: - -
Soit va cercle ABC,duquel le cenre eft D,& le diametre AC foit 4:donc,
© . lefcmydiametre DC fera:;% au-
tant eft le cofté de I’hexagoneCE,,
le quarcé de lamoiti¢ duquel eftic
oﬁ% du quarré dudit femy-diame-
tre DC, refteras, dont la racine
quarcée, fauoic etV 3, onriys,
eft pour la pecpendiculaire E F,
laquelle multipliée parletriple de
DC, fgauoir eft par 6, viendront
¥ 108,0ut0 %} pour l'aire de 'he-
xagone infcript audit cercle ABC,
La perpendiculaire E F eftant
continuéeiufques en G,il eft ma-
nifete quelaligne EG fera cofté
du triangle équilateral infcriptau
, cercle; & partant qu'iceluy coté
‘ v, . eftantdoublede la parpédiculaire.
EF il fera¥12,0u3 113, 8la perpendiculaire AF efant les trois quarts du
diametre AC,clle fera3, & DF 1xellement que l'aire ou fuperficie dutrians.
gle équilateral AGE(eray17,0u57%. , ' o
Ayant eflené du centre D la perpendicolaire-DB, & tité AB, icelle fera
le cofté du quartéinfeript, {e ‘quarréduquel cofté eftantégal au double_d_n
sacré du femydiametre ADsiceluy colté ABfera¥8, ouz 33f, & famoitié
[¥1i;& partant In erpendiculaite DI, qui luy eft égala‘ , fera guﬂi:ll 2,
ou1327, par laquellee ant maltipli¢ le double de AB, (gauoir etV 32, vien-.
dronc 8 pouria fuperficie do uarrinfcript audit cercle ABC, .
Ayant mené BF,& pris FH égaledicelle,loit tirée B’H, laguelle ferale co-
8¢ du pentagone,& DH cofté du decagone, ainfi qu'il appere pacla 8. p. de
1a conftru@ion de la tabledes finus de Henrion - A iceluy cofté BH,foitfai&
égal AK ouKT:Or puifque BD et 1,8 DE1x ;BF,ou FH fera} s, de ~la'qucl-p
*I¢ eftant ofté DF1, rehesa:ds—spous DHdont le quareé ctantadioufd
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auccle ?umé de BD, viendrunt eowd/20, pouc le quatré de BH; & pars
tant icelle BH ou KT feray (1oe¥120) , o sd, & o MoOitié KLY/ (25—
¥5),0u1 3, lequarréde laquelle cftint ofté du quareé dufemy-diametre
DK, relteras} ¥ §, domt la racine quarede ¥ (1 74V 1), clt d dire § +V;-,
on133,eft pour laperpendiculaire DL, quimaultiplide pasxL¥ (25-¥ 3)

" donwe -y, dodvhacine eft Yaired'en des § trifglesdu ptegone, qui

patedtefty (a3 *_—t—ﬁ!,)_,la}uelvﬁm multipliépar g ,vidront y(62.; +9781y)
ot ptu qlus de 9 I'pour Luire de tour le pétagone. Onobtiendra encore ledic
airo mypldpliantles dudiametre du oceccle,par la ligne qui eonioin& deux
coftez dudit pentagone, laquelle ligne eft diffcrente dudit cofté dupenta-
gone fewlemencen‘figne’; tellement qu'en cefte exemple o ledit colté du
pentagoneett y/(109<¥ 20), laditeligne fubrendante feray (10+9/20) , qui.
m\;}tipué;,pari;, qui font les § du diametre, donne le mefme aite que
deflus, = . o
Maisayant prolongéla perpendiculaire DI iufquesen M ; & tirélaligne
M5 ié M.Fer?le coftéde l'o&ogo?w :Etd'autant que D lg eft
¥ 1, & le femy.diametre DM 2, IM fera 2:—¥ 2, le quareé de laquelle
fera ¢—y/ 32,auquel eftantadioufté le quarré de Al, viendront 8—¥ 32 pour
le quarréde AM,qui partant eft 9/(8—V31)our +3,& la moitié d'iceluy AN
¥(2—¥1),dontte quarré eant foultrait de celuy du femy-diametre AD,
rcftera2+¥ 2 ‘pour le quarré de la perpendiculaire DN, qui partant fera
¥(1-+y2) ou 1535, parfaquelle etant maltipli¢ y (118-'}’8;9:‘5 quadruple
de é M, viendront ¥128 ou 11 537 pourl'aire de 'o&ogonein{cript au cer-
ABC, ' ‘
11a jaefé diz cy-deflus que DHeft le cofté du decagone, & qu'iceluy eft
¥ 5—1, ou1;}3; il nerefedonc qud ofter le quarré de la mottié d'iceluy
cofté du quarre de BD,afin d'suoir la perpendiculaire tombant du centre du
cercle fur ledit gofté du de einfcriptaudit cercle ABC, qui pactant
fera¥ (27 +¥ ) ou1$f, parlaquelleeftint multipliélamoitié du circuit
dudit decagone, fqauoir eft ¥ 1245, quintuple du cofté DH, viendront
¥ (250—V 12500) oun ;’, pour l'aire oufuperficic duditdecagone.
- Puifquele cofté de I'hexagone et EC, 'ayant couppé endeux-également
par laligne droi@e DP, qui rencontre 1a circonference ducercleen P, &
jré laligne droicte CP, icelle fera le cofté dudodecagone : Etd'antant que
ledit cofté del'hexagone eft 3, & In perpendiculaire tombante ducentre fur
iceluy eft ¥3;PQ fera 2—y/5, dontie quarré eft 7—¥48,lequcl eflantadion-
fté auquarréds CQ, moiié dudiccolté de 'hexagone, donnera 8~ 48,
pourle quarré de CP; & passant lédit coflé du dodecagone CP fesa /(8-
48),c'elt } dire ¥ 6—¥a,08 1,.3;5,& lammoitié CR ¥3 £ —V 1, dont le quar-
réeftant ofté du quarré du fewy-diametre DC, refterd 3+; pour le quar-
ré de la perpendicalaive DR, qui partant fra v ¥+7,) Ceftddice ¥ 15 +
¥ 1,0u133, pat lageelic eltant multiplié ¥ 206--¥ 71, moitié du, perimetre
ou circuic dudis dodecagone,viendront1a pourlpise d'iceluy. .
- Maintenantil eft manifcfe quale cofté dupentagnue KT eftant parallele
au cofle du triangle équilavesal £ G Ia fabwondanse GK feta cofhé du quia-
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decagone; & pateane quel'aggregé des quarrez de lamoitié dela difference

dudic cafké du pentagone 4 celyy dutriangle, & de la differencede la per-
peudiculaire del'vna celle del'aucre, feca ke quyrré d'iceluy coehé du quindp-
aﬁon‘e : Parquoy oftansleditcolté KT ¥ (10—¥20) du co®é EG y1a2, &
reftesont y12—¥ (10—¥126] pourla difference defdits coltez, & partantla
moitié SG (&ray;=~¥ (2 ;=¥ 3) . & fon quartds L~ v { —¥ (309 %180):
Oftonsanffi lape icnlaiui)? 1,dela perpendiculaire DL +— $,& re-
ftoront 75—} , pourla difference dicelles perpendiculaires FL oun SK ; tel-
fement que fon quarcé feras f— ¥ :, qui adioufté auquartédeSG, don-
neray —y s—¥ (30~ 180 ) pourlc quarré du cofté GK, qui partant fera
¥(7—¥5—) (30~Y180), oul : Parquoy le moitié SV feray (1} —y 3
—~¥ (13— $),& fon quarré 1} —y ,,—,-‘)‘gl{-—-:yﬁ), qui ofté du quar-
ré du femy-dismetre DK refteront2} +¥ 13 +¥ (15— 5%) pour le quar-
ré de la perpendiculaire DV 5 & partant icelleferay (23 +y S+yY(17%
¥25) ou1}; par laquelle eftant multipliée la moitié du colté GK, & le pro-
dui&par 15, viendra l'aice ou furface dudit quindecagone.

Or ledit colté du quindecagone feraencore trouuné ainfi : D'autant quela
ligne droi@te AK eft cofté du peptagone, AE cofté dutriangle équilateral, &
EC cofté dc'hexagone;il elt manitette que KE eft fubtendante de deuxco-
ftez du quindecagone, & CK double de D L perpendiculaire tombant du
centre du cercle:furle cofé dupentagone AK ; (carles triasigles re@angles
ALD, AKC, eftans équianglcs,comme AC eft double de AD,aufli CK fera
doublede DL). Parquoy le quadrilatere AKEC ales trois coftez AC, CE,
AK cogneus, auccles deux diagonalles AE,CK; & partant on peut cognoi-
fre Pautce cofté EK ; & fceluy ‘cogneu on tronuera puis apres le cofté dudie

uindccagqe,m ainfi que nows sons vtouud gy-delfus AM , & CP, co-
c2 des o&ogone & dodecagone:Car eniz mefme manisreque nous atrons
trouné iccux calez,om doit troguetitousles coftez des autres poligones, qui
s'obtiennent parla bi(s&ign des i,c\o,f&c‘; JHLEORUCZ, L

Que fi los voftes dos figures: xagwliaes font ingommesifurables
auecleurs damy-diametres, & sus les quarsez de ceux-cy loicme
cogneus,elies feront mefurées,comune i a stémonfiré ay Carol-
laire 4.du chap.sidecebivwe. .. =~ - . ., .. .

Et polrdedud muecfupedicie rediligne do phufipies softez eft
dinilée¢ cn-wriangles, 8 faxfacile demonlizer pasqnel moyen
- Toms twigngle fora dinife par ligyos droihes Wdas ar gue lespor
sions dicelyy asvone tolle proportion.qw'ou Vomdr s
.+ Soirdosc letriangle propolé BGR, Ingust on defite dinifer en
wwois partics dgales, panlignas & offies S pasalicles. M conwiont def-
crir¢ va quasré NMLD de mafing haulear que lo tgiangle , &jc
diuifer en troisparties égates ;& icelles reduize-en quarsé, ¢n forte

ﬂm’PW@S@E@%@W@W!squmgé.g;n.rccaé
.1j
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S ! - auxdeux tiers, & les difpofer{ainfi qu'dl.
'ﬂ*‘; ]\§ ! efticy monftré) fur laligneND : alorsfau
| ’_ 'dratirér‘lcspa:;lfdcs?,'HG, lefquelles
e ditileiont leuiatgle

clona proportion

B A L Vy -
=i & d.donng:g_. Lar oneft, Qque Ie triangle eft
/.. _\¢ diuifé proportionnellement, commel'au-

R tretriangle NDL , par le 1,2, 10 6~ 22,du 6.

, Teftime i;n’il fefoitplus prompt & facile de.couppsr le cofté BC en trois
parties égales, puistrouuer la moyenne proportionnelle entre ledit cofté
BC, & vne des trois parties d’iceluy, puis z: Caricelles moyennes prop.
donneroient BE,& BG,{uiuant ce qui eft enfeigné & demonttré au 5o ptog.
d¢ laGeometriede Hearion. . -

o

” "De la m[_uré'du.CercIe.v
Cuar. IX. .. .

SRR R o, e , )

N\ A Efurerlaire d'vn cercle, & celled'vn polygone, eft vne mef
me chofe. Et comme nous auons cy-deuant monftré, qu'il

faut prendre vneligne droicte &gale au circuit du polygone, &la
multiplict par la moitié¢ de la perpendiculaire tiréc da centre fut
chafcuncofté pourauoirle contenndupolygoneainG, . .

_ Powrobtenirle contenw dyn cevcle ; il coruient mulsiplier fs circonferen-
te, parlamoitié de ls perpendicnlaire ;- cftd dire , parlamoisic dn dempy-dia
* meere dudit cercle , & le produict fera le contenw didit cercless: -+ ‘
+.:Carletiangle.rd@angle; qujalyn des coftez comprehant Ian.
gle droj&; égal au demy-diametre du cercle, & lautré cofté com-
-prenant lemefincangle égal 3 l circonference ducercle, eft égal
alafuperficic du mefme cercle, commeilferamonftré.. . -
" Soitle cetcle: ABEOD; & I wiangle refangle HAG,, duquelle
cofté HA, foit 1¢ demy.diametre du cercle,. & AG foit égal ala
circonferencedu cercle. Maintenant prefuppofons la fuperficie du
cercle cftreplus grande quele triangle. Premicrement il eft notoire
‘quaucrclopeur eftreinfcripte vae fignrereliligne, & dewrantde
coftez, qi'cliépourra eftre en fin plus grinde.que e triangle: car
‘entre deux ‘grandeilrs inégdles ; peuuent ehre idfinies grandeurs
ine galles, parls commune [emtence premifei Tt et cemainquele circuit
d¢ telle figure sediligncinfipte, fera pluscpurrque lacirconfe:



- _ DES SVPERFICIES PLANES. 138
rence ducercle, Cctadire que AG, & laligneperpendiculairetirée

des coftez delafi-
gure,feraauffiplus

" courte que le de-
g iy -diametre du
L — — cercle (Ceftadire
HA): & pourtant icelle figure reiligne deuroit aufli eftre plus
petite queletriangle HAG,ce quia efté pofé autrement. - .
~ Apres pofons que la fuperficie du cercle cft plus petite que le
griangle. Nous pourrons auffi circonfcrireau cercle vne figurere&t-
ligne,& detant de coftez, qu'elle pourra en fin eftre moindre que
le triangle: Orle circuit detellefigure, eft plus grand que Jacircon-
ferécedu cercle(c'eftAdire que AG) : & la perpendiculaire dy cen-
tre tombante fur I'vn des coftez d'icelle figure , eft le demy-dia-
metre du cercle,{auoir HA. 1l s'enfuiura donc que le triangle H
AG;fera plus petit quelafigurecirconfcripte. Cequi eftabfurde. Il
<ft doncégalila fuperficie du cercle ABCD. ' o
*Mais d'autant que jufques a prefent,laiufte longueur dela circon-
ference du cercle n'apoint efté trouuée , on a accouftume d'vfer
deY'muention d’_rchimedes laquelle eft plus prompte, & plus.ap-
_ prochante delaiufte mefure que nulleautre.Cefte inuentid eft que.
La civconfevence dw cercle,contient trois fois le diametre,C- pew moins dyne

Jfepticfme parsie diceluy diamesre,coplus'de s huictie[me parsie du mefme

" Cequi fedemonttrera ainfi que senfuit, Soitle centreXle dia-
Yy . .

. metre PB, la cir- .

conference PSB,

laligne contingg-
.. tele mefme cer-
. cle ET,au poin@
iB. L'angle EXB,
foit la tierce pas-
tie d'vn droi&t, &

1,%.;;%'35',-;-7; P ceftuy dpuble 2

doubleATX; & finalement cetuy daubledLXB. ..
i

du centre fur I'vnh

_ ldouble 3 GXB:
HXB:ceftuy-cy
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. Laraifon.-de EX 2 XB ferd comme EGAGB: par ks 3 du 6%
ain(i de tout le refte , les coftez d'vn triangle , duquel I'angle eft

dinifé en dcux.égalcmcm ont tclle raifon I'vn &Tautre , que les

particsdela bafe,

- Erconioin&tement, laraifon de EX & XB enfemblement AXB,

ft femblable Acelle de EBAla partic GB per l418 dus, & ainfi de

rous les autres triangles les deux coftéz enfemble ont telle raifon

dlivn,commetoute Jabatci ia partic de labafcvers e cofté auqud

onaura égard.

‘Et alternement, 1a raifon EX & XB 2 BE, eftcomme la ligne
XBaBG parle16 dus, & ainfi de rous les autres triangles (nivans,
les deux-coftezenfemble auront mefine fafon i labafe,que leplus
petitcofté alaplus petite pamcdclabafc diuitéc comme ditacﬁé’,
parlaligne qui couppe I'angle endeux également.

Pofons donc premierement que E X conticnt 2z patties. E B
eftant égale i lamoitié de EX contiendra i, & le quarré denr { c'eft
adire 121) foubftrait du quarré de 22 ( c'eftd dixc de 484 ) reftera
363, defquelsla racine quarrée(qui eft prefque 19 & 2 trente-neufict
mcs) fera le cofté¢ dicible XB par la 47 du1. Orlarafondelaligne
XBala ligne EB eft donc plus grande que 19 & 2 trente-neufiefines
awperls8 dus; & par confequent les lignes EX & XB conioinétes
ont vee plus grande raifonila ligne EB que 41 & 2trentencuficts
mearr. Et aufli [a ligne XB 3 BG. Si donc XBeft pofé de g1& 2
trente neufielthes,& BG 1, leurs quarrez enfemblc {eront 1806 &
plus d'vn quart : duquel nombrela racine quarrée 42 eft 1a lon.
greur dicible de XG. Dont et manifefte que les deux lignes en-
femble GX & XBont vrie plus grande raifond BG que 41& 2 tren-
te-neuficfines & 42 & demy(qu'eft peu moins de8; & 7 treziefmes)
a11: & par confequent XBa BH. Soit donc XBpofé dess & 7 tre-
eiefme & BHde 11: Leurs quarrez ioin&s feront 7099: La racisie
quarrée fora peun plus de 84 & 1 quart pour lalongueur diciblede
XH. Dont cft euident que leslignes HX & XBont vaeplusgrande
raifon 2 BH que83 & 7 treziefmes & 84 & 1 quart( queft prefque
167 & 4 cinqaicfmes)a11: & par confequent kaligne XB ABL Soit
derechef XB 167 & 4 cinquicmes, & BI u : leurs quarrez joinds

feront 28277, defquelslaracine quarrée ( qui eft peu plus de168 &
ifepticfime)fera pourlalongueur dicible de X1: & parainfi eft clair
queleshgncs 1X & XB enfemble ont plus grande raifon & BI goe
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167-& 4 ¢inquiefines,& 168 & 1 fepticfine (qu'eftprefquesss Y du: &
e : : _parconfequent la-
o ‘ ligne B, & le dia-
‘metre PB, { dou~
bleaXB)ALM
.(quenouspofons
double 3 BL) au-
\ rontvaeplusgra«
de raifon que 336
11 S ;
Or LM eft-le

o , . cofté d'vn polyﬂ
gone de 96 coftez; tellement que 96 multipliez par-u1 font 1056

pour lecitcuit dudit polygone, & le diametre eftane pofé de3s6 &
fouftraict; fois de 1056,reftera 48,qu'ett la feptiefme partie de 336.
Orlediametre du cercle & du palygoneeft vn melme par s conflry-.

- ébiom, & la circonference du cercle moindre que celle'dy polygone:.
donts'enfuyyra finalement quela circonference dy cercle,eft moin-
dre que trois fois & vae feptiefme partie de fondiamette,

Enapres. Soit le cercle propofé BCD,dans lequel foyent tirez:
tous les triangles reangles,en forte que le plus grand CBD, air
Yangle CBD égal Alaticrcepartic d'vn droict, & qui foit double

I AEBD, X ceftui-

¢y doubledcsp,

&encoresceftuy -

cydoublcAIBD,

& finalementce- .

ftuy double 3A.

MBD:il cft cui--

: | dent queletrian--

) — 38 gle BCF cft ¢

--ctas 58, 114, zzg-%'zw.'}: ‘ quiangleABED,

BEHABGD,BGYL ABIDfinkement BINYBMD: car ilsobtiennée.

chafeun vn angle droit par ledu 3, & kesangles au poin& B égaux,

donts enfuit qu'eltans equiangles, ilsont les coftez proportionnaux.
parke 4.di6. Apres ilaefté monftré que comme DB & BC conioin-

- BementdCD,eini BCACF,& ainfidesautres triangles fuyuans,,

‘ PofonsdoncBD de 30 parties,CD ¢naurais,&BC peumoinsde -

P O
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26. Parquoyialigne BC anraplus pesite raifonala ligne CDyqne 26
argDonc lacompofée de DB & BCalaligneCD (Celt adire lali-
gne BC AC F,ou BF 3 ED)auravne plus petite railonque 3o & 26
(fgapoirs6)a1s. . - . .

~Sidoncques nous pofons BE faire 56,& ED1s,le cofté BD fera
prefque 58, par e 47du1. Doncles lignes BE & BD ADE(Ceftadire
BGa GD)auront plus petite raifon que 56 & 58 (Ceftirg)drss. Soit
donc BG114,& GD 15,l¢ cofté BD fera prefquens. Donc les lignes
BG & BDAGD (Ceft Adire BI1aID ) aurontplus petite raifon que
114 & 115 ( quifont 229 ) a1s. Soit derechef Bl 229, & ID 15, le cofté
BD fera prefque 229 & demy. Doncles lignesBI& BDAID (c'eftd
dire BMAMD ) auront plus petite raifon que 229 & 229 & demy
(qu'elt 458 & demy)ais. Soit finalement pofé BM de 458 & de-
my,& MDdeis.1e cofté BD feraprefque 458 &3 quarts.Ileft donc
tuident que MD eftle cofté d'vn polygone de 96 faces,qui aurade
~ ircuit14.40: danslequel nombre fe trouue trois fois 458 & 3 quarts,

" & reftent 63 & 3 quarts:mais ce nombre eft plus de la hui&iefine
—artie de 458 & 3 quartss(car la hui@tiefme particeft 57 &11 trente-
dcuxiefimes feulement. ) Il s'enfuit donc que le cercle(qui eft plus
grand que le poligone ) contient trois foisle diametre BD, & plus
d'vne hui@iefme partie d'iceluy diametre. Mais il a cft¢ monfirg
~ cy-deuant que la. circonference du mefme cercle contient trois
fois le diametre & moins d’vne feptiefme partic. Ie concludsdonc,
que ladite circonfer&ce contient trois fois le diametre , & moins
d'vne feptiefme partie, & plus toutesfois d'vnc huittielme partic,
ce quil faloir demonfiver. Mais d'autant que 63 & 3 quarts fontpluspres
de lafepticfine partic du diametre(laquelle eft 65 & 15 vingt-huiief-
mes)que de la hui&iefme(laquelle et 57 & 11 tréte-deuxicfmes) on
a accouftumé. pour approcher plus pres de la chofe mefme,don-
ner la circonfergce du cercle trois fois le diametre &vne ieptiefme
partic. Cefte demonftration eft &' Archimedes, & non le nombre
quenops prenons(qui eft plus petit)pour la facilicé.

Soit donc le cercleamefurer ABCD, du<
quel le diametre foit14 pieds, lacirconferen.
ce fera 4.4, par les demanfbvations precedentes,cle
quelles auffi a efté monitré,que la circonfe-
rence multipliée par la moiti¢ du demy-dia-

metre produid le conteny du.cercle: mul.
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tipliant donc 4.4 par 3 & demy, ou 2zpar7, enprouiendra pourla
fuperficie duccrcle 154 pieds. )

Leliuretd’ Archimedes touchant ladimenfion du cercle contient feule
ment trois propolfitions , lefquelles tu pourras voir au chap.¢.dus.l.dela
.Geometric pratique de Hention ; c'eft pourquoy nousne nous arrefterons
icyd expliquer plufieurs chofes que noftre Autheur dit & demonftre aflfez
obfcurement; mais rapporterons f{ur ce fubie dela dimenfion du cercle
quelques regles & propofitions affez vtiles.
1. Eftantcognenlediamesred vncercle strouner la clreonfevence diceluy.

‘Faifant que comme 7 eftd 22, ainfi le diametre cogueu (lequel pour exem-
plenous pofons eftre 35) foitd vn 4° nombre proportionnel, viendra 110
pour vnecirconference zuclquc peuplus grande que la vraye : Car puif-
que par ce quieft demonftré cy-deflus, il appert que laraifondela circone
ference au diametre et moindse que triple [e(quileptiefne ; & quecelle
de 1102 35,quicltlamefme quede223 7,eft triple lefquifeptiefme; parlaio,
p-s-lenombre 110 fera plus grand que la circonference du cercle, duquel le
diametre eft 35, Mais faifant que comme 71 eft 2223, ainfi le diametre co-
gneu 35 foit d vn autre nombre, viendront 109 7 pour vne circonference
quelque peu moindre que lavraye, pour les mefmes raifons que deflus;
telleraent que nousauons deux circonferences, f¢auoir I'vne plus grande
que larequife, &'autre moindre, mais ona accouftumé comme dit noftre
Autheur prendre la plus grande, comme la plus facile 2 trouuer : que fi on
adioufte les deux enfemble; la moitié del'aggregé feraencore plus proche
deladite circonference cherchée,

2. Lacrconference &vncercle eftant cognené; trouser le dametre diceluy.

Faifant que comme 22 eft3 7, ainfila cicconference cogneué 110 foitd va
autre, {era produit 3¢ pour va diametre quelque peu moindre que celuy
cherché : Mais faifant que comme 223 ¢ft2 71, anfi ladite citconference co-
gneué 110 foit d vn autre, viendront 35575 pour vn diametre quelque pen
plus grand que le requis ; & ce pour les mefmes raifons que deflus. :
3. Parlemayen du diametre &vn cercle;cognoifire L ared'sceluy. ,

D’autant qu'Archimedesa dcmon(%ré enlaz, p. duditliuret de la dimen-
fiondu cercle, quele quarré dudiametredu cercle eft al'aire d'1celuy pref~
que comme 143 n‘,faignt que comme 14 £t d 15, ainfile quarré du diametre
cogueu foitd vn autre,viendral'aire dudit cercle : tellement que le diametre
d'vn cercleeftant 10, {on quarré fera100 ;& faifant que comme 14 eftdnr,
ainfi1oo foitd vn autre nombre,viendront 78 § ; & autant fera prefque l'aire
du cercle duquelle diametreeft 10,

4. Par lacirconference d'wn cercle; cognoifire laire d'iccluy. .

Soit faict que comme 88eft 3 7, ainfile quarré dela circonference donnés
foit 4 vn autre,8 viendra vn nombre qui {era prefque I'aire dudit cercle : tel<
lement que la circonference d'vn cercle eftant 44, foic fai& que comme 88
eftd 7,2infi1936 quarrédelacirconference 44 , foitd va autre, viendra§4.

pour l'aire du cercle,duquel la cisconference cft 44. s
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-Or encore que ces chofes approchent fortde la verité,fi eft-ceneantmoins.
qu'és grands cercles, I'erreu feroit fenfible : c'eft pourquoy és petits cercles
ievoudrois bien m'ayder dela raifon d’Archimedes cy-deffus;mais és grands.
cercles de celle trouuée par Ludolphede Collogne,laquelle eft plus precife:
Carilatrouué que file diametre du cercle. eft 100000000000000000000,
Ia circonference fera moins que 314159265358979323847 , mais plus que
3141§92653¢8979323846. . . )
§. Effantcognenl aire dvn cercle ; cognoiftre tans lediametre diceluyque lacirconfe~
rence.

Fai(ant que comme 11 e 3 14,ainfi I'aire donné foit 3 vn autre 5 iceluy fera
prefque le quarré du diametre ducercle propofé: tellement que I'sired’va
cerclecftantig4, iefais quecomme 1 eftd 14, ainfii54 foitdvn autre g6,
dontlaracine quarrée 14 approche fortdu diametre dudit ceccle,, dont laire
eftr54. Maisfaifant que comme 7 et 2 83, ainfi 'aire donné 154 foit 2 vn
autre nombre 1936, iceluy fera le quarré de la circonference dudit cercle,
qui partant fera 4.4.

6. Eft.mscogneus les dismetres de dewx cercles,onlescirconferences; ou bien les deax co~
S bomologues de deux figures femblables & femblablemens pofEes; cognoifive quelle
raifon les cercles,ou lesfigures,ont entr’elles.

_ D’autant queles cercles, & les figures femblables, font en raifon doublée
des diametres, ou des circonferences, & des coftez homologues; fi Ie plus
grand diametre, ou circonference eft diuifée parlamoindre, & le plus grand
cofté homologue parle moindre, fera produi& le denominateur de la rai-
fon quele plusgrand diametre, ou citconferenceadlamoindre, oule plus
grand cofté homolo%uc au moindre. Sidonc ce denominateur eft moltiplié
en foy, fera produic le denominateur dela raifon doublée, que le grand cer-

. ¢eleou figurea au moindre. Comme file diametre d’vn cercle eftor 56, &
lacitconference1y 6 ; mais le diametre d’vn autre cerele 14, & la circonfe-
- rence 44 : divifant 56 pari4, ou 176 par 44,l¢ quoticnt fera 4,qui multiplié
en foy produi& 16, denominateur de la raifon du plusgrand Zercleau moin-
dre. Lamelme raifon auta vne.figured vne moindre femblable & fembla~
blementpofée, fi les coftez homologues font 56 & 14,0u176 & 44.
7+ Eflans cognews les diametres , omles civconferences de plufienrs cercles: Itemlescoo
_ Bex homolagues deplufieurs figures femblables & femblablement pofées ; cognoifire le
diametre, ou lacirconference dvm cercle qui foit égal Stous les propofex: Ltem cogneifire
be cofié delafigure femblable, & égale 3 toutes les propofies.

Les diametres, ou les circonferences, ou bien les coftez homelogues
foient chafcun multipliez en foy , & les nembres preduids recueillisen vne
fomme; &lartacine quarrée d’icelle fera le diametre, ou la circonference,
eu bicnle cofté homologue cherché. Comme pour exemple, fi quatre dia-
metres, ou circonterences de cercles,ou coftez ﬁ:mologues d¢ figures fem-
blables, font 84412, ¢, & 3; chalcun d'iceux eftant mulciplié par foy-mefs
me, leendront 7016,144,16, & 9,dclquelsaggregé ferazaag, & laracine
quarrée 85, ferale diametre,ou circonterence du cercle, ou bien le cofté
homologue cherchés tellkment quele cercle duquel le diametre, ou la cir-

_—
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conferenceeft 85, oubien la figure faicte fue 85 & femblable aux données,
fera £gal aux quasre cercles, ou figures propofecs. Car puilque 7225 quarré
de laracine 84,cft égal aux quatre quarrez 7056, 144,16, & 9 des racines 84,
12,4, &3, & que parla 2. p.1:. les cercles font entr'eux comme les quarez de
keurs diametres ; & partant auffi commeles quarrez deleurs circonferences,
icelles eftans proportionnelles aux diametres: Irem queles figures fembla~
bles fontentr'clles comme les quarree des coltez homologues, pouice que

~paclazo.p.6.tantles quarrez que lesfigures ont lacaifon daublée des coftez:

arcillement tasit le cercle duquel e diametre, ou la circonference eft 85,

era égal aux quatre cercles, defquelsles diametres, onies cicconferences
font 84,11, 4, & 3, quela figure conltruite fur le cofté 85, & femblable aux
quatre,defquellesles coftez font 34,12, 4,8 3,fcra égaled icelles.

COROLLAIRE L,

. Toutes les partics du cerle fevont aufss facilement mefurces,

Commelefe&teur ABFC, lalignecirculaire ou bafe duquel nous
pofons eftre de 12 pieds: il faut donc par¥insiruction de ce chap.
multiplier:2par 3 & demy,ou 6 par 7, & ce qui enprouiendra (¢a-
uoir 42) ferale contenu du fe@eur propofé: iceux g2leucz deisq,
teftent 112, pour le contenu delautre plus grand fe&teur BDCA.

Or puifque pour obtenir le contenu d'vn fe&eur de cercle, ilelt befoin
de cognoiftre tantle femy diametre du cercle, que la circonference ou bafe
du fecteur, nous dirons qu’ayant mefuré a&uglcmcnt ledit femy-diame»
tre,il faudra del'va ou 'aucre des trois poinés A, B, C, obferuer I'angle du
ceatre BAC:Car par le moyen d'icejuy on trouuera plus exa&ement l'arc ou
bafe BC,que non pas dela mefurer auellement,d caufe dela courbure d’i-
celle: Erpource fgire vous trouuerez premierement toute la circonference
du cercle par le moyen dudit (emy-diametre cogneu ; puis vous ferez vne
regle detrois,au premier terme de laqueﬂc vous poferez 360 degrez, au fe~
cond ceque vousaurez trouué pour lentiere circonference du cercle, & au
troifiefmel'angle obferué BAC; & ladite regle faike, vousaurez leditare
oubafeBC. . ’

ue fion veutmefurerl'vne & l'autre fe&ion,
fcauoir BE CD & BECEF, il faut regarder d¢
combieneft la ligne droi&te BC: & pof¢€ icelle
eftre1r, & la perpendiculaire AE de 4 & 1tiers,
puis multiplie laligne droi&e BC par la moitié
dela perpendiculaire, fiyuant Linflrnction des chap,
% 3@~ quatricfme de ce liwre, oubien mefurele trian-
gle BCA, comme il a cfté monfiréan chap. . Ainfi
nous trouucrons que u fois 2 &1 fixiefine, font
e henohindnd: S ij

D

2 %
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23& s fixiefmes pour le contenu du triangle, lequel fouftraict dur
feteur ABFC (Ceftidire de 42) refteront 18 &1 fixiefme pour la
fe@ion BCF:iceux18 & 1 fixiefme leuez derechef de tout le cer-
cle (fgauoir de 154 ) refteront 135 & s fixiefines pour autre fetion,
BDC. ‘

Puifque pour auoir 'aire d'vn fegment de cercle, il ‘eftneceffaire de co-
gnoiftre tant laligne droi&e que courbe qui le comprennent,, & auffile fe-
my-diametre du cercle, nous enfeignerons icy 4 les cognoiftre. Premiere-
ment foit mefurée laligne droi&e BC, puisaumilieu d'icelle, {canoir eften
E, foit poféle compas de proportion ouuert i angle droict, en forte que.
I'vne desiambess'accorde fur ladite BC, & felonlerayon vifuel paflant par:
les pinulles de I'autre iambe , foitaufli mefurée la diftance EF : Ce fai& {oit
multipliée BF par foy-mefme, puis diuifez le produi& par EF, & cequien
viendra eftant adiouftéd ladite EF,on auratout le diametre du cercle; & par
confequent fera cogneu tantle femy diametre BA quela perpendiculaire
AE; tellement qu’il feraaifé de trouuer puis apres I'angle du centte BAC,.
& par confequent cognoiftre la circonference BC, ainfi qu'il a efté enfei-
gné cy-deuant. Et eft Anotter que noftre Autheurayant poléle {emy-dia-
metre ABdey, &lacisconference BFC 123 'angle BAC fera trouné de 98
degrez, ] ; la ligne droi@e BC peu plusde 1033, & la perpendiculaire AB

relque 4 353 : & [uinant ce, le contenu du triangle AB(E‘ ferapeuplusde 24
2> qui foultrai& de 42, contenu du fe@ecur. ABFC, refteront 17 3 pour le feg-
ment BCF, lequel eftant fouftrai@ de 154, contenn de-tout le cercle, re-
fteront1363 pour Fautre fegment BDC

Maiss’iladuenoit qu'on ne peuft-mefurer a&ucllement EF. prife au mie
lieu de BC,on pousroit la prendre ailleurs quauditmilien, & alorsonau.
roit labale & l}a perpendiculaire d'vn triangle cogneus, auec les fegmens.
faics ;l»ar icelle, & partantil feroit aifédetrouner les deuxautres coftezdu
triangle par ce quenousauonsenfeigné cy-denant, & puis apresle diametre
du cercle circonfcrivantledit triang]e. -

Que fi orine pouuoit encore mefureraucune perpendiculaire, il faudroit
obferucr les angles quife feroient fur BC, concenant quelconque trian-
Flc audit fegment BFC: Caralorsonauroit deux angles d'vn triangle re@i-
ligne cognens & vn cofté, & partant les deux- autres coftez feront tronuez
comme dit eft,& puisapres le diametre du cercle circonfcriuant ledit trian-
gle. Ou bien d’autant que les deux angles qui feront obferuez & trouues
és poincts B & O, font enfemble moitié de I'angle du centre BAC ; les
angles dutriangle ifofcelle BAC feront cogneus aucc labale BC, parquoy
lescoltez ou femy- diametre AB fera trouué comme dit eft par la doétrine
destriangles rectilignes : Ces choles expliquées, nous ioindrons encoreicy
les fix prop. (uivantes. '

1. Efant cognen le contenu d vn cercle ; cognoiftve leslignes dym [ecteur dicelwy,qui feit-
ascerclefelonvneraifon donsée,

Ji faut trouuer tant le diametre que la circonference du cercle, ainfi quiil

4
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eftenfeigné cy-deuantenlag,. p. puis faire que comme le plus grand terme
delaraifon donnée eft au moindre, ainfi la circonference trounée foitd vne
autre, qui feral’arc oubafe dufeceur requis. Ainfile contenu d’vn cercle,
duquel il faut prendre v fe&eur quifoitdiceluy cerclecomme2 4 ¢, eftant
154 3 ic trouue que le diametre du cercle fera1y , & fa circonference 44, puis
faifant que comme s.eftd 2, ainfi 44 {oit 3 vn autrenombre, viendront 17 §,
qui {erala bafe dufecteur rec}uis, & te femy-diametre 7 5 tellement que le
contenu dudit feéeur fera 61 7.

2. Eftans cognenl aive d'vn cercle,es anfile consenn d'vn feGeur dicelny cerclestognoie
Prrela bafedudis feFeur. : : :

11 faut trouuer lediametre du cercle;, & puis apres divifer le contenn dy
fe&eur parle quart dudit diametre trouné, & viendrala bafe cherchée/Ainfy-
Paired'vn cercleeftant 154, & le contenud'vn fe@eurdu mefmecercleso:
pour trouuer.la bafe d'iceluy fe&eur, ictrouue premierement quele diame-
treducercle et 14, dontle quartefts 3,parlequelie diuile le contenu du fec-
teur 30,& viennent 8 3 pourl'arcou baFe dufc&eur propofé. - o
3. Eftans cognenlaire d'vncercle, ¢ lavuifon du diametre dla fubsendente d'vn feg-
wment & iceluy cerele s cogneifivel aire iceluy fegment.

Soitzrouuéle diametredu cercle , puislacorde ou ligne droi@e du feg:
ment felon la raifon donnée; en apres-foittrouué.I'arc par lemoyen des g.:
nus, & puis apresle contenu tant du fe&eur que du fegment, le tout comme
# appertenl'exemple fuiuant. Soitvn cercledont I'aire et 98 3, & laraifon.
du diametred laligne droicte ou bafe d’vn fegmentd'iceluy commegd 4, &
il fauttrouuer tantI'arc quela corde qui comprennent ledit fegment, afin
d’auoir fon contenu. Premierementdanclediametre fera trouuédero; &
puifque comme g eftd 4, ainfi le diametre du cercle eft 31a bafe du-fegment
propofé,icelle fera 8 maintenantfoit fai& que comme g eft2 4,ainfi le finus-
towal 100000 loita vnautre, & viendront 8nooo, quieft le finusde §3 deg,
7 m. 49 fec. & partant l'arc du fegment propofé fera de 106 d.1ym. 38 fec..
lequel arc eftant reduiten mefmes parties que celles du diametre{eratroun-
ué valoir d’icelles parties enuiron 973,& (a moitié 4 32, qui multipliezparle
femy-diametre §, donnent 23 -,—Z-,ponr I'aire & furface du fedteur,qui a pour:
fegment celuy propofé.: & puitque la corde dudit:(egment eft-8, & lefemy--
diametredu cercle 5,le contenu du triangle ifofcelle.compris de ladite corde
& dedeux femy-diametresducercle feraia, qui-oftez dufe@eur: trouué23.
3% » refterant n3% pour le contenu du fegment propoté A teouuer. .
4. Efiantcogneul ared vn cevcle, lecontenu d'vnfegment d'scelny, ¢ ladifference dw
diametre ducercle dls bafe dudie fegment 5 cagnoifive tant Parc que ls bafe ou eorde du.

ment. :

'sSoit trouuéle diametre du cercle, duquel foit oftéela difference donnée; .
& reftcrala corde du fegment propolé;, & partant ontrounera l'asc dice-
luy par le moyen des finus,commeil eft dit cy-deffus. Airfile contenud'va-
cesle eftant 783, vn fegment d'iceluy 1157, & ladifference du diametre da.
cercled ]abale ouligne droicte dudit fegment 2 : Lediametre du cercle feras
trounécfre dexo,duquel etant oftée la difference s, reftera 8 pourla bafe:

. . iij,

e
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dufegment propofé; & procedant’ ainfi quedeuant,l'arc fera trouué d’enuis
ron 9 3. . '

5. Eﬂ;‘u cognenle diumesre &yn cevcle, & la difference dwn fegment Liceluy cercled
Jon [eGenr; tromuer le contenm dudis fegment. :

Ayant ofté du quarré da femy- diametre du cercleledouble dela difference
dufegmentau fedeur , & adioufté lercfte au quadruple deladite difference,
foit prifela racine quarrée de ce quien viendra, 2la moitié de laquelle foit’
adiouftée la moitié de la racine quarrée dudit refte premicrement trouué, &

_viendra la moitié dela bafe du fegment rropoﬁ » & partant il f¢ra aifé de
trouuer l'acc d'iceluy fegment, commeil a efté enfeigné cy-deuant. Soit
wn cercle duquel le diametre et 10, & que la-difference d'va fe&eur d’ice-
luy i {on fegment foit 12 : & il faut trouner tant Larc quela corde dudit feg-
ment, afin degognoiftre le contenud’iceluy. Lequacré du femy- diametre
eft 27,qui oftc de 24 double deladifference donnée, refte 1,quiadioufté d 48,
guadruple deladite difference, viennent 49, dont laracine quarrée eft7,
i la moitié de laquelle i'adioufte §, moitié de la racine quarreé du refte
trouué, & viennent 4 pour la moitiédela corderequife ; & partant icelle cft
8:Maintemant foit fai& que comme g, moitié du diametre donné eft au finus
toral 100000, ainfi 4 moitié de ladite corde foit Avn autre, viendront 80000,
guicftlefinusde §3d.7 m. 49 fec. dontle double 106 d. 15 m. 38 fec. eft I'arc
du fegméc requis, qui reduit en mefmes parties dudiametre donné, vaudra
cnujron 9 t§; & partantla moitié d'iceluy 4 33 eftant multiplice par l¢ femy-

- diametrey,viendront 2357 pous l'aire du fe&eur,duquel eftant oftéc la diffe-
rence donnéeiz, refteront 11 5 pourle contenu du fegment requis.

6. Efantcogmenlediamesre dvncercle, ¢ ladiftancedn centre d'iceluy & labafe &vm

st dudst cercle ; trouwer le comsenn d'sceluy fegment.

Ayantadioufté aufemy-diametre du cercle la diftance donnée, & multi-
iéla fomme par le refte du diametre;la racine quarré du produit donnera
amoitié¢ dela Eafe dufegment, qui multipliée par ladite diftance donnée,
viendrale contenu du triangle,dontle fegment propofe differé i fon fe@eur;
& partanticeluy feGeur fera trouué comme dit eft cy-deflus, & puis apres le
{egment requis. Ainfi le diametre d’vn cercle eftant 10, & la diftance du cen-
tredudic cercle iufques 3 la bafe d’vn fegment d'iceluy 3 : pour trounuerle
contenu dudit fegment, i'adioufte icelle diftance 3audemy-diametres, &
viennent 8, que ic multiplic par 2,reftedudiametre, & vicnnent16, dontla
racine quacrée 4, eft moitié de laligne droike dufegment, q‘ui mulcipliée

.par la diftances, donne 12 pourle contenu du triangle, par lequel le feg-
ment propofé differe de fon [e&eur : maintenant donc procedant comme

nousauons enfeigné ¢y-deuant l'aire dudit fe&eur, {era trouué d'enuiron 13

?} » duquel eftant offé ladice difference 1z, reftenti15Z pour lecontenu da

cgment propofe?:(rouncr. ‘ . . :

7. Eftans cognem le/diamesre dwm cercle; cogmeifire le cofté du quarré égdl & iceluy
cercle, .
»: Ceproblemeeft vn de ceux dont Ia folution Geometrique n'eft encore

cogneut, combif:n que pluficurs graues Autheurs, tant anciens que modex-

r
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fesayent talché d'en acquerirla %loire, voire mefmes ces iours paflez, P,
Lanfbergius penfantl'auoir acquile,le tref-docke & ingenicux Andreflon au-
roitauflitoft defcouuert & montftré le parallogifme d'iceluy Lanfbergius,
Nous dirons doncicy, ( fuyuant la tradition d’Archimede ) quayant mul-
tiplié¢ le diametre cogneu par les 15 d'iceluy, laracine quarrée du produi&
donnera e cofté d’vn quarré fort peu differentde celuy égal aucercle. Ainfi
pour trouuer le cofté d’vn quarré égald va cercle dont le diametre elt6:ie
prendsles 35 d'iceluy diametre, quifont 43, tpar le(quelsie multiplic le dia-
mectce 6, & viennent 28 3, pourlaireou furtace dudivcercle,dentla racine
quarréey/28 5 elt le cofté du quarré prachainement égal au cercle propofe.
8. Effantcognenle coté Ivn quarrés cognoifivele diamerre ducercle égal diceluy.
8. Soitfait que comme 11 eft 2 14, ainfi l'aire du quarré donné foit i vn au-
tre, & viendrale quarré du diametre requis; & partant la racine quarrée
d'iceluy donnera le diametre du cercle prochainement égal au quarré pro-
pofé. Ainfile coltéd’vn quarré eftant1o, laired’iceluy fera 100, & faifant
quec comme neftd g, ainfi roofoitd vnautre nombre, iceluy feraray -2,
dontla racine quarrécelt V127 ,{,& antanteft le diametre du cercle égalan
quarré propofé.

Or puifque toutes figures re&ilignes (e peunent reduire en quarré, & ay
contraire qu'd tout quarré on peut donuer vne figure reciligne égale &
femblable 3 vne propotée il senfuit qu'on peut trouuer le diametre du
cercle égal 3 quelconque figure re@iligne cogneut ; & au contraire bailler
Iescoftez de quelconque figure rc&ili%nc égale d vn cercle donné, non.
toutesfois exaement, mais fipresde la verité quel'erreur en fera infen(i-
ble, foit qu’on fuiue les regles & preceptes cy-deffus enleignezau regard des
nombres,ou bien les conftru@®ions Geometriques que letref do&e Victee
a baillez fur e fubie@ de la quadrature du cercle, lefquelles anec autres
voyes trouuées par quelques anciens, nous delaifons comme efloignéesde.
noftre but & intention, - , :

CorROLLAIRE II

115 enfuiura anfi que la fection d'va cercle faicte paryn antre cercle pouyre
eflre mefurée. : A

Comme foitJafe&ion ¥mefurer ABDC d'vn cercle quiary pieds
de diametre, couppée par vnautre cercle ADC, duquel le diame-
tre cft ar,& Jacisconference 66, il faut mefurerle iecteur MAD par
le Corollaive precedent : Pofons donc la ligne circulaite oubafe du fe-
&eur ACD eftre de12pieds & demy: maintenantil conuient mul-
tiplier 12 & demy par lamoitié du demy-diametre CM (Ceft a di-
re pars &1 quart) & en prouiendra 65 & 5 huiGtiefmes pous le
contenu dufeteur MACD : defquelsil fautleuer letiangleredis -
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ligne ADM, duquel chafcun des deux coftez MA, MD, faittio &
demy:&laligne droicte AD enuiron 1z, la perpendxculaxrc MOs,
& 2 tiers, laquelle multipliée par DO (¢ cﬁ afGauoirpar6 )produira
s2 pour le contenu du triangle : iceux 52 fouftraits du feGeur
MACD, quiconticnt 65 & s huiticfmes, rcfteralenombresz &s
huxéhc&ncs pourlafe&ion AODC.

Cefai& faut mefurerle fe@eur FAED: pofons donc I'arc AED
‘ de14: Etpource que 14 font la tiercepartie
detoutela circonference 44,ils'enfuyura que
le feteur FAED feraauflila tierce partie du
contenuducercle AEDB, & contiendra sr &
P 1tiers:mais il faut maintenant ofter le triangle
reitiligne ADF pour obtenir le contenu
d’'vne chafcunefection. lla efté dit que FD eft
de7, commeaufliFA de7, & AD . Sidonc
- conmultiplicOF parOD ( c’eft adire3 & de-
my par 6 ) ilen prouiendra.ar pourle contenu
du triangle ADF,lefquels 21 oftez dufe&eur 51 & 1tiers,refterazo &
1tiers que contiendralafe@tion AODE. Et parainfi il eft manifefte
que l'autrefeétion AODB contiendrarn3 & 2 tiers,defquels fi finale-
ment nous leuonsla fe&tion AODC,qui contient 13& s hui&tiefmes,
refteralenombreno & 1 vingt-quatriefme, qui fera lecontenude
lafe@ion courbeligne ACDB. Quefion adioufte les mefmesiz &
s huictiefmesal'autre AODE (qui contient 3o & rtiers)onaura 43 &
23 vingt-quatriefine pour le contenu de 'autre [figure courbeligng
AEDCA.

Cororratrs IIL
Leschofesainfidemonfirées, la /t'tpnﬁm ds cercle pourracftre dinifee en

[eCtions,quianront telle proportion qu'on Voudrs.

Smt pour exemple de demy-cercle BCD A diuifer en deux demy-
~ feQtions lefquelles ayent telle
T ‘ proportion I'vne A lautre.
quelacirconference BE i la
circonfcrcncc ED. lleftno-
toixe par les precedentes que le
“{e@eur EBA alamefme pro-.
portion au feGtewr ED A,
. Soitdonc fai&t le demy-cer-
cle
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cle DK A, apres adioufteau feGeur DEA vnautrefeteur EFA , cn
forte quelabafe d'iccluy EF foit {galeilaligne droite IK ({'entens
felon lavulgaire tradition d’Archimedes) laquelle 1K foit aufli pa-
ralleleACA, & couppele cofté FA au mefme poin&t K. Cefai tire
la ligne FH paralleled CA, & tuaurasla demy-fection DFH égale
aufe@eur DEA. Lanaifon cft quele fe@eur EFA,eft égal autrian-
gle re&iligne DK A par lsconfiruction,& par confequentautriangle
FHA,, comme on peut colliger par ls 36 du 6: tellement quetetriangle
commun FLA eftant ofté,'efpace EFL fera égal autriangle LHA.
Quefionveut acheuer toutlecercle, onaurales feGions toutes en-
ticres, quiaurontl'vncal'autrelamefine proportion, ‘

LoroLLAIRE 1V.

Le cercle powrra anfi cftve dinife en telle proportion qu'on Voudra , par
VY autre cercle, : :

Comme fiie veux diuifer le demy-cercledela figure precedente
entelle proportid-que DO 4 BO.Icdiuife en deux égallement OB,
& rends par cemoyen la demy-feéion BVY égaleaufc&eur EBA

Ls precedente. Apses ic tire vne femblable & égale demy-fe&ion
fauoir VY1, & partel moyenceftefigure VBIV eft égalcaufc&eur
- OBS: & par confequent a la mefime proportion 3 Vautre particdu
cercleVCLL ,

Quefion veyt coupperencor vneautre partic parle mefme cer-
cle, laquelle (oit égaleaufe@eur ONA: 1l conuicndra lors diuifer
en deux également la circonference NB (& foit pourcxemple au
poin& O) & rendre vne demy-feion (comme XZB) &galcau fe-
Geur OBA parles precedenges. Puisdelcrirevne autre femblable de-
my-fc&ion XQZ quifera par cc moyen égaleau fe&eurONA, pat
aini (¢ pourront continues telles dinifions pacle mefme cercle. Et

dececy nesen eft encor trouuéricnde plus precis.
. COROLLAIRE V.
Dl eftmenifefl quelecencle pene oftve fonftpaict de quelcongue figwre
velliligne qwi l::yfﬁm gxon[cripte, @cdclaqneﬂekmpaitg [éracognene, &n

paerce mayen lé comean dece guiveflevs fevs anfiicognesn,
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COROLLAIRE VL

Les fizures vectilipnes inferiptes an cercle, pourront mfﬁﬁﬂre Souftnai-
Eles cfic_eZg s Ji lewr contenu eft cognen, & parcemayen ce guiveflera du cer-
cle fera cognen. L . C

‘ ) COROLLAIRE VI

S'enfuit aufii que les places ¢o fuperficiesmixtes, Ceftadire comprifés de
bignes droittes ¢on circulaires ( les perrions de-cercles conmexes o% comoancs.
ﬁm cognenis) feront facillement mefurces.. ' :

Dela mefure de Lonalé,
€CHAPITRE X,

. La fuperficie de Ponale peut eftremefuréc ,ayant laconnoiffance de Lz fis-
pexﬁaef Le?fnle deforit ﬁf;e plus petig{l:'(mem: carla faperficie de ce cerde-
eft anmefme onale, comme le plus petit diamesve eft an pl_mgmnd: -
¢Ela {e prouue ainfi, Soitle cylin-
| G N dre duquel la bafe circulaire AB!
i €D correfpode  l'ouale EFGH , le-
qucl ouale-foir coupédu cylindre par’
vne_fuperficie plane, mais-hon en an<
gles droi&tsn’y paralleleala bafe ( com--
meilefl dit en la definition.) 1l cft certain
§ que FH cftant le.plus pedit diamerre
. & ~correfpondra-aufhi au diametre de'la.
4 bafe BD, & lc plus grand diarnetre
gCE: G, aTautre diametre A €, s’entre-
‘- couppans en angles droi& au centre:
- 'd'vnechafcunefigure. Ordansle cer—
cle de la bafe peut eftreinfcripte vie
-figure Feiligné reguliere, contenant
_ Plufieurs trapezes,comme BI, KL, &
le triangle LAX: & le cylindre aifla
peuteltre couppé: par fuperficies pla-
nes re&tangles & paralleles'vnealau- .
e, cfleuées delabalcorthogonelie-
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amient fifquesa I'ouale, ccomme BFHD , KMNI, XOPL, quicou-
perontles diametres EG & AC enanglesdroi&ts proportionnelle-
ment, parlar7 dw 11, ’

" Tous les trapezes doncauec letriangle, quiferont dedansle cer-
de feanoir BL, KL, &letriangle X A L,auront mefmeraifon aux
" grapezes & autridgle FN, MR, OEP,comme ACAEG,parle Corollaive

de le premicredué. '

Il ne fe peut donc inftrire au cercleaucnnefigurere&itigne qui
ait au contenu del'ouale femblable raifon, d"antant quela fuperficie

_de l'ouale cft plus grande que toutes les figuresreilignes qui luy
font infcriptes. Semblablement aufli ne fe pourra circonfcrire ay
cercle aucane figure reiligne quiait lamefme raifon al'ouale:d’au-
tant que telles figures circofcriptes aurdt la mefine raifon auxcir-
confcriptes de l'onale: & celles-cy font plus grandes & {patieufes
quel'ouale. Il s’enfuit donc que lecontenu du cercleatelle raifon au
contenu delouale, comme le petit diametre AC (C'cft adire FH)
AEG. T : ' -

Si donc on propofe vn oualed mefurer, ayantpour fon plus grand
«diamet:e u toifes, & pourle pluspetit 7: mefurele cercleduquelle
diametrecft 7, il contiendra 38 & demy: lefquels diuifez par 7 don-
nent pour quotient le nombre 5 & demy: lequel multiplié par 11,
fai& 60 & demy, qu'gttiuftementlaire delouale: Car6o & demya
38 & demy a mefmeraifon que udy. )

CoroLLAIRE L |

" X1 ft euident que [i le grand diametre & celuy du cevcle fone comppez en
e ine vaifon & emanglesdroils parlabafe dvn [eteunles [éctions anront
¢uj§ilqume«m‘ybn [Vvnealausre. .

Comme lafe@tion ABCD, laquelle eft coupée par AC en an-
gles droi@s fur le-grand diametre DB, amefime raifondkafe&tion
du cerclé HIG (couppée aufli en angles droicts fur EG, & en forte
qut DE ¢t 3 FK, comme de DBAFG) queDBAFG par les vaifony

 dewans dises. SRt
M~~m‘-.‘:~l_' " . . . 5 “.‘ . §\x)‘

R T
oy Ny

e
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: \ Encores Giles dias

g X 4 metres font coupez
\ | ~ autremest , comme
G pl— g NC, VI, & queles

R .
| \ lignes NY,, OC pa-~
] o\ ¢ ralleles au diametre.

' ‘ - DB, ayent laraifon.
deunantditeaux lignes VL & IX paralleles an diametre FG:la fe-
€ion NCD aura auffi lamefme raifonalautre fe&ion VIG,que D B
AFG,parles prealeguées Et partel moyen & confideration fepousront.
mefurer toutes autres feions d'ouale..

Pofons donclafe@tion du cercle HI1G eontenir7-& 7 douziefmes
(comme eftant la circonference HGllatierce partic du cercle quia.
fondiametrede7) il eft certain que la fection del'ouale ACB con-
ticndraxs & 11 douziefmes, pour obferuer la raifon deuant dite. .

Cororraire 1L

11 S enfait anfli que Pousle eﬁre onfirailt de towre fip pmens gui-
li fera circonferipee, coe parc{);;;gwmll;refdu fers fmleﬁr‘s::n;ng;wﬁ 1 a

Corotriraire 1IL

Comme anfii tomte fig ’ ut ﬁr de Ponale, ¢ Ie.
S e o st el o

Ce que noftreauthenr dit & démonfire en ce chapitre,eft-colligédes s &6.:
p-du liuredes Conoides & Spheroides d’ Archimedes, dlaydedelaquelles -
P: Henrion a auffi demonftréau ch. 8. du, linre defa Geometrie, quele cer»
cle ayant pour diametre la-moyenne propostionnelle entrele moindre 32
leplusgrand diametred’voeBlipfe (bu figuse femblable 2 icelle, vulgaire.
mentnommée ovallejellégal 2 ladiee Elipfe : (nivant lequelthenseme troun-
uvons derechef laire oufurface del'ovalle propafée pat.ooftresuthenr. Mul~
tiplions donc le. plus grand diametreds pas lemoiudre 7, 8 viendrant 77,
dont la racine quarréé fera377,pour le diametre da cercle égal 2 ladite oual-
!g: & partance farfant que commeaq eft A 11,2i06 77 foic Ava autrenonrbre;
iceluy ferx 604 pour le contenududit cercle oufurfacede I'ovalle propofée.
Ot nousicindrons icyquelques problemes fus ce fubie de I'Elipfe.

Y. Eflans cognen le-moindre or le plus grand diametre dyme Elpfe ; cognoiftre le
a’:.w’mn du cercle bgal dicelle Elipfe,
L'operationde cecy.cl manifefe,par ce que nous venonsdedice cy deffus:
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telfemens qu'il 'y 2 qu'a trouuer le moyen proportionnel entre les dianve.
tresdonnez, & onavralereqois : Ainfi le moindre diametrede'oualle pro-
pofee eftant 8, & leplusgrand 18, le moyen proportionnel entre ces diame-
trer& & 18 eft 13:autanc eft donc le diametre du cercle égal 21'Elip(e pro-

oiee. Lo - R

F Au contraire , dinifent le quarré du-diametre du cercle donné par quel-
eonque nombre, iceluy & le quotient feront le moindre, 8 le plus grand
diametre d’vne Elipfe égale audit cercle proposé. ' '
a. Efantcognen lemeindre onle plas grand diametre dyne Ekipfe,0r Paive dicelle; co-
Zeoiftielantre dicenx diamesres, = .- .

" Puifque quelconque Elipfe et égale au cércle,dont Je diametre et moyen
proportionnel entrele moindre & le plus gtand diametred’icelle :il e ma-
nifefte qu'ayant trouuvé par le gprob: du ch. precedent le quarré dudiame-
stedu cercle, doat Faire foit égal 2 Elipfe propofec,fi on dinifededit quarré
fér le diametre de I'Elipfe cognen, viendra-Fzutce diametre d'icelle. Ainfi

¢ moindre diametre d'vne Elipfe , qoi contient 194 enfuperficie, eftant )
ie fais que comme 11 eft 314, inli 14 foit 2 vn auere nombre; & viendront
196 pour le quarré du diametre du cercle égal X ladire Elipfe proposée; lequel
quaniéigéiedivife par 8 diametre donné, & vienment 2u quotient 24 2 pour
leplosgrand diametrede ladite Elipfe, . - ' :

3. Efant cognen lemoindre, owle plus grand diumetve dvwe Elipfe- bgale ¥ e astr,
de.Loquelle le plus. pesse <7 Ie plss grand dsamsesre foicnt asfli cognens; cogpmifive Lawsre
Aefdsts diamerres. . , . _

DiautanrquelesElipfes égalesentles ireindres &.‘les‘r!mgnndsid ¢leurs
Jhmtutptopottionnel lement rqcipmqqu; ayant multiphé fes deux dia-
metres cogaeus entr'euy, & dinisé le produi@ par 'satre diamerre cogner,
viendra le diametre tequis. Ainfile plus grand diamette d'vne Elipfe eftane
36, & que le moindre & leplus grand diamerre divne autre Elipfe égale
Aicelle, foict 8 8 12;ie mulviplic ees deux diametres cy entr'enx, & viennent
96, que ie divife parFautre dismetre 16, & vienaent ¢ pour le moindre dia-
metredél'Elipfe propofee. . = - A e
4+ EPuns cogneni les moindres @ les plur grands diametres de denx Elipfes diffoms-
Dables; cognosfire le maindre & le plus grand dsamesre & yne antre Ebipfe femblable 3
Eone des propestes; o lgate 3 Lastre.. . T ‘ '
Soient trounezles moyens propettionnaux entre lefdits denx-diametres
de chacune defdites Eliples propofees, qui [eront diametres de cercles égaux
dlicelles Elipfess puis ayant trouué va sreificime proportionnel d cés deux
diametres-trouuez, (oir fais que comme le premier d'iceux diametreseftd
eetroifiefme proportionnel, ainfilequel on volidda dds"detrx diametres dé
YElip(e, 1 la queHe on en veut faire vne fembhble, foit 2 vnautrenombre;
& finalement enireé ces detix derniers foir rrounévn nroyen proportionnel,’
qui{crale diamerre de FElipfe reqdife Nomologued eeluy pris : €e quenouns’
rendrons manifefte par'exemple fvinaat. Soienr A 8,8 B18 les moindre-&
plus grand diamerre d’vane Ehlipfe, mais:C 9 & D 36 ceux d'vneanrre; &il
faut troguer lemoindre & leplusgrand diametre d_'vnewm’} Elipfe qui foit.
: < i
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. R S TTL Y YO SR Y .;demblablqd celle deﬁdhmetxhé B, mkis
A. E. B: .t G, F. D.églgacelle de C, D, Premicrement i trou.
8. n. 18& 9. 18, 36. ue E 12 moyenne proportionnelje entre les
G. H.. K .. diametres A & B majsFi8 ensre C D : puis
27, 1.7 40} ayanttrouué i ces deux nombres E & F va
oIy My, '~1)W5d@%z?l¢?0ﬂh§“d' GM.’,“»&I'S.QM
L 32 2Z ;o | semme E elt A G, ainfi chacyndes deux digs
Co " metres A & B [oit 3 v quatriefine aombre
proportionnel, &viendront. H 18,& K 40 ;; Finablemeat entre A & H, ie
trouue le le moyen'proportionnel L 12, maisente.B & Kle MOYERPIOPale
gioangl M 27,.lalquels mpygps?p(qpqttiomaux L &M foat Iq;mo‘indrg &
le plusigrand des digmeztes d'vneEliplefentblable 3 celledont A & B (ong
lemoindresk le plys-grand diametce, mais égale 2 celle desdiametres C&
D.Car . d'autant gue comme Eeft:2G,ainlGAeftdH, & BAK, & queptrs

~iceux, L & M lops moyeas proportionnapx :il yauratelle railon de A L,
aye-de Ba M : & par canlequent comme le diametre A eft au diamesse B, -
2inG le djamerre. L,alt ay diametre M : Parquoy'Elipfe d'iceux diametres
L & M feralemblableacelle des diametres A & B. D'auantage , puifqueles
gerclesdont E & F font diamecres, font égaux aux Eliples des diametresA,
B,8 C,D; commeE el 2 G,ainfi I'Eliple de A, B fera 3 I'Elipfe de C, D:

. Mais anfi comme.E et (G, ainfi ladise Eliple de A, Belt 2 LElipfe de L,
Micelle Elipfede L, M eltdong. égale 2 IElipfe de C, D, ainfi qikgfois
requis. . . ,

. %)n obtiendra encore le mefme, {i ayant tronuélaire de 'vae & lautre
Eliple psopolec, zinfi.qu'il et dit.cy deuant, (auoirclt dod,B 11358 de C,
D 254 3 on fait quespmng cslle, 13 153:3,¢ft A 64 quarsé du dﬁagl‘eftcds&,
3 324 quarré dudiamepre Bmnfi colle-¢y.254 2 (0it 2 d'autces, pigndcopragg,
& 719, quiferont les quatcez desdiamecres L & M, qui ianan; {esonra2 &
17 comme deuant; & e d’autant que los Elipfes femblables (oat cotc’elles
comme les quarrez de lgurs.diametces homologues, Dgrechef, puilgue le
cercle du diametre Felt égal, tant AT Elip(e des djamgiges C&D, guacelle
requife b, M, quidoig eftre femblablea celledo A & B: & purconfequent L,
F,M proportionnauxi A, E, B:il elt manifelte que le(dits diametres L.& M
feront encore trouuez bien plus promprement quedeffus, failaot que com-
‘fq Eeftachacun des diamettes A & B, aiafi F foit & chacun des diametres
&M"’x N ‘;_":,,5' P T ) N - P o0y - LA ' ':' © . ‘L N

. Ot fi;au liende I'voe des Elipfes.propofces,vp cercle ellois donné; telled

mepg qu'illes falult trouygs, diametres fuldits d'vae Eliple ferablable 2 Ia

propofee,maiségaleaudiggercle donné,l'operation n'en feroitdiffemblable,

mais engose plus prompreiaifee quaueclesdeux Eliples. = X

1. EBans coguesy fesmesadres. € Les flus grands dismesres de tant d Elipfe; gw'on

wiydre ;. cagnofire [r. plae Lravd ¢ le pesss aﬁa,mf d'yne:angre Elspfe éggle aux pro-.

pasées, mass fembiubled Pomgdiicelless .. - s

L’aperatign de cecy eft manifeite, puilque pac les chofes cz-d:uant dites:

Eliples donnees

on peus trouses les diamerees des cerdles égaux aufdicgs,

[N
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& puis apresleédiametre d’vnautre cercle égal Atousceus-1a: & finalement
e moindre & le plus grand diametre d'vne Elipfe égale 2 ce cercle ey, &
femblable A vne autre. Exemple, Soient trois Elipfes, defquellesles plus
petits diametres font A 2,C 4,8 E 9, mais les plus grands (ont B3,D 9, & F
16: Et il faut trouuer le moindre & le plus grand diameere d’vneautre Eli-
fe égale 3'toutes ces trois, .imisl'cmglgble kfpremiere; Premierement,

ie trouue par le 1. probl. cy- o ' :
deflus les diametres descercles A. G. B. C, H. D: E. I F
égauxd.icelles Elipfes, lefquels 2. 4. 8 - 4. 6.- 94 9 1.16,
diametres fom G 4, M6, & 112; . i
puis par la 7prop.duchap, pre-" ¢ ¢ " L.7 K. M..: ¢
cedentie trouue que le diame-" 7. 14 28, . :
tre du cercle égal A tons-cestrois :
left K14 :finalement par le prec. prob. ie trouue L 7 pour le moindre dia-
metre de I'Elipferequife, & M.18 pour leplusgrands R

chuifc*ue 3 quelconque ﬁgure-m'c&i&_ne propoféeon peat trouner va
quarré egal, & pais 3 ce quarré vn cetcle,ainfi que nous avds enfeignéau chi,
precedent, & finalement3-vn cercle vneBlipfe:il eftmanifefte 8capparent

u’cftans propofees tant qu'on voudra de figuresredilignes, circulaites, &

eliptiques;, on peut donner-vneawtre figure égale 2 vourcsioidonaees; 8
femplableawclle qu'on voudradicetless - oo e ey
6 Efidnocognens les mioindres € les plus grands diametvesde dewx Elipftsiméyaless
cagnmfire le mindre 67 be plus grand dsametre & yne aisre Elipfe égale 3 ba difference -
des propesees, muss femblable 3.Vvne dscelles.. L T

Hieft éuident qu'ayant-trouné les dianretres des: cercles égaux aux-deux
Blipies propofees , & fonttrait l¢ quarré do moindpe defdits deux diame-
tres du:quareé de Faacre, refterale quarréda dikmexre d'vn cescle égal ala
difference defdits deux cercles, ou Elipfes propofees ;- & partam il fers aifé
de trouucr le moindre & le plusgrand diamerre dvne Eliple égale 2 icelle
difference,, 85 (emblable 2 laquelle on voudta defdites deox Elipfes propo-
fees. Ainfi eftant propofees deux Elipfes inégalcspdefqulies les moindres
diametres foient A 2, & C 4, maisles plus grands B 8, & Dy’ Euil faut fou-
ftraire la moindre defdites Elipfes de la plus
grande,& trouuer le moindre & le plusgrand: A.~E. B C. F. D,
diametre'd’Vne ancre Elipleégale aurelte,ou” 2. 4. 8 4. 6. 9.
difference d'icelle, mais femblable 2 ]a pre- H G. K
miere. Premierement ie trouneles diametres vs5. VYo, 98o.
des cercles égaux 4 icelles Elipfes propofces,,
quifont E 4, & F 6, defquels les ‘Guarrez font 16 & 36: & celuy-1 fouftrait
de ceftuy-cy, reftent 20 pour le quarré de G diametre du cercle égal 2la dif-
fetence defditsdenx: tercles, on Blipfes propdiees 18 faiftnrqee qomwic E
elt 3 chacun desdiamorses A & B,sinfi Gy 20 oic 2 alures Hy 5, & K¥8o,
qui feront le moindre & le plus grand diamctre deElipfe requife. "

Or cequenousauonsdit au prob. precedent, touchanitl’addition des di-
uerfes figures, a aufli licu ea la fouttraction, c’e(t dire qu'on peut foultraire

— e e
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vncfigure rediligae ou cicculaite d'vae Eliptique; & au contraire , & en
bailler voe égale au refte & differéce des propofees , mais {emblable 2 celle

qu'on voudra, ) , o e
7. Effans cognesis le moindre & le plus grand diamesre de tams & Eipfes qu'on vowdra
cognaifire la proportien qu'elles oms entr'elles, . : .

Siles Elipfes propofeescftgient femblables,clles fetoiont entr’éllescoms
me les quatrez deleurs didmerreshomologues; maisquelles qu'elles foiene,
clles font en la proportion des re@angles comprisfoubs le plusgrand & le
moindce deleur(dits diametres. Parquoy les moindres diametres de troiy

| Elipfes eftans A 2,C 4, & E9,maislesplus

Ao B. Co.'D. E.. 'F-,.’gl'lﬂds 88,09,& F]G’Poat trouner l‘

2. 8. 4. 9. 9.:16 r’ropom'on que lefdites Eliples one entr'els

es,ic multiplie le plus grand diametre dé

chacunes d'icelles parlemoindre,& vienncor 16,36,8 144,& telle eft la pro:

portion de(dites Elip fes, o bien comme ¢,9,& 36. . _ ‘

8. Efens cogness be moindre 5 le plus grand diemetre &yne Elipfe ; cogneifire comx
d'yne antre Elipfe femblable , qui foit & L propasée, felon yne rasfon donnée.

Il e manifefte que procedant toutainfi qu'és figures reilignes, on aurs

_ PElipfe requife, c'efta dire u'ayant trouné vn'quagricfine nombre propor.

tionnel sux deax termes delaraifon donnée, & Al'va ou l'autre diametres
cegneus,fi on trouue le moyen prop. entre iceluy quatrie(metoouué, & le-

dit diametre pris,ledic moyen ptop.fera le diametre homol Acelaipris,

B Ainfilemoindce diametre d'voe Eliple eftant A 2, &

A. B, C. D. leplusgrand B8; & qu'il faille trouuer les diametres
2. 8, ¢ 5. homolegues d'voe autre Elipfe femblable 2 icelle
. .prepofee, & 2 laquelle ladice donnéefpit comme @

E. F. G. 4,4 D ¢. Faifant que comme C et} D, sinfi e dia
2; vs. Y8o. metse A foic 4 vn avtre, viendra E 2.3, qui mulripli¢
, , per A,viennent §.dont laracine quarréeF ¥  eft pous

le moindre diametre del'Eliple requile: mais faifant quecomme AefR A B,
ainfi F [oit A vnautre,vicn- dront ¥ 3o-pouc le 'plﬂ{ grand diametge de ladic
Eliple cherchée. ' ' v :

De la mefure dela fuperficie enclofe dans vne

ligne [pirale.
Cuir XL
Le fuperficie enclofe dans Vo fpirsle en f3 premicre vewolusion,oft égalle &

 latierce partie dwcercle , dugnelle diametre oft égel & laligne de s premsiere

rewolution dicelle fpirsle. -
| - Comme
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Omme foit lapiralle IVQY A, & lignedepremierereuolution
1A, laquélle contienne pour exemple 7. 1l a efté mdfré au chap.

9.que lecercle quiaura 7 pour demy - diametre conticndra 154,
defquels le tiers st & 1tiers-eftégald A ‘

la fupetficic enclofe-de la-fpiralle & v
A\

de 1a ligne de premiere reuolution =
treégalement., & quel'exces foit " Y%’

4A.-Ce qui fe. prouuc ain(i. Sofent
autant de lignes droites qu'on vou-
dla plus petite d'icclles,comme TSR.-
EDCBF: foient encores autane d'au-
tres lignes droictes, vme chacune éga-
ledla plus grande F, comme GHIK-
LMNO, les quarrez d'vine chacune 111
de celles-cy, aueclc quairéde K, en- r
femble le produit detoutesles lignes E F r
X SREDCBF, & delaligne T, fe- L FC
rc;:n; triples aux quarrez faicts d'vne E EEE t f E «
¢ TSREDCBE: Car gfois 64 J
Pouf}'g quareezdes hui@grandes.li- ONMIKIHG FBCDERST
gnes &-deF, font s76,auec le produit de8,7,6,5,4.3, 2.1, parla ligne T,
(Cefti dire36)font 612,qui font triplesauxquarrezde TSREDCBP,
quivalent feulement 20 4. ‘Et dcli cft manifefte, quelesquarrez des
hui& lignes (vne chafcune defqucllestt égaleilapluslongue) font
moindres que triples-aux quarrez des lignes qui s'excedent égale-
ment,veu que pour eftre triplesdl yfaut adioufter. Orcommetous
cexclesfont femblables, & ont telleraifon I'vnl'autre queles quac-
rezdcleur diametre, parls2 du1a: aini font leurs pastics équi
enclofes dans la fpiralle. Or (i l'efpace comprisenla fpirallen’clt
égali latierce partic .du cercledenant dit, il feraplusgrandou plus
petit. Et pofons qu'il foit plus petit. Ileftcertain qu'a I'encourdela
fpiralle peuteftre defcrite vne figure compofée de picces fombla-
bles, en forre qu'elle fera endote moindse que laticrcepartiedu
mefme cercle, par la commune femtence premife. Soit doncainficir-
confcrite 1a figure de’laquéllelaplusgrandepiece foit IPA, & la
plus petite IXZ : les lignes comprendt telles pieces inegales(equian-
glesncitmoins ) mences danslecescledupoind I3 laligne fpiralic

- o
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texcedentl'vnelautre également ( comme om peus colliger par lo defi--
nition de la fpiralle ) defquelleslaplusgrandeet 1A, & la plus petite
1Z,laquelle 1 Z eft egaleal’excés, duquel vncchacunefurpafie fa
precedente. Or il y a autant delignes defquelles chacunc eft égale
1a plus grande, comme de. celies quis'excedent également: celles-
cy fonttitees dupoin& 14la fpiralle, les autres dume{me poin&t 14
la circonference du cercle, & les pieces compril(es, tant des vaes que
des autres font femblables & equianglas:les pieces donc. qui font

. comprifes deslignes égales dlaplus longue,, font:moindres quetri

ples aux autres picces contenués de lignes , qui s'cxcedent egales
ment, comme il a effé monfiré cy denant. Orlespicces comprifesdes
lignes egales A la plus longue font egalesau cercle ; quia pour demi-
diametre la ligne de.premiere reuolution , & lespicces comprifes
des lignes qui s'excedent egalement, font egalesalafigure circon-
fcrite, que nous auions pofee eftre moindre quela tierceparticdu
cercle. Ce quifetrouuefaux. Pofonsencor lafuperficie enclofcen
la fpirale plus grande quelatiercepartie du cercle. Soit dans 1a fpi..
ralleinfcrite vne figure de piccesftmblables & equiangles, laquelle.
foit plus grande.que la tierce partie du ‘cercledeuant dit: & foitla .
plus grandepiece 18, & laplus petite1Z20.Qrilyaauranr delignes
tircesdel alacirconference ducerele, commedecelles quis'exces
dent egalementticees 2la fpiralle: de celles~cy laplus grande eft IA, .
& la plus petite 1 Z , egale 2 I'excés: & des vnes & des autres foat
comprifes femblables picces & equiangles: les pieces donc: conte-
nués-& comprifes de.celles qui s'excedent:egalement(hors & exce--
ptélapiece quifefait delaplus grande 1A slaqyellen’eft point nom-
bree entrelespicces infcrites) font moindres que laticrce partie des -
pieces comprifes des lignes egales A laplus grande: comme i/ 4 efté
moxflré : mais ces picces ¢y font egales au contenu du cercle, que..
nous auons pofé moindre que triple A la fuperficie comprife en la
fpiralle.Ce qui cft abfurde. Icclle donc n'eftant ny plus-grande, ny .
pluspetitequelatiercepartie defon cercle,feraparneceflité egale.
Ce que noftre autheur avouluicy prouuer,eft demonftsé enla 24 p. duli-
uredes Spiralesd’Archimedes,oi aura reconrs Famateur d’cptiere & parfaite
d¢monftratian : car Archimede ayparauant quevenir i ladite 24 p.ademon-
ftr¢ beawcaup de choles quimeritent eftre prouuees,& lefquelles noftre au-
theurditicy Ens sairefter X les demonftrer,foit 2 caufe des longues,cnnuy-
eufes & peu viiles repetitions qu'il euft falu faire icy,ou bien qu'il etima ya-
woirpeu de perlomae curieux & amaccurd icclles demonkations, qui ne les
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puiffevoirés ceuures de I’ Autheur d'icelles ; Ex c'eft aulli pourquoy nous les
delsifferons, & dirons feulement qu'etant cogneu l'sire ou contenu d'va

lan fpiral,compris d'vne o plulicurs reuolutions;il fera aifé de cognoifltee
ediametre ducercle égal audit plan,par ce qui elt enfeigné ésprob.dug ch.
& puisapresxui defireroit les diametres d'vne Eliple,ou le cofté de quelcon-
quefigurerectiligne reguliere,égaleaudit plan Spiral le pourra aoffi trouner
ar ce que nous auonsdic cy-desant. Quant 3-ce que dic noftre sucheur en
Parciclc fuivant,il clt demonftré en las7 prop. desmelmes Spyralesd’ Archi-

oedes. -
Quanraux antreseenolotions,comme deuxiefme,troificfme,qua-
wriefme,&c. Tt mefuffirade dire comme-en paffant., que la feconde
eltau cercle fecond,comme 7 Awz:latroifiefme eft double la fecon-
- de.La quatriefime triple 1la mefime feconde. Lacinquicfme eft qua-
druple. Etainfi des autres fuiuantes.Quant Ala premiere reuolution,
Ceft la fixiefme partie delafeconde.De cecy ic ne bailleray autre rai-
fon que l'authorité &' Archimedes,qui en a amplement traitté, en-
fembledes (e@is de telles fupetficies, lefquelles nous faiffons A cau-
e de briefveté,ioint aufli que le fondement a cfté mechanique: &
ce que nous auonstraiteé de lapremiere reuolution,eft d'autant que
cllectt plus fimple, plus cogneut & vulgaire,& que lemefme Archi-
medes s’en fert pour monftrer la longueur de la circonference du
cercle, & aufli quetellesdemonttrations ne peuuent cftre defagreas
blesa ceux qui fedeletent ¢sfubeiitez Geometriques, '

Fin ds fecond Liure.
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wilycela me donuera courage deé rechercher-les moyens, fons vofire.
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Dela mefure des SoMe:,Et pmmr J:: R:t?dugk:.
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) Ov 'ramﬁquenla mefure des fuperﬁcxes pﬁmes
\l nous auons commencé parle quarré,auffi en Ia
{ mefure des flides conuient commencer par le
'} cube,comme parle plus fimple detousles folides

D (olides,comme il acfté dit és definisions.
“De sens /olzdc reiangle la pims petise face maltiplice par le plws lomg

caflé,om la plns grands. ﬁu par le.plus }m: cofté,produis lé contcnn dw

reciangle [olide downé,
- Commefoit. prcmxcremcnt le cubodmmc ‘ABCD,. A
ayant-de chacun coftéy pieds: faut- multiplier B D par’ B
BC,Cctt Adires pas 5,& il'en prouiendra zs pourl'vae [
des faces,lefquels multiplicz par lc cofté C A (qui eft 5) ¢
_produiront 125 pigds cubes,qui. ¢ft l¢ contenu vniues-

febdu cube par la ro.definisiondnz,.

Soit encor l¢ folide re@angle long d'vacofté-G H,ayant les li-
5ncs defes coftez 4 & 6+ icmultiplic1 E par E H(C'cft ddirc 4 par 4)
qui produifent 16 pour 12 plus petitcface 1 H,Jaquelle multiplice par
I'G,quic 6,produit 96 picds cubes,pourlecontenu du corps donné
GH. Ouautrement ic multiplic 1a plus grande face E G qui contient
34 parleplus petit cofté E H (qui eft 4) & en vient lemelme produit.

Soit auffi le felidorcigle long: ——H,
dés deux coftez PN :ie multiplicla - -3
aluspcmcfachK(qm tontient12} 4 M
pacKP (C'eft Adire parg) &le pro-¢

‘Qyt 96:& lecontenudu folide. Oubxcn icmultiplic thms grande
. ) ”)

M

\) re@angles, & par lequel font mefurez tousautros
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le nfefme produtt.

Ok tout ainfi qu'ailinte precedent nous awons adjoint & chafque ch. quel-
quespeogafiions ﬁ!t-!eIe%é.’isdqvgx%&t%wémn celug-cy,mais
plus bréfvement toutesfois quau precedent. :

1. Effeb: dgnei le Asésd viidui; cogiftie b [ dapenille Xgtley. © |

Puisqieparla gy pa.on t5.p.is.il efdman ?ueflcqu:tié dudit-coflé
du cube et letiersdeceluy de la fuperdiagonalle; 1ayant-multiplié le cofié
du cube propofé ca foy,8triplé le psoduien prend laracine quarree de ce
qoi cn'vfcn’dra’,eﬂt'{crﬂafopﬂdingudlc tequife. ‘Ainfi Je coftd d’vn cybe
eftant 5; ie multiplics enfoy, & viennent:ag, queie triple, & font 75,dont le
racine quarree elt V74 ,qui {ega pour la fuperdiagonalle dudit cube propoft,
2. Eftant cogno L fuperdisgonalie d'vncube; cognaosfirele cofté d'icelyy.

Ileft mapifelte quelcticrs du quareé deladite {uperdiagonalle, ek celuy da
cofté¢ du cube. Parquoyla fuperdiagonalle d'va cube eftanz 65fon quaree fe-
ra 36, dont letierseftiz,& laracine d'iceluy tiers ek 3 12,qui-feca le cofté du
cube,duquel la foperdia onalleefts. '

1. Efiant cogvenéls fommedn cofl 'yn cubetr dels faperdiagrndlie diiceluy;; om pent
_eoyaviftre lediscoftédncnbe.

Car la moyti¢ da quare dudic aggregéelt egal2lafomme o querré du-
dit cofté du-cube,& du re@angle compris diccluy coflté &aggregé donnt:
Parquoy ayant polé quelaracine quarree delamoitié du quarre deaggregé
donné foit moyenae proportionnelle entre deox nombres,defquelsta dx£
rence foit ledit aggregé(fi on trouuc lemoiadre defdics dewx nombres, com-
the nousauonsdic oy deuant)il ferale.cofté du cube requis. AinfiI'sggregé du
cofté d'vn cubeanecfafuperdiigonalc eftant§/48+4;le quané d’iccloy og-
gregé lera6q + ¥ 3073,& fa moytié 32 + 9 768,que i'adioufte 3 16+¥192,
quarré de lamaytié dudit aggregé donné,& viennent 48+317:8,dont lara-
cine eft 6+¥12,de laquelle racine i'ofte la moytié dudic aggregé donné,&
refte 4 pour le cofté ducabe cherché. Trousonsencore ledit cofté fat voye
Algebraique : Icpofe que ledit coftédu cube tequis foit 1% : donc la fuper-
diagondlle d'icefuyferay/q8-+4-=1n,& fonquassé fera 19+64+9 307:—Y
19:3.—382;qui {eront egaux d 34,puis quele quareé dela fuperdiagonalle d'va
cube cfttriple duquars du cofté d'iceluy : Et procedant 2 laredu&tiondel'e-
quation yjendraigegal 3 i6+¥19:—1 19:-2%; & parrant Pextraltion don;

. mera 4 ponrlava glifdudit cofté du cube,commédevant. . e
4. Effant cognen Pexcez de'la fuperdsagonable & oncube pariiffus le et Lictiopy yon
pfuttogmzﬁrcwi"«ﬂéw T P | ~S e -
Car la moytié du quarcé de Fexcezdonng, eft egal ad quated du cofté du cu-
be rfioins lc retangle Sqmpeisdafdics.cofté & cxcez :Tarquoy. g on rto
- le plis grand de deuy sombres dngre lefguels fe cofté de ladice moyti%
quarté delexcez don#é foicoyen proportionel,& iceliy éicez lenr diffes
rence;iceluy nombrefera le'cottddis cabetequis. Ainfi I'excez on differend
. ce d‘cnttéla'ﬁ:pet‘dﬁgéﬁgljgiﬁgdébe}&-le‘coaé‘c_lfi‘eeloy&ﬁtv*w
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wronue que le quatré d'icelle difference-eft 64—9/3071, & partant fa nsoyrie
fera 30—768,que i'adioufte au- quarré de la moytiédudiz excez donné, &
viennent 48—y1728,dont laracine quarree eft 6—y 12,2 laquelle i'adioulte
lamoyriéde I'excezdonné, & viennent 4.pour lecofie du cube requis. L'o-
pecation Algebraiqae ne fera difficile apres celle de: precedent prob. c'eft
pourquoy nous la delaiferons. i o :
g+ Eftant donwé kenombre prodwit dzla fuperdiagonalled” yenbemmltiplice par e cofté
ditehey 5 cogmoifireledie coftb, R - :

. D’autant quede tiers du quarrédudic prodoit elt egal aa quarré de lt:arre'
du cofté du cabey ayanit meltiplié lenombre donné.pas loy.melme, & pris
Mo tiers de te Qi énivieridra; la ratine quapreed’iteluy tiers donnera.le quie-
% du cofté requis. Ainfrle produicde lafaperdiagonalle d'va cube multiplice
r le cofté d'icelvycttant ¥a43:le quartédiieeluyproduin ferataqs3, duquel
}: tiers eft 81,doat laracine quarree eft p;& la-facive quarsoe diceluy eft 35
sutarie ¢t le coRédu cabeeherché. Sele devadifef propefé 16387{ pouropred
duirde K fuperdisgonalled'vncube mﬁiiﬁi&‘pwm sudic cobe ; & i
faot trovuer fcelay cofté ' 1¢ pofegueiedit coté foiv moylalaptrdiagonalld

focs done V2521 8 fon quaceé" Lhmais degducoé fefa e paran

R T B U N S AL T Y { g N S ¥ B R P VIS
fgronsegauxd iﬁ-ﬁi’&mmlup\lm}omqq@%n feronitegiugaigrs,dely
i;.‘dfte"qu',‘igah'x i 625 i Parquoy 1%:'vaudta §': avtai Yera dontle cofté du g

e demand¢. . ) o o
6. Efians’éotiems 'Ia:'ro/?l% de s b;ﬁ*ig{'{m: p:{ra%}a?qulc fcc?m&lt,df aufSi fa hin-
f”l,f,”lﬂa'liéf&'ﬁi’(ﬂtfl}'wa”cd’ueﬁf{y, Kk L‘ ..~ t 'f‘ u‘ . .. RO g :

e iﬁd’z’ﬁfc&e‘pag‘ﬁ‘@’?‘.p.’x.’ que aggregd eb quarrez des detix Coltez
de la bale éfantadionftéan quarcé dé la haureur,donnera le quarré de ladi-
te fuperdigonalle : Patc‘]u"ozle {taat requis 14 fuperdiagonalle d’vn paralleli-
pipederedangle,les coftez delabafeduquel fojent 3 & 4,8 fa hautcur 123i¢
multiplie chalque cofté de laBafe, & hautedt enfoy,3fviennent '9,16,& 144,
quei‘adionfte enfemble, & viednent169,dont laracine qdarreens,eftladia-”
gonalle requife. .. S e T e
7+ Eftant cognen b difference dé'la bamteur 35 paralelipipede relanglé X'chifghe
cofléde la bafe,s ls fomme de tous les trovis sogmeifiveicelle bantcinr Coftex. "
. Sil'vne &l'autre differencs fonude, mefime Jorte laggregf dicelles foig
adjouftéou foultrait de la (omme donnée (ceft.affagoigadjoulté fi leldires’
differences font excésde la haulteur pardellosies co%cz , Bais ofté, fi elles
font excés descoftez pardelits ladite haulteur) & le tiets durefte ferala haul-
teur requife,a Iaquetrc eftantadjoulté.ou fouftraic chacune des differences
données,viendrons lescoftezde'la bafe cherchez.-Ainfi I'excésd’vn colté de
labafed’vn paral.chipipede pardeffus lahaplceur diiceluy. eftant 5,& celuy de
Yaurre cofté 3,mais 'aggregé d’iceuxcoftez & haulteur foit 20 : pour trouuer
iceux coltez & haulteur,i'aflemble le(dites differences,& font 8,quei’ofte de

L'aggregé 20(a caulequg leldites differences fout excés pardeflus la haulteur) .
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& reftent 12,dont lesiers 4,(era lahaulteur du parallelipipede propofé,ales
quelle i'adjoufte chacune des differences données 5 & 3,& vienneat.9 &7
pour lefditscoftez de la bafe dudit parallclipipede. '

Mais fi lefdites differences n’cftoient de meime forte, la difference d'icelles
foitadiouftée ou fouftraite de l’aggt:&é donné,(adieuttee, fi defdites diffe~
rences donneel’excés dela haultcur eft la plusgrande,mais oftee, G elle oft la
moindre,) & letiersdurefte (era lahaulteus re%uife,h laquelle olant adion.
ftec & foultraite chacune des differences doanées,viendiontdescolten de ba
balc.Ainfil'cxeés d'vn cofté de la bafe d'vn pamllclipipede parde@us l¢haul.
teur d'iceluy eftant 2,& J'excés de ladice.haultens pacdeflus 'surce cofté 4,
mais 1a fomme tant defdits cotezque baoteur foit 19 : La difference d'icens
excez cit 1,queiadioufted laggregé donné 19,8 font 21,dont le diers y fera
la hauteur du pasallelipipede propofé; & partic Fvndescoftezde labafe d'i-
celayelt 9,& l'antre 3. Soit sncore s l'excez d’vn coké de labafe pardeffus I
hauteur,& 2 'excex dicolle hauteur parde(fus I'sutre coké,mais que I'aggre-
fé d'icens coftes & hanseur fok1s. e pefeque Jadite hauteur foit 13 : done

e plus grand colté fera s+1%,& 'autre ie—1 ; leuraggregé fera donc 3 +3,
qui (eront egaux A 15: oftons 3 de part & d'antre,& refteront 3y egalesd 12;8
pareant chalque racine nndr?: & autant fera la haaceur cherchee, & pac
con&queat?e pll:sgund co}l ferag, & le mo)ig:i:; L. 0 dela s
8: La'difference de labamesr &'vo parelicispipede coftl de ls bafe diceluy
eflant coguené, 0 anfii la rasfon dricelie & Pvm defdess cobtey;; cogueifive seelle hantenr
Greeficx. A ,

D ::tan: que comme la difference des tesmesdelacaifon efta celuy cors
tefpondant A ls hauteur,sinfi la difference d'icelle au cofté correfpondan,
fera A ladite hauteur ; il eft ailé de cagnoiltreicelle hauceur, & puisapres les
coftez.Ainf 'excez d’va cofté de la bale d’va parallelipipede pardeffus ls

uteur d'iceluy (oit 3,& la railon d'icelle hauteuraiceluy cofté foix comme
23, maisl’excez d'icelle pardeffaslautre cofié de la bafe {oit 4.La difference
deszermes de la raifon eft 1,faifant doncque commes eftd2,(termedels
taifon correfpondant 3 lahauteur ) sinfi la difference 3 {oit A v autre, vien-
dront 6 pour ladite hauteur,& parcant le plus grand cofté delabafe fera 9,&
l'autre 2. Derechef I'excezd’va cofté patdeffus la hauteur foit 4,8 de 'autre
cofté 2,mais la raifon du moindre cofté A ladite hauteur (it comme 332 Ie
pofe queladice hautenr foitas : Doncle moindrecolté delabafe ferasy: : &

_ partant leug difference fera 1% laquelle fera egale 3 ladifference donnee 2.
s)onc 1a haureur cherchee fera 4 i & par confequeat le plusgrand cofté fera
.9,& lemoindre 6.
9. Efant cognené la fomme des cofcx, delabafe & vn pardelipipede & bamtewr dice-
l:).% O encorcls proportion dicenx;em pens cognoifire lefdies cofiex, & banseur du pa~
rallelipipede, : :
cﬂ'comme la fomme destermesde Ia proportion eft auquel on voudra
d’iceux,ainfi la fomme donnee ¢ft au coté correlpondant. Parquoy l'aggre-
gé des coftez de la bafe d’vn parallelipipede auecfa havtear eftant 18,& la
ptoportion d'iccux coftez & hauteur,comme 4,3,2 : l'sggregé destermesd’i-
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“¢eflle proportion eft 9,& failant que cGme 9 eft A chacun d'iceuxtermes 4.3,
2 rainfil'aggregé donné 18 foitd autres,viendront 8,6,& 4,pouriceux cofter
-8 hauteur ife.Soitencore17 l'aggregé descoftez delzgafe,auce la hau-
teur d'vn parallelipipede,quifont entr'eux comme3, 3, 2. Ie pofe queleplus
-grand cofté foit 38:: I'autre cofté fera donc 33¢,& la hauteur2n: : &lafom-
me d'iceux fera 53 5, qui font egales 2 17 : divifant-donc 17 par 5 3, vien-
dront 3 pour lavaleurd'vne racine: & partant le plus grand cofté fera 9,le
anoindre 2, & la hauteur 6. . ~ ‘
10. Effant cogneu lecontenu d'vn parallelipipede recRangle,cr laproportion queles coffex
;;; L fi‘ﬁ G bausour diceluy ont entr'enx ; cognoifire kﬁfm coflex & bautenr dn paralle-
pede., . . :
" :D'autant que les corps (emblables font en raifon triplee de leurs coftex
‘homolagues: (i on congoit vn parallelipipede compris des termesde la pro-
portion donnee,il yaurs telle raifon du contenu d'iceluy parallelipipede &
celuy donné,que du cube de chacun terme de la proportion donnee au cu-
be du cofté homologue au terme pris : Parquoy le contenu d’vn parallelipi-
pede eftane 480,& la proportion des coftez de la bafe & hauteur d'iceluy
comme §,4,3: pour trouuer lefdits coftez & hauteur dudit parallelipipede,
i'en congois vnautredont lescoftex dela bafe foient g & 4,& 2 hauteur; &
partang le contenu d'iceluy parallelipipede fera 60 : Maintenant ic fais que
.comme 60 eft 3 480,ainfi le cube dechacun des rermes dela p.wpox-tioﬂ.;1 as
uoir eft 125,64,& 27,{oit d vn autre, & viendront 1000, 512, & 216, posr les
cubes des coftez,& hauteur requifes: tellement que I'vn des coftez dela bafe
du parallelip. propofé fera 10,'autre 8,8 la hauteur ¢.Soitderechefvn paral-
lelipipede,dont le contenu foit 216 , & la proportion des coftez de la bafe
& hauteur d'iceluy foit comme 4,2,1: pour trauuer lefdits coftez & hauteur,
.ie pofe que le plus grand coftéde la bafe foit 48:,'autre feradoncan, & la
bauteur 13 : multiplions ces racines entr’elles,& viendront 8 cubes egaux 3
216 : & partant chafque cabe vaudra 27,8 par confequent la valeur d'vhe ra-
gine fera3: Ainfi le gus grandcofté du parallelipipede propofé feranz,l'au.
e hensesoens 1o aprdigonle v parbelpiede reltangls '
3t Efant cognene la fuperds v pavallelipipede reltangle,¢r Lapropertion que
b bm:xr,a'f":;q,de 1!54: ‘sceluy ont erf:r’mx ;'cf;mi/ire icelle bausemr & ajlnz de
L bafe dydie pnulkligifde. , . ' ' '
- Ayant trouué la (uperdiagonalle du parallelipipede compris fouslester<
mesdelaproportion donnee,foit fait que comme cefte fuperdiagonale trous
vee (cra a la donnee,ainfi chafque terme de la propottion foic 2 vnautre, &
viendront les coltez & hauteur requifes. Ainfi la fuperdiagonalle d'vnpa~
rallelipipede,duquel les coftez de ?n bafe & hauteur font entr’cux comme
5,43, eftant 77200 pour trouuer lefdits coftez & hauteur diceluy parallelip.
iaffemble les quarzez des vermes dela proportion doaneeyafin d'agoir celuy
dela diagonalle du parallclipipede re@angle éompris d'iceux termes, & trou-
ue qu'icelle diagonalle et ¥so: faifans donc que comme icelle diagonalle
¥so eft 2la donnee y200,ainfi chafqueterme de laprop.donaee g54.,& sfoit
Avnautre,viendront 10,8, & 6,pour les coltez & haatcus :cquif;s; Soit en-
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cere vn parsllelipipede,duquel les coltez delabafe & hauted? foict entr’eux
comme 4,3,& 1,& la fiperdiagonalle 77183 :1e pofe que le plus grawd cofté
dela bafle foit 43-: Doncl'autse (era 23, & la hauteur 1 ; & pastantla fuper-
diagonalle fera 11g,quiferont donc egsux 2¥189,& par conlequent on trou-
uera qu'vne racine vaue 3,& aofile plusgrand cofté dela bale du parallelips-
pede propofé fera1a,l'autee 6,8 la hautens d'icclg 3. : _ »
s2. Eftunt cognenw Laggregé de lu fuperdiagonallesdes cefiex de labafe,Cr dé la bastewr
dvn parllelspipede rectangle,Cs aufis la proportion que lefdiss coffex ¢ bantesr ons:
entr’enx ; cognosfive icenx coffex, &5 bastenr. o

Ayant trouué I3 (uperdiagonalle du parallelipipede compris fons les tee-
mes de la proportion donnee : comme l‘aggrege’ d'icelle dia%onalle , & des
termes de ladite proportion fera 3 'sggrege donné,ainfi-chafque termed'i-
celle proportion fera A fon homologue requis: Parquoy l'aggregé de la dia-
gonalYe d'vn parallelipipede,8¢descoftez dela bafe & hauteur d'iceluy eftane
¥ 200-+14,& la proportion defditscoftez & hauteur commes, 4,4 3:le tron-
ue que la diagonalle du parallelipede compris destermes d'icelle propor. eft
¥ s0,& Paggregé d'icelle diagonalle aueclefdits tesmes yso+13 : faifant doe
que comme ¥ 50-+12 ¢t ¥200-+14,ainfi chalqueterme dela prop.doanees,
4% 3 foit 3 vnausre viendront 10,8, & 6,pous les coftea & hawtevr requifess
Soitencore va paraliclipipede, duquel les coftex, & hauteur foient ents’cux:
comme 4,1,&1,& I'aggregé d'iceux coftez 8 hanteur auec la fuperdiagonal-
Je fait 318947 : 1e pole que le plus grand coké de la bafe foit 43 : Fautre fera:
donc am, & la hauteur 15, & la diagonalle 214: tellement que 119473 feront

auxa ¥189-+7: & partantla valeur d'vneracine fera 3,6z par confequentle-
plus grand cofté de la bafe du parallelipipede fera1s,'autse 6,8 ls haoeeur 3.
13. Effant cogeenle coffé d'vn Me;trum}c) caflé & yuantre,qui foit au denné felin.
Vne vaifon prepofec, ' A '

Soit fait que comme le terme de la raifon donnéc,cotufftondwt au cube-
propofé,cft 2 I'sutre terme,ainfi le cofté dudit cube propofé foit 2 vn autre;
puis entse ledicofté du cube,& ce nombre trouné foit cherché le premier
de deux millicux propartionnaux ;& iceluy fera le cofté du cube requis..
Aiofi'lecofiéd’vn cube eftant 4,qu’d faille trouver le coféd’waautre cube,
suquel ledenné foit comme 2 2 ¢: pour ce faire, foit faie que comme 2.2/t 2
ssainfi 4 foita v autre nombre, & viendra1o,lequel ie multiplie par le coftd
donné 4,& viennent 40,que ic multiplie derechiefpar 4, viennent 160,qhi
oft o contenu du.cobe sdquis,dent la racine cubique et %c 160,qui eft le
coftéchicrché, Mais e nocterque fi on vouloit trosper le colté d'vn cube
doyhle,triple,quadruple,8cc.d’va propasé,on big qui fus meirié;tiers,quarr;.
&e.d'icelnysil {erair plus prompr de doubler,triples,quadrypler,&c. le con-
tenunda sqbe'puré.on bien.en prendre la moitié;le tiers,&c. felen qu'il
feroitpraposd, 8 Jaracine cubigue de ce,denneroit le coflé du cube requis.

voulant teonuer lo cafté.d’vn cnbe qui foit quintuple d'va autre,dont:

lecoftéelt s:de cantenn d'iccluy cube eft r7,qui multiplié par g,viennent 13,
qui oft pour Jecontenu dn cube reqasis, & fon cofté fera Yc 3. .

Or enlamefese manioce gue 4.«3;,6- peut3u{fl srouner los coften-d'va,
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ra'lelipipede, (ou de quelconque tutre (olide) qui foit d va femblible pto-
posé,lelon vne raifon donnée: Car ayant fair que comme'le terme cosrefe

ondant au folide donné,eft 2 I'autre terme,ainfi chacun des coftez dudic fo-
Ede-proposé foit 2 v autre,(ion trouae le premierde deurmoyens propor-
tionnaux entre le cofté pris,&ce quatrie[me proportionneltrouvé,viendra le
cofté du folide homologue au cofté pris. Ainfi les coltez de la bafe d’va pa-
xallelipgp.e,de re&angle eftans 3,& 4,anais ka hauleeur 6 : pour trounerles co-
ftezdelabafe & haulteur d’vnautre folide (emblable d celuy-cy,8 auquel it
fois comme 2 3 3:foit fait que comme jeft 32,ainfi la haulteor 6 foit Ava
autre nombre,& viendra ¢,que ic multiplie par ladise haultevr 6,& viennent
24,queie mukiplie dercchc(l‘pat 6,& viennent 544 ,dont la racine cubique,
fcauoir et ¥ c 14 4,eft pour la haulreur du parallelipipede requis: & proce-
dant tout ainfiaucc les deux coftez de labafe donnce 3 & 4,0n trouuera¥e
18,& ¥c 41 5 pour lesdeux coftez de labafe dufolide requis. Et eft A noteer,
qu'ayant ttouné I'va descoftez,on peut trouuec lesautres par vo quatriefme
proportionnel : Ainfiayant trouué cy defles que la haulteur du (olide demi-
dé efoit ¥V c 144, faifant que comme la haulteur 6,eft dlatrouuée Vc144,in-
fi chacun descoftez de la bafe propofee, 3 & 4 foit 4 va quatricme propor- -
tionael,iteluy ferale cofté homologuea celoy pris. '
14. ERans cogmens les coftex homologues de plufienrs parallelipipedes,on antres fulides
Jemblables; cognoifire le cofté &vn awtre [alsde femblable,@r égal asux propofex.
Les coftez homolognes dounez foient chacun mulcipliez cubiquement,
& les nombres produis eftans recueillis en voe foinme,la racine cube d'i-
“celle feca le cofté homologue cherché. Comme poar exemple,fi lescoftex
homologues de deux figures folides (emblables fonr 2 & 4 : fe cube decha-
can dliccux coftez fera 8 & 64,qui adioultez enfemble font 72,& la racine
ctbique d’iceluy nombre ety c 71 : & autant eft le cofté homologue dufo-
lide femblable,& égal aux propofez. Le mefine cofté feroit anfli trouné,G
ayant vn quacriefme nombre pris continuellement proportionnel aux dewx
coftezdonnez 4 & 2,0n I'adioufte au premier 4,viendra 4 ;,& le premiesrde
“:-?“ moyens proportionnaux d’entse ces deux cy 4 & 4 ;,{era le me(meco-
eyeyr. " e '
35. Efftans ;};nm les coftex, homalogues de dewx: pavallelipipedes om amtres folides fem-
blables & inégaux ; cognaifirele cajé bomologue d'ves antre folide femblable,s €gal 3 la
difference des dmnez. ’ IR ‘
~ Ayant muhiiplié cubiquement chafque coftédonné,foit ofi¢ le moindre
produi@du plusgrand,&la racine cube durefte ferale cofté homologuc d'vn
corpsfemblable aux propofez,& égal A leur difference. Ainfi les coltez ho-
mologuesde deux parallclipipedes femblables eftans ¢ & 2 ; pour trouuer le
coft¢ homologue d'vn autre parallelipipede femblable,& égal a la difference
des donez,ie multiplic cubiquemée cﬁqume cofté domré 4 82,8 viennéedy.
& 8,delquels le moindre o?:é du plusgranad,reftent s6,dont la-racine cubi-
que eft le cofsé du paralielipipede égal 3 1a difference des propefez.Ontrou-
ueroit encore ledit cofté prenant vn quatriefme nombre continuellement
propoktionnel aux deux coltez donnez 4 & £,qui fcroit ;,lcqu;él ofté dupre-
, , ' : " ij
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mier & plus grand coté 4, reftent 3 5 : & puis apres le premier de deax
moyens proportionnaux entre ces deuxcy &3 5,fera lemefme coté¥c56.

Camment. font mefurées les colorames,
Cuar: IL.

De towte colomne, Lune des bafes multiplite par ls-hautenr de Ladite
colomne pndmﬁ Jecontenn foltdc dicelle..

COmmcfoxt premierement leprifme ABCD, duquel la bafe foit
~vn triangle cquilateral,ayant pour chacun cofté 8: il eft cerrain.
-quc tel triangle pourra contenir enuiron 28 ;lefquels multipliez par.

- 12) produiront 336 pieds cubes,pour le-
contenu du prifme. La raifon eft,que fi

' * teur,elleude orthogonellement .ﬁn ice-
luy re@tangle,fera egalle auprifime donné.

Soit encores la colomne. pcntagonallc,dc laquelle a bafe ayant.
pour chacun cofté 6,& eftant mefurée, par le 65.8.du lisre precedent
contiendra 62 & demy,lchucls auflimultipliez par 1a hauteur 11,pro..
duiront enfin687 & demy, pour le contenude toute 1a colomne: .
G se par les raifons prealegaes : & ainfi feront facilement mefurées.

toutes autres colomnesregulieres.

Soit aufli 2 mefurerle prifme trapeze VXY Z, duquel 1¢ cofté:
dc la bafe V X contienne8.pieds,& celuy qui luy et oppofé 41 Etla .

"ligneperpendiculaire del'vn l'autre foit aufli 4.il eft manifefte, per-

le chap.. dw fecond lisre, que la fupetficie de telle bafe feradezs..

pieds,lefquels multipliez parlahauteur VY:(quenouspofons dei4)

produiront336 pxeds cubes pour toutlecontenu du prifmetrapeze -

donné.

Par la mefine facilité fera auffi mefurée la colomne, d¢ laquelle .

1a bale eft figure irreguliere, comme tablette; {auoir enreduifant

icellebafc en deux triangles,comme ABC, ACD, defquelslafuper-

1a hauteur A B, (.que nous poferons de:

la'bafe eft reduite en re&angle, la co-.
lomne quadrangulauc de mefme hau-.

ficie fera mefurée, comme il 4 cfé monfiré anlinee ﬁm:d en.traittans -

des lmnxle:.

s
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Sidonc ABcontieng eniongueur 6,BC 4,A C
9,D A5,D C ¢:letriangie A B C poutra ¢ontenir F
enuiron 9 pieds ,, & le triangle ACD 14 : lef~
quelsioin&s feront 23 pour toutelafuperficie de
lafigure A:B CD: iccllemultipliéepar la hauteur 4|
perpendiculaire A E (que.nouspofonsde7) pro-
duira 361 pieds folides pour.tout le contenu du
corpsE C. Etpourmefurerlafuperficie. ..~~~
. De toute colomne efleunce orshogpnellensont fur labafe (bors fes densx
bufes) fant maltiplier la circonference de la.bafe par la hantenr diicele

colamne,Crle produit [cra egalala fuperficie descoffex. ..

E&'icr A notter qu'il faut quela bafe de tout corps propofé 2 mefurer foic
trouuce le plus exaltement que faire fe pourra , d’autant que peud’erreuren

icelle femultiplie par la hauteur du folide, 8cpas confequent V'etreur fe ren- -

dra tant plus fenfible que ladite hauteur fera grande: Ainfi noftre autheur
- prefuppofant que 'aire dela bafettianguhiire B C D'eft 28, trouue pourle
contenu du prifme ABCD 536,& il ne peut eltre que 3325 peu plus:carlabafe
eft fealement 27:3 : Pareillement polant quela bafe pentagonalle ayant 6 de
chafque coftéeft de 627, lecontenufolide de toute Ia colomne eft 6873, & il
nepeutfeulementeftre 6811 : car ladite bafe n’eft pas qu'enuiron 6133: Tel-
lement qu'en cesdeux exemples-Ia noftre antheur excede de beaucoup la
infte mefure : mais au dernier exemple dela colomne A BC DE, quiapour
bafe latablette ABE D, noftredit autheur lny baille s moinsqu'il ne faut : cac
iltrouveque ledit.corps contient en fa folidité fenlomient 164, & il en cdn-
tient prefque 16¢: pource que fa baleayant fes coltez felon qu'ils font cot-
tez, contiédra en fa [uzface environ 23 73 Il eft donc manifefte pas cesexem-
ples de combien il importe que la bafe de tout corps propofé A mefurer foic
exa&ement {upputee : Cé que nous dirons feulement icy pour nelerepeter
en plufieurs endroits de ce liure ol noftre autheur he farrefte guete aux
penibles- & ennuyeufes fupputations , lefquelles toutefoisi'cftime vilés 8-
neceflairesaux chofes reelles & materielles,efquelles eft befoin de conleruos.
le.droiét 2 va chacun de cepx 2 quil'affaire rouche & preiudicie. . | ’

Comment ﬁbt: nieﬁ'rek les Rbomboxdc:ﬁkdo:. .
. Gaaw. IIL. .

De 1083 Rbiumbiide, syantlys dew bafes paralles,G eqales fufupers:
fvie de Fvne multiplice par la pevpendiculaire gui tombe de lun¢ defdsies.

bafes i S'ansre,produit ke consenn [olide detousls Mm&o'igiz. L
. o - -‘h_"‘“J_}jl;‘fl..‘,\i
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' PO-ut exemple, foit duRhomboide HI {quia
fes deux bafes paralleles & egales ) latuparfi-
cicdel'vne d'icelles mefurce, comme K1, la-
quelle foit quarree & de 6 pieds dechacun co-
A fté:icelle contiendra 36 ,laquelle multiplice par
' 6531 12 perpendicuaire qui tombe de L'vne 2 Fautre
(commeO K,que nous pofons zufli de {ix picds)produira 216, pous
tout le tout le contenu folide duRhomboide HL. La raifon eft
que la colomne quadrangulaire qui aura & bafe egate A celle du
Rhomboide, & fa hautcur authi egaledO K, lecontenu feza ogal

" au-centenu du Rhomboide HI : commse o3 pest colliger par ba 31,

ds 11, , . : 4
: Si le Rhomboide a fa pafe triangulaire, de
faquelle les coftez foient 6,8,& 10,comme ABC,
tel triangle ferarc&tangle, par ls 47.dw1. & con-
tiendra a4, lefquels multipliczpar DC (qui eft la
perpendiculaire entreles deux bafes, & qui con-
tiendra 4) produirons 96, pourle contenu folide
duRhomboide ABCD. - :
Mais fi quelqu‘autre Rhomboideauoitfa ba~
feirregutiere, comme NILM, lors conuiendroit
. lareduireendeux triagles,ainfi qu'il eft icy mon-
fré. Etpofons que I'vnait pour trois coftez 4, 8,
&0, & l'autre 7,7, & 10:ceftuy-cy pourra con~
tenir 24 & demy, & l'autre enuiron 15 &1 quart:
. - lefquelsioints enfemble font 39 & 3 quacts, nwul-
tipliez parl'efpeffeur du Rhomboide, c'cftadire, par laligneper-
peadiculaire,quitombe d'vne des bafes furl'autre 10, (que nous po-
fons de 4 pieds)produiront 159 pieds cubes, pourlccontenu vniuer-
fel du Rhomboide NI1L M O. Et ainfi feront mefurcztousautres
folides, qui aurontlcuesbafes pasalieies, egales, & depluficurs an-
gles,foicnt reguliers ou irreguliers, Rhomboides,ounon.
Mais quant aux aureres folides compris de pluficurs fuperficies pla-

‘nes & irregulieres, & non paralleles, ils feront mcfuréz enlesredui-

fant premicrementen pyrainides, lefquelles on pourra facilement

- meflueer , i leurs coftez penuent eftre diftinguez & cogneus,, com-

me il fera monttré cy apres: carautrement nes'cnpeuucnt donncr

- aucuns preceptes.
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Comment [one mefurees les Pyramides.,
CHAP IV,

De tonee Pyramide,ls fuperficie delu bafe mulsipliee par te tiers de ke li-
Zne pespendiculaire, qus 1ombe delacime & fimmes de la Pyramide fur
scelle bafe : on le tiersdicelle [uperficie multiplice par toute icelle perpens-
diculsire , produit le conten folsde de la Pyramide. )

{ " Omme foit la Pyramide equilatere ame-

furcr A B CD, de laquelle la bafe foitvn

triangle lopleure BC D,ayant de chacun co-
fté 14 pieds: tek triangle pourra contenir en- 4
uiron84. Aprespofonslalongueur de cha-
eun cofté de la Pyramide(comme. A.B) d¢ /P

17.picds & demy: il et manifefte,pstle ¢ 7du 2, /7 B 147 ..

que le quarré de A B eft egal au quarré de Ja femsq = 3 W
perpendiculaire A E.(laquelle tombe du fom- B
met dcla Pyramide en angles droits furle centre de 1a bafe F) & au.
quarré de E BOr E B peurauoir 8 pieds delongueur,le quarré déla..
quelle 64,(ouftrait du quarré de A B; quieft so6,reftent 242, pour le-
quarré de la perpendiculaire A'B, la racine quarice defquels ( fca-
uoir enuiron 15 & demy ) eft 12 haureur d'icelle perpendiculaire. Si.
donc ie multiplie toutcla bafe 8.4 parle tiers deis & demi,ou letiers
dela bafe(28)par15 & demi,il enprouiendra 434 picds cubes, pourle
contenu vaiuerfel de la Ryramide propofec. La raifon eft,que cefte.
Pyramide ¢ff Ia tierce partie du prifine quiaura mefine bafe.& han-
reur, comme il e collige des Covollaires delay.dw 12.Etainfi feront me-
farces toutes autres Pyramides,, tant regulieres qu'isregulieres, & -
ayansleurs bafes de tant d’angles qu'on voudra. . S e
- Feftime. quelaplusgrande difficulté qu'on puiffe rencontrer en la mefure
dacontenu folide d'vne Pyramide;cft traunes la hauteur d'icelle, laquelle
onobtiendra, foit qu'on la mefure ainfi qu' eft enfeignéau premier linre,
on:-bien quion accommoade sw fommer d'icelle quelque plan pasallel A Ia
bifc,duquel rombe quelque ptomb ou perpendicle fur i¢ plan d¢ ladige bafe:.
@n obriendra encore icelle hanceus par 1a do&rinedesteianglesre@ilignes,
syantmefuré vn des coltez dela Pyramide,& linclination diceluyi fa bate,
fais par le moyen du cempas de prop. d’vae Supterelle , owr auereinftru-
mens dce propse, §l yaencase guclqyesanties mogens (maispeculices fou-
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Iement 3 quelques Pyramides ) dontles Geomettres fe pourront fort bien
feruir,& mettre en pratique lors que l'occafion fen prefeatera,comme quid
la Pyramideatous{escoltez & la bale triangulaire, ou de coftez egavx, 2
caule qu'alors la perpendiculaire tiree du fommet d'icellé Pyramide 3 la bafe
varencontrer lecentre du cerdecicconfcrit ouinferit enicellestellem@e que
patle moyen d’'vn cofté dela Pyramide,comme A B, 8 dela diftance du cen-
sreducercleinfcric en la bafeiufques A langle d'icelle , comme E'B, ou bien
paclemoyen de la perpendiculaire tiree du fommetau plan del'vn des co-
ftez de laPyramide comme AF, & du femi-diametre dudit cercle inferic,
comme E F; on obtiendra facilemé&t la perpendiculaire ot hauteur dela Py-
ramide. Ornousauons enfeigné auliure precedent A trouuer lefdites diftan-
ces EF&E B, c'elt pourquoy nous n’ea dirons rienicy, mais bien adiou- -
fteronsen celt endroit vn plus court moyen peculier an Tetraedre, qui eft
tel: Acaufequeparla 13.p.13.le quarré du diamerre dela fphere eft au quar-
_ géducoftéduTetraedte en raifon felquialrere, fi on fait quecomme 2 eft 3,
ainfi le quareé duditcoft? du Tetraedre foitd vnautre, viendra le quarré da
diametrede lalphere,auquel peut eftre infcriticeluy Tetracdre; & partantla
racine quarree de ce 4 nombré proportionnel fera le diametre de ladite (phe-
re,les deux tiers duquel ferontla hauteur cherchee parle Corol.de ladite 13.
P",o ; i - IR T . . B Lt

-"Et pour mefurer 13 fuperficie descoftcz de la Pyramide,fauty
proceder commeil a ofté monfiré és chap.;.& 4.du 2 liure.Ou autre-
ment mefure le triangle qui feracquiangle alabafe, & duquetlali-
gne tirce dcf{on ceptrecnangles deoitsfurI'vndescoftez delabale,
fera la. mayenng proportionnglle entze A F & F E:car iceluy fera
egalalafuperficie cherchee.Ce qui femonfireainfi. .

Labafe eftalafuperficiclateralle,commec E FAFA: par le1du b,
d'autant qu'elles ont yn:mefme multipliant (fcauoir la moytié du
circuit de la bafc), pour prodyire leps contgpu. OQrjabafeferaan
triangle predit de la moyenne propprgionagic,comme EE AF A
(c'etadire enraifon double des coftez) parle 19 ds 6. Dont s'enfui-
 ura par la 9.d 5. que ce triangle fera egal 3 l3 fuperficiclasercle de

!?!nymd'% B A PESR TR B

- “COROLLAIRE I .

- Lescorpsreguliers compofes. de plufSeurs Pyramides regmlieres equicrm-

res, [eront aufSi facilement mefurex. T L
 Comme foit 'o&ahedre ABCDEF, lequel eft compof€ de huit
Pyramides trilateres equicrures & egales, ou de deux Pyramides
quadrilateres femblables equicrures & egales: ic pofe quela bafe
- S 77T 77 commune
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Zommune de ces deux BCDF, ait pour cha-
cun cofté 122 Icelle bafe contiendra 14 4,le
gers defquels (fGauoir 48) multiplié parla
perpendiculaire AG (Ceftadires & demy)
produira 408 pourle contenu delamoytie ©
de [OGahedre: lequelnombre 408 doublé
fera 816 pour le contenu folide detoutlo-
fahedrc ABCDEF. -

Noftre autheur n’enfeiﬁne pointitrouuerla pctqcndiculaire AG,pource
quil eft aif€ de la cognoi ce,eftant manifefte par la 47.p. 1. 9u€ le quarré
dicelle eft moytié du quarrédu cofté de I'o&ahedre propofé. Maiseftd not-
ter que fi on maultiplicle quarré du cofté de T'ocahedre propofé par le dia-
metre d'iceluy (quieft le mefmeque celuy dela fphere qui peuft circonfcrire:
ledito@ahedre, & lequelonaurafidu double du quarré dudit cofté de 'o-
dahedre on prend la racine quarreepar la14.p. 13- ) letiers du produitdon-
peaencore le contenu folide de tout I'o&ahedre. :

Le Dodecahedre fera auffi facilement mefuré. Comme pour
cxemplepofons quel'vnde fes pentagones H1K L Maitpourcha-
cun cofté 6 pieds, iccluy pourra contenir en fa fuperficic cnuiron 62
&3 quarts, comme ileft monfiré am chap.8.du 3 linre. Maisafinde trou-
uer au plus prés la perpendiculaire qui tombe du centre detoutle
corps fur le centrede chacun pentagonc, &leslongueursdeslignes
detelle pyramide, qui font incommenfurables, ic mettray icy e
auant ce qui peut cftre tiré des clemens dEuclide. I1faut donceftre
aduerty quelaligne HK (ubtendentel'vn desangles du pentagonc
eftle cofté d'vn cube infcrit enla mefime fphere, €n laquelle eftanfli
inferitle Dodecahcdre, par le probieme 5 v 13. Cleftadire quelafu-
perdiagonalle du cube cft lediametre delamefmefphere, & par
confequent double au cofté de Ia pyramide qui a pour fa bafele
pentagoneHIK L M.Si doncleslignesHK & N K font cogneugs,

il fera facile de trouuer le cofté'de la pyramide, & par confequent

la perpendiculaire. Mais la fuperdiagonalledece cube (Cefta dire

lediametre delafphere circonfcriteau Dodecahedre) eft triple par
puiffance au cofté dumefme cube, parle probleme3 du13.1lconuient
doncmultiplier HK (laquelle pourra auoir de longueur enuirong

& 4 cinquiefmes) par foy-mefine, le produft fera 96: lequel produit

triplé fera 288, defquelslaracine quarree (quictt qu'aﬁ 17)feralalon-

gucux dudiametre deladite phere, doublcau coftédela ggr@éc »

A - ——

-—
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73 lequelcofté (C'eftd dire8 & demy ) multipliépat

A\ foy-mefme fait lenombre 72, egal aux quarrez -

de NK, & de laperpendiculairetiree du centre

delafigure folide fur lepoin@ N.parls 47 dw1. |

» Sidoncnouspofons NXK de s & 1 huitiefime,

/  fon quarré 26 & 1 quart foubftrait de 72 refte- i

ront 45 & 3 quarts, defquels la racine quarree
(quieft enuiron 6 & 3 quarts)fera la hauteur dela perpendiculaire
cherchee.

Sinous multiplionsle pentagone ( c’eft i dire 62 &3 quarts) parle
tiers de la perpendiculaire, il en prouiendra 141 & 3 feiziefmes, pour
le contenudel'vnedes douzes pyramides du Dodecahedre: iceux
141 & 3 feiziefmes, multipliez pariz, produiront finalement 1694
pieds & 1 quart folides pour toutle contenu vniuerfel du Dodeca-
hedre. ‘

Quantallcofahedre, & pour trouuer famefure, il faut eftre ad-
uerty parla 4 dw14. Quvnmefme cercle comprend & le pentagone
duDodecahedre, &letriangle del'Icofahedre infcrits envoe mef-
me{phere: dont eft euident queles perpendiculaires & les coftez
des pyramidesde I'vn & de l'autre infcrits en vne mefme fphere,
font egaux entr'eux: & par confequent le folide duDodecahedre
aufolidedel'Icofahedre feracommelafuperficicdel'vn, 2 la fuper-
ficiedel'autre: Cefta dire commelaligne HK d la hgnc OP,parls
16G 84u 14. & cecy fepeut aifément demonttrer, i ondiuife les 12’
pentagones en 6o triangles: car la moyti€ du cofté d'vn triangle
(Ceftadirelamoytié de s & I huitiefme) multiplice parla moytié de
HK, produit la fuperficicdel'vn des 60 triangles: comme en fenr-
blable fi les 20 triangles de 'Icofahedre font diuifez en 6otrian-
gles,laperpendiculaire d'vn chacun fera la moytiéde s & 1 huitief~
me, laquelle multipliee par la moytié de O P, produirale contenu
del'vndeces6otriangles,

¢ Si donc on mefure la fupcrﬁcxe de I'vn des
//%."m\o triangles,comme O PQ: le cofté duquel eft quafi
lo/ 1825 N de g picds, le contenu de cetriangle pourra cftre

'\ pcndxculanc qui tombe du centre del'Icofahe-
g~ drefurlepoin& R » laquellenous auons trouuce
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tiefmes,pourle contenu dela pyramide trilatere,quia fabafc OPQ:

- lefquels 77 & shufitiefmes multipliez par 20, font 1552 picds & demy’

cubes pour toutle contenuvniuerfel del'lcofahedre.
Donteft cuident quele folide du Dodecahedre 1694 fait 49 par-

- ties, defquellesle folide del’Icofahedre 1552 enfait vn peu moins de

45: comme aufli la fuperficie de I'vn 753 faifant 49 parties, lafuper-
ficie de I'autre 690 en ferapeumoins de 45, quieft quafi comme 12
a1r: & ainfiferalaraifondelaligne H K dlaligne O P : cequil fal-

loit demonftrer.

Afinderendreplusintelligible ce quediticy noftre autheur, touchantla
mefure ducontenulolide, rtant du Dodecahedre que de I'Icofahedre, nous
dirons encore quelque chofe fur ce moyen de mefurer, non feulement ces
deux corps reguliers, mais auflil'appliqueronsauxtroisautres corpsregu-
liers. D'autant que fi ducentre de Fa bafe de quelque corps que ce&it ont
ticees des lignes droitesa chalqueangled’icelle ba?e, elle fera divifee enau-
tantdetriangles qu'il y ad’angles oude coftez enicelle;& partant i ce nom-
bre de triangle et multiplié par le nombre des faces oufu Fetﬁcics quicem-
rrcnnent lecorpsregulier proYofé, le produit monftrerale nombre de toute
estrianglescontenusen toate la fuperficie conuexe dudie corps. Ainfila ba-
fe quarree d'vncube A BC D eftant diuifee en quatre triangles parligoes
droitesmences du centre E aux quatre anglesdudit quarré;les fix faces d'i-
celuy cube contiendront enfemble 24 tels triangles. Item la bale trianga-
laire d'vn Tetraedre,

O&aedre & Icolaedre : D
ABC, cftant diuifee Y N o
en trois triangles par [¢ H B
lignes droites mences

ducentre Dichafque A~ F B N

angle de ladite bafe; — ]
le Tetraedre qui eft compris de 4 faces ou bafes, contiendra en toute fa fu-
Pcr%:ic conuexe 12 tels criangles; & 'O&acedre en contiendra 24 en fes 8 ba-
fes: aisIcofaedre eftant comprisde 20 bafes,aura 6o tels triangles entou-
te [a (ucface conuexe. Parcillement le Dodecaedreayant 12 faces ﬁcntago-
nalles, telles quelabafe ABCDE, laquelle eft divifee en § trianglesparli-
gnes droites menees du centre F;aura en toute fa fuperficie conuexe 6otels
triangles. Maintenant puifque deux telstriangles font enfemble egauxam
rectangle contenu fous la perpendiculaire tiree du centre de la bafc anco-
fté,& [ous ledit cofté,il y aura1ztels rc&an%lcs en toutelafuperficie du cu-
be : fix en celle du Tetracdre,douze en la furface de'O&aedre,& 3o tant en, -
Ia fuperficie du Dodecaedre que de I'lcofaedre. Ot eftanttirecen la baﬁf da
cube A BC D laperpendiculaite EF, elle fera egaled lamoyti¢ du coté du .7
cube. Car puis que par ce qui et demonftré au [choliedelazé.p.1.la perpen
diculaite E F couppe labafe AB egalement,& quepatld 6.p.1. ellecftegale

Y jj



RO P

172 Livre Il DE GEOMETRIE B _?j-
§7A F,il confte qu'icelle EF eft egale 2 Ia moytié du coftédu cube. Mais it
tiree en la bafe du Tetraedre, O&aedre, & Icofaedre, vneperpend. DB,G!IG .
fera moytié du femi-diametre C D. Veu doncqueparla 12.p.03. le quutéd! !
cofté A C efttriple du quarré du{emi-diametre C D; fi on fait que comme;
eft 2 1,2infile quarré du cofté donné AC foica vnautre, fera produitle qui.
rédu femi-diametre C D : & partantla moytié de la racine quarree d'iet ty
produit donnera ls perpendiculaire DE. Finalement eftant ticee enla ‘

pentagonalle du Dodecacdre la perpendiculaire FG, elle fera co%ueué' ot

du quarré dufemi-diametre AF, le quarréde AG moytiédu cofté delabefe |

pentagonalle du Dodecaedre,ou bien prenant moytié de l’aggtcgé&;(ﬂll-
diametre A F,& du cofté du decagone infcrit au cercle ABD parlagp.y.
Ayant donc cogneu le cofté de labafed’vn corps regulier, &la cndi-
culaire meneedu centre d'icelle bafe au cofté, on trouuera la fnpetﬁaeu!-
uexed’iceluy corps propof¢, laquelle eftant multipliee parfa perpendicubii-
retombant du centre d'iceluy corps fur l’vn:; defes baf;f, leticrs da produiz -
donnera le contenu (olide dudit corpscegulier propofé, - '
Or pour d’autant plusilluftrer &Pren re manifefte les chofes cy-defles,
‘nous enfeignerons encore A cognoiftre tant les coftez des cing corps regu-
Hers infcriptibles en vne mefme Sphere , dont le diametre foit cogai,que

les perpendicalaires tombantes du centre de la Sphere furla bafe decliicin

defdits corps reguliers,comme auffi leurs fapetficies conuexes, 8¢ conrenss
folides, ayant an prealable trouué lefdits coftez, foigant ce qui eft did X
demonftzéenlai8p.;. .
Ten T - Soit donc la ligne droite A Bledfas

metre d'vne Sphere: Et il fant ronaes
les coftez des 5 corps regulices inf

bles en icelle. Ayant defcrit furicelay
diametre AB le demy cercle A D B, foit

I diviféicelui diametre enE, tellemé

A Efoitdoubled¢EB , & du poin&E
foit efleucela perpendiculaite E D, &
menéAD, quiferale cofté duTerracdre:
maisayant mené BD, icelle (era lecofts
ducube: enapresdu centre Cfoiteflee
ué 2 angles droi@s le femi-diametre C

A K B

Qaedre : par apres foit efleuee la perpendiculaire A Gegalean diametre A*-
» & menee C G coupantla periphere en H, &ayantmené AH, clleferale
coftédel’Icofaedre: Finalemét foic coupéle cotéducube B D.enla moyen.

e & extrémeraifon en 1,& le plus grand fegment BIferale cofté du Dode-

caedre.  Maintenant appliquons esnombresa cefte conftrution Geome-
trique.

Lediametre dela Sphere AB foit12:1a partic AE feradonc 8, & EB 45
& partant la moicane proportionnelle E D fers ¥3z,dont le quarré 32 eftant

F,& menee BF,quiferale cofté de l'og

|
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- adioufté au quarré de AE, viendront 96,dont la racine, fcauoir cft ¥/ 96,fcra
pour AD cofté dela pyramide cutetraedre;lequel fera aufli dconé comme
dict eft cy-deuvant,fion fait que comme 34 2,ainfi 144 quarrédudiametre A
B foit 2 vn autre 96: ou bien faifant que comme 3¢t 4 V6, ainfile diametre
‘12 {oitd vaautre ¥ 96. Et puis que pat le corol.de lar2.p.13.le quarré ducof.
té du triangle cquilateral eft au quarré du diametre du cercie quile circon-
fcritcomme 53 4; faifant que comme 3 eftd 4, ainfi 96 quarte du cofté AD
foitd vn autre,viendront 8 pour le quarré du diametre du cercle circon~
fcrivantla bafe dutetracdee; & partant le femi-diametre ferav32,& fa moi-
tié dlaquelle eft egale 1a perpendic. menee du centre de labafe au cofté fera
¥ 8. Mais nous auons dit que la fuperficie conuexe du tetraedre conrient fix
rc&anglcs faicts foubsladire perpendiculaire & le cofté: multipliant donc
le cofté ¥ 96 par la perpendicul. ¥8, viendront 9768, qui multiplicz pars,
donneront ¥ 27648 pour l'aire ou fuperficie conuexe dudittetraedre] Or
puis que par le corol. de la13. p. 13. la perpendiculaire tombant du fommet
dutetracdre au plan de la bafe, cftlesdeux tiers du diametre de lafphere.
AB,icelle perpendicul. fera8: & par le mefme corol. laperpendicul. tom-
bante du centre de la (phere audit plan de labale eft la fixiefme partie dudic
diametre AB; partant icelle perpendiculaire eft 2,par laquelle eftant mulei- -
pli¢e la fuperhicie conuexe cy-deflus trouuce, viendront ¥ 110592, dont le
tiers eft ¥12288: & auranceft le contenu folide de tout le retraedre.
Maintenantle quarré du cofté AD eftant ofté du quarré dudiametre AB,
‘refteront 48, dont laracine quarrée 48 eftle coft¢ ducube BD; lequelfe-
roit aufli donné prenantle ticrs du quarré duditdiametre AB, Oril eft ma-
nifefte que tant Ia perpendiculaire tombante du ‘centre de la bafe au cofté,
quecelle tébante du centre du cube A ladite bafe, eft egale d lamoiti¢ dudit
cofté, &: partant chacunc d'icclle fera ¥'r2: & puis quela fuperficie conuexe
du cubggontient 12 retangles compris foubs ladite perpendiculaire, & le
cofte; multipliant le cofté V48 par ladi¢te perpendiculaire ¥/12,viendront
24, qui multipliez par 12, viendront 288 pour la fuperficic conuexe du cube,
laquelle multiplice dercchef par la perpendicul. ¥ 12, viendront ¥ 995328,
dont letiers ¥irog92 eft pourt le contenu folide du cube.,
Quantil'o&taedre, le quarré dudiametre AB eft double da quarred’ice-
luy coftéde 'oGtacdre BF ; & partant ledit cofté BF eft ¥/ 72. Maisparlarz,
p.13. le femidiam. du cercle ciccon{criuant la bafe triangulaire dudit O &ae-
dre fera¥24; & partant la perpendiculaire tiree du centre d'icelle bafe au
eofté fera¥/6. Et puis que la fuperficie conuexe dudit octaedre eft egale d
douze foisle reGtangle comprisfoubsicelle perpendiculaire, & lc cofté de
labafe; multipliant ledit cofté ¥/72 paricelle perpendiculaire ¥ 6, viendront
¥ 432,quimuliiplicz par 12,viendront ¥ 62208 pour la fupetficie conucxe de
Poctaedre, qui multiplee par ¥12 (qui eft la perpendicul. tombante du
centre delafphere dlabafe de PoGaedre; caricelle ¢ft Ja montié¢ du cofté du
cube infcrit en voe me(me fphere, ou biena caufe que le quarré du femi-
diametre de ladite fphere eft triple du quarré de lydite perpendic.)vien~
dront v'746496,dont le tiers 288 cft le contenu folide de Fo&acdre.
- R ' Y iij
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Pourle tegard du coftédu dodecaedre, quiclt B, il fera 3 6o—9/12, puis
quil et le plusgrand fegment de BDY 48 couppé enla moyenne & extre-
me raifon. Or nous auons trouué au liuce precedent, que laraifon du dia-
mecredu cercle aucofté du pentagone in{grit eniceluy cercle et comme 4
37 (10—7v20) ; & partant fi on fait que comme 10—¥20 eftd 4, ainfi 72—
v12880 quarré du cofté du pentagone dela bafe du dodecaedre foird vn au-
tre,viendront 24—y 11455 pour le quarré du femi-diam=tre du cercle circon-
fcrivant labafe pentagonale du dod